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ANDREAS BROGIOTTVS F. 


.oir. 1 


N T E R. admirabilia tu;e felicitacis or- 
namenta & decora dignitatis, Exccl- 
lentifsime Princcps, id etiam habes, 
vt Mathcmaticas difciplinas , quae co- 
piaruni idoneum imperatorem.cgre- 
giumq; milicise ducem cumulate per- 
ticiunt , impenfe, ac fummopere cal- 
leas. Ea gratia fcilicet aliquid in hoc generemihi dari 
peroptabam operis, cuius euulgatione aditum mihi ad 
meum inte patefaciendum animum aperirenx . Num- 
quamadeo meae fatisfecilTem. voluntati , ni(i qui ceteris 
veftri nominis gentifq; luminibus eum que^i potui cul- 
tum atque obferuantiam praeftiti , quido. ^eriam inue- 
nifsem quod tuae gloriae dedicarem . Voti aliquando 
meis adfuic Marinus Ghetaidus infignis huiiis'memoriae 

Mache- 
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Mathemjticus* cuius opera prmciara nc cum jpfo cc- 
cidifse videamur Auchore , iuisis eauec. fuis~& ty.pis 
meis Eminentifsimus Cardinalis Barberinusfrater tuus: 
qui magnoruin monumentavfrorunuacercin tenebris, 
occuliquefepulcronon patitur. Facitipfeprofuain do- 
$os homines pietate , vteos ab interitu vjndicet qui la- 
borious ac vigilijs plurimis aduerfusmortalitatem vin- 
centem , & conterentem omnia fe communire non dubi- 
taruntc’fajcit pro fua in iqe beneuolenria , vt'bpera potif- 
fimum mea eorumdem do&orum hominum immorta- 
JitaBconfultum velit . Erknunc tua? benignitatis, hu- 
jnanifsimePrinc6p$ t excipere a me perlibenter hoc mu- 
nus , quod ex animi mei fententia , ac fimpliciter offero, 
ratus, tibidiiplicere non poffe ofificium meum quod ce- 
teris iam Barberinae famili» Principibus eftprobatum. 
Yale. 





i. i ’/.^rrrntrj s 1I7 rrtmjijjuu'u o». (iunoup> i ■ 

r . v «rq jbmj'i jn ni ^nefl3§^J(8l r .»3nulcusr.: ' :i , us* 

u:on ; .L':3i!o! Ojrr::;!'i»o:'- t . 

*A N N A FRANCISCA, E T MARIA 
<s5W*rim (jhetsldf Ftlu mfantuU F 

Xpetitvm, & prope Comitio po- 
ftulatum a mtiltis noftri parentis opus 
de Refolurfftne , & Gompofitione 
Machematica , illo denato, vitaque 
iam"fun£to"|fbfthumum , orbatumq; 
profertur in publicum . Ac ne pulla- 
tum prodeat, atratumq-, vt decerec 
in luftu , tuus Eminentifsime Prin- 
ccpsprohibet fplendor? cuius patrocinium ficut Au&or 
fibi pararat in vita, ita leruare , ac retinere conatus eft mo- 
riens. Idenim.cum vltimum efflaret fpiritum, vnicum 
nobis reliquitorbitatis noftri remedium , vt dulcifsimum 
.patrisdefiderium liceret eius nominis appellatione lenire, 
quem Roma gentium Caput , & Chriftianus orbis vniuer- 
fus proximum k PatruoSan&ifsimoPontificeducetn, ac 
parentem appellat . Itaque quas poftremas, ac pene in- 
^ermortuas.deficiente iam fpiritu.collegimus voces, in ea$ 
infantia? noftra? linguas enodare didicimus jftam implo* 
rantestutelam , in quam ab optimo parente fuprema vo- 

luntate 
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Itmtate conrmiffge fumus., Et I quo pptias ip fa lo- 
quendi duceremuCinitia djuam ab implorationt^beentifc 
tuse, cuius regnatrices Apes peruulgata mii&culi fania fa- 
cundiam infantibus inftiliare confueiierunt ? qua? cum dul- 
cUiipio netware, Tint inftru£h? , nee tamen fpiculitexarma* 
ta? ( ^eramUsfo^ , vtneque no(|i^c calamitatis.acbrbft^s 
folatio, ncqueOpus hoc aduerfus obtreftatores patroci- 
nio dcftitua.tUr;. Id igitur vnum oramus , aqyehenjenter 
ite contendfmus , vt quemadmodum in ifto munere ac 
dignitateiniquorum ab innocentium vita propulfas iniu- 
riam , fic beneuolentia & ftudio tuearis in defun&i paren- 
tis monumento foiitudinem noftram . Vale . 
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INDEX PROPOSITION VM> 

BT PROBLEMATVM L1BR1 I. 


P Ropofitio Prima. Si refta linea fecetur 
vtcumque; reftangulum fubtota,& 
differctia part ium cut piano ad ipfas par 
tcsrelatoxqualc fit inueftigare . pag.2 
Theorcma I. Si refta linea fccetur vtcum- 
que, reftangulum Tub tota,& differentia 
partium , xqualc eft differentix quadra- 
torum partium . ibid. 

Idem Theor. poffet quoq; ita en&ciati . 
Si refta linea fecetur vtcumque, reftangu- 
lum fub tota,& differentia partium vna 
cum quadrato partis minoris,xqualc eft 
quadrato partis maioris. j 

Propof. II. Si refta linea fccetur vtcumq; 
quadratum differentia: partium, quibus 
planis ad ipfas partes relatis xqualc fit 
inueftigare . ibid. 

Theor.II. Si refta linea fecetur vtcumque, 
quadratum differentix partium, xqualc 
eft quadratis partium minus duplo fub 
partibus reftangulo. 4 

Idem Theor. poteft quoq; ita proponi. 
Si refta linea fecetur vtcumque , quadrata 
partium fimul xqualia funt quadrato 
differentix partium, vna cum duplo fub 
partibus reftangulo. ibid; 

Propof. 11 L Si redia linea fecetur vtcuque, 
quadratum totins minus quadrato diffe 
remix partium , cui piano ad ipfas par- 
tes rclatoxquale fit inueftigare. ibid. 
Theor. III. Si refta linea fecetur vtcfiquo, 
quadratu totius minus quadrato diffe- 
rentix partiu xqualc eft quadruplo fub 
partibus reftangulo. 5 

Idem Theor potuit quoq; ita eniiciari . 
Si refta linea fccetur vtcuque, quadruplum 
rcftaogulum fub partibus, vna cum qua 
drato differentix partium xqualc eft to- 
tius linex quadrato. ibid. 

Propof. I V. Si refta linea fecetur vtcuque, 
quadratu totius vna cu quadrato diffe- 
rentix partium, quibus planis ad ipfas 
partes relatis, xqualc fit inuenire . ibid. 
Theor. IV. Si refta linea fecetur vtcuque, 
quadratu totius vna cqm quadrato dif- 
ferent'!; partium , dupla funt quadrato- 
rum partium. ' 6 

Propof V. In obtufiangulis trtangulis,qua 
dritum lateris angulu obtufum fubten- 


dentis , quanto maius fit quadratis reli- 
quorum laterum inuenire. ibid. 

Theor. V. In obtufiangulis triangulis,qua 
dratum lateris angulu obtufum fubten- 
dentis , maius eft , quam quadrata rcli*- 
quorum latcru, reftangulo comprehefo 
bis ab vno reliquorum latorum.in quod 
fcilicet protraftum pcrpcndicularis ca- 
dit,& a linca.qux inter perpendicularc , 
&angulum obtufum intenjeitur . 7 

Propof VI. In acutiangulistriangulis.qua 
dratum lateris angulumacutum fubten 
detis, quanto minus fit quadratis rcli- 
quorum laterum inuenire. ibid. 

Theor. VI. In acutiangulis triangulis.qua 
dratum lateris angulum reftum fubten- 
dctis.minus eft, quam quadrata rcliquo- 
ru laterum , reftangulo coprehenfo bis , 
ab vno reliquoru laterum, in quod per- 
pedicularis cadit,& a portionc ipfius la- 
tcris,qux inter pcrpcndicularcm , & an - 
gulum acutum interijeitur . 8 

Propof VII. St refta linea extrema, ac me- 
dia ratione fecetur , quadratum maioris, 
portionts afTuinentis dimidium totius , 
quanto maius fit quadrato dimidix to- 
tius inueftigare . ibid. 

Theor. VII. Si refta linea extrema, ac me- 
dia rono fccetur, quadratu maioris por- 
tions affumentis dimidia totius, quin- 
tuplum eft quadrati dimidix totius. s> 
Propof VIII. Si refta linea partis ipfius 
quintuple poffit, dupla diftx partis, ex- 
trema, ac media ratione fcfta , quxritur 
an maior portio feftx fit rcliqua pars 
eius , qux a principio reftx linex. ibid. 
Theor.'YIII. Si refta linea partis ipfius 
quintuplum poffit. Dupla diftx partis 
extrema , ac media ratione fefta , roaiot! 
portio, reliqua pars eft eius qux aprin- 
cipio reftx linex. to 

Propof IX. Si refta linea fecetur extrema, 
ac media ratione v quadratu minorii por- 
tionis affumentis Sim id jam maioris pot 
tionis . quanto mait&fit quadrato dimi- 
dix maioris portion is, inueftigare . ' 11 

Theor. IX« Si. refta linea fecetur extrema, 
ac media- ratione, portio minor afluraens 
dimidiam maioris portionis, quintuple 
a po- 
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Index Propofit. & Problem. Lib. I. 

poteft cius.quod a dimidia maioris por- Porifma. Vt differentia terminorft rationis 
tionis deferibitur quadrati . ibid. datx, ad aggregatum eorunde, ita eft da 
Propof X. Si reft a linca fccetur extrema, ta, ad adiunftam. Daturergo adiunfta 
ac media roneiquadrata totius, & portio de qua quxritur . 20 

nis minoris fimufquato fint maiora qua Porifma. Vt differentia terminomra ratio- 
drato portionis maioris, inueftigare.ibid. nis data: ad terminum priorem.ita eft da 

Theor. X. Si refta linea fccetur extrema, ta dupia ad exceffum , quo adiunfta fu- 
a.c media rationejquad rata totius, &. por perat datam. Datur ergo adiunfta de 
tionis minoris ft mul,tripla funt quadra- quaquxritur. at 

ti portionis maioris . ja Probl. 1 V. Datam refta lineam in duas par 

Propof.XI. Si refta linea extrema, ac medij tes diuiderc, vt partium quadrate, dato 
ratione fccetur , adijeiaturq. ipfi xqualis quadrato differant.Oportet autem latus 
maiori portioni. Quxritur an tota linea quadrati dati minus effe data fecada. 22 
fit extrema , ac media rone Icfta , ita vt Porifma . Latus quadrati dati medium^ 
maior portio fit inca.quxa principio proportionalc eu inter datam refta, qux 
pofita eft refta linea. ibid. fecanda proponitur,& differentiam pat- 

Theor.XI. Si refta linea extrema, ac media tiumeiufdcm, Datur ergo differentia 

rationc fecetur, adijeiaturq. ipfi xqualis partium quxfita. 23 

maiori portioni, erit tota linea extrema, Probl.V. Data reftam lineam fecare, vt re- 
ac media, rone, fefta,& maior portio erit ftangulu fub partib. ad quadratu vnius 
ca,qux a princip.poilta eft refta linea.i 3 partium rationem habeat datam . ibid. 
Froblcma primum. Datam reflam lineam Porifma- Vtaggregatum terminorum ra 
fecare, ita vt maior parsminorem dato tionis data ad terminum fecundu,ita^ 

exceffu fuperet. Oportcr ante datum ex- eft dato refta ad partem , ad cuius qua- 

ceffum minorem effe data fecanda. ibid. dratumdebet habere rationem datano 

Porifma . Refta data minus exceffit dato , reftangulum fub partibus . Datur ergo 

xqualis eft duplo partis minoris . ibid. pars quxfita . 2+ 

Porifma. Reft a data plus cxceffu dato Porifma. Vtaggregatum terminorum ra- 
arqualis eft, duplo partis maioris . 14 tionis data: ad terminum fccuodum.ita* 

Probl.II. Datx reft* line*, alteram reftam eft refta data , ad partem, ad cuius qua- 

adiungere, vt data cum adiunfta, ad ad- dratum debet habere rationem datam* 

iunftam , datam teneat rationem. Opor reftangulum fub partibus. Uludipfum 

tet autem datam rationem effe maioris eft,quod per antecedents refolutione in- 

ad minus. ibid. ucniebatur. Datur ergo pars quxfita. 2$ 

Porifma. Vt differentia terminorum ra- Probl. VI. Datam reftam lineam fecare, vt 
tionis datx ad terminum minorem , itaj reftangulum fub tota , & parte minore 
eft data ad adiunftam . 1 j xquale fit reftangulo fub differentia par 

Probl. III. Datx reft* linex, altera reftam tium,& parte maiore. ibid, 

adiungere , vt differentix datx,& adiun Porifma. Quadratu totius reftx fccadx du 
ft* ad aggregatum earundc rationem , plum eft quadrati a maiore parte deferi- 
habeat datam . Oportet autem datamu pti. Datur ergo maior pars quxfita . 2 6 

rationem effe minoris ad maius. 16 Probl. VII. Datam reftam lineam fecare, 

Hoe Problema duos cafus habet; aut enim vt reftangulum fub partibus coprehen- 
data ftipcrabit adiunfta, aut adiunfta da film xquale fit ei,quod a differentia par- 

tarn. primu data fuperat adiuftam. ibid. tium fit quadrato. ibid. 

Porifma. Vtaggregatum terminorum ra- Porifma- Quadratu totius fecandxquintu- 
tionis datx aa differentiam eorundem , plu eft quadrati differentix partiu. Da- 

ita eft data ad adiunftam. Datur ergo tur ergo differentia partiu quxfita. ibid, 

adiunfta de qua quxtitur. 1 7 Theor. Si refta linea fccetur.ita vr reftan- 

Porifma. Vt aggregatum terminornm ra- gulum fub partibus coprehenfum jqua- 

tionis datx, ad terminum fecundu.ita eft le fit ei, quod a differentia partiu fit qua 

data dupia ad compofitara cxdata,& drato, quadratu totius reftx quintuple 

adiunfta. 19 erit quadrati differentix partium . 27 


Index Pfrapofit. sftT’robleta. Lib. II. 

C V 1 ' N D j'^ lt Porifma. Vtcxceftus quo primus rationis 


tJ B R ?'■ S E 

TJjcor. I. Si fecentur dux re&x line® ay 
quales , ita vt reftangulutafub partibus 
vnius xquale (it reftangulo fubpartibus 
alretius > partes vnius partibus at terms 
xquales erunt , maior videlicet maioti, 

minor minori. t • . ’io 

Theor. II. Siduxceftx line* xquales fe? 
£tx fuerint , atqi quadrata partiu vnius 
fimul fumpra,*qualia fuerint quadratis 
partium alterius (imul fumpt is , partes 
vnius partibus alterius xquales erunt, 
maior maiori, minor minori . ji 

Theor. 111 . Si a duabus reftis lineis abfein- 
dantur partes ;quales,& reftangulu fub 
tota, Sc parte reliqua vnius xquale fit re 
ftangulo fub tota. Sc reliqua parte alte- 
rius ; tota toti , Sc reliqua pars , reliqux 
zqualiserit. • -i ji 

Theor.I V. Si a duabus reftis lineis abfein 


dat* terminus dupius fuperat fecundu , 
ad ipfum fccundum,ita ell quadratii di- 
midi* dat*, ad quadratum dimidi* dif- 
ferentia partium . Daturergo dimidit., 
differentia partium,de qua quxritur. 31 
Probl.lII. Data perpcdiculari , differentia 
cruru triaguli , 6 c differentia fegmento- 
rum bads, inuonire triangulum. 36 

Porifma. Vt refta, cuius quadratum xqua- 
le eft exceffui, quo quadratum different 
1 ti* fegmentorum bafis trianguli fuperat 
quadratum differenti* crurum, ad refta 
cuius quadratum xquale eft quadrato 
perpendicularis duplx, vna cum prxdi- 
fto quadratorum exceftu , ita eft diffe- 
rentia crurum , ad bafim . Datur ergo 
qu*(ita trianguli balls . 12 

Lemma I. Differentia fegmenrorum bafts 
trianguli maior eft quatn differctia cru- 

ibid. 


rum 

dantur partes zqualcs, & reliqua pars Lemma II. In omni triangulo refta , cuius 
prim* ad rcliquam fecund*, vttotafe- quadratum xquale eft cxceftiu, quo qua 

dratum differeeix fegmentorum bafts ftl 


cunda ad totam primam; reliqux quo- 
que partes xquale; erunt. ja_ 

Theor. V. Si duo reftanguta fuerint xqua- 
liaifucrint aute Sc quadrata laterum pri 
mi xqualia quadratis lateris fecudi. La- 
tera primi laterib. fccundi xqualia (rut, 
maius videlicet maiori , minor minori . 
Theorema hoedemonftraui in libro va- 
riorum hlc quoque eandem demonflra- 
tionem transferam. ibid. 

Theor. VI. Reftangulunt fub differentia^ 
crurum trianguli, .Jc aggregato eorunde, 
(equate eft reftangulo tub differentia feg 
mentorum bafts, & ipfa bafe. 33 

Theor. VII. Differentia crurum trianguli 
fe habet ad differentia fegmentoru ba- 
fts, vt bafis ad aggregatum crurum. 33 
ProbL 1. Dato quadrato xquale reftangu- 
lum inuenire, cuius latera datam teneant 
rationem. ibid. 

Porifma. Vt terminus fecundus rationis da 
tx ad terminum primu.ita eft quadratii 
datum ad quadratum lateris primi rc- 
ftanguli.de quo quxritur. Datur ergo 
latus primum reftanguli quxftti . 34 

Probl. II. Datam reftam lineam fecare, vt 
partium quadrata fimul fumpta.ad qua 
dratum differenti* partium, ratione na- 
beant datam. Oportet autem datam ra- 
tionem effe maioris ad minus . ibid. 


perat quadratum differenti* crurum, ad 
reftam cuius quadratum xquale eft qua 
drato perpendicularis duplx , vna cum 
codem quadratorum exceftu , rainorera 
rationem habet, quatn differentia cruru 
ad differentiam fegmentorum bafis.ibid. 
Problema Viet* . Data bafe altitudine, Sc 
ratione crurum trianguli. inuenire trian 
gulum . 4? 

Lemma. Si bafts trianguli fecetur pro ra- 
tione crurum, & reftangulu fub fegmen- 
tis applicetur ad alritudinem trianguli, 
latitudo indc orta non erit minor diffe- 
rentia fegmentorum . . • SO 

Problema conftruftum a Vieta. Data bafe 
trianguli , altitudine- Sc rcftangulo fub 
cruribus; inuenire triangulum . 52 

Problema. Data bafe trianguli, altitudine, 
St reftangulo fub cruribus, inuenire tria- 
gulum . S 4 

Lema . Si reftanguhim fub cruribus trian- 
guli applicetur ad latitudinem eiufdem 
trianguli, latitudo indc orta, non erit mi 
nor bafe,noc compofiraex dimidia lati- 
tudiBC,& refta, cuius quadratum xquale 
eft exc*ftui,quo quadratum dimidi; la- 
titudinis fuperat quadratum dimidi* 
bafts, minor erit altitudine . $ 5 

Probl.IY. Data pcrpendiculati, aggregato 
a a cru- 


Index Propofit, 8c Problem.’ Lib. H. 

crurum trianguli, 5t differentia fegmcn- differetia crufii.de qua qu?rebatur. <£ 
torum balls, inuenire trianguium. s6 Probl. VII, Data differentia crucum rrian- 

Porifma. Vtrcfta, cuius quadratum ?qua- guii,5t differentia fegmentorum bails, 
le eft exceffui, quo quadra turn aggrega- datoque cxccflu inter crus maius fie ba- 

ti crurum trianguli, fuperat quadratum fim.Ttiucaire triangulum . 6f> 

differentia: fegmentorum bans , ad refta Porifma Vrcxceffus quo dupla diffeteria 
cuius quadratu zquaie eft exceffui, quo crqrum trianguli przftat differentia feg 

3 uadratu aggregati cruru fuperat qua* roentorum balls, ad copofitam ex dtffe- 

rata.qu* fiunt ex differetia fegmento- rentia cruru tti,flc duplo exceffu.quo ba- 

rum bafts, & pcrpcdicuUti dupla; ita eft fts fuperat crus maius, ita eft differentia 

aggreeatum crurum ad bafim. Datur ct crurum ad bafim . 6 7 

go bafts triaguli dc qua quzrebatur. 57 Lemma . Si bails trianguli fuerit crure ma 
Lemma I. Quadrature aggregati crurum lor, dupla crurum differentia differentia 

trianguli maius eft quadratis.quz fiunt fegmentorum bails exccder, ibid, 

cr differentia fegmentorum bails, & a Lemma. Si bails trianguli fuerir ditnidio 
perpendicular! dupla. ibid. aggregati crurum maior, dupla crurum 

Lemma II. Re&a, cuius quadrature zqua- differentia, difFccentiam fegmcn tor um_> 

leeft exceffui, quo quadrature aggrega- bafts cxcedct . b8 

ti crurum trianguli fuperat quadratum Porifma. Vt exceffus,quo dupla differen- 
differentiz fegmentorum bans , ad refta tja crurum trianguli przftat differentiz 
cuius quadratu equate eft exceffui, quo fegmentorum bafts , ad compofitam ex 
idem quadratum aggregati crurum fu- differetia crurum, 5c duplo exceffu, quo 

perat quadrata differentia fegmetorum bails fuperat crus maius,ita eft differen- 
bafis.Sc perpendicularis duple, rmnorem tia crurum ad baftm . _ 73 

ronem haber, quam aggregatu crurum Porifma. Vt exceffus quo differentia f eg- 
ad differentia fegmentorum bafts. $8 menrorum bails ttianguli fuperat dupla 

Probl. V- Data differentia fegmentorutru differential!! crurum , ad exceffum quo 

bafts fubrendentis angulunj rectum tria dupla differentia inter crus maius, 5c ba 

guli.fic differentia crurum. Inuenire tria- fim fuperat diiferentiam crurum , ita eft 

gulum. tit differentia crurum, ad bafim. 78 

Porifma. Vt refta, cuius quadratum zqua- Lemma I. Si bafts triiguli fuerit crure ma 
le eft exceffui , quo duplum quadratum lore minorjdiffercnita autem lcgraento- 
differenti? crurum fuperat quadratum rum balls fuerit maior, quam dupla dif- 
diiferenti? fegmentorum bafis fubteden ferentia crurum ; Duplus exceffus, quo 
tisangulum reflum trianguli ad differe- crus maius fuperat baftm, maior erit, 
tia fegmentorum baftsdta eft differentia quam differentia crurum . 78 

crurum ad aggregatum corundcm. 6a Lemma II. Ijfdi pofitis. Exceffus, quo <Uf- 
Lcmma. Differentia fegmentorum bafts ferentia fegmentorum bafis fuperat du- 
fubtendentis angulum tefturo triangu- pla.in differentia crurum , ad exceffum 
li,minor eft , quam reffa cuius quadra- quo dupla differentia crutis maioris , 5c 

turn fquale eft duplo quadrati differen- bails fuperat differentiam crurum, mino 
ti? crurum. ibid. rem habebitrationem.quam differentia 

Probl. VI. Data differentia fegmentorum cruru ad differentia fegmetoru bafis. 7 ? 
bafis fubtendentit angulum reftu trian- Porifma. Vt exccffus.quo differentia feg- 
guli,5c aggregato crurum, inuenire tria- mentorum bafis ttianguli fuperat dupla 

gulum , 64 differentiam crurum ad exceffum , quo 

Porifma. Vt reffa cuius quadratum zqua- dupla differentia inter crus maius.Sc ba- 

le eft ei,quo differt duplum quadratum 11m fuperat differentiam crurum, ita eft 
aggregati crurum a quadrato differen- differentia crurum ad batim . s* 

ti? fegmentorum bafts fubtendentis an- Lemma . Si bafis ttianguli fuerit crute ma 
gulum teftum triaguli, ad differentiam iore minor, differentia aute fegtnentorfi 

fegmentorum balisiita eft aggregatum bafis fuerit maior.quam dupla differen- 
cruru ad differentia corunde.Datur ergo tia cruru . txccffus quo differentia leg- 
men* 
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toentorum bafis fuperat dupla differen- Probl, IX. Databafc trianguli angulunu 
tiam crurum, ad exccffum qua dupla dif return fubicndcntc , 8c aggregato ctu- 

ferefltia inter crus maius,8c bafim fupc- rum, tnueoire Triangulum, 93 

rat dificrctiam crurum.minorem roaem Porifma- Dupium quadratum bafis fubte- 
habcbit.quarn differentia crurum ad dif- dentis angulum reflum trianguli.minus 

ferentiam Icgmentorum bafis. 8z quadrate aggregati ctutum , xqualc eft 

Porifma. VtexcefTus.qua dupla diffcrctia quadra to differentia crurum . 93 

eturum trianguli fuperat differentiate. Lemma. Rcifta cuius quadratum aquale 
Icgmentorum bafis, adcxceffum quo dif eft dupla quadrato bafis fubtendentis 

ferentia crurum fuperat duplam differe- angulum reChtm trianguli , non eft mi- 

tiam cruri maioris.de bafis s ita eft diffe- nor aggregato crurum . 94 

rentia crurum ad bafim . 8+ 

Lemma I. Si bafis ttiiguli fiterit crure ma- l I B R, l T E R T l L 
iori minor ,ac etiam differentia fegmeto- 

rum bafis minor, quam dupla differen- De ^quationibus quadratorum affeftorum 
tiacruru. Duplus exceffus, quo crus ma- explicandis, 97 

ius fuperat bafim, minor grit, quam dif- De explicanda cquatione , in qua quadra- 
ferentia crurum , 8S turn afficitur adiun&iane plant fub late- 

Lemma II. Ijfdem pofitis.Dico infuper ex- re, 8c data coefficiente longnudioc. ibid, 

ceffum.quo dupla differentia crurum fu De explicanda cquatione, in qua quad ratii 
perat differentiam fegmentorum bafis , afficitur mulra plant fub latere , 8c. data 
ad exccffum quo differentia crurum fu- coefficiente longitudinc . 97 - 

perat dupiam differentiam cruris maio- De explicanda squatione, in qua planum 
xis.Sc baiis.minorem habere rationem. , fub latere, 8c data coefficiente longiru- 
quim differentiam crurum ad differen- dine afficitur multa quadrati . 98 

tiam fegmenrorum bafis. ibid. Canon cxplicandi fquationem , in qua. 

Porifma. Vt exceffus, qua dupla differetia quadratum afficitur affirmam . 99 

crurum trianguli fuperat differentiam. Canon cxplicadi (quationem, inquaqua- 
fegmentorum bafis, ad exccffum, quo dif dra turn efficitur negate. too 

ferentia crurum fuperat duplam diffe- Canqn cxplicadi ^quatioocm, in qua qua- 
rentiam cruris maioris,8c balu.ita eft dif dratum negatur de afficiente bomoge- 
ferentia crurum ad bafim . '• 88 neo . . .1 ibid. 

Lemma. Si bafis triagulifuerit crure maio- Probl. I- Data vno ex cruribus trianguli 
ri minor ,8c differentia fegraentorfi bafis angulum rctfum ambientibus , dataque 
minor quoque, quam dupla differentia. differentia fegmeittonun bafis , iuuentre 
crurum. Exceffus qua dupla differentia trianguium. iQ( 

crurum fuperat differentia fegmetorum Porifma Redfa,cuiusquadratum ^quale, 
balls, ad exccffum quo differentia cruru. eft dupto quadrato cruris maiorts trian 
fuperat duplam differentiam. cruris ma- guli redangu!i,vna cum quadrato dimi, 
ioris, 8c bafis , minorem rationem habo- dif differentiafegmentorum bafis, con- 
hit, quam differentia crurum , ad diffe- traftaeadem dimidia differentia $qua- 
rentiam fegmentorum bafis c , ibid. lis eft bafe trianguli. ibid.; 

lemma. & differentia fegmentorum bafis Porifma. Redfa cuius quadratum squale 
fueric dupla differentiae crurum . Crus eft dupla. quadrato cruris minoris tria- 
maius excedet bafim, exceffu dimidi* guliredtanguli , vnacum. quadrato di- 
differentif crurum aequali. 90 roidij different^ fegmentorum. bafis, 

Problcma VIII. Data bafe rrianguli.angu protrafla longitudinc eiufdem dimidif 
lum rctfum fubtendente , 8c differentia. differentif, f qualis eft ball trlaguli. 1 o g 

crurum, inuenire trianguium . 91 probLII. Dato vno, ex crunfi. ttiaguli.an- 

Parifma. Duplum quadratum bafis fubte- gulu. re&ti ambientibus, datoq. altcrno 

dentis angulum refeum trianguli, minus bafis fegmento.inuesire triahgulu . 106 
quadrato differentia crurum aequalc eft Porifma.. Re&a»cui<w quad ratii jquale eft 
quadrato aggregati enuum. 31 quadrato Yiuuscrutli trianguli angulfi 
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reftum ambientium , vna cum quadrato- i lum per tingat . > IS 

dimidij alterni fegmenti baiis.contrafta Porifma. Recta, cuius quadra rum acquale 
dimidio eiufdem fegmenti , sequalis eft aft quadrato dimidi* F 1,8c rcftangulo 

alteri legraento. ■ i; 106 C E H.contrafta dimidia F I *qualls eft 

Probl.HL Data differentiacrurum triagu* reft; E F. r « 9 

guli angulum return ambiecium,dataq. Porifma. Dimidia f i, protrafta longitudi- 
perpendicuiari.inueoire triagulum. 109 tie reft;, cuius quadratft eft excoluii.quo 

Porifma . Rcfta.cuius quadratu {quale eft quadratum dimidi* fi fuperat reftagu- 
quadratis different]';, videlicet crurutru lum c c h ;qualis eft 'reft; e ucontrafta 
trianguli circa angulum reftum, & per. verb ;qualis reft; c f . i2t 

pendicularis , aufta ipfa perpendicular), Porifma. Dimidia fi protrafta longitu- 
aqualis eft bad trianguli . >09 dine reft;, cuius quadrature ;qnale eft 

Probl. IV. Dato aggregate* crurfi triaguli cxceffui, quo quadratum dimidi; fi fu- 

angulum reftum ambientium, dataq. pec perat reftangulum h e c,;qualis eft raa. 

pendiculari^inuenire triangulum . 110 iori pattium e f, e i, contratta vero.mi* 

Porifma. Refta cuius quadratu ;quale eft nori . - 

quadratit aggregati videlicet crurunu , Porifma. Refta, coius quadratum ;quale 
angulum reftum ambietium , perpendir eft quadrato dimidi; 1 F, & rcftangulo 

eularii, contra fta ipfa perpcndiculari,*- H E C contraiia eadem dimidia IF;* 

qualis eft bafi trianguli . ■ 111 qualis eft reft; E I. I* 6 

Lemma. Tripla perpendicularis trianguli Porifma. Rcfta, cuius quadrature *quale 
reftanguli ab angulo reftoinbafim ca- eft quadrato dimidi; F l,j8c reftangulo 

dens.non eft raaior , quant refta , cuius H E C.conttacta cade dimidia F 1 ;qua- 

quadratum iqualeeft quadratis aggre- lis eft rcct; £ F . > 2 * 

gati crurum.flc perpendicularis . ibid. Porifma. Recta,cuiu$ quadratft ;quale eft 
Probl. V, Data reftam Uncfi fecare , vt re- quadratis EC.dc dimidi; F 1 , contracta 
ftangulum fub tota , Be altera parte ab- cade dimidia F l,;qualis eft tect;,o f.129 
quale fit quadrato partis rclnqu* . 113 .. 

Porifma. Recta cuius quadratum sequalc L I B R. 1 Q_V A R T I. 
eft quadratis totius eiatie, & dimidi* e- , • 

iuldem contrafta eadem dimidia, *qua- Theor.I. Si quatuor magnitudinu propot 
lis eft parti maiori . 1 14 tionalium vna extTemarft , aut mediaru. 

Probl. VI In dato eirculo aptare reftanu fuc.it max ma, altera minima eric. 130 

lineam magnicudinc datam.qux ad da. Theor.I I. Si copolita ex extremis quatuor 
turn punftum peftingat. ibid. magnitudinS proportionalift fuerit mi* 

Porifma. Refta , cuius quadratum *quale for, qua copobta ex mediis.vel differctia 

eft quadra to tangentis circuit! , & qua- extremaru maior, qua diifeieiia media - 

drato dimidi; aptat; in circulo, contra- rum, altera extremaru maxima erit.alte 

fta eadem dimidia ;qualts eft'eonrinua* nr minima, fin minor altera mediaru ma 

tioni aptat;, qu; dato ptmfto, ft aprara xtma, altera minima er it , 131 

terminatur. » . 1 , . . rrj Tbeor. 111 . Si compofita ex extremis qua- 

Porifma . Dimidia aptaeain circulo , pro* tuor magnitudinu tn proportionally fue 

trafta Iorgitudinc reft;, cuius quadratic - -. fit ;quaiis copofit; ex medijs, vel dtife- 
arquale eft exceffui , quo quadratum df» rentia extremarum ;quali> different!; 

midi; aptat; fuperat quadratum perpe* luediarum,maior oxtretm maiori medi; 
dicularis, squalis eft parti maiori apta. manor minori qualis erit. 132 

tse,qu;daropanftodiuiditur,eoncrafta Probl. I. Datoquadffcfoaliud quadratum 
veto atqualis eft parri minori.. -117 in data ratione inoenirc . HI 

Probl. V 1 1,' Daro fo micitculo, 8c refta' 1 iaea . Lemma I. Si A medio & extremitatibus v* 
fit rpfius ball perpendicularis. Inter ipsa nius rect; line; ducantur tees rcct; pa- 
perpendiculancm , & ctrcumferetiam fe- rallel;, alteram recta m lineam fecantes. 
taicircajvponcrc refta in lineam rnagni- Segmenra feet; inter parailcles interior 
rudiaodatam.qux ad femicirculi angu- eta ;qualia erunt. ; 

Lem^ 



Index Propofit. 8c 

Lemma If. Si in dia metro circuli.ctia pro- 
ducra fumantur duo puncra a ccntro ?- 
que diftantia,& ab i/s ducantur ad recta 
iineam cadcatcm ia circulum dux tect? 
perpendiculares icgmcnta cadctis inter 
circumfecentiam,& perpendiculars ia- 
teriecta xquafia crunt- 1 3+ 

Reliquomm Lemmacum feries vfq; ad 32. 
coiultd hie in indice omittitur cum fine 
iuxta figuras in eis pofitas , &. non ha- 
bcant textual abeiafeparatum. 

l i b r i q^v inti. 

De Problematibus qu® conftruftione ope- 
raria non cgent.fed folum poftulant vt 
quxfirum numeroexplicetur. 298 
ProbL primu. Quomodo Archimedes por 
tionem argenti aure® corona: permix- 
tam tnucoerk. 299 

Refolutw. Coron*,qu* conftat ex auro, 
& argento fit pondus P, pond us aute ar- 
gemi quod eft in ea efto A . ergo P - A 
erit pondus awi . 299 

Theor. Si triu corporu *que podcratium 
pntnum,& tertium fuerint generis diner 
ii, fecundi ante pottio, fit ciufde generis 
cum corpore primo , rcliqua vero ciufde 
generis cum corpore tertio. erit vt diffe- 
rentia inter moles primi,& tertij a 4 dif- 
ferentia inter moles primi,& fecundi, ita 
pondus vnius corporum, ad pondus por 
tionis corporis fecundi, qua; eft eiufdem 
generis cum corpore tertio . 302 

Porifina. Vt differentia molis maffr arge- 
tcx, 8 c moiis raaff* aure* ad differentia 
moiis coronx, & moiis maffx aurex, ira 
eft pondus coronx ad pondus argenti 1 
quod eft in corona. 305 

Porifina. Vt differentia motium mafT? ar- 
gentc*,& miff? aure? , ad differentiam 
molium mafT? argentc?,& coron?;ita_> 
eft pondtrs coron? ad pondus auri.quod 
eft in corona . 306 

Theor. Si trinm corporum xque poderan 
tium primum , & tertium fiierit diuerfi 
generis, fecundi aute portio fit ciufde ge 
neris cum corpore primo > rcliqua vero 
ciufde generis cum corpore tertio>crit vt 
differently, molium primi,& tertij ad dif 
fcrentiam motium primi,& fecundi , ita 
pondus vnius.corpotum jd. pondus por- 
tionis corporis fecundi, qu* eft ciufaem 
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generis cum corpore tertio. ibidi 

Lemma I. Si fuerint line® quodcumq; ?- 
qualiter fefc cxcedcntes.Copofita ex ex- 
tremis ?qualis erit vnicuiqi corapofita- 
rum e duabus?quc diftantibus ab extre 
mis, & fi fuerit numerus linearum im- 
par;medi? dupl? ?qualis erit. 307 

Lemma II. Si fuerint line? quotcumq; ?- 
qualiter fefc exccdcntcs. dupla copofita 
ex omnibus, multiplex eft compofit? ex 
extremis per numerum linearum. 308 
Lemma III. Si fuerit line? quotcumq; ?- 
qualiter fefe excedetes Differentia extre 
marum cotinuata excefTu, multiplex eft 
ipflus exceffus per numeru, Unearu. 308 
Lemma IV- Si fuerint line? quotcunq; ?- 
qualiter fefe excedentes. Eft vt dupla co 
poll ta ex omnibus, ad compofita ex ex- 
tremis, ita, differentia extremarum conti 
nuata excefTu ad exceffum , 309 

Probl. II. Data, minima, & maxima lincari. 
cqualiter fefe excedentium , & copofita 
ex omnibusiinuenire lingulas . Opoitet. 
autem duplani copofitam ex omnibus, 
multiplicem cftc compofit? exextremis 
per numerum binario maiorem. ibid- 
T heor. Si fuerint line? quotcumq; ?quali- 
ter fefe excedentcs.e'ft, vt differentia du- 
pl? compofit? cx olbus ,& copofit? ex 
extremis, ad copofita ex extremis, ita dif 
ferentia extremarum ad cxcelTunu 310 
Probl lll. Data fccunda lincarum ?quali- 
tcr fefe excedetium, & compofita ex cx- 
trcmis,itcmq. compofita ex omnibus in- 
uemre lingulas. Qportet autem duplani 
copofitam ex omnibus multiplicem cfles 
copofit? cx extremis, per numerum bi- 
nario maiorem . 3ta 

Theor. Si numerus linearum ?qualitet fe- 
fe excedetium fuerit ternario maior, wit 
vt differenti? duple compofit? ex om- 
nibus , & tripl? compofit? cx extremis 
ad compofitam ex exticmis;ita differen 
na compofit? ex extremis , & dupl? fe- 
: cund? ad erceffunu . ibid. 

Quomodo Problemata impofsibilia cognq 
fcantur. * 31+ 

Probl. I. Datam reffam Iineam fecarc , vt 
rcftangulurn fuh partibus vnacum quap 
drato differed? partium ?quale fit qua- 
1 dratis partium. . 3 ?$: 

Probl; lit Datum reftam Iineam fecarc, v,t t 
triplum-tectanguljtm. fub partihus, vaa, 

cum 
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cum quadrato diffcretix partium xqua- Probl.I. Rombo dato.it vno latere produ 

fto aptare fub angulo exteriori magni- 
tudine datam reftam lineam, qu£ ad op- 
poiitum angulum pertingat. 330 

Probl.II. Rombo dato,& produftis duobus 
latcribus angulu rombi continentib. in- 


lc fit quadrato totius reft* . 316 

Probl.II I. Data reftam linea fecare , vt re- 
ftaguiu Tub tota, Sc differctia partiu vna 
cu quadrato partis minoris equale fit re 
ftagulo Tub rota.it parte maiore. 317 
Probl.I V. Data reftam linea fecare; vtre- 
ftangulu fub tota, St differentia partium 
(quale fit quadrato partis maior is. 318 
Probl-V. Datam reftam lineam fecare , vt 
reftangulum fub tota & dupia parte ma 
lore xquale fit quadratis,qux hunt a to 
ta, Sc a parte maiore. 3 1 9 

Probl. VI. Super data bafe triangulum con 
ftitucre.in quo differentia fegmentorum 
balls fit dupia differentix crurum.atque 
difTerctia crurum fit dupia excclfus, quo 
crus maius fuperarur a bafe. ibid. 

Probl.VII. Data reftam linea fccare.vt re- 
cfangulu fub tota Sc dimidia differentia 
partium.vna cum reftangulo fub partib. 
acqualc fit partium quadratis. 320 
Probl. VI 11. Datam refta lineam fecare, vt 
duplum reftangulu fub rota, Sc parte ma 
iore ; atquaie fit quadrato totius. Sc du- 
plo quadrato partis maioris. 32a 

Probl.IX. Datam refta linea fecare, vt re- 
ftangulum triplum fub partibus xquali; 
fit totius linex quadrato . ibid. 

Qtfomodo Problemata vana,feu nugatoria 
cognofeantur. 323 

Probl.I. Datam reftam linea fecare, vt re- 
ftanguiufub tota, Sc differentia partiu , 
vna cum quadrato partis minoris, ^qua- 
le fit quadrato partis uiaioris. 324 
Probl.II. Datam reft am lineam fecare , vt 
quadrata partium xqualiafint quadra- 
te differentix partium vna cum duplo 
fub partibus reftangulo . ibid. 

Probl.ill. Daram reftam lineam fecare, vt 
reftangulum fub partibus vna cum qua- 
drato dimidix differentix partiu, xqua- 
le fit quadrato femiffis datx. 326 

Probl.I V. Super data bafe triangulum con 
ftituere , quod habeat differentiam cru- 
rum dimidix baft xqualem . ibid. 

Probl. V. Super data bafe triangulum con 
llituerc, in quo differentia fegmentorum 
ba/is fit dupia differentia crurii, ipfaque 
differentia crurti fit dupia cxcefTus, quo 
crus m-.'dus fuperat bafim. ibid. 

De Refofut. & Compofitione Problematu, 
qux fub Ala'cttam non cadunt. 330 
b FIN 


ter ipfa latera aptare magnitudine data 
reftam lineam. Sc qux per oppofitu an- 
gulu tranfeat. Oportcrautem ipfam ma 
gnitudine datam non efTcminorcea re- 
cta linea, qux per extremitate diametri 
rombi ad reftos angulos dufta , inter 
produfta latera interijeitur. 1 333 
Probl.ill. Data bafe triag.differetia laterS 
Sc angulo verticis inuenirc triagulu. 3 36 
Lema. Si angulus triaguli fueritcentru cit 
culi, bafis vero femidiameter, Sc ducatur 
linea recta, -no ex cetro circuli.fed ab alte 
ra extremitate aggregati larerti, confti- 
tuens cum eo angulu xqualem dimidio, 
qui elf ad verticem trianguli, angulo, il- 
ia refta linea in circulum incidet. 337 
Probl. 1 V. Data bafe trianguli , aggregato 
laterti,Sc angulo verticis, inuenirc triage 
Lemma. Si duo anguli in ratione dupia ei- 
dcmcircumferentix circuli infifterint , 
duplus autem fuerit ad centrum , alter 
ad circumfcrentiamerit. 338 

Probl V Data differentia fegmentorum^ 
bafis trianguli aggregato laterii , Sc an- 
gulo verticis inuenirc triangulum. 339 
Lemma I. Si angulus trianguli fuerit cen- 
trum circuli, differentia vero lateru femi 
diameter , Sc ducatur refta linea non ex 
centro circuli.fed ab altera extremitate 
differentia fegmentorum bafis conftitucs 
cum ea angulum xqualem dimidio; qui 
eft ad verticem rrianguli angulo.ilia re- 
fta linea circulum fccabit . 340 

Lemma II. Secet circulus fub A centro re- 
fta linea B H L in punftis H L , Sc per 
punftusHquodfitpropiusad B duca- 
tur altera refta A H I. Dico angulum-. 
I H B minorem cfTe refto . ibid. 

ProbLVI. Data differentia fegmetorum ba 
fis trianguli differentia laterum. Sc angu 
lo verticis inuenirc triangulum . 34 1 

Pr.VII. Dato vno ex laterib.triag.datu ver 
ticis ang.ambietib.Sc differctia inter reli- 
quu. latus.Sc bafim, inuenirc tciag. 341 
Pr.VIII.Dato vno cx laterib.triag.datu ver 
ticis angulu ambictib. datoq. aggregato 
reliqui lateris,& bafis, inuenite triag 343 
I S . 
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MNES Mathcmaticae probaciones vel a conceiTis ad 
quatfita , vei a quatlicis ad concciTa pmgrediuntur. 
qaxa conceflis progrediunturad quacfita, compofi- 
'*• tiones appeHantur. Compofiria eoiro eft afliimptio 
concert! per confequemia ad quaefiti finem , & com-- 
prahcnlionem . qua vero a qualuis progrediunturad 
concerts duplices fun* ; veleniiu concciTa pononr,vei 
deftruunt : qua pommt concciTa, refoiutiones vocan- 
ttrrtEfteuhn Refolutio adnmptioqualin ranquam concert! perconfequen- 
m ad Verum eonceffum. Nam in refolutione id quod quarirur , vt iatn exi- 
B ftens , &’Vtvetum ponentes , per ea , quae demceps confequuntur , procedi- 
mus ad aliquod concefium : quo ope re quaditaoi concluiionem , in proprias 
caufas, per quas demon rtraturreducimus: atque hi^ refolutionibus compo- 
fitiones opponuntor . fieri cfitm pored, vedeofcjceflfoillo, per eadem refoiutio- 
qjs veftig^ ad.quadimnjreuerramur. Qua: vero deftruunt concdfaydeduCiio,. 
nesad impoifibileriuncupamus . DcduSio enim ad smpoifibilecit ailumptio 
eius quod quaefito contradieit canquam concert! pefcdnfequJtia, 5'd !'d’qtro.i 
vero concerto opponitur.Bamindeduciione ad impoflibile fumirousid quod 

dum incidamus,perqu^fuppoficio»cdeikui3a confirmerau id,quodaprW 
C cipioqmrttbatjir - Ex qliibuspatct Rdoluuonem a DedudUone adimpoilibi- 
fc rariodaatiofte taciturn, ditfeire j nam vtraque ab incognito adcoguitura: 
eodem progrertionis ordine procedit: led Refolutio definens in verum, con- 
clude verum efie & quod fupponuur : DcduQio vero ad impoflibile, definens 
in falfum , falfum cfTe & quodi^pponitu^aegtrit , & confequenter quarfitum 
verum efle . [ 

DuplcxiiUreru eft tdToliitionis genus altetum quidem ad Theoremaraper- 
tiner.eiusq; finis in-iuU v«ica«s inueftigatione confrilit.* akcrum vero ad Pfo- 
. ■ A blcmata , 
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bfemata, cuius fcopus eft rarionem conftruSionis,atque dcmonftrationis io- A 
ueftigare: propofita enim Problcmatacoortruere docec>viamq; ad conltm- 
rftfonis demonftrationem oftendic . fed omnia fere Theoremata, & Problem*- 
ta, quz fub Algcbram cadunt facillime reioluuntur, ac per refolutionis vefti- 
gia componuntiw : Son quidem rulgaris Algebrtj benefido; qur rtfolutionis 
veftigia omninoconfundit ; fed films .cuius au&or eft Francifcus Viera, vir 
certe de rebus Mathenuticis opcime meritus: cur non folum poftra , fed ctia 
fuperiorztas haud fcio an vlium hums feientiar laude parem , nedum fuperio- 
rem inuenerit- eternal Xefulutio pfocedens perfptcresimmutabiles , non 
autem per numeros mutationi,quacunque operatione rra&cntur, obnoxios; 
fua veftigia clara rclinquit , per quz non eft di/ftcilis ad compofittonero redi- 
tus : compofitio enim in Problematibus, flue per Algebram,fiue Antiquoru B 
methodo refoluris.a fine refolucionis , ad prineipium per refolutionis veftigia 
regreditur : in Theoretxlatibus vero quorum vericas per Algebratb exploracur, 
eodem ordine quo inuenta eftTheorematis veritas, demonftratioprocedit. 

At Theoremata velProblemaca, qua: fob A Igebram non cadunt qu&lta flint /t 
ea, quzpercomparationem angulorum demonftrantur, refoluutmir,&com- 
ponunrur methodo ab anciquis tradira.cuius exempla extant inhbris Archi- 
medis, Apollonij, & Pappi, aliorumq; veter urn ac reccatium . fit qilatnuis ca 
methodo omnia Theoremata, & Problemata refolui.&componrpoftint; ra- 
tten ea, quz fub Algcbram cadunt, plerumque facilms ac expediufts per AU 
gebram refoluuntur, ac deindc per refolutionis veftigia compoouncur. Hate 
omnia exemplis, atque etiam przeepris vbi locus exiget perfpicua fient. Pri- C 
mum igirur proponam . Exempla ad inucntionemTheorematum,eorumqj 
demonftrationem pertinentia ; deinde ad refnlutionem , & compofitionenu 
Problematum : primisenim quatuor Theoremanbusin Probiematum reiolu- 
tionibus Si compoiitionibus fzpe veemur. 

Propofitio Prima. 

Si reft* lint a fecetur •vtcumque ; redangulum fub tola, & differentia 
partium cut piano ad ipfat partes relato equal* fit imufisgare . 

S Ecctur redfa linea in duas partes.quarum A fit ma- 

lor, B, minor. Oportet inueftigare cui piano ad \ - ^ t D 

ipfas partes relato arquale fit rerftangulum fub A 4» 

B, 8t A— B . Ducatu r A B id' A~ B, fit A Q— B Q^. huic igirur piano zqua- 
le eft re&angulum fub tota Be differentia partium ; quate inuentum eft quod 
qusrebacur. Htncformatur 

• *' _ « i l • j ■ • t • * 

Thcorema I. " 

Si reel a linea fecetur 'vtcumqut, rtttangulum fub tota , & differentia 
partium , equate efi differ entu quadratorum partium , 

Scce- 
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A Ecetur reifta linea A B vtcunque in C , & produ- 

^ catur in D , vt lit C D aequalis A C , ergo diffe- 
^rentia partium A C, C B erit BD. Dicore<3an- 
Sulum A B D a'qualeelTe differentiae quadratorura 
A C , C B. Defcribatur enim fuper C D quadratum 
C H , & ducacur diameter D E , quam B G parallela 
KCtx C E fecetin F : deinde per F ducatur ipfi A B 

parallela K F L . Similiter ducatur & ipfi B it parallela A L . Quoniam igi- BF 
turredhngulum A 1, arquale eft re&angulo BH,funt enim AC, DH arqua- 
les, & arquales C 1 , 1} D . Addito igitur communi re&angulo B I , redtangulu 
A F arquale erit re&angulis B H , B I , hoc eft gnomoni M N O per quern dif- 
® ferunt quadrata C H , 1 G. Reiftangulum igitur A F arquale eft differentiae 
quadratorurg C H , 1 G quod erat oftendcndum . 

IderaThedrema polTct quoque ita enunciari . 

St retia line a fecetur t vtcumque , rettangulum fub tot a, ($’ differentia 
. partium vnd cum quadrato partis minor is , equate ell quadrat o par- 
tis maior is . 

• . •. \ 

O Stenfum eft enim refhngulum AF arquari gnomoni MNO, 'addito 
communi quadrato 1 G , re&angulum A F, vna cum quadrato IG x- 
quabiturtoti quadrato C H . 

^ ItaqueTheorema hoc idem eft, quodTheorema quintum,velfexfum li- 
bri fecundi elementorum . Nam in quinto Theoremate dimidia ilia re&a in- 
telligatur pars maior, intermedia vero fc&ionum, pars minor, reliqua autcm 
differentia partium . In fexto autem Theoremate dimidia ilia re&a intelliga- 
tur pars minor, altera vero dimidia turn adie&a, pars maior , ipfa autem adie- 
&a , differentia partium. His ita acceptis manifeftum eft vnura , eundemq; 
fenfum contineri in hacnoftrapropofitione , atqueinillis duabusEuclidis. 

Propofitio II. 

* 

Sirefla linea fecetur vtcumque , quadratum differentia partium qu ibus 
D plants ad ip fas partes relatis equate fit tnueshgare . 

It refla linea fefta in duas partes A, B quarum A ^ R 

fit maior ; ergo earum differentia erit A— D . opor- *— — i — * 

tet inueftigare quibus planis ad ipfas partes re- 
latis arquale fit - quadratum ex A— B. Ducatur A— .B in fe: produ&unu 
erit A Q«J» B Q^— B in A a . Atque h<ec funt ea plana quibus aequalc eft qua- 
dratum differentiae partium . quare inuentum eft quod quarrebatur. Hine 
formatur . 




A 2 Theo- 
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Theorema II. 


Sirecla tinea fccetur vtcumque , quadratum different it part turn , equate 
eft quadrat is parttttm minus duplo fub part thus redangulo . 

Eceturreda A B vtcumque in C, eaq; produca- j <3 H 

tur in D , vt fit C D atqualis A C : differentia igi- ^ 
tur partium AC.CB, erf® D . Dico quadra- p 
turn B D xquale cite quadratis AC , C B , minus re- I 
dangulo A C B bis . Defcribaiur euim fuper CD L 
quadratum C H , in quo agatur diameter D E , qua A 
redaBG,parallcla ipfiC E> vel DH , fecetin pun- 
do F , per quod agatur ipfi C D parallel* 1 F K . funt igitur B K, I G quadrata 
redarum B D, C B , & quadratum B K vua cum redangulis CH, 1 H, arqua- 
le eft quadratis C H , I G , demptis vtrimque redangulis C G , I H , reliquum 
quadratum B K xquale erit quadratis C H , 1 G , minus redangulis C G , I H . 
hoc eft xqualeerit quadratis redarum AC, CB, minus redangulo ACB 
bis : quod crat oftendendum. . 

Theorema hoc, quemadmodum & praccedens.demonftranturexipfacon- 
ftrudione , quoniam vnico tantum adu refoluuntur, nullorefolutionispro- 
greffuiin primoenim Theoremate ex dudu A* B inA— B,in fecundoau- 
tem ex dudu A-B in fe , veritas innotuit . 

Idem Theorema poteft quoque i«proponi. 

St red a line a fecetur vtcumque , quadrata partium ftmu) squalia funt 
quadrat 0 differentia part turn , vna cumduplo fub part thus redangulo. 

Itaquc Theorema hoc eft vnum, idetnqjcum Theoremate feptimolibrife- 
COpd> Elementorum ; nam in eo Theoremate tota ilia reda intelligatur pars 
maior , altcrum aittem fegmentorum, pars minor , reliquum vero, differentia 
partium : quibus fie acceptis , manifefturo eft vnum , idemq; propofitum effc 
vtriufquc Theorematis • 




Pfopofitio 1 II . 

Si reft a line a fecetur 'vtcumque, quadratum totius minus quadrat 0 diffe- 
rentia partium , cut planthad ip fas partes relato equate fit inucUigare ,, 

S it reda linea feda jn duas partes A, B , quarum A A R 

fit maior, ergo differentia earum erit A— -B . Opor- * 

tec inueftigare . cui piano aequalefit quadratum ex 
A B minus quadrato ex A— B. Fiat quadratum ex A B id , erit 
AQ_*i»BQ^B in Ai. 
ab eoq; auferatur quadratum ex A — B quod eft 
A Q*i» B O — B in Ai. 

Remi- 


Digitized by Google 



Liber Primus. - j 

A Remancbit B in A 4 . Huic igitur piano xquale eft quadratum totius rc&x , 
minus quadrato differentia: partium : Quarc inuentum eft quod qutcreba- 
tur . Hinc 

Theorema III, 

Si refta tinea fecetur vtcumque , quadratum totius minus quadrato dif- 
ferentia fart turn equate eft quadruflo fub fartibus reftangulo . 

S ltre&a A Pfe&a vtcumque in B, & refta: DB, 

qutefit minor pars , fiat requalis B C ; ergo dif- A 2 5 ? 

ferentia partium A B, B D , erjt A C . Dico qua- 
® dratum A D, minus quadrato AC, tequale effe quadruplo reftanguli AB D. 
Quoniamcnim quadratum A O xquale eft quadratis A B , B D vna cum re- 
ftangulo A B.D bis ; quadratum autem A G xquale eft eifdem quadratis A B, 
B D , minus'reftangulo A B D bis, fi igitur a quadratis A B, B D, & reftangu- 
lo A B D bis auferanturquadrata A B , B D , minus reftangulo A B D bis ,re- 
manebit reftangulum ABD quater. Quadratum igitur totius reftx , minus 
quadrato different ire partium, xquale eft quadruplo reftangulo fub partibus, 
quod erat oftendendunu . 

Idem Theorema potuit quoque ita enunciari . 

Si reft a tinea fecetur vtcumque, quadruflum reftangulum fub fartibus , 
^ vna cum quadrato different ia partium equate eft totius tinea quadrato. 

C Vm enim oftenfum fit quadratum totius , minus quadrato differentia: 
partium, xquari quadruplo reftangulo fub partibus, fi vtrobique adda- 
tur quadratum differentia: partium , quadratum totius xquale erit qua- 
druplo reftangulo fub partibus, vna cum quadrato differentia: partium. 

Itaque Theorema hoc idem eft quod Theorema oftauum libri 2 . Hindis 
in eo enim Theoremate tota ilia refta intelligatur pars maior , alterum a^em 
fegmentorum, pars mftior, reliquum veto, differentia partium . quibus fic ac* 
ceptis,manifeftum eft vnum, idemq; propofitum effe nriufque Theorematis 

D “ Propofitio IIII. 

Si reft a tinea fecetur vtcumque , quadratum totius vna cum quadrato 
dtffhrentia fartium, quibus flanis ad ipfu fortes relatis , equate fit 
inuenirc^. , ' v < * 

S Ecetur refta linea in duas panes A, B,‘quarum A ^ x ( 
fit maior, ergo differentia partiu erir A — B : Opor- ' 
tetinueftigare,quibusplanisxqualefit quadratum exAiJ* B, vnieflin 
qtiadtato e* A— B . Fiat quadratum ex A A* Bident Grp. ' 

BinAai' . i. oi.: • ';iv . . P > 

A i Simi- 


x > 
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Similiter fiat quadratum ex A— B id erit 
A QjJ* B Qp-B in A 2 

Horum quadratorum aggregatum eft A Q 2 B Q_2 


Atquc his pUnis x- 
qualia funt quadrata, totius videlicet, & differentia: partium . quare inuentum 
eft quod quaerebarur . Hint ’ - 


Theorem* I V. 


B 


Si reft a lined fecetur vtcumque , quadratum totius mnd cum quadrato 
differ emit partium , dupla Junt quadratorum partium . 

S Eceturrc&a A B vtcumque in C, &^maiori 

parte , qua: fit A C , auferatur C D arqualis C A — ^ ■ ■■ r 

B : ergo differentia partium A C , C B erit A D . Dico quadrata A B, A D 
dupla effe quadratorum A C , C B . Quoniam enim quadratum A B aequale 
eft'quadratis AC,CB, vnacurn reffangulo A C B bis; quadratum autem 
A D atquale’quadratis A C, C B , minus rectangulo A C B bis, ideo quadrata 
A B , A Daequaliafunt quadratis A C , C B bis . hoc eft dupla funtquadra- 
rorum AC,CB. quodcrat oftendendum . In hoc Theoremate idem often- 
ditur , quod in Thcorcmatibus nono , & dccimo libri fecundi Elementorum 
licet in alia forma fit propofitum . Nam in nono Theorcmatc, dimidia ilia 
reifta , intclligatur pars maior, intermedia vero feffiOnum , pars minor, rcli- 
qua autem , differentia paniunc, . : -u. , 

in dccimo autem Theoremate dimidia ilia reffa , inrelligatur pars minor, ^ 
altera vero dimidia cum adiun&a, pars maior, ipfa autem adiunffa, differen- 
tia partium . quibus ficacceptis, manifeftum eft huius noftri Theorcmatis idc 
effe propofitum , atquc ditiurum Tbcorematum noni & decirai . 

Quatuof prscedentia Theoremata ca ratione, quapropolite fnnt, nopar- 
uo vfiui exunt in refoiutionibus, & compofitionibus ; nam vt in refolutiombus 
plana ( quibus aequarur quadratum differentia partium vel reffangulum fub 
differentia partium , & aggregato ) cum alijs planis fxpe comparamtur; tic rur- 
fos in compofitionibus, qua; per filiumrefolutionis ptfcgrediunrur, aut regre- 
diuntur; eadem plana pro quadrato differentiae partium j-feu rediangulo fub 
differentia partiu,& aggrega^cum ijtdem alijs planis, coparentur neceffe eft. ^ 

, Propofitio V. 

t. *. ' ~ ’ \t 

in okttfianguUt triaxgttlis , quadratum lateris angulum obtufiun Jubten- 
dentis, quanto maius fit quadrat is reli quorum later um tnuenire . 

S ic triangulum cuius latcra A BI>&latus A fubtendat 
angulum obtufum . Oportet inuenire quanto firnia- 
iius quadratum lateris A quadratis laterum B & D . Ab 
angulo verticis cadat in D . bafiiA continuatam perpendi- • 
cularis G, fitq; continuatio E : quadratum igitu/ lateris A 
•i d t W" aequale D E 
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A jequale'erit quadratic I perpendiculari , & a bafe produda vfque ad perpendi- 
cularem , hoc eft 

AQ^xquale eritGQ 4 *DQ^J*EQ/I v D inE 2 . fed 
, G Q_*fr E Q_xqualc * eft B Q. ergo 

A Qjequabitur B D D in E 2 
Quadratum igitur lateris A maius eft, quam quadrata larerum B, & D rcfta- 
gulo D in E 2 . Quare inucntum eft quod quxrcbatur . Hinc formatur . 

Theorcma V. 


In obtuftangulis triangulis , quadratum lateris angulum obtujum Jubten . 

B dentis , maius eft , quam quadrata reliquorum laterum , rcftangulo co- 

prehenjo bis ab vno reliquorum laterum , in quod fcilicet protratturru 
perpendiculars cadit , a hnca , qua inter pcrpcndicularem , an - 

gulum obtujum inter qcitur . 


S it obtufiingulum triangulum ABC, obtufum angu- 
lum hibens ACB, &ducatur a pun&o A ad BC 
produdiam, perpendicularis A D. Oico quadratum 
A B, maius §tfe,quaui quadrata A C, C B re&angulo B 
C D bis; quoniam cnim quadratum A B aequale * eft qua- 
dratis AD, DBj quadratum autem D B xquale'quadra- g 
' tisD C, C B, vnacum rediangulo B C D bis; eritquadra- 
tum A B xquale quadratis A D, DC, CB vnacum reiftangulo BCD bis . 
fed quadrata AD, D C scqualia'funt quadrato AC, ergo quadratum A B, 
arquale erit quadratis AC,CB vna cumreiftangulo B CD bis; itaque qua- 
dratum A B maiuseft,quam quadratum AC, CB, reftangtdo BCD bis. 
quod erat oftendendurn- . 



Propofitio VI. 

In acut 'tangulis triangulis , quadratum lateris angulum aqitum fubten- 
dentis , quanto minus Jit quadratis reliquorum laterum , inuenire . 

D it triangulum cuius latera A B D & Iatus A fubteu- 
^ dat angulum acutum . Oportet inuenire quanto mi- 
nus fit quadratum lateris A quadratis latcnim B & 

D. Cadat ab angulo verticisin bafim D, perpendicula- 
rs G, fccansipfam bafim in duas partes , quarum ilia , 
qux eft inter pcrpendicularcm , & angulum acutu fit E; 
ergo altera pars erit D— E • • . 

Et quoniam A Qxquale*eft quadratis ex G & D — E, ideo 
A Qjequabitur G D ^ E Qj- D in E 2 . 

Et addito vtrique parti D in £ a - 

*' AQ. 
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A <^ 4 * DinE 2 , arquabiturG Q^*|* DQj$* E Q_> fed 
G EQarquale’eft B C^, ergo 
A D in E 2 arquabitur D 4 * B Q. 

Quadratum igitur lateris A, minus eft , quam quadrata laterum D , & B re- 
dangulo D in E 4 . Hinc 

Thcorema VI. 


In acutiangulis triangulis, quadratum lateris angulum refium fubten- 
dentis, minus eft , quam quadrata reli quorum laterum , rcBangulo co- 
prshenfo his, ab vno reliquorum laterum , in quod perpendicularis ca- 
dit ,($' a portione ipfius lateris , quainter perpcndicuiarem , angu- 

lum acutum inter ijcitur . 

S it acuti angulum triangulum ABC, acutum ha- 
bens angulum A CB, & ducatura pun&o A ad B 
C, perpendicularis AD. Dico quadratum A B, 
minus effe, quam quadrata A C, C B redanguloBC D 
bis . Quoniam enim quadratum A B arquale ’ eft qua- 
dratis A D, D B, quadratum autem D B aequa!e*eftqua- 
dratis BC,CD, minus redangulo BCD bis 5 reda 
enim B D, clt differentia inter B C, C D : ergo quadratum A B arquale erit 
quadratis AD, BC, DC, minus redangulo BCD bis. addatur vtrobique ^ 
redangulum BCD bis, ergo quadratum A B vna cum redangulo B C Dbis, 
tequalc erit quadratis A D , B C,DC. fed quadrata A D, DC atqualia*funt 
quadrato AC ,ergo quadratum A B vna cum redangulo BCD bis, atquale 
erit quadratrsBC,C A. ltaque quadratum AB minus, eft quam quadrata 
B C , C A redangulo B C D bis . quod erat oftendendura . 

In principio libritertij decimi Elementorum extant infeholijs nonnulla 
cxempla ad Refolutionem,'& Compofitionem Theorematum pertinentia; ibi 
enim quinqueTheorcmata refoluuntur, & componuntur. Egoquoque co- 
rundem Thedrematum veritatem alia methQdo inquiram; peritus autenu 
GeOmetra in inquirendo huiufmodi Tlieorematum veritatc > poterit ea me- 
thodo vtiqus faciliorvideatur . ® 


A 



Propofitio VII. 


Si reel a linea extrema , ac media rat tone fecetur ; quadratum maioris 
pert toms ajsumentis dtmidium totius , quanto matus Jit quadrato di . 
midu totius inuetligare^j . • * 


' It reda linea B 1 extrema, ac media, ratione ^ 
* lcda, cuius portio major fit D ergo portio 


•B—" 




^ 

TV*-***” 
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A- minor crit B i-D; dimidia autcm totius eft B, itaque compofita ex maiore 
portione, & dimidia totius, eric D ft* B , Oportct inueftigare , quanto maius 
fitquadratum ex D ft* B, quadrato ex B ; pofiiimus earn fedam extrema, ac 
media ratione, effe B 2 non aute B fimplicem ; fie enim fradiones vitabutur. 

Quoniam igitur feda eft B 1 extrema , ac media ratione, redangulum lub 
tota, it portione minori, zquale erit quadrato portionis maioiis . hoc eft 
B Q^4— B in D 2 zquabitur D Q. 

Quadratum autem ex D ft. B , eft D Qjft* B Qft. D in B 2 . fi igitur de- 
matur D Q_, & in locum eius lubrogetur B QJ.--B in Da, cui oftenfum eft 
zquari D Q, prodibit B Q. S,idq;zquabitur quadrato ex D ft. Bjatqucadeo 
quadratum ex D ft* B quincuplum erit quadrati ex B . Quare inuentum eft 
B quod quzrebatur . Hinc ordinatur 

Theorema VII. 


Si retta tinea extrema , ac media ratione fecetur , quadratum maior is 
portionis afumentis dtmidiam totius, quintuplum efi quadrati dimi- 
dia totius. 

Ecetur A B extrema, ac media ratione in C. P A e & 

S fitqj maiorportio A C , caq; producaturin 

D, vtlit A D zqualis dimidia: A B. Dico quadratum ex D C quintuplum 
effe quadrati ex D A ■ Quoniam enim feda eft A B extrema, ac media ratione 
C jn C, quadratum A C zquale erit redangulo ABC, hoc eft quadrato A B , 
minus redangulo B A C; feu quodidem eft, quadrato DA, quater minus 
redangulo D A C bis, eft enim A Bduplaipfius AD- Et quoniam quadra- ' 
turn D C «q»ale*eft quadratis D A, AC vna cum redangulo D A C bis : fi 4 fec0Ji 
dematur quadratum AC, & in locum eius fubrogetur, ipfi zquale quadratu 
D A , quater minus redangulo D A C bis , itidem manebit zqualitas , hoc eft 
quadratum D C zquale erit quadrato D A quinquies . Itaque quadratum D 
C quintuplum eft. quadrati D A , quod erat oftendendum . 

Propofitio VIII. ; 


Sir etta tinea partis ip fius quintuplum pofiit .dupladitt a partis , extrema 
ac media ratione fetta . quorttur an maior portio fetta fit retiqua pars 
eius quo a principio retto tinea. 






R Edalinea conftans ex parubus B Dquin- 

tuplam poflit partis B, cuius dupla eft B 2; v .■ 

tpfa igitur B a fecetur extrema, ac media 
ratione . Oportet inueftigare an maior portio fedz fit D , reliqua videlicet 
pars eius , quz a principio redx lines . Quoniam igitur vna pars ipfius B 2 , 
cftD reliqua pars erit B 2— D,demonftrabimus aut infra ipfamB 2,maiorcm 
effe, quam D. Et cum quadratu ex B ft* Dponatur quintuple quadrati ex B. 

R-fD. <jB«- BQ - 
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BQ^ DQ^J* BinD x, xquabiturB A 

Auferatur vtrinque B Q^ergo 

D Q in D 2 xquabitur B Qj*. 

AufcraturquoqueBinD 1 , vt D Q/olum remaneat, cum reda Dcompa- 
randafitcu portione maiori ipfius B 1 fed*, extrema ac media ratione, ergo 
DQjtquabiturBQ^.— Bin Da . , 

Seuquod idem eft 

D Q^xquabitur B 2 — Din B 2 . 

Ee*qualicate ad proportionem rcuocata , proportionals erunt 
B 2_D D B a . 

Itaque B a fedaeft extrema, ac media ratione, & maiorportio eft D; cum 
fit ipfa D media proportiqriahs inter portionenvB-2»- 5 p,& totam B 2. qua- ® 
re inuentum eft quod quxrebatur . Hinc 

Theorcma VIII. 

’ - -* ‘ Si refia line a parti* ipfius quintuplum pdfiit . Dupla di&a partis extrema 
ac media ratione field a, mator portio, reltqua pars eft eius qua d prin- 
ciple reft* lines, . 

S It quadratum red* A B quintuplum qua - 15 A C " H 
drati partis B C, & ipfius B C dupla fitC D; ’ 
poft autem oftendemus BC duplam maiorem efle reliqua parte C A . 
Dico fi CD extrema ac media ratione fccetur,C A efle portionetn maiorem; ^ 
4 ircudi Quoniam enim quadratum A B, quod * conftat quadratis A C ,C B, & re- 
dangulo A C B bis, ponitur quintuplum quadrati B C, quadrata A C , C B 
vna cum redangulo A C B bis, xqualia erunt quadrato B C quinquies ; dem- 
pto vtrinque quadrato BC, relinquetur quadratum AC, vnd cum redangu- 
lo A CB bis *quale quadrato B C quatcr, hoc eft relinquetur quadratum A C 
vna cum redangulo DC A xquale quadratoC D; ponitur enim CD dupla 
ipfius BC : auferaturquoque vtrinque redangulum DC A, ergoquadratum 
A C, xquale erit quadrato C D , minus redangulo D C A ; hoc eftxqualo 
erit redangulo C D A; quare'vt D A ad AC ita erit AC adC D. Seda eft 
igitor redaC D extrema, ac media ratione , & maiorportio eft C A, quod 
erat oftendendurru. 

At veroBC duplam maiorem efle, quam C A ficden?onftrabitur. 

Sit enim li fieri poteft B C dupla non maior quam C A , ergo quadratum 
A C non erit minus quadruplo quadrati C B , & confequenter quadrata A Cf_ 
CB non erunt minora quintuplo quadrati C B , fed ponitur quadratum A B 
quintuplum quadrati C B , ergo quadrata A C , C B , non erunt minora qua- 
4 fecudi drato A B : quod eft abfurdum; quadratum enim A B xquale'eft quadratis 
A C , C B vna cu m redangulo A C B bis . Dupla igitur B C maior eft , quam 
C A quod erat oftendenduttL. . 


D 


Propo- 
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* Propofitio IX., 

St red a tinea fecetttr extrema , ac media ratione , quadratum minoris 
potlionts ajiumcntis dimidiam maioris portioms . quanto mams Jit 
quadrate dtmidia maioris portionis , inuefligare , 

S Eceuy re&a extrema , ac media ratione cuius _ 1 t, 

ponio major fit B i, portio mmot D . Quseritur » 5 — ■ — — - 0 — < 
quanto maiusfit quadratum ex Dft»:B quadra- 
toex B . Quoniam igiturex natura huiufmodi fesftionls redlangulum fub to. 
ta,&portione minorexquale eft quadrato portionis maioris . ideo 
B D in B i *f yl> Qgqnah i wrft Qj g f ^ tfa- . 

Quadratum autem e x D ft* B conftat ex 1 - 

. ,PQ.*B.Q.*DinB* . , . .. . 

cni quadrato fideraaturDin B a, «DQ. & in locum eorum fubrogetur 
xquus valor, nempe B Q.4 » St B ^/*pro valore ciufdem qnadrati ex D 4* B . 

Iuque quadratum cx D ft* BquiOtpplum critquadtaci ex B. Quare inuen- 
turn eft qnod qaxrebatur . Hinc 

* . . , i . , f, ‘ . ..... 

Theorcma IX. ,mY 


Si reft a tinea fecetttr extrema, ac media ratione , portio minor ajfumens 
^ ^dimidiam maioris portionis, quint upturn potcH eius, quod a dtmidia 
maioris portioms defertbitur quadrati . 

S EcerurA B extrema, ac media, ratione; in C a a c 8 
cuius portio maior A C,fecetur bifariam in D . 1 — — — — 

Dico quadratum B D quintuplum eife quadra- 
ti DC. Quoniam enim ex huiufmodi fedione tedhngulum AB C, xquale 
eft quadrato AC ipfi autem refongulo A B>C, squale eft quadratum C B 
vna cum rcilangulo A C B , hoc eft vna cum retfangulo D C Bbis, &qua- 
dratum AC quadruplum eft quadrat! DC, ergo quadratum CB vndcum 
re&anga!oDCB bis, xqualiaerunt quadrato DC quarer. Etquonta qua- 
dratum D Bxqualc’eftquadratis DC, C B vnd cum reitangulo DC B bis. *fcdidi 
D demptis quadrato C B , & re&angifto D C B bis, & in locum eorum fubro- 
gato quadrato D C quater, cui ca xqualia funt, rurfus manebit xqualitas,ne- 
pe quadratum D B , xqualeerit quadrato DC quinquies. Iuque quadratum 
3B quintuplum exit quadrati D C . Quare conftat propofitunu . * ^ 


Propofitio X. . 

Sired a tinea fecetttr extrema , ac media ratione: quadrat a totius ($' 
portioms minoris fimtd , quanto (int mater a quadrato portionis ma ■ 
ions , umefltgarc^) . * ... ...... 

r Secctur 
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De Refill. (ef-Comp; Matbematica . 

S Ecetur rcda B extrema, ac media, ratione, fttq; 
minor portio D ergo maior eric B— 13 . Qui- 

ritur quanto maiora.fijHt gu?<kswa-^* B & - ^ ,~ 

quadrato ex B — D . (^i^amigitur r^tione fedionis, quadrajupj portion:* 
maioris arquale eft redangulo Tub tota & portione minori , 

B D Q-tHn D i'fquabitur B In t>?' M 
Addaturvtrobique B inl?» vt-B Q^& : DQ , vreae*|Kirtoexiftant,<uin fine 
comparandacnm quadraropoftibhis maioris, errgo • : 

D Q«Jtiabiwr!Bin ( D'j . • -fu.: t - . sup ' 

Quadrka igitur ex B8t f D ftmul, rripla lunt quadrartporfionis maioris. Quad 
reinuentum eft quod qaaTebatur/ Hinc v* • ) 

• 1 \ ..A vv:t»l C- 1 h * . :: U tf 

1 heorema A. y - j ... .-iiizt.1: 


A 


Si reda linea ficetur extrema , ac nftdia ration } ; quadrata toms , y 
porttonit mmorif firmu ytr'tpla (wit quadrati per iso ms maioris . 


, Ecerur reda A B inC extrema* ac media ratio*? Ai 
ne,(nq portto maior A C, & portio minor C 


C 


B 


B . Dico quadrata A B ,-B-C fimul, tripli-^fle 
quadrati A C. Quoniam eirtmVvVi fedtbnfe quadratum A C arquale eft re- 
dangulo ABC, &'*quale quoque q'uadrabs A B». B G , -minus dupto, redan* 
guli A B C , reda enim AC differ enoaeji .rodarum AIi,BC, ergs*- quad rata 
AB,BC, minus duplo redanguji A B C,a;quaiia eruntrcdangulp A BC; 6 ; 
addatur vtrique parti duplum redangulum A BC ,ergo quadrata A B,' BC 
atqualiaerunttriploredangalo ABC hoc eft triple quadrati ACquoderat 
oftendendunu . 


• t in'-'r 


o-jt: 


v ..j 


Propofino XI. 

Si red a line a extrema , ac media rat tone ficetur., adycialurfy ipfi squalid 
maior i portioni . Quaritnr an tota tinea fit extrema, ac media rations 
fed a , it a vt maior portio fit ea qua d principle, pofita ajt tfd* (&£*• • 

S it reda linea Bfedaettwmr, at- media st-nr r; ■■■’!•'] G mi-- 1 
ratione,ficq;tnaior potato A; ergopttttib B-A. [5 

minor eritB— At ipfiautem Badijciatur r.-.‘ cup <. l'j 

redaaequaiis maioriportjoni,eaerit A.Opor- - - - ’ 

tetinueftigarean tota B A fit fed a extrema, ac media, ratione ,ita vf 
ior portio fu B. Quoniam igitur ex naturafedioniseft 
vt B ad A ita A *A ad.B— A 
Erit conucrtendo vtA adB itaB — AadA _ * u 

Et componlnido adB itaB "i2TA‘v * l "*’ !v * 

Seda eft igitur B A extrema, ac media ratione , &portio maior eft B , quae a 
principiopolitaeft. ltaque inuentum eft quod quxrebacur. Hinc 1 

Then- 
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Si recta line a extrema , a c media ratione ficetur , adqciatuu y ipjl eqxa- 
lismaiori portioni, erit tot a linea extrema, ac media .ratione , feda , 
et maior porjio erit ea, qua a principio pofita eft retta tinea . 


, It reda linea A B , qux fecctur extrema, . 
) ac media, ratione, in C & fit portio maior 
C B , cui xqualis ponatur B D . Oico re- 


«3am lincam AD extrema, ac media, ratione, fecari in punfto B,&maiorem 
portionem effe A B , qux a principio pofita ell . quoniam enim ratione fe- 
dionii eft, vt AB adBC, ita BCadC A,erit conuertendo, vtB C, hoc 
eft BD, ad B A,itaACadC B; Sd” componendo,vtD A ad A B, ita A B 
ad B C; hoc eft ad B D . Se&a eft igitur A D extrema, ac media, ratione, in 
B , & maior portio eft A B . quod erat oftendendum- , 

f Problem* Primum . 

Datam reft am line am Jecare , ita vt maior parsminorem dato excefta 
Juperet . Oportet autem datum excejjum minor cm ejfc data fecanda. 

Refolutio . V ^ 

S it data refta linea B fecanda in duas partes, B 

quarum maior fuperct minore exceffu xquali ' ' . . -*■ 

datxre&x linex D. 

Fadlum iam fit & pars minor efto A,maiorigi- — •»" 

tur erit A D, vude tota erit A 2 4*-D fed eadem data eft B , ergo 
‘ ’ V B xquabitur At+D 

auferatur vtrinque D, vt magnitudines datx ex vna parte exiftant; ea vero de 
qua quxriturex altera, ergo 
• B — D xquabitur A z 

Vnde PorifmaT""^ - j 

Refta data minus exceffu dato, xqualis eft duplo partis minoris . 

Datur ergo minor pars quxfita-. 

CompoGrio . 

S It dadlarefta linea A B,quam oportet fccarevt w— E— < 

pars maior fuperet minorem exceffu xquali da- . £ ■ - $ ? - 

tx re<2x linex D . a refta A B auferatur B C x- 
qualis ipfi D, reliqua veroC A fecetur bifariam inE, erit igitur A E minor 
pars, E B maior; hxcenim fuperatillam exceffuC B, xquali ipfi D, quare 
fa&um eft quod oportebat. 

B Alia 


i 4. TV Rtfol. & Comp. Mathematic * . 

Alia Rcfolutio . 

P Arsmaiorefto A, minor igitur eiit A — D, - . p 

tota idco crit A i — D, fed eadera data eft ■ <{ e^~-^crr' A " L ~-> 

Bergo v. — 

B arquabitur Ai— D 

Addatur vtrobiquc D , vt qusfita roagmtudo a datis feparetur, ergo 
B D xquabitur A i , 

Hioc 

Porifma . 


Redadata plus exceflu dato arqualis eft , duplo partis tnaioris . 
Datur ergo roaior pars quaefita . 


Compofitio. 

S it data reda iinea fecanda vt petirur AB, datus D 

autem exceffus D , Producatur' A B in C , vt B C E £ * 

fit acqualis t> , & tota A C fecetur bifariam in E ; * * — • * 

erit A E pars major , E B pars minor , reda enim E C , hoc eft A E , fuperat E 
B , exceflu B Cxquali ipfi O . Fa&ura eft igitur quod oportebat. 

Corollarium I, 

E X demonftratis manifeftum eft , redam lineam , qua; in duas partes di- 
uiditur, audam exceflu partium , jrqualcnj efle parti maiotiduplx, di- 
minutam vcro , duplx minori . 

In pofteriotienimdemonftratjoneredar A B feds in E adiedaeft BC dif- 
ferentia partiurn AE EB,&fit A Gr dupla partis maioris A E. 

I n priori vero demonftratione red* AB, qu* feda eft in E , ablata eft C B 
differentia partium A E EB, & reJinquitur AC dupla partis minoris A E . 


C 


Corollarium II. 0 

P Er confequenshocctiam verunj eft, dimidia fine* red* in duas partes df- 
uifie, audadimidio exceflu partium, equalis eft parti maiori, diminuta 
minori. 

Pofui corollaria hate, quoniam frequens eft eorum vfus in refolutionibus , 
pwefertim m conftituendis partibus ex aggregato partium, & differentia . 

Problcma II, 

J)att re 3a Iinea , alteram reft am adtungere , vt data cum adittnfta , ad 
adtunftam , datam teneat rationcm . Oportet autem dot am rationem 
eje maioris ad minus. 



V 


Liber Primus^ 


Rcfblutio . 


• ry 


H. 

s» 


S it data reda lines B , cui oporret alteram rcdara. 
adiungere , vt data cu m adiunda , ad adiundam,fit 
vt R adS, quarum Rfitmaior. u ' 

Fadumiam fit & adiunda dequaquxriturefto A, 
ergo data cum adiunda erit B A , & erit - 

vtR adS iraB*|»A adAi - - 

In hac propofitionedtio tantum dancur termini, primus nempe,& fecun- 
dus , vt needle eft dari quoquetertium, nam nifi fint cogniti tres propofuio- 
nis termini, quartus , hoc eft quxfica magnitudo ,non innotefeet. igitur vt 
tertiusquoquedetur terminus, qui conftat exB & A magnitudinibus, data 
fcilicer, & quxfita, liberandus eft a quxfita, ita taroen vt quatuor illi termini 
proportionals exiftaru.liberabitur autern in hoc cafu, auferepdo confeque- 
tes ab antecedcntibus, hoc elt per druifionem racionis argumentando, nam 
cum fit ' ' : " v * 


vt R ad S ita B A ad A 
erit diuidendo vt R—S ad S, ita B ad A, 

Danrur ergo tres proportionalium termini , itaque dabitur & quartus , hoc 
eft adiunda , de qua quxritur . 

" ■ • •• '■< r--. 

Porilrna . ’ . . 

~ * . • , r J , ^ * 

Vt differgnia ter minor um rationis datxad terminum minorem , ita oft 
data adadiundanu . 


Scholium . ■ - l 

* • 1 •• < 

Sxpe autem contingit, non vnum tantum , fed plures proportionis termi- 
nosconftare exdatis magnitudinibus eade qua quxritur, vel eiusgra- 
du, nec rationem apparcre, qua dacx magnitudines a quxfita feparari polfint, 
feruata proportione quacunque, ideo eocafu refoiuenda eft ad xqualita- 
tem proportio & procedendum xquahbus aequalia addendo , vel fubduceo- 
dovel xqualia per xqualiamultiplicando, aut diuidendo, donee fada omni- 
D no Tub magnitudinibus datisex vnaxquationis parte exiftapt, extera vero ex 
altera. Hxc autem exeroplisfuo loco fientilluftnorsu. 


v-.Gdrapoiitia M 

S it data reda linea A B cui oportet alteram 
redam adiungere , vt data cum adiunda ad 
adiundam fit, vtR ad S maior ad minorem. 
Ponacur ACxqualis R, ita vt cum ABconfti- 
tuat angulum quemeunque, & ab A C abfeinda- 
tur CD xqualis S, & iungatur D B, eiq; paral. 
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lktd lcla agatur C E fecans A B produiStam in E- <£rit*igitur vt A D ad DC dif- 
ferentia videlicet terminorum R & S'm refttfiihu m minorem , ita A B ad B E, 
dat**a»pcad adiun&atn. Itaquec^piinu^^A i.iaE , (jp^ojadmodura 
ndftifma rater, hoc eft datis tribus rectis lincisA D ,P C A B, inucta eft quar- 
ts p**|W«i6na!iff#fi’. Nunc aurem oftcndcndufq.eft , vt R ad $ ita efle A E 
ad B E . Quoniam igitpreft vt AJ&.ad4)^ ? .i.»A B ad:B E , eritcomponen- 
do vt A C ad D C , hoceftvtR ad.S, : ita 1 A E ^ ^ E cumcnim.iq lU/bUj- 
tionc per diuifionem rationis argumentatus. fueris, in compofitione per com- 
pofttiont-f!! rationis argumentaberis & e fQflua. Commuata eft igftur AB in 
E, spA, £adBEr 4 wncrah»beit:Yt RadS quodr;rac fadendunv. ,, 4 


rt . j 


r : 


rxokismj Ul. , 





-A- 


IV t >' 


B 


JDdfJt rid a line a . tetter am redam adiun^ere , vt differentia data ^ ad* 

’teintfa ad a? rr cent urn earundem ranbnem babe at datam , Oporiet at * - 

r ra ,os ** ■ i-'/r ' IS ‘tiiSttLi- . o . • • Jjitsu.’ 

tern datam rtatmem effe mtnorts aamams . 

Hoc Problems duos ctjfus habet ; aut cnim data fuperabit adiundam , aut 
adiunfta datam . primum data fupcretadiundaroi . 

Refolutio primi cafiis . 

S it data re3a lineaB, cui oportet alteram reftam 
adiungcre vt cxceflus quo data ftperac adiundlam 

ad aggregatum earundem , rationcm habear,vt R ^ , — r 

ad S, quae ratio fit minoriEad maius. ‘ ''•■'S ‘ r - 

Sit iam fadum & adiun&ade qua quaeritur efto A , ergo excefTus quo data 
fuperat adiuo&am, erit B — A, aggregarum verb earundem B A & erit 
vtR adS, itaB — A adB«J*A. 

Quoniam igituriftiiacproportione plures termini, nonvnus tantum tfon- 
ftant,(St datis magnitudinibus , & ea de qua quacritur neque inpromptu eft 
quoftiodo datte magnitudinesd qusefita feparari poflint j feruata proportione 
quacunque ; idcirco refoluenda eftproportio ad aequalitatem , vefadum fi*b 
extremis proportionalium terminis, aequale (it ia&o fub medijsea *g ,tur IC - 
flShita* :j;k aftipi ‘ ■ 

^RinB^Rin Aarquabiwr Sin B-*-S iaA 
Addito vtrique parti -S~i» Audit war. o». ,f i > ■ T -ft 

RinB ♦$* Rin A-*J*Sin A zquabitur S in B 
Et ablato vtrinque R in B . ^ J'f*' 

‘ R in A 4* S in A aequabitur S m B— R in B , 

Seuquod idem eft* R<i* S in A aequabitur S*— R in B 
Et acqualitate ad pEoportionem reuocata • erit 

*■ ' vtR 4* S - ad S— *R ita B ad A 


D 


Hinc 
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A Hinc 


Porifma . 



Vt aggregatum terminorum rationis data* ad diffcrentiam eorundem , ica 
eft dataad adiumftam. Datur ergo adiundla de qua quxritur. 

Compofitio primi cafas . 

S it datarc&alinea AB, data autem ratio R ad S 
mipqris ad maius. Oportet ipfi A B alteram re- 
<ftam adiungere , vt exceffus quo data luperat ad- 
B iumftam, ad aggregatum earundem fit,vt R ad S'. Po- 
natur A C tequalis S conftituens cum AB angulum^ 
quertjcimque eaq; duplicetur inE, & iumatur C D 
sequalisR. itaq; differentia ipfarum A C, C D,eritD : E j aggregatum vcro 
A D. iungatur autem DB, eiq; parallels agatur EF occurreos continuatte 
A B in F, crir*igiturvt A Dad DEita A B adB F, hoc eft, vt aggregatum 
terminorum rationis data: ad difFcrentiam eorundem, ita data ad adiun&am , 
atque adeo fa&um eritqucmadmodum Poriftna docct . Nunc autem demo- 
ftrandumeft vt R adS, itaeffedifferentiaaireclaruni AB , B F ad AF , idq; 
per repefitionem veftigiorum refolutionis ducendo initium afioe, ita fitma- 
Difeftum . , Sumacur B G atqufalis B F , ergo differentia rCiffarum A B , B F erit 
C AG. Et quoniam eft vt A D ad D E ita A B ad B F , refolutaad jequalitate 
proportione,re<aangulum fub extremis A D , B F a*<!}uale erit rethngulo fub 
medijsDE, A B. nameum in fine refolutionis arqualitas ad proportionem 
fit reuocata j in principio demonftrationis ptoportio ad xqualitatem , refol- 
uenda eft , quod enim poftremum eft in refolutione, id in compofitione pri- 
mum effe debet . Cum igiturre&angulum A D, B Fquodconftat redangu- 
lisA C,BF C D, B F,atqualefitreiftangulo D E, A B, cui aequaturrc&an- 
gulumCE.AB minus reifangulo CD, AB, erit reftangulurn AC ,B F 
vnacum redtangulo C D , B FaequalereiftanguloC E * AB , minus re<ftangu- 
loCD,AB. addatur vtrique parti redtangulum CD, A B,quiain refolu- 
tione detra&um fuit , ergo re&angulum AC.BFvnF cum reftangulis C D 
p B F,C D, A B,atqualeerit reiftanguloCE, A Bjhoc eft redangulo C A B, 
funt enimaequales AC ,CE .auferaturvtrinqucreiftangulum A C, BP, ad* 
ditum enim fuit in refolutione; ergo re&angulum CD, BPvndeum re«ftan- 
gulo C D, A B,hoccftre<aangulum CD, A F, arquabitar rWhnguIo C A B, 
minus re^angulo A C, BF, hoc eft atquabiturre&anguloC A G,&rCuoca- 
ta ad proportionem sequalitate, cum in refolutione proportio ad xqualita- 
tem fit reiolut3, erit vt D C adC A, hoceftvt Rad S, ita AG ad A F. Datae 
igitur A B adiedfa eft B F , quarum differentia ad aggregatum rationem habec 
vt R ad S . quod erat factendunu . 


B J 


Con- 
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Confpe&us Refolutionis & Com poll tionis . 

Principium Refolutionis Finis Compofitioms 

hoc eft R S A G A F 
R S B — A B* A DC CA 


ad atqualitatem ad proportionem 


hoc eft /VCD A F 
RinB«i»Rin A^SinB— Sin A «J*VCDAB 

VCD B F 

hoc eft V C A G 

— Vacbf 

V C A B 

Addatur S in A auferaturV A C BF g 

♦J-VCDAB 
*VCDBF 1 

R in B*i* R in A S in A*fS inB VACBF 

hoc eft VC A B 
VCE AB 

auferatur R in B * addatur V C D A B 


VCDBFi — VCD AB 

R in A S in A^Sin B— R in B hoc eft# A CBF hoceftV C E A B 

feu R «J* S in A S — *R in B . ,V A D B F \ V D E A B 

ad proportionem ad ag ualiutem 

R * S>>S — R •*- B7A~ AD D£ AB BF 

Finis Refolutmis Principium Compofitioni* 


Scholium. 

Satis cftperrepetitionemveftigiorum Refolutionis inueniffe demonftra- 
tiooem, neque ad earn cxplicandam necefle eft otnnino Refolutionis velti- 
giafequij poteftcnim ipfademonftratio, cognitisiam medijs alia quoquc 
via aliquando clariore, atque adeo elegantiore perfici ; fed cum de Refolu. 
tione , & Compolitione mihi agendum fit, vt propofui dgreflibo* Refoluno- 
nis in Compofitionibus feu demonftrationibus non recedam ; licet iplas de- 
tnonftrationes rudes , & incult?s prput ex Refolutionibus nafcentur expo- D 
fuero , fic enim apertius patebit quomodo demonftratio per filium Refolu- 
tionis procedat. 

Idem autem cafus alia quoque via breuiori, ac faciliori poterit , & refolui , 

& compontfine vllo a proportione ad xqualitatem tranfitu; quamuis non 
appareat quomodo magnitudinesdatx aquatfttafeparari polfint, feruata pro. 
portione quacunque j nam fatis eft, vttres proportions termini conftent ex 
dads magnitudinibus , quod in Cafibus fimilibus commode fieri poteft; 
quartus autem terminus etiam fi conftet ex dato & quafito, nihil refert . 
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A Altera Refolutio eiufdcm cafus , 

S It data refta linea B,&oportet facere quod impe- jt— < ~ 

ratum eft. Faftu iam fit, fcadiunfta de qua quae- $, 1 

ri$reftb A. Exceffus igttur quo data fuperat ad- v B ... 

iunftam erit B — A aggregatum veroearundem B*J*A * 1 ' ^ ' 

* a K , 

m - vtR adS ica B— — A adB«$*A 
Et componendo erit vtR’i'SadS ica P a adB«J*A. 

Porifma , 

B Vt aggregatum terminorum rationis datae, ad terrainum fecundum , ita 
eft data dupla ad compofnam ex data , & adiunfta* i 

Altera Compo&io eiufdem cafus . 

S it data refta linea A B, cujoporteat alteram re- c P » 

ftam adiungere, vt exceffus quo data fuperat ad- A. * — S ! 

iunftam, ad compoficam ex data, & adiunfta fit, 
vtC DadD E, quarum C D tit minor, Duplicctur A B inF, & ponantur 
in d ireftum C P , P E , & fiat vt C E ad E P , ita A F ad aliam, quae fit A G, 
ea maior erit , quam A B dimidia videlicet ipfius A F > quoniam & E D malor 
eft, quam dimidia C E, ponitur enim C D minor, quim P E t Itaque faftum 
C eft vtdocet Porifma. Reftamaueem B G problems efficere,fic demonftra- 
bimus. Quoniam enim vtC E ad E P , ita eft A Fad AG, erit diuidendo , 
vt C P ad P E , ita F G ad G A , cum enim in refolutione faftus fit tranfitu* 
petcompofitionem rationis, in demonftratione fieri debet per diuifionem ra- 
tionis , vt diftum eft in antecedenti problemate , fed F G eft exceffus , quo 
B F , vel A B fuperat ipfam B G , ergo vtC P ad P E ,ita erit exceffus , quo A 
B fuperat BG, ad compofitam exAB,BG,data videlicet, & adiunfta,, 
Quare factum eft quod oportebat. 

Confpedus Rcfolutiouis , & Compofirionis . 

q Inilium Rejolutionis Vtnu (ompfnionis 

R $ B — A B*|*A diuidendo CP PE FG GA 
componendo R S S fir B<pA CEEPAFAG 

Finis Rejolutionis Initium Compofitionis 

Refolutio fecundi cafus r . , n 

S it data refta linea B , ratio autem , vt R ad S 
minorisad maius, Oportet ipfi B alteram ca- 
ftan) adiungere, vt exceffus quo adiunfta fit- r- 
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B 


perar daram , ad aggregatum earundcm fir, vt R ad S . 

Sit fadunq&adiunda efto A, exccfTusigirur,quo adiunda fuperat datum, 
eric A— B, aggregatum veroearundem A B,& erit 

vtR- adS itaA— B adA«$»B. 

Et refoluta ad arqualitatem proportionc 

R in A "R in Baquabitur S in A--S in B 
addito vtrique parti S in B 

Rin A »$* R in B S fnBatquabitur Sin A J 
Etdetrado R in A ' ' 1 

R in B S in B xquabitur S iq A— in A . 

Seu quod idem eftR«f*S in B sq'Uabi'tur'S — R in A . 

Etsequalitatc ad proportioncm reuocata , erit 

vtS— R adR.<BS itiB ! :adA.'lo-r: 

. rn Porifina:. "i / >; 

Vt differentia terminorum rationis datse, ad aggregatum eorundem , ita 
eft data, ad adiunitam.. Daturergo adiunda de quaquarntur.- 

. . .. :: . .j C^ofnpolitio fccundi cafus . , 

S it datareda linea A B, cui oportcacuilteram re- H ^ 

Clam apiungcrc, vt cxedfus quo adiunda fupe- “ ' 1 - 

ratdatam ad aggregatum earundcm fir, vt C D - A B (j? ^ 

ad D E , minor nempe ad maiorem . Duplicetur ED C 

in H , & fiat vt H C id C E , ita A B ad aljam,quae fit B F , hoc eft , vt diffcren- 
tiaterminorum ratronis data?, ad aggregatum eorundem, ita data ad adiunda, 
ficentm Porifina fieri docet. Nunc autem oftendenaum eft, rectum BF pro- 
blemaefficere. Sumatur B G arqualis B A, igitur B F fuperat ipfam A B cx- 
ccffuGF. Etnuoniatoeft vtH-CadC E, ita AB ad B F, redatigulum fub 
medijs C E, A B , hoc eft duo re&angula CD A B , D E A B *qua!ia crunt 
redangulo fub extremis HC,BF, hoc eft redangulo H D, BF, minus rc- 
dangulo C D , B F , additq vtrique .parti redangulo CD, B F : dcmptum 
enim fuk in Refolutione , ergo redangula C D BF,CD AB'y-DE AB, 
sequaha erunt redangulo H D BF,hoceftDE B F , & ablato vtrinque re- 
dangulo D E A B , feu D E B G , fait enim additum in refolutione, redan- D 
gufa C D B F , C D A B , hoc eft redangulum CD A F , aiquabitur redan- 
gulo DE BE, minus redangulo DE BG . hbccft axjuabicur redangulo 
D E GF,& atqualitate ad proportioncm rcuocatay fait enim iq refolutione 
proportio ad sequahtatem refoluta, erit vt C D ad D E , ita G F ad F A, hoc 
eft ita exceffus quo B F adiunda fuperat A B datam , ad aggregatum earun- 
dem . Datse igitur A B adiunda eft B Fvt faciendum crat. 


Conlpe- 
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Confpeftus Rcfolutionis & Gompofitionis . 

Irutium Rejolutionis Ftnis Cotnpojittorus 7 _ 

RS A-B A*B CDttEGFVA 

ad jcquahtarcm ad prppornoii ni . 

r.ji 


Rin A*RinB 

.fjbSnoqmoa i, 


c . . . hoc eft -V CD A F 

Sin A-r-SinB ^VCDAS 

X CD BF 


Bi 


hoceittf DE GF ; 
st, —X DE BG 
V BE BF 

* t A idatur S in B auferatur V DE AB feu V bE EG 

a — — — i — — M T : - — ' — " I -t • — " 

r\n . 1 ■ - * 


R in A 4* R > n B *i* S in B 


S in A 


DE AB 
* V CD AB 
> CD BF 


hoc eft V DE BF 
V HD BF 


auferatur R in A 


addacur V CD BF' 


R in B A* S in B 

Sin A— Rin A 

DE AB 
hoc elt y CD AB 

—.V, CD BF 
hocefty HD BF 

feu quod idem eft 

y CE AB 

y HC BF 

R S in B 

[ S — R in A r 




ad proportionem 
S— R R * S B X" 


HC CE AB BF 


r A»vV, 


pints Refoluttoms ' InittumComfofittonu 

% r 

EthicCafuspoterit refolui, & componi , etiam finullus aproportioncad 
tequalitatcm £eret tranficus , hac rationc . '< ^ , 

♦ ^ . • • *T . . •. y ‘ • - • ' ; 

Altera Rcfolutio fecundi cafiis . 

I lfdem datis quatratur adiunifta , vt ift atiteceden- 
ti refolutione . erit . . . . ^ r . „ 

vtR ad S ita A-— B ad A «|» B » 

D Etconuertendo vtS adR itaA^B adA— B 
Etdiuidendo vt S— R ad R ita B a , :J adA— B 

R L ' Pdrifma . 

i- •• — I v>*i r : . ; . . . w . , . 

Vt differentia rerminorum rationis data: ad terraimunpriorem, ita eft da- 
ta duplaad eiceffutn,quoadiundia fuperatdatam-. 2 — • ■ j, ; g 

Datur ergo adiunfta de qua qusritar . fi ; , . r * 


X- 

s- 


A 


'fit 


.1.. Ua 




r l 

I 

~ * r yt 
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Altera Compofitio fecundi cafus . 


*l». > 


£3 


J IS — ? 


S ltdatx redx A B addenda altera re<Sa, vt ex- 
ceffus adic&x fupra datam , ad aggregatuin ea- . 

.rundem fit , vt C D ad D E . Duplicetur A B in A 
G , & fiat , vt E C ad C D , differentia videlicet ter- 
minorum rationis datz , ad rerminum priorem , ita 
A G ad aliam , quz fit G F , fic enim Porifma docet . Dico B F Problema ef- 
ficere . Quoniam enim, vt B C ad C D, ita eft A G ad G F , erit componedo, 
vt E D adt> C.itaAF ad F G , & conuertendo , vtCD ad D E , ita G F ad 
PA. Datz i<ntur A Badietfa eft B F, cuius exceffus G F fupra datam A B le 
habet ad A F, compofitam ex data , & adietfa , vt C D ad D E j quod facere 
oportebat . 

Confpe&us Rcfolutionis , &Compofitionis 


CD 


ED 


EC 


Tints C ompoftionis 
DE GF FAT 

conuertendo 
DC AF FG 

componendo 
_ CD AG G F - 
Initium Compofitiomt 


Initium Rcfolutionis 
'^ v ,' RS A*-rB A«|*B 

conuertendo 
SRA*BA— B 

• t , j . 

>, diutdendo 

S— -R R Br A— B 
Finis Rtfoluttonis 

Problema IV. , 

Datam rtttam lintam in duos partes diuidere , vt partium. quadrats , 
data quadrato differ ant . Oportet autcm latus quadrati dati minus 
effe data Jeeunda . - 

Refolutio. 

S it data redta linca B fecanda in duas partes , vt ez 

quadratum partis maioris fuperet quadratum 
minoris partis quadrato datz Z . 

Ponarur fa&um effe, & differentia partium efto A 






eawit. ergo B * A erit’maior pars dupla , & B— A dupla minor , vnde fimpla pars 
nobU ' maioreritB 1 + AF , fimpla minor BF —A dr. Quadrature autcm partis 
maioris eft B Q+ *A QF * B in A *, quadratum vero partis minoris eft 
BQ-F*J»AQ4— BinAF. ablato igitur quadrato partis minoris £ quadra- 
to partis maioris , refiduum erit B in A, idq; zqualc eft Z Q^, differunt enim 
partium quadrata per quadratum Z datz . ergozqualitate ad proportioncm 
reuocata » proportionales erunt B Z A . 




Porif- 
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Porifma. 

Latus quadrati dati medium proportionate eft inter datam rc&am , qu* 
fecanda proponitur, & differenriam partium ciufdem. 

Patur ergo differentia partium quariita, 

GompoGtio, 

S it data refta linea A B fecanda in dues partes , 
vt quadratum partis maioris fuperet quadratu 
partis, minoris quad ratodarxZ, qua: minor fit 
ipfa A B. Defcnbaturin A B femicirculus, in quo 
accomodetur A Cxqnalis Z,& a pun<3o Cdcmitta- 
tur in A B perpendicularis GD& fecetur D B bifa- 
riam in E; differentia igitur partium A E E B erit -- - - - 

A D , & du&a C B , angulus A C B in fcmicirculo redus erit ; quare A C cui 
aequalis eft Z erit’media linea proportionalis inter BA AD', itaque fe&a eft 
A B in E, prout Porifma docet, Nuncoftcndendum eft differentiam quadra* i«ti 
torum A E E B , arquari quadrato Z . Quoniam igitur proportionales funt 
BA AC A D, quadratum mediae ACxquale erit rediangulo B AD, fed 
re&angulum B A D comprebenfum fub tota BA,&A D differentia partium 
AE E B , arqualc*eft differentiae quadratorum AE fcB, ergo & quadratum fluor.i 
A Czquale erit eidem differentia quadratorum A E EB. Se&a eft igitur 
A B in E vc Problema poftulac quod faciendum erat , 

Problcma V. 

Datam reffam line Am fecart ,vt rettaneulum fob partibus ad quadra* 
turn vnius partium rationem habeat datam . 

Rcfolutio . 

S it data re&a linea B fecanda in duas partes „ 
vt re&mgulum fub partibus ad quadratum 
vnius partium fit vt R ad § . 

Sit iam feda, &pars ad cuius quadratum datam 
rationem habet redangulum fub parjtbus efto A, 
ergo pars altera erit B— A , ataue erit 7 

vtft adS, ita Bin Jr— A Qj ad A Q. hoc eft ita re&anguluou 
fub partibus ad quadratum vnius partium,. ' 

Quare refoluta ad xqualitatcm analogia _ 

R in A arquabitur SinB in A— S in A Q 
Applicentur omnia ad A vt aliquamagnitudo fit omniao data, cni magni* 
tudines incertx comparabuntur, ergo 

R in Axquabitur S in B— S in A 

AdditO 


S' . 

- -B--~ 




24. De Refit. et'C omp. Mathematic* . 

Addito vtrique parti Sin A,vtcognitaabincognitis feparentur. A 

A in A Sin Azquabitur Sin B. 

Seu quod idem eft R S in A zquabitur S in B, 

Ec reuocara ad propoitionem xqualitatc, proportionates erunt 
R * S S B A 

Porifma . 

Vtaggregatum terminorum rationis datzad terminumrecundam , itaeft 
data recia ad partem » ad cuius quadrature debet habere rationem datam re- 
dangulum Tub partibus . Datur ergo pars quzfita . 

Compofitio . b 

S it data reda linea A B , quam oportet fecare 
vt rcdangulum (ub partibus ad quadratum> 
vnius partium ratione habeat vt O C ad C A . 

Ponancur in diredum D C C A, & fiat vt A IJ ad £ 

A C , ita A B ad aliam quz (it A E . (ic fieri Porif- 

ma iubet, ergo redangulum D A E Tub extremis , hoc eft duo redangula D C 
A E , & C A E, zqualia erunt rcdangulo CAB Tub medijs. auferaturvtrin- 
que redangulum C A E , ergo rcdangulum D C A E zquale erit redangu- 
lo C A B, minus redangulo CAE, hoc eft zquale erit redangulo C A E B . 
Ducantur omnia plana in A E vt fiant folida, in refolutione enim omnia fo- 
lida deprefta fun tad plana applicatione eidem A E , ergo folidumfub DC& C 
quadrature A E zquale erit folido fub C A A E E B , & rcuocata ad pro. 
portionem zqualitare, eritvtDCadCA, ita redangulum A EB adquadra- 
tureAE. Sedaeft igitur A B in E, vtredangulum A EBad quadrature A E 
rationem habeat , vt D C ad C A . quod erat faciendum . 

Scholium . 

Plures viz funt quibus Problemara refoluuntur ; aliz quidem faciles , quz 
fua quali fponte occurrunt ; aliz vero cum aliqua difticultace inueniuntur .£x 
facilioribus autem nonnunquam onunturdemonftrationcs , etli verillimx, 
lubobfcurztamen , ac parum vfitatz,qualisc(l fupcriordemonftratiopcrx- 
qualttatem etiara lolidorum procedens, quibus in planorum Problcmatu dc- ^ 
wonftrationibus non eft vtendum; -Citium enim quodamraodo videtur ad 
planorum Problematum demonftrationcs perficiendas fohdacotrahere,hoc 
eltea perimptoprium genus demonftrare. He igitur in dcmonftratione pla- 
ni problematis, folidis vtar, idem Probleroa aliter refoiuam & componam . 

Altera Rcfolutio ciufdem Problematis . 

S it data reda linea B , quam oportet fecare , vt redangulum fub partibus 
ad quadratum alterius partis rationem habeat vt R adS. 

Seda iam fit &pars ad cuius quadratum datam ratione habet redan. 

-> ; ' gulum 
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A gulum fab partibus efto A , quemadmodum poficum eft in ancecedenti r efo- 
lutionc , ergo altera pars erit B— -A . Quoniam igitur eft vt Rad S,ita re- 
dangulumliib partibus ad quadracum alcerius partis , erit 

vtRadSicaBinA — AQ^ad A 
& componendo erit, vt R S ad S, ita Bin A 

ad A Sed B in A ad A Q^eft vt B ad A , 
fantenimeiufdemaititudinis rcdangulum Bio- ^ ' I ‘ , 

A & A quadratum , cum fit vcriulque altitudo 
A; ergo eric 

vtR«J»SadS, iraBadA 

^ Porifma . 

Vtaggrcgatum terminorum rationis dac* ad terminum fecundum , ita eft 
reda data , ad partem ad , cuius quadratum debet habere rationem datam re- 
dangulum fab partibus . ••ft ■ 

Illud ipium eft , quod per antecedentem refolucioncm inucnicbatur . Da- 
tin' ergo pars quscfica . 

Altera CompofitioeiulHem Problematis . 

S ltdataredhlinea A B , quam oportet Icca- 
re , vtredangulumfab parti bus ad quadra- 
tum alterius partis rationem habcat, vt D C 
C ad C A . Ponantur in diredum A C C D , & 
fiat, vt AD ad AC, ita A Bad-aliam , qusc fit A 
AE,fic fieri Porifma docet , ergodiuidendo erit, vc DC ad C A, ita BE 
ad E A , ita eft rcdangulum B E A ad quadratum E A, edm fint ciufdem al- 
titudinis E A , ergo vt DCad C A , ita erit.reftangulum B E A ad quadra- 
tum E A. Seda eft igitur A B in E, vc Problema poftul.it. quod erat faciendu. 

. . . Problema .VI. 

Datam redam lineam lecatfe pvfc redangaium fub tota , 8c pane minore x- 
quale fit redangulo fiib uUicrcmi.rpartium, & parte tnaiorc . 

, . .<oat.llir.up l! , !T \ :vn A-iifluvi::.; i. 

D . r-wevp jfo jllir - ftlq mu .•_« 

S ic B data reda lecanda , vt peticur . Ponaturiam di.. ^u.q '.-j.-n-'i 
fadum . &pars mafor,de qua quan-atut Efto A , 
ergo B — A dftt pars- minor-, harum paniunu i 
differentia erit A i — B;fi eniAa ab Atauferatur 3 — ’A, 
remanebit A a— B . Quoniam igitur rcdangulumlub tota, & parte mine- 
riatquale eft redangulo iub differentia partium, & parte maiori. 

-mtii:: :q: BQj'-BmA, aquabitur AQ* ?--Bin A ■> 

Addaturvtrobique ii in A, ergo . must- ... 1 . .. . . u.d 


£ 


BQ^ atquabitur A Qj 


Po- 
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Quadrat urn conus recta: iecandatduplumeft quadrati a maiore parte delcripti. 
Datur ergo maipr pars quifjta^ _ , . ,, , * 


Compofitio 


35 

£A 


< 3 * 


S it data refta linea A B,quam oporteat fecare, 
vc redtangulum Tub tota,& parte minori x- 
qualc fit re&angulofub differentia parti u , 

& parte maiori . Dclcribatur in A B iemicircu- _ 
lus, cuius circumferentia fecetur bifariamin D,& A C B S 

4i- pimi conncchnrur A D, D B. quadrata-igicurxqualium A D , D B * arqualia crunt -B 
quadrato AB,angulus.cnim APB ipi^circulo rc&us eft, vnde quadratum 
A Bduplum eric quadrati 4 D.il iaccfgp AC xqualis A D, & tadtu erit que. 
madmodum Poriima docet: iedta eit emm A B in C, vt quadratum ipfius A B 
duplum fit quadrati A C. Nunc oftcndendunji eft cam ie&ionem Problems 
efficerc. Producatur enim C B inE,vt fit C Exqualis C A ,itaque differentia 
partium AC, CB erit BE. Etquoniam quadratum A Bduplum eft quadrati 
A C ; hoc eft aequale rediangulo E A C, ti aufcracur commune rc&angulum 
B A C;rc iquum redtangulum AB.C,rcliquo redtangulo E B, AC , x quale 
erit, hoc eft retftangulum tub tota,&: parte minori aequale re&angulo lu b dif- 
ferentia partium, & parte maiori . ScCfa eft igitui A B inC , & quod facien- 
dum <rat . : j.. „C 

Prahlema V I| v \ . r , _ » U tin. 

Cl ft r.l! .» A ._]) Lf> »-} C t Y !'J tj\j , I ' • , . ; , 1 ::d . | , j j ’ 

Daum rc£fc*m Unfam fecare,vt re&angulum fub partibus comprehcnfum x- 
t quale fit ei, quoda. dftferend^ paftiupi, fit quadrato . 

- Loup .u.lrn,.. , ;. . Rcfo|utio _ 

S it data redta linea B fecanda Vt peticur. Ponatur 
tarn lecu,& differentia partium efto A/crgo B • - 
>E A' eric pars maiardqpla,* B.— A pars mi- 


B— 


Carol 

fiobi. 


A" 

,i : ; 


nor 
rcntiar 


dupla . Etquoniam rctfangulum fob partibustequale eft quadrato diffe- __ 
:ite partium, rcbtangulum fubpartibusduplisiquale eric quadrato diffe- T 


rentir partjum dupla: . hoceft lW! : 

-40.^ A Q. IC ]U?hitur A 0^4 
Addito vtriqueparti A Q_.vt quaifitum adatpileparewr — , 

./■B-Qj.squabtrur AQ. $ . JM . ; . / 

-oiutn jKMr.q 38 ,r-'oi 0 '-. « ■ -i /. v.. , 1. . : 

.iVM&m aiu j .fmijnq u * .fo, ; !T 

Quadratum tot i us fecanda: qtpnrupluinlcft quadcatt differentia: partium T 
Datur ergo differentia partium quafita . " . tll " 




at' r ii' 
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Compoficio. 

It data recta Iine^A B,qua oporcet fccare,vt redan- 
gulum Tub pifibus aquale fit quadrato difteretix 
partium. Producatur A B inC, vt B C ficxqualis 
quintx parti ipfius A Bj & in A C deferibatur femicir- 
cuius A D C,& ex B erigatur ad A C perpendiculars 
B D, cui xqualisfiac B E, tk reliqua E A fccetur bifariam in Fidifferetia igitur 
partium A F,F B erit E B,& cu (it A B quintupla ipfius G C, quadratum A B 
quintuplum erit redanguli ABC, hoc ell quadiati B D,vel B E. Seda eft igi- 
tur A B in F,prout Porilmadocet. Redanguld alne A F B fub partibus xqualc 
B cflequadratoE B differentia; partium vt Ptoblcma requirit, fic demonftrabo . 

Quoniam enim quadratum A B quintuplum eft quadrati BE, ieu xqualc eft 
/■. qumtuplo quadrati B £, ablato vtrinq; quadraco B E,qu$dratu A B minus qua- 
drato B E,*xquale cftquadruplorcdangulo A F B,cum fic B E differeria ipfa- yum.,, 
rum A F, FB, ergo quadruplum redangulum A F'B xquabitur quadruplo 
quadrato B E, & coniequenter fimplum fimplo. Se&4 eft igitur A B in F , vj 
redangulum A F B Tub partibus xqualc fit quadratoiE B differentia- partium; 
quod faciendum erat. ■ •'I 

. Siquis vo'uerit perada ProblemarisrelblutionePdrilma, quod ex' ipfarefe- 
luticme deducitur,in formam Theorcmatix proponerc,ac demonftrare; demon- 
ftratio fiet per repetitionem veftigioru rcfolutionis,dircdoordinc non recro- 
C grado. Plurimis autem Problematibus poteft fatisfieri demonftraxione PoriC 
matis tantunijpraapue quando Problcma numero explicandum eft;exemplu 
fubijeiam quo fit res dilucidior. Itaque Porifma proxime praacedens proponc- 
tur in formam Thcorcmatis, & dcmonftrabicur hac ratione . - a 


Theorema . 


Si reda tinea lecetur, ita vt redangulum fub partibus comprehenfum xqualc 
fic ei, quod a differentia partium fit quadrato, quadratum totius redx quin- 
tuplum eric quadrati differencial partium . 1 


D \ xquale fit quadrato differeeix partium A F, FB. 

^ Dico quadratum A B quintuplum effe quadrati differed! ipfarum par- 
tium A F, F B: a marori enim parte, qua: fic F B auferatur F E xqualisF A,re- 
liqua EB eric differentia partium A F, F B. Etquoniam redangulum A F B 
ponitur xqualc quadrato E B, quadruplum redagulum A F B quadruplo qua- 
drato EBsequale erit, fed quadruplum redangulum A FB* xquale eft qua- -rh**., 
drato A B, minus quadraco E B,ergo quadratu A B,mmusquadraco E B^cqua- 
leerit quadruplo quadraco E B, addito vtriq; pani quadrito EB, quadratum — - 
A B xquale eric quintuplo quadrato E B , hoc eft quadratu A B , quintuplum 
erit quadrati EB. quod erat oftcndpndum . • «-*• 

C 2 MA- 


Eda fit reda A B inF, ita vt redangulum AFB a 
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liber secvndvs. 

J^TERD VM acciditfractioncm magnitudini in- 
tegrae arquari , camq oporterc in fua membra rclolui; 
ica vt qqualitas in proportionem tranfmuteturnd enim 
plerumo; fieri expedit , nc plena in jrogreflu relblu- 
tionis ad Hilda, vclctiam ad plano-plana alcendant . 
Nam fi tractio plana reducenda eflcc ad denominacio* 

5 nem lntcgram ; manentc' inter partes ^qualiratc,opor- 
teret omnia plana. rum fractioneni , turn cjuibus equa- 
tor ip(a fractioducere in denominatorem tractionis; quo opcrc,;qualitas qui- 
detrunon immuca recur , led plana ad lblida,vcl ad plano-plana alcendcrenc, > 
quibus in planorum Problemaium relolutionibus , &; compoficionibus non 
eil vt end urn ob rationcs in Icholio quinci Problematic libri primi nllatas. Sci- 3 
re autem uportet, nonomnem fra&ioncm polTe in fua membra refolui , nifi 
cam cuius numerator relolubilis ell in duas magnitudines, qu.T duClu luo efK- 
ciunt lpliim numeracorcm. Dicendum igiturell quomodofrablio magnitu- 
dini Integra tequalis numeratorem habens rcfolubilem in duas magnitudi- 
nes ,dudu fuo iplum numeratorem cfficicntes , reloluacur in lira membra , vc 
zqualitas in proportionem tranfmutetur . 

Rdoluitur dicla fra Clio in lua membra hacracionc . Denominator fraClio- 
nis,C< magnicudo nuegra,cui aquacur ipia fra&io,ponamur pro-extremis qua- 
tuor proportionalium terminis;magnirudincs verb, que dudtu luo efficiut nu- 
meratorem,ponancur pro mcdijs,vcl contra magnitudines numeratorem effi- 
eientes,ponantur proextremis; denominator verb & magnitudo integra pro q 
mcdijS) icruatahac conditionc, vt primus terminus & lecundus lint eiulticnu 
generis , quia magnitudines diuerli generis non poflunt inter le comparari . 
Conlticuiquacuor proportionates terminoequomam & litres ctiam poflunt 
conllituij medium nroduobus intelligo,is enim bisfumitur. qua-igteur, t fiat 
cuidenuora. 1 roponatur A? aiquari A , & oportcac fraclionetn in iua, 
membra relolucre , vc jequalitas in proportionem tranlmutctur . Fianc ex- 
tremi termini D A , medius vcro.B > eos autem proportionales elTtr 

nil- 


Digitized by Google 


•i • ■ Liber Sccundus . • i 8 

A roanili-fturtveft . nain cum fit vc i) ad 8 , ira B ad ^ > fradlio autenj AS, *_ 
cjuahs A ,'eric , vc D ad B j icafl ad A . factum eft. igrtur , quod lmperabatttr. 
Rurlas ~ a quetur ij Q_, & oportcac iuflum facere . Fiaat extretru termini • 
A Sc D Q, mectij vero B , & B Q , cos autem proportionates c(Te mamfcftum 
eft , nnm cum fit vt*A ad B , it * B Qad “-f , & -rqualis D Q, eric vt Aad 

B, ica B QadD Q. G&umriHgitur, ouod oportebat, ; • -ia 

Dcinde — tcuciur Cj, tk (it refbluendafradiioivtdidhifneftV Fiant 
extremi termini A & G , snedij Vero B& D_. Quoniam igitur eft , Vc A ad 
B,iul)ad -ydL , &; (radio t~ u-tjualis G, eric vt Aad B,icaD aft G. 

fiar ' t cxtrerni tcrn B“ ! B & Q , tried i j vero A & G . Quotiiam 
^.igitur ^poni'tur.e.juari GjduAis omnibus in A, Bin DxquabicurG in 
A, &.Tt ( balitatcadpropordonanireuocaca,.ericvcRa<iG r 4i Aad D . fra- 
dio igitur cui .tquai^curG.xe&luca clt in ;(ui,nje,-nbri , & $.]ualitas. 

ttanin)utatain proponipneri)u quod.farisri#BBerat. Ik® c ueturF, 

& opqrteat iuflum facc«. Fiant extremi cot»f ini A ft* G& F, medij verb; 
B & D , vcicontraiunt eMre«jiB<& Di irod^vero A ft-G &'F, cos pro- 

rii d - — b — i — ~ u j _ . . r* . • 


•/7 vei ecu 
D & B in G . Quoniam igrcqp AljVt AadBvriai&tK&iftft-fc-ji-? ipia. no 
fraefio Squalis F Q, oric Vpfcadfe'jdta^O/jnG'ad F Q7 &ielt ua-deirion- 

ArilMir.WiV r" J '1 ‘ /’ > 1 : 'A IS *A. si ft.. .. i . 


C ftrabiintur 
treriii vero 
Item 


tr , vc lupr.i . S i mill ctf r-ft mod i j ctwnin i ponan tor proextremis,ex- 
o pro medijs , iriderii pieprimowileiserunr . • v;\-:-.t T 

j jutttwr F , aroporti^t iufliim facere . 'Eiarit extremlter- 
mini A , & F , medtj vero B ft* Q & D , Vclconcra . Quoniam igicur eft, vt 
A ad B ft* G»itaDad * '"- n . i -idi* ca ( ue frattio equalised Ferit vt A ad B 
ftsGuaOa-d F . -QOTfcflWflHtfl'f fiaftinJubhibatiil* 1 * *• ,-.i <•; , • 


ft*: Guta f> ad F ■ QMre flBftfeftftT ftddinipthbatur * ^ ■ 

Scd "-kjjlS-^tjQctur A j ‘&|ap6irifeft du<fefe ! f'ti<tf «l Ptf&lfttur pro extremis 
terminis G & 4 ; pro rifcdijivW^fti'IWP ebnBU v QatFrikm 

igitur eft , vt G ad B D , itaJB — pad.f^j^iDfamie fetfwggualiscft 
A j eri t vt G a d B ft* D t jtari — Dai A . Quurc Dplu m fff qirScf oportult.-? 
^ ycl y^tur'F, &, op^t'fegere ^.subd jmperacum eft f 

Fi aw eit tr emtteriniaiA & ^opo 
le^eiTe rtbnifcftumeft, MMmmrl® c£ s jP?n# ! rPri$ 

* 'P^que fra£tio t qp %4« Ri 
ad F . Fatftum eft tgitur qu^d;opotTctua^ l i sot t c tl r. np'x i : i C\ Q < <» 

■ * Denique tiuii^ U cuirA]Qui&pp<)afcis6c*fx. l ,(qttodua3pcratutri 1 efte 
fiarn exrrcmitermiiii G Qj. A; A Qriieduis.vcro B ih D Qiidntani igknr eft^ 
vt G Qad & in D AsaB in D ad 1 uetratftio equals eft A Qi ent 


tGQjdBl _ - r . un -T- . T *7 ->4. -i - 

vt G Qjtd B iui-Oi-ita B ih D » ad faiftt^m dt Fgirarrjvod impe- 
fabatu*. i-ogi; iifip ; Hun slugusCo: etlcvp’a* 


C I 


Vel 



j Dc Rcfol. & Comp. Mathematica . 

Vtl fiantextremi termini , vt prius G Q» & A Q, medij vero B Q> & D Q. A. 
F.adem rarione oftendetur , vc G C^ad B Q_>iu efle D Qad A fattum eft 
jiiuur quod oportebat ...» 

kejq j^uctur B Q^& oportcat iufliim facere . riant extremi tcr- 

min^D — G, &BQ^ medij vero D.&GQ. eadem ratione qua fupra 
oftendetur, vcD — G ad D , ita efle G Q_ad B 1 

V,cl fianc medij termini G,«^ D in G . Quoniam igirur clt , vc 
D— G ad G , ita D in G ad lpfaque fradio xqualis eit B Q^erit vt 

D — G adQ , ita D in G ad B fattum eft igitur quod oportebat . 

Eadem ratione omnes alii frattiones , qux magnitudini Integra; xquantur, 
numeratoremq. hajjenc reiolubilem in duas magnitudines , qux ductu iiio ef- 
ficiunt ipium nunicratorem > poccrunt in {iia mem bra reiolui , vc axjualitas in 
proportion'etri tranfmutetur . Atque hxc quidem de tranimucatione xqualita- 
tis in proportioned per rticJurionem frattionis fttfficiant . 

Prattiones autenr quarum numerator non eft reibiubilis , vt di&urn eft,non 
pofiunt in fua membra reiolui ; poterit tamcn asqualitas in proportions tranG 
« mutari hac ratione . Denominator frattionis > & magnitudo Integra, ciii ipfa 
frattio xquatur,ponantur pro extremis trium proportionalium terminis ■, latus 
veto vmuerfate numcri&orit , parurur pro; media . Exempli gratia propona- 
tur •;? xqnari A , & oporteat xqualitatem in proponioncm tranfmu- 

tarc . Ponanrur pro extremis terminis H & A r pro medio vero ponatur L. V? 
BioD t&j F ill G ,, Eos autcitt-firopoaiopales efle manifcftum eft}. nam cum 
Ctvr HadL. V'. BinD^* F inG. itaidcm L. V. B in D tp F in Gad C 
*-£?. y.rS iplaque fi-adio squalls lit A , wit vt H ad L. V. BinD *p F in G y 
ita idcmfc.V;Biih QtJ*F inG. adA-iadum eft igitur quod oportebat . - 


Urr:JJ . 
...J i srjtUMT 


THeorSma '1. . 

. . 

Si fccentur dux redx linex xquqles , ita vt redangulum fub partrlius vnius 
xquale lit rectangulo lubpartibus akerius; partes vnius partibus alterius 
^xqualeseruntjiqaioryidclicepipaiori, minor minori. i 

. ,,! ^ ; . . . . f> r *JU » * . , cj 1/ w . • - o* 

Ecentur duxrcdx AB, C p.xquales ii^ Girl, 
fitq. redan gulum A GB 'squale redangulo 
^ r C H t>\ n Dico partei AG , G B bartibus C H 

‘4 XrTv LI j.f'1 _ li _ Ift. -»• - J. . J i . x. _ — _ -1 minn . 



& 


D hfqualesieile; maiorfem viefelieet maibri, mino- 
rthr'Anndri'; Steerur cniii yflfa^uc A'BVC D Wfa- 
riimr ill pufl&isTFr Qdonimn igrtni ledxiunt 
AB,CD in xqualia & non xqualia i roftangulum AGB vna cum qua* 
ftcundi. dfatoEG 'xqualexftquadrato Afi t" Siniiliter & redtangulum C H D vna, 
ttnind. . cam quadrato F FT* i^ualc quadraoo C F , quix quidem quadrata AE,CP 
xqualia ibnc 4 ruin fint xqualcs redm A E , C F , ergo redahgulum AGB 


r od.cum quadrat^ E iG xqualcietit^cftabgqlo CHD vna potn quadrato F Hr 
ufcrantur xqualia rcdangula A G B , C H D , crgorcliquum quadratum E G 
&V ? D tcli- 


. :.ii. •nlibflr'Secundus . '' J j 1? 

AVeliquo quadrato F H arqualc erit,, ynde Ac redaEG srqualis r e&x F H , & per 
additionem, vel fubdudioncm adjualium cqualibus , erit AG atqualisCH, 
& GB aqualis HD-, quod crat oftcndendunu 

™ ■ If . " 9 -- ■ p • Wl' ••• 

e *i*'v .•-*» *i ; ‘Catena' -I-t 1 • 

Si duircdx linea; arquales fed® fuerinc , atque quadrata parcium vnius fi- 
mul lumpra, tequalia fueririt quadratis pairhim altcrius firnul fiimptis., 
partes vniuspartibusakefiUsa^ualcs brunt jinaiormaiori, minor minori t 

D V* red® AB ri CD asqilales fctcntur in- - . . I 

punctii G FL, & fine quadrata A G, GB A , G B C 

*»» j aquaiia quadratis .CFE, H.Du .Diet), par- D H £ F 

res A G, GBpartibus CH, HDsquales ejleroaio- T - ~7~. T 

rem maiori , mino.em minori. Sccetur enim vtraque AB, CD bifariam 
in E F . Quoniam igitur quadrata A'GyGlJ ^ dupia flint quadratorum A E, » 
35 pa t ?f quadptaCH^H P * <(l u pia quadratornm C F , F id,'Crunc quadrata , 


E G,& quadraraCJ 
A E , E G quadratis ( 
to C F , ergo 5c refiq 
vndc & reda E G x 


aquaic eft quadra- 
F H aquale erit ■, 


vuac oc rec-ta cue quajis recce t- hi j quarc per additionem aquauum aqua- 
libus, erit & AG aqaalis CFi, 5c reliqua ijff squalls reliqua HP, Quarts 
conftat propofitum . , r, >: 


-rtjgxza ,7H G ,DT /• tlu ’.ndjr; :.i':.ur-v. :ul ' 
;pe3?®°F c, WA 1 1 -_y up jype >'.j 


Siaduabus redis lincis abfeindantur pirtesr arqna'es,8c_ redangulum fub 
rota, & parte reliqua vnhis aquale'firitdangulofub tota , & refiqua parte 
altcrius ; tota toti , & reliqua pars , reliqua'aquilb erit. 

;n ;•> , • • J ! Jlli i-l 'iJIlU; ■ • • 

■ A Redis A B ,CiD a|bG?indanturpartes aqua- . i ; ; 

les BEjDFiiitq^riqaangulu BAEsqua- A E ‘x J £ 

~~ ie redta&ulo D Civ. IJico AiB. C D anqua- A . * 

les else , 6c aquales A E,CF; Seccntiir crum E B, F M D 

FiD bifariam la'GH. Quonia igitur redangulum BAE ponitur zqua- 
leredangula, ;D GF>, & quadratum iLG aquale eft quddrato 'F H , redan- 
gulum BAE vna cant quadrato E G j a quale erit rcdangulo DCF vni 
ciiniqiiadrata F H ifed quoiiiarh lecfce funt EB, F D bifariam, 6c ipfis in 
radii ni adieds funt fc-'A, FC> rcCtangulum BAE vna cum quadrato 
E-G,l xquale eft quadraio AG. Clniliter, Ac rcdangulum DCF vnii* 
cur» quadrato F M * icquale quadrato-Cj^f^ quadratum lginir AG xqua-^ 
l&jcrid quadrato C H vndc At reda AG squalts teds C H , Ac addius 
cqualibus G8,HD toca AB a;qualis erit tnd-C D , velabktis dqualrbrntf 
EG,FH,reliquaEA, reliqus F C squalls eric . quod crat oftendendum. 


Theo- 
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• • s . ;4V J::| '* . i! i — ' : CX'.TtTTT ' ' 

DA Ipfefr-.-:. 

Si a duabus real's 1 ineis abfcindarimrpartes a-quales, & fit rcliqua parsprimx 
ad reliquam fecundx , vt toca fe^unda ad tocam primam i rcliqua; quqque 
partes arqua eserunc . 

• » -:c; . i > ii.vi.. . iiu ui.'. .1- 

Rectis-A B, CD abkindantur partes xqua r 

Ics B £ , j$JF ifitque A £ ad CFj Vt CD ad A 

A B . Dico A £ , C F scquales e(Ie . Quo- C F D 



E 


B 


mam 


enim ponitur A E ad C F , vt CD ad A B; re- 

niliirrv P. A T* mkuvrrptn'ic* 'rrin'itp *»rir rpAmftitln 


ftangulum B A E fub-extremis,* xqualc erit re&angulo D C F fub medijs; ( 
ponuntur auterh & partcsEB,FDacquales>ergoex anteccdentc Theorcma- B 
tcreliqua pars A E‘,rcliqu®C Farqualise^it. -1 . ' - T i J ■ ■ 7 

tr !• J ,H/v SJi; snV f'.llflJ ILJj.j: . 1. I.:.-: t 13;;. 

t f J A Ir tbil'p Jtilii ubThcOI^ia. V,.!-.- • .IU.im.Jp . r 

Sidiio fe&anguli 'fdcVint »qua^ia ; fiietint iutem quadrata JUteruftj primi 

acqualia quadratic laterum Kectindil Laiera primi lateribus'fecundi x- 

i lil? wi I'Lin 1 tij..'. .Mr - 1 ■ .-jj I' •' • • » 

qualia cram, minus videlicet maioti, minus minori. . r , , 

TWrema bde tfc^onflraui in librd varioruqi hic.qucque eamdem demon-, 


S 


con 


Int xqualia rcdhngula A B C, D E F, & arqua- 
lia quoque quadrata A By fimul iiunpto 


G B 


C(5 


rem \hd 


, fijroptis D»cg^ ; D : ; Fj ,hy : : F 

4 * aI * v u* ’ - . muq A , r,, i 

mtWcllcetma.on^^fe minoi. , . 

Quomam enim ponuntur xqualik reaangbla AFC, D E F , ca quoque 
dupla xqualia crunt , icd Stiquadrata Ati , B C poimiHur xqualia-iquadracis 
I) V, L f, srgo.quadt&ta AB , B C vna cum duplo pcdtailgiilo A! IvG, hop* cit 
quadra cam A C arquak eric qnadracis- 0 £, E i- vn£ cuniu^uplo rcchrirgulo 
D £ F , hoc\lt * xquale erit quadrata D F; quara'j.Jcicda A.C;xqUalis cxitv 
retbpD F . Secerftur aucemlipixA C» O F bifir i.wn iiiG.^Sc-H- cruiit kfi- 
tur.A G»D. Moaqualas,, &;^Equ^ka eorum quadalxaiqlcd qubdratum frCT t* 
quafcdtA;£Lui^uio A BiCvnaicupvquadratatiiii > aeuquadfintmri D H * x- IJF 
qualeiiqebngulo i!£ R vna. bum quadrato HE , crgariictanguhiml A 'RrC'' 
vna cum quadrate G B, acquale erit rebtangulo Id E Ei v na cum quadrato HE* t 
, dempets aqualibus rciiangulis A B C , D E F , rcliquum quadrauimGB.,rc- 
JiqaipquadiacaHExqualc erit, vridc Sircata G B xqualis recca H £., & per 
atUiUoDcm , & iitbdueixoncm xqualAim a-quaiibus erit A B xqualis D E , Sc 
B-CdqqahsE F ,quodcratoltendcndum . h rv i < '» -aiiddL- .. 
.niuhrobriaflo3i.it bou: . aha tiisnp* ■: »■ .. .vt ilsi rt?. Dd 
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' - . .j.t.., Liber Secundus: 

^ Theorema V I. 

Redangulum Tub differentia crurum trianguli, & aggregate corundcm, 
arquale eft, r^dangulo fub differentia legmentorum bails, & ipia bale . 

S it triangulum D B C, in quo perpcndicularis A D 
iecet bafim B C in duo iegmenta B D , D C , & 

Cetro A interuallo A B vniuscrurum defenbatur 
circulus iccans altcrum eric A C ctiam product um hinc 
inde in pundisE G ; ba£m vero B Cin F . crurum igi- 
tur A B > A C differentia eric C E ; aggregatum verb 
B GC, differentia autem iegmentorum AD, DC eric 
C F , * tunc enim B D , D F a qualcs . Dico redangu- 
lum E C G xquale efle redaugulo F C B. hoc manife* 
llum eft ex propoi. 3 S. & 3 j. tertij clementorum. 





R 


Theorema ’.VI I. 

Differentia crurum trianguli ie habet ad differcnciatn iegmentorum bails , 
vt baiis ad aggregacum crurum . ■ 

Eiumatur anteccdentis Theorematisiigura . Dico E C ad C E eile 
~ lucniam cninl rectangulum E C G * ?Quale eft 
proportionales crunt EC,CF,C B , CG. 

quarc conftac propoiicum . . 

• ,.T .;?•) . , i t m $\» . 

Problema J. ..5 

Dato quad rato , xquale redangulum inuenire , cuius latcra datam teneant ra- 
tioncm . . 

S it datum Bquadratum,cui xquale oporteat redangulum inuenire ha- 
bens l.itera in ratione, vt R ad S . Sit iam inuentum redangulum illud, 
ciusquc ficus prirr.umefto A , ergo latusfecundum eric ;eft enim 
vt RadS, ita A 1 itus primum ad latus iccundum . At redangulum iub late- 
ly fibusponitur xquale b quadrato , ergo 

xquabitur B 

Refoluatur fradio s ±’.* 2 ~ in fua membra, vtxqualitas in proportionem traf- 


ICIU) 

J* Uxti 


mutecur , quemadmcxlum in principio huius libu docui- 


mus, ergo proportionates crunt 

R S A<^ BQ^ 

Et conuertendo proportionales erunt 

SR B Q, A<^ 


•TTTJJiC 


A 


Po- 
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Vt terminus fccundus rationis data: ad tcrminum primum , ita efl quadra- 
turn datum ad quadratum lateris primi reiftanguli dc quo quxritur , 
Patur ergo latus primum redtanguli quxfiti, 

Alia ciufdem Problematis Relolutio . 


L Atus primum rc&anguli efto A • Quoniam igiturinomniraflangulo 
ell ,vt latus primum ad latus filcundum , ita quadratum laccris primi 
ad ipfum rcclangulumdunt cmm eiufdem altitudinis,cum fitvtriufq; 
altitudo latus primum, latus autem primum re&anguli quasfiti ad latus fecun- ® 
dum poniturvt R ad S jcrgo vt R ad S ita crit A Qjid rcctangulum qusfitum, 
hoc eft ad B Qj huic cnim ponirur xquale rcdlangulum lllud , & conuerten- 
do erit )• -i • (.< - 

vt S ad R ita BQ^ ad A Q^ 

Daturergo latus primum re&anguli quxfiti, ldq. in cadcin ratione atquc in- 

antecedenti Relolutione . 

« . - • • - - - 

• Compofitio . - 


S it dato quadratoA,* quale rcdlangulum inueniendii, 
cuius laterafint,vtR ad S. Fiat vt Sad R, ita quadra- 
tum A ad aliud quadratum,cuius latus fit B C,dcinde 
vt R ad S , ita fiat B G ad aliam , qux fit C D , & ex B C , 

C D fiat reclangulum B D. Sic fieri docet vtraque relblu- 
tio Demonftratio autem fiet per earum regreflum; idem 
enim eft vtriulque reldlutionis progreflus . Quoniam igi- 
tur ell vt S ad R , ita quadratum A ad quadratum B C , ex 
conllrudtione, eritconuertendo, vt R ad S, hoc eft vt B C ad C P, ita quadra- 
tum B Cad quadratum A ; led vtB Cad C D, ita ell quadratum BC ad re- 
Sangulum B D ; cum fine eiuldem altitudinis B C , ergo retiangulum B D 
quadra to A xquale eric, atquc eft BC adCD, vcR ad S, ex conllructionc . 
Inuentumeftigitirr re&angulum B D , quale inueniendum proponebatur. 



C 


D 


i , Problems II. 

tJatam re&am lineam lecare , vt partium qttadrnta fimul fumpta , ad quadra- 
tum differentix partium,rationem habeant datam . Oporcct autem datam ra- 
tioncm efle maioris ad minus . 

Rclolutio . 


S it data re<fta linea B a lecanda in duas partes , quarum quadrata fi- 
mul fumpta , ad quadratum difierentix partium , rationem habeant 

vt 
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‘A vt R. ad S , maioris ncmpc ad minus . 

Sic iam lecla , vt pcbtur & dimidia differentia* 
partium efto A , ergoji •§• A* eric pars maior , 8 C 
B — A pars minor , harum panium quadrata fimul 
fumpea ad quadratum differentia; panium, rationem habent , vtR ad S , fed 
quadratum cx B ,-*F A eft B A in A a , quadratum verb ex B 

- — A.cft B Q^*J» A — B in A a . eorum fumma eft B Qa >f< A Q^i . 
Quadratum autem totius.differenriz pamtirn eft A Q_4 , dimwia enim diffe- 
rentia ponicur A ; icaque tota differentia eft At) eius quadratum A Q 4 , 
ergo eric 

. Vt R ad S ita B Qi 4 * A Qa , ad A Q4 
Et duplacis ancecedencibus , erit vt R a , ad S , ita B Q4 A Q 4 , ad 
AQ 4, & ita B Q* A Qad A Q. 

Eft enim cadem ratio fimpii ad fimplum , quz quadrupli ad quadruplum . 
denique diuidendo erit 1 

vtRt — S adS itaBQ^ad.^Q; >. 


CoroJ.j.pr* 

bi-i.lib.*. 




Porifma . ' 

ii-» ' <y- 1 


,n 


Vc cxcefTus quo primus rationisdatz tertninus duplus fuperat fecundum, 
ad ipfum fecundum, ita eft quadratum dimidis; datz, ad quadratum dimi- 
diz differentia; partium . > 1 ; ••'’miu/js* •• • 

^ Datur ergo dimidia differentia partiunj-yde qua quzricur ; l ,! 

t-i‘? mmojnifi: - trim- 1 ,,■! er u.i! i ‘-!> -v , in;. - : ' 1 , • 

CompofitiQ4,_. ; , ; . .... 

* : .:.'b .V.'.bf • » !■■> 1 , ' .d. .;.[>•»■ ■ [ '1 

S it data redta Iinea A B fecanda in duas partes, quarum quadrata umul 

fumpea, ad quafftatupi differentia? partium fine, vt L F ad F C , qua- 
fum.LB fit maior , DuplicecuAF 6 inH,& in F.Ff dcfcribatur lean- 
circulusjinquoefigatur'cx' G perpendjeuferis ;G K, 
vfquead^UcMip^rentum ^deiftdq fc^etur A $ Ma- 
riam jn C fiat vc H G al GtK »ita A C a$ aliam, 
quz fit C D. Scdh eft igicur A B ’fiend Porifma d©i 
cet • Nam cum fit H Q ad G K , vc AfC ad C Dierit 
& quadratum H G ad quadratum G K jjjcutquqdra- ^ — L- 
n A‘&d tpiadianlnrC D .' Scd quidfaturri f-f G 


.id 





■*r- 

c 


•lb 

B 


1 


turn A'Oad tJuadratam'C D .' Sed quidfaturii H G 
ad quadratum G K eft vt H G ad G F, ergo vt,H G ad G F , ita eric quadratum 
A C ad quadrttiim C D ; tyibd Poltifrna fWjbrrit. fcfdftc oftindrjildum eft, 
•quadidm piartiu m AD 1 D E ad quadratum diffcrentiz earurhdem, 1 taaiorietm, 
iubcrc^ Vt EFiad F G . id iuttsnv esrefelutionis regrcfti , in ftcimamieifunr . 
, o Pobamr ipfi C D zqi^niis C f^&t ciim fincaaquaies C B, CA fiuntzquflks, 
&reliquzB D, A I, vnde differentia partium A ID!, fccnqito- 

niam olienium left, vt HG iadG;F, ita.effe quadratum A C ad quadfaennu 
-A D ,eru,cong)S)ncndo , vridf ad FiG^ita-qnadrata A C,CDad qfiadq- 
-icq " ' turn 
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j5 De Rcfol. & Comp. Mathematics 

turn CDi& ita quadruplum quadratorum A C , C Dad quadniplum qua- A 
drati C D i eft enim cadcm ratio quadrupli ad quadruplum , qua: fimpli ad 
firnplum , & fob duplatis antccedentibus erit , vt E F ad F G , ita dupium 
quadratorum AC.C'D ad quadruplum quadrari C D * hoc ell ad quadra- 
turn I D i fid cum A B fe&a lit in srqualia in C , & non srqualia in D , qua- 
f. (ccurii • drata A D , D B , * dupla funt quadratorum AC, CD , ergo vt E Fad FG, 
ita eruntquadrata A D, D B ad quadratum 1 D . Scftaelt igitur A B data 
in D » vt problema poftulat, quod erat faciendum . 

< * 1 • ■ . - 

Problema III. 

Data perpenditulari , differentia crurum trianguli , & differentia figmento- ^ 
rum bafis . inuenire triangulum . 

Refolutio . 


s 


It data pcrpendicularis trianguli B , dif- 
ferentia crurum D, & differentia fig- 
mentorum bafis G . Oportet inueni- 
re triangulum . 

Ponatur inuentum efle & bafis ipfius trian- 
guli cflo A . Quoniam igitur elf , ve D ad G, 
ita A ad ° “ A 



A- 


„ cnt aggrcgatum cru- 

nm.j.cf rum, eft * enim , vt differentia crurum ad difterentiam figmentorum bafis, 
ita bafis ad aggregatum crurum. 

£t quoniam quadratum aggregati crurum vna cum quadrato differentiae 
Ti»». 4- ■ corn indent * dupla funt quadratorum e cruribus , ergo 

‘LSAiii- o Q^ a?quabuntur quadratis crurum bis . 

. — “<t- - - - • 


47. prtrj 


4. 


Quadrata auteih crurum bis* aqualia funt quadratis figmentorum bis, 
plus quadrato perpendiculars quater, ergo 

.J. D Qjrquabuntur quadratis figmentorum bis plus B Q4 


G i» 4^ 


Sed qu.1dr.1ta figmentoru m bis* asqualia f'unt quadrato bafis vna cum qua- 
drato differentiae figmentorum bafis , ergo 

0 ‘M’vp- «*» D Q. aiquabuntur A G ♦$• B Q 4 . 

Aufiranrur vtrinque A QjAc D Q , vc cognit? ab incognitis fiparentur, 

“go Hi/ .i 

t- AC^squabicur BQ ^4 * GQj- DQ_ 

_ Hoc eft ° -r 3 - *quabitur BQ^+ t G Qj— D Q, eft enim 

p idem quod A Qj nam A Q^duchim in D Q^ , cidemquc D 
applicatum nullam cxcipit alterationem , quoniam quod foperefficit du&io , 
idem refbluic applicatio . • • -L'Ti 

Scu quod idem eft — V °b” A *»- zquabitur B Q_4 t G Q. — DQj 
Refoluacur ffa&io in fua membra , ita Vt atquiicas in pro- 

ulul p or . 


J 
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* v '' Liber Secundus: j : j 

A portioncm tronfmutetur , Vt in prinripio huius libri docuimus, quo fadlo 
proport ion aha e runt plana » 

GQj-DC^ B(^+-* GQ^-DQ. DQ^AQ^ t 

Atquc corum radices proporttonalcs erunt . 

L. V. GQ^ — DQ^L. V. BQ^4-*|*GQj— DQ^, D, A 

Porifma . . , u 


Vtrecia, cuius quadratum *quale eft cxccffui , quo quadratum differentiae 
fcgmetitorum bans crianguli fuperat quadratum differentiae crurum , ad re. 
£tam cuius quadratum atqualoeli quadrato perpendicularis duplae > vnacum 
prxdido quadratorum exccffu , ita eft differentia crurum , ad bafim . 

B *'* TTattf rsrgortpiajfimrianguhBafis 

" Ex Porifmate apparet, difflrcntiam fegrnentorutn bafis maiorem efle diffe- 
rentia erttrum . eo quod quadratum different!® icgmcncorum maius eft qua* 
draco differentia: crurum. ' ■ 3 J 

Similiter apparet, prioirem redam in Porifmate nominatam ad pofterio*- 
rem , minorem rationem habere qutimdifferentum cruru ad differentia feg- 
mentoru bafisv Porifma enim indicat, priorem redam ad pofteriore,fc babes' 
re vt differentia cturum, ad bafim . Hate omnia dc monftranda funt,atqi Pro- 
blemati prefigend* determinationes; nedata foremtd, vei ctwm de induftfii 
eiponantur,exquibus Problem* conftrui non poffec • '* ’ ' 1 b 

.• ' 
C . ... > '■ Lemma L , .• . ■ 



Differentia fegmentorutti bails trianguli maioreft quim differentia crurum . 

I N triangub A BC perpendicularis AD, fecet bafim 
in duo legmenca B D, D C, & cenxro A interuaJlo A B . 
vnius cruru deferibatur circulus fecans crus A C, eciam ( a 
fi opuifuerit produ&uin E, bafim verb B C cua produdam 
in Fi crurum igitur A B, A C differentia erit E C , differen- 
tia vero fi gmentorum BD, DC eric F C, funt enim B D , " ’ * 

D F ' a quales . Dico F C maiorem effe quam E Cj na cum > 

redaAC trankatper cencru,bafisveroBCfecus,rcdaF C 
* maior eft quam C E , quod eracoltendendum. 

'hi 

■■v» |K ; Lemma LL 

I N omni triangnlo retta, cuius quadratum zqualeeft 
exccffu i, quo quadratum differentia; fegmentoru bafis 
fiiperac quadratum differentia cruru , ad rc&am cuius quadratum arquafe 
eft qindrato perpendicularis duplar,vni cum code quadracotum exccffu, mino- 
rem ratione habet,qua,n differentia crurum ad differentia fegmentorum bafiff 
Efto triangulum A B C, in quo perpendicularis A D: &c ccntro A , interuallo 
A B cruris minoris, deferibatur circulus fccans bafim trianguli in E, crus raa- 
■ j.1 ■ - - - D ius 


I 
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ius in G, differentia igitur fegmcntorum B D,DC 
erit EC; differentia vero crurum BA, AC ericGC. 

DeindeexG erigatur perpendicularis G H, in qua 
ponatur C Kxqualis C E , & fumatur G I xqualis 
G K ,& fiat G H dupla ipfius A D, & iungatur I H. 

Quadratum igitur C K noc eft CE luperat quadra- 
tum G C quadrato G K, vel G I, & quadratum I H 
xquale eft quadratis G H,G I: hoc eft quadrato per- 
pendicularis dupla: , &c^ excefliii quadratorum E C, G C . Dico igitur G I ad 
I H minorem ration® habere quam G C ad C E . Producatur enim C A vlq; 
ad circumfcrenria circuli in F . Quoniam igitur quadrata F C, C G * arqualia 
funtduplo quadratorum F A, A C, duplum ametn qu a d r a tor um F A ) B 
duplum autem quadratorum F A , A C hoc eft B A, AC* xquale eft duplo 
quadratorumB D, D C vna cum quadruplo quadrati AD; ideo quadrata FC, 
CG.^qualiaerunt duplo quadratorum B D , D C vna cum quadruplo qua- 
drati A D ,hoc eft vna cum quadratoH G , fed duplum quadratorum BD,CC 
-* xquale eft quadratis BC, C E, ergo quadrata F C , C G xqualia erunt qua- 
dratis 3C,CE,HG, auferantur vtrinque quadrata B C, C G , ergo quadratu 
F C minus quadrato BC xquale erit quadratis H G, C E, minus quadrato CG> 
fed quadratum CE minus quadrato C G, hoc eft quadratum CK , minus qua- 
drato C G. idem valet, quod quadratum G K,vel G I;ergo quadratum F C, mi- 
nus quadrato £ B, arquabitur quadratis H G, G 1 hoc clt quadrato H I . 

Et quonia ell E C, vel C K ad C G, vt C F ad C B, erit & quadratum CK C 
ad quadratum C G, vt quadr. C F ad quadratu C B; &diuidcndo, vt quadratu 
CK, minus quadrato CG, hoc eft, vt quadratu GK, vel G I ad quadratum- 
C G, itaerit quadratum FC, minns quadrato C B, ad quadratu C B;led qua- 
dratu F C , minus quadrato C B , oftenlum eft xquale quadrato H I, ergo vc 
quadratu G I ad quadratu G C, ita erit quadratu H I ad quadratu C B , & per- 
mu tando, vt quadratu G I ad quadratu I H, ita erit quadratu G C ad quadratu 
C B, &: confequenter, vt G I ad l H , ita G C ad C B , fed G C ad C B minore 
ratione habct, quam eade G C ad C E , ergo & G I ad I H minore rationem 
habebit, quam G Cad CE, quod eratoftendcndum-; 

Hxcdemonftratio proccdit per relolutionis fiJum , dire&otamen ordine, 
non retrogrado; hie enim non oftenditur conftnnftio Problematis, fed propo- D 
flto Theoremate, condufio ciusdemonftratur; Porilmata enim, qux ex relolu- 
tionibus Problematum deducuntur in fbrmam Theorematis propofita, codem 
demonftrantur online , quo ipfa Problemata relbluuntur ; vt memoraui- 
mus in Scholio Theorematis , quod Problema feptimum primi libri fubfe- 
tjuitur . » ,'mr 

Demonftratis igitur qux ad determinationem Problematis pertinent, 
Problema ita determinandum erit, : . 


,n. 

ifTi :■! . . 


De. 
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Liber Sccundu*. 


Determinatio I. 



O Portebit , differential!! ftgmentonjrn bafis maiorem efle differentia 
crurum . 

3 / . i ..i ... u : ..’ . 

Determinatio II. : • 

. • , • /•.*.'.{ .r. i , .... * 

O Portcbit quoque, re&am, cuius quadratum squaJc eft exceffui.quo 
quadratum differentia: fegmentorum balls fuperac quadratum diffe- 
rentia crurum , ad re&am cuius quadratum arquale eft quadrato 
perpendicularis diiplx , vnacum eodem quadratorum exccifu > minorem ra- 
g ! tionem habere , quam diflerentiam' crurum ad diflerentiam ftgmentorum 
bafis . Sed in fimpliciorcm formam poteli hax fecunda determinatio ita 
reduci. • . : . . . 

Oportebit quoque , duplam perpcbdicularem maiorem rationem habere 
ad re&am.cuius quadratum xquale eft prxdutlo quadratorum exedfui, quam 
camdem reclam, ad differential!) crurum . Huius autem reductions demon- 
ftratio ita ft habet . .7 •• ■ . : 

Quoniam enimbftenfum eft, G lad I H minorem rationem habere, quam 
GC ad C E ; conuertendo HI ad I G * maiorem rationem habebit, quam 
ECad CG,3i cdnftquentcr quadratum H I ad quadratum I G, maiorem ra- 
tionem habebit, qu im quadratum E C ad quadratum C G & diuidendo qua- 
C draturhH I ^minus quadrato I G hoc eft quadratum H G ad quadratum G I 
nniore rationem habebit, quam quadratum H C, minus quadrato CG, hoc 
eft, quam quadratum C «. , minus quadrato C G ; ftu quod idem eft , quam. 
quadr-itum! Gad quadratum GC.vnde &T redta H G ad re&am G I maio- 
rem habebit rationem, quam eadem G I ad G C. quare coni tat determinatio. 

.j I. \ n • ■ r 

% . . 1, . , CompofidoProblcmatis.- 

S it data perpendicularis- trianguli 

A B, differentia crurum B C , & J P b - 

differentia legmentoru bafis 2. j 2 

Oportet inueniretriangulu. Inclinen- / ^ » 

D turadredisangulos A B dCjipfaque j ^s. 

BA duplicertirin Di^iueametiam fi : M f \ 

opus fuerit proiluCta ponatur CEi- r L~f \ 

S ualisZ eftauteZmaior.quam BCex J I 

eterminatiohe pnma ; quadraru igi- l ’ / 
lur E C luperat quadratum B C qua- \ / 

dratoE B; it qi re£ta fc Bponenda eft — J — 

pro prima quatuor proportionahum . ^ — : — ^ 1 

Sic t orifma iubet . Dcinde, produ&a 

C B in F , vt fit B F xqualis B £ iungatur F D. quadratum igitur F2lxqitt* 
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ft eft quadratis 8 D,BF, hoc eft, quadrate pcrpendicularis duplz, & qua- \ 
drato B E , quod eft cxceftus quadratorum E C , B C ; icaque rc&a F D dc. 
bet fieri fecunda qqattuor proportipnalium terria B C, & quatrenda eft quarry 
fie habeturex Porifrnnto . Producatur igitur E B in G , vc fie E G aquali* 

D f ip'i autem B C paralielaagacurG Hoccurrens ECconcinuatas in H . vt 
igitur E B ad E G , ita crit B C ad G H \ atque adeo i nuenta eft quarta pro- 
portionalis G H i ea debet fieri bafistrianguliconftrucndi ,ex pracepco Porii- 
qaatis . ab jp/a igitur G H abfcindaoir Hi atqiwlis Z . eft autem Z minor, 
quamGH > naructynCt EB adEGGcur BC.ad G H , EB autem ad EG, 
ex decerminanqiieroiqorcm rationembuber , quam B C ad Z 3 ergo &BC 
M»»« adG H minorem rationem bsb?t quam cade mb C adZ.vnde Z* minor eit , 

quunG H.Denique fecetur i G bifariam* &adtc<2os angulos in K a refta t> 
KL a?quaIiipfiB A,&iun^bsGLdLHconftkuwmerit triangulupi L G H, 
quemadmodum Porijrna docet . eft cnim vt E B ad E G , ita B C ad G H » 
hoc eft vt re<ft^,euiur qaadfatum arqualceft exceffyi quadratorum E C , B C 
ad re dam > cuius quadratum tequaJeeft quadrato pcrpendicularis duplar, vna 
cum codem cxceftu quadrat or urn:, ita eftdifi'eremiacrurumadbafim. Nunc 
oftendendum eft, inco triangulo eiTeea quae requirunrur , 

_ primum pcrpendicularis L K aqualiscft A B ex conftru&tone • deinde I H 
diftercncia iegmentorum bafts G JC,KH»quali$Z,pariterex conftruiiionc i 
(upcrcii igitur, yf differentia crurum L Gs LH rquetur ipfi B.Cij4»ut?mje- 
p^tejndpT^iblwttqois: veftigia , itafieit madifeftum. .< rp . . s. _ 

: .Gpnj^l-uueruaUqEGdcftrib^ur circuiusfecansHL continuatam in- G. 
punch}MiN.differentiaigiturcrururnEG,Li-Ifint HN, frcircuiusM G N 
) wi transmit perl, fuot.enun.G K, K r*qua!es, &L K pcrpendicularis clt ipu. 

„ tnmi GJm Quoniam igitur quadratum EH* minus quadrato H G'acqualc qft quap 
dratafcGtvel © },hoc eft'quadracis D Bs B F,fcu quod idem eft quadrato LK, 

« ptimi quater, 8c quadrato B Jf . , hoc * eft & quadrato E C minus quadrato B C. addi- 
tis vtrobi.jue quadraris G H, B C cum lint dempta in refolutione i quadrate 
E H, B C iqualia crunt quadrato L K quater vna cum quadratis GH, & EC , 

Tteor hoc eft & I H > fed quadra ta G H, l H ' atqualia iiim. quadratis G K ,K H oi» i 

p""°' 4 CJr g Q quadrataEH, B C tequalia crunt quadratisG K, K H bis vnacum qu.v 
47 piimi drato L K quater, fed quadrata G K , K H bis ytm cum quadrato h )C quater , 

aequalia iunt quadratis G L , L H bis , (eu Mi>L Hob. ergo quadrata E H, . 
B C aquaha crunt quadratis M L, L H b<5» quadrata autem M E, L H bis , ; 
f "‘ mi squalia iunt quadratis M H,N H ,ergo quadrata E H,BC quadratis M H,N H 
Sequaiia crunt. ;.> •’ r.- 

Et quoniam propter fimilitudincm triangulorum ECB,EHGeftvtBC 
,« «,«( ad C E , hoc eft ad I H,ita G H ad H E , recbngulum iub extremjs B C, H E 
ffquaie erit reflangulo I H G iub medijs , hoc eft* redlangulo MHN, (eft & 
quadrata EH, BCoftenia Iunt xqualia, quadratis MH,HN ergo M H ip» 
rw. , E H * aequalis crir, & N H ipfi B C. quod erat oftendendum, Conftrucluitt 
eft ig *ur tnarigu lum.L G H ,fiic,quod faciendum erat , 
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CONSPECTVS RESOLVTIONIS; 

« 1 ET 'COMPOSITIONS. V 

C • J * • • . » . : • . f t .. : , * . . . i ■. i . i i \ 

Initium Refolutionis. Finis CoropolitioniSV 


VBC 


hocfcftVMHN 
BC.HE • V ‘ 


IHG r 


D 


G in A hoc cit 1 H 

A ~~u~ B C C E GH i; 


H E 


i . 


N H 


l B Etj^.quad. ex^^plusqiud.ex,X) ergo^E H j 1 + £m H _ 

Thm. * <Jnpla funt quadratorum a cf uribus . . : w ..,1 

,. p ,. >.. + o_E H x + o N H ii 

fed YlM i HTheo-4.pr. 


c GQ in A Q. f DQ squaliaerunt 4 J !2:® ! C 

S° uQ quadratis crurum bis . ergo H i 

t 0 L H a r-ifT 

j 1 e 1 

* “ f ^ L K 4 

,.Sedquadrata crurii bis*jtqualiasut quadrat/s feg- I q K'H 1 
metoru bis vna cu quadrato ppedicularis quatcr^J * Q * 

* t sLE H : i ! :nr ."? 

r GQilA.Qt DO xqu.quadratis feg- + a B C 

™ |OCL7. metoru bis plus B CL4 crg(J ».EH 

\%KHt 

4 -GK i 0l *l 
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Scholium . 


V Ltima fraiftio * ^ refpondet in compofitione quadrato E G, 

nam cum fit, vt D Q^ad G Qj— D Q, ita A Q_ad G ^" j) ^ » 
quod quidem in compofitione eft, vt quadrature B C ad ouadratum 
EC minus quadrato B C ; ita quadrature GH ad quadrature' EG} quadra- 
ture igitur E G idem eft , quod fraiftio G a " D p ^j * 

Similiter fraiftio — A Q_refpondet in compofitione quadrato 

E G } nam cum fit Tvt D Qjd G ita A Qad ° < y^ Q ~ , quod eft in com- 

pofitione , vi quadrature B C ad quadrature E C , ita quadrature G H ad qua- 
drature E HV erit quadrature E H idem quod fraiftio & confequen- _ 

t er ° Q - i " A 4 a<^ relpondejiit in compofitione quadrato E H , mifius 
quadrato G H ;hoc eft refpondebit quadrato E G , quemadmodum & vlrima 
fraiftio . c ^ i 

Dcmonftratio autem fumit initium ab rqualitatc qua: eft inter fraiftionem 
c : & B Q _4 G — D Q, non autem a proportionc,iri- 

quam per reioluuonem fraiftionis tranfmutata fuit ipfa asqualitas,defijtque rc- 
’! folutio Prol|l<Jgiatis-»'qam cum in ipla atqualitate infit , ex vi fraiftionis pro- 
portio, per quam ordinata eft Probleraatis conftruiftio , fatis eft ab ipfa aqua- 
litatedemonftrationem inchoauiflc. Aliaeiufdem Problcmatis Refblutio,in 
qua progreflusquidem fimplicior eft , breuiorq. ope ratio autem paulo ope- 
rofior ob multiplicationem fraiftionis , per magnicudinero intcgrare. C 

Sit jgitur data perpendicularis trianguli B diffe- V.' - j 

rcntia ertmim D , & differentia fegmentorum bafis - / 

G. Oportet inucnirc triangulum. . / .i°. : 

Fa&ana iam fit , & bafis ipfius trianguli efto A , A ° 

w.'?i!i> F £ ergo A + G * erit duplum fegmenti maioris . Et quo- 

niameft , vt D ad G ita A ad ° „ ■■■ * , erit ° g-* aggregatum crurfi, & 
gMtjtJj* ijf D erit* duplum cruris maiori£;fed quadratum cruris maioris dupli aequa- 
le eft quadrato dupli fegmenti maioris vna cum quadrato perpendicularis 
duplxtcrgO' } . .. v r t 

c.Q^.r, » Di^t Gin A a atquabitur A G V Q_+ G in A + B Q-4j* c ..; 
Auferantur ytrinq, Gin A i,&AQ,& D vt cognita ab incogniiis fcpa- O 
rentur, ergo *<- • JA 

g o^" ^5 — A Q.jequabitur B 0.4 ’i 1 G Q_— ■ D Q_ 

Hoc eft ^AiAAL^A^ ^quab.tur B 0; 4 t € Q_ — D O.- -- .. 

Seu SA . ~ gquabitur B Q _4 ♦$» dj— DQ^ 

Et acqualitate in proportionem tranfmutata per refolutionem fraiftionis, 
proportionalia erunt plana 

G Q_— D Q^, BQ_4 + GQ^— DQ^DQ^, AQ. ui . -/ >■ J 

Atque coruna radices proportionales erunt 

LV.G<;- D Q^L.V. BQjt * GQ^D^, D T A, 

. - Ea 
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, r . Liber Sccundus . 

4 E* »pfi proportio,qusper antecedencem refolutionem inueniebarar, vn- 
de idem erit & Porifma , esdemque exeodeterminationes deducentur . 

Compofitio. 

S it data pcrpcndicularis trianguli 
A B > differentia crurum B C > 

& differentia fegmentorum ba- 
lisZ-Oportet inuenire triangulum. 

Fiaceadcm conltru<ftio,qus in antece- 
dent! compofitione : trianguli igitur 
LGHperpedicularis LK squalls eft 
AB, ex conftru&ione , & i H diffe- 
rentia fegmentorum bafxs GK, KH 
jrcpalis Z, pariter ex conftrudtione . 

Supereft vtoftendacur N H differentia 
crurum L G , L H squalis ipfi B C ; id 
autem per regreflum refbfutionis fit 
hoc mod ». Quadratum EH, minus quadrato HG,* squale eft quadraro „ 

LG vel D F, hocefl* quadratis D B, B F, feu quod idem eft quadrato dupls eH 
L K , & quadrato BE, hoc eft & * quadrato EC, minus quadrato B C , ad- w . 
ditis verobiq; quadratis GH , EC, Sc redtangulo GH I bis.-quadrata E H, 

BC, Vila cum re&anguloGHI bis, squaliaerunc quadrato dupls LK, vna, 

C cum quadratis G H,Sc EC, vel & I H , & infuper redtangulo GHI bis j fed 
quadr.ua G H, I Ff vna cum redtangulo G H I bis , * squalia funt quadrato ■*- »*-« 
cornpofjtscxGH, HI, hoceft*quadrato dupls KH.ergo quadrata E H , 

B C vnicumredhnguIoGHI bis, squalia erunt quadratis duplarum LK, 

K H, hoc eft quadrato duplsLH, hoc eft compofics ex MH,HN ;fed re- 
fifangalumG HI squale eft redlangulo £ H, B Cjnamcum fint ffmilia tria- 
gubEHG.ECB, eftGHadJfE, vtBCadCEjhoc eftadHI,ac pro- 
inde reCbngulura GHI fubext re mis squale rechngulo E H, B C fob medijs; 
ergo h loco reiftanguli GHI ponatur re^tangulum E H, B C .quadrata EH, 

BC vna cum redfcingulqjEH , B C7I10C eft ‘ quadratum compofits ex EH,*- 6- 
B C , squale erit quadrato compofits ,exMH,HN, quare Sc ilia compofi . 

D tahuiccompofitae squall's erit; fed & redlangulum EH,BC,oftenfum eft 
arquaie reclangulo GHI, hoc eft * redtangulo M H N ergo EH* squaliserit 5^,^ 
MHicBCsqualisN H,quod erat olfcndendum . Conftrudhim eft igitur 1 “ i “ 
trianguium LG H . fi^c.vt Sciendum erat. 

Scholium 

C Vm determinationis fadla montio fit ; res ipfa poftulare videtur, vc 
fubijciaro quoftiododeterminatio Problematis determinati , cum ea 
ex fe non patet ; in Porifmate , vel in conftru&ione Problematis de- 
prehendatur. " 

Pro- 
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Problematum igifur dccermimcotiim alia funt, in quibus ttarim vt propo- A 
nunturdeterminationes occurrunt, vt propofitiu i-z. libri primi Eutluiis, & 
propofitio prima libri 4. eiulilem , net non prima quatcuor probiemata pre- 
cedents libri , multaq. alia ; corum enirh determ inationes in ipfa Problema- 
tis propofitione manifiltae funt . A ia vero Probiemata lunt , in quibus latet 
determinatio ; verum peracta refolutionc Problematic, in Porifmatc detegi- 
tur: interdum apertc, vt prima determinatio huius Problematis; interduuu 
non item , vt lecunda , verum tamen fumpto inditioexaliqua impofsibilita- 
re vera , dubiaue , qui in conllruendo, iuxta rationem Porilmatis , Problema- 
te interponitur ; quod Froblema determinatione egeat , deinde Porifmatc at- 
tentius perpenlo, deprehenditur determinatio : vtin liac conftructione •, vbi 
datis tribus redtis Eli, FD , B C , inuenta ell quartaproportionalisG H pro B 
bale trianguli conltruendi , vt Porifma docct, ipla G H, nifi vitium e(t in., 
datis , debet ellc maior , quam Z , bafis cnirn trianguli maior ell , quam dif- 
ferentia legmentorum bafis. & cum ab ipla G H auferenda fitredta arqualis 
data; Z . pro conftituendo quod quteritur triangulo, fi ipla G H non ellet ma- 
ior , ex recta auferri non polTct , fumpto igitur indttio ex hoedubio impolsi- 
bilitatis , quod problema determinatione egeat ; deinde reucriusad Poritma , 
inuenio reCtam, cuius quadratum atqualeeit excelfui , quoquadratum differen- 
tia: legmentorum baits trianguli fuperat quadratum differentia: crurum , ad 
rcdtim , cuius quadratum atquale dt quadrato perpendiculars dupli , vna 
cum codcm quadratorum c> celfu , eandem rationem habere , quam difleren- 
tiarn crurum ad balim , ex quo infctcur priorem redtanvad polleriorem, mi- C 
norem rationem habere , quam differentiam crurum , ad diff'erentiam feg- 
mentorum bafis : quippequi minor elt bale . Itaque irnpolita determinatio- 
ne ; vt ratio pnoris reibe ad polteriorem minor lie rationc differentia: crurum, 
ad differentiam legmentorum bafis , ncceffarioG Pi maior erit , quam Z; atqs 
adeo lnitaniia , qua: aduerfus conltruciionem Problematis ferebatur deffru&a 
erit, quod quidem abfque determinatione nb& eueniret. Exempli gratia, 11 
quis imprudens, neglects determinatione , cxpolucrit data , ita vt ratio prio- 
ris redt.t ad polteriorem fucrir non imnorrationc differentia’ crurum ad dirte- 
rentiim legmentorum bafis, vtpotcexpofycricperpejidicularern trianguli 1 , 
differentiam crurum z, & differentiam legmentorum bafis 3, iufferitq. trian- 
gulum conllruere, fruftrale excruciabit , qui triangulum illud tentauerit in- I> 
ucnire ;quareret enim id quod non elt, fi quidem nullum potelt daritrian- 
gulum inquopcrpendicularisfir 1 , differentia crurum 1 , & differentia leg- 
mentorum bafis 3 , quoniam ratiohuiufmodidatorum non continetur ultra- 
Iimitcs a determinatione prarltuutos . Sic igirur determinatio , qux pnus irL, 
Porilmate latebat , per ea quae conltrudtiom aduerlabantur , in iplo Potilma- 
tepatefit . Alia autem Probiemata lunt, in quibus neque Iponte fe 1 c off'ert 
determinatio , neque in Porilmate vllo modo deprehenditur ; led inltanna: 
qui aduerfus conltruciionem Problematis feruntur, ipiam liiggerunt deter- 
minatiouem ; nam cum in conltructione , qua lit per rationem Porilmatis 

occur- 
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A oecurrir aliquod , quod fieri non poteft , velin dubiura vend , an fieri pofiit , 
argumentum eft, vitium efteindatis, yelcerte pofieefle,ex coquc oriri ij- 
lud impoistbihtatiS , vel dubij impedimcntum , Neque enim Forilma iubet 
ca , quae fieri non poflunt, iramo mdicac quando Problcma pofsibile ell , & 
quando impofiibile , vt fuo loco dicecur . Cog nit is igitur, qu* aduerfus con- 
ftrucrionem inftant ; determinatio quoque cognita critjnam determinatio 
nihil aliud eft , quam cautio quardam , ne quid aduerius conllrudrionem Pro- 
bleraaris inftet , cxemplum ad huiufmodideterminationcm pertinens, fubij- 
ciam in Scholio Problematis quinti . ; 

In hoc Problemate , quod & in libra variorum conftrtui , Clemens Cy- 
riacus le non fatis accuracam demonftrationem afleric deprehendifle,quod 
fi non demonftrauerim,quartam illam proportionalein G H maiorem efle quam 
E C, cum abipia G H auferenda fitre&atequalis E C ; miraturq. vir alioqui 
dodifiimus, id a me omiflum , acleluppleturum, quod omiferim , pollice- 
tur , yt ea me curajeuaret . Sed ctiro eaqua: pollicetur non loluerit , non alie- 
numpucauerim planum faccre,primuna illam demonftrationem, licet in ea 
id quod Cyriacus notat omiflum fuerir, non ideo potuiflc dici,non accura- 
tam, turn Cyriacum nihil onauno lupplcuifle , quamuu lupplendi munus 
fibilulcepcrit. ■ , -• . : r 

Et qwidem . fi demonftratiomea exbuiufinodi omifiione non accttratr 
dcmonilratipnis vitio iaboraret ■, idem A rebimedi , idem A ppollonio , idem 
pluribus alijs accuraubitnis Marhematicis mbuendum eflec ,tum ineorum 
C dcmonftrationjbus quamquam veriisinns r plura omiftaiuerint ,quz Eutocius 
Alcaionita,,FcdericusCornandiuus,<5c pluresalij comentatorcs virierudi- 
tilsimi in fuis comcnrarijs luppleuerunc , quas quidera demonftrationes cum 
nemo non accural. is fit aulus dicere ,n§n video quid caufe fuerit , cur Cy- 
riacus dc monflrat icnem meam non accuraram appellant . 

.Verum vtconceflerim, potuifteimcdc nonaccuracooprre accufari , fi quis 
cafus dari poller, in quo ipiaG H non fit maior quam E C > ita plane aifir- 
ni?ucrimiaudatiorem poiius Cyriaciccnfuram , quam non laris accuratatru 
demonftrationem exutifle,cum certum fit nullum huiufinodi caium dari pof- 
fibilibus ( ad Problem a conftriiendum ) datis cxiftenribus , vt in conftrubtione 


Problematis demopftraui , 

B Sed conarur in lira animaduerfione Cyriacus oftender^ , ^ 
pofte da;icaiupn»in quo reflaGH non fit maior, quam EC, 

& ad id faciendum conftttuit duo triangula , re&angula fi- 
milia B CD > B F G, quoram jnaiushabet bafim F G mino, . 
rem latere marimoB D tnanguhmmoris.adq.ad fimilita- cf 
dinem condruddonisduotumrriangu^qrumb BC, E GH 
ift conltrudione Problematis confiidiforumiatcpie ex hoc 
arguit caium lupramemoratum dari pofle, Verum parum 
animaduertk,quod in triangufis B C D ,B F G in lua ani- 
maducrfioncconftuutis , iuppofiieru data ex quibus Problc. 
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ma conftrui non poteft. quid igitur mirum ft ex male fuppofuis male conclu- \ 

ferit ? hoc autem ita ft habere fiedemonftrabo. 

Relumatur Cyriacx animaduerfionis figura , in qua oftenduntur xquales 
B D , H K , & propccrea F G minor quam D B , itaque ex F G non poffe au- 
ferri re&am zqualem B P manifeftum eft . 

Sed intclligatur A B daca perpendicularis crianguli quxfiti , C D dif- 
ferentia crurum , & B D differentia fegmentorum bafts , atquc redz B F 
quadratum ftc zquale quadrato A B duplx , &'q’uadrato B C , quo nimi- 
rum differunt quadrata B D , DC, ftc enim dilponuntur data in con- 
llrudione Problematis . Dico ex datis A B perpendiculari , C D diffe- 
rentia crurum , & B D differentia ftgmentorum bafts, nullum triangulum, 
inueniri poffe. QuoniamenimobftmihtudinemtriangulorumBCD , BFG B 
eft , vt B C ad B F , ita C D ad F G , C D autem ad F G maiorem rationem ha- 
bet, quam eadem C D ad B D, cum fit B F G minor, quam B D,ergo & 

B C ad !i F , maiorem rationem habec , quam C P ad B D ; hoc eft recta , cu- 
ius quadratum zquale eft cxceffui, quo quadratum differentix ftgmentorum 
bafts fuperat quadratum differentix crurum, ad redam cuius quadratum, 
zquale eft , quadrato perpendicularis duplx , vna cum eodem quadratorutn 
exceffu , maiorem rationem habet , quam differentia crurum ad differentiam 
ftgmentorum bafts , quod quidem in nullo triangulo poteft effe . oftenfum 
eft enim lemmate ftcundo , in omni triangulo priorem redam ad pofterio- 
rem minorem rat onem habere quam differentiam crurum , ad differentiam 
ftgmentorum bafts. Quare ex datis A B perpendiculari, CD differentia cru- C 
rum , & B D differentia fegmentorum bails , triangulum inueniri non poteft . 
quod erat oftendendum . 

Cum igitur in triangulis B C D , B F C in ani maduerfione Cyriaci confti- 
tutis, i'uppoftta (intdata ,ex quibus Problcma conftrui non poteit, male Cy- 
riacusdetiucitexeo,quod iuipfts triangulis reda FG minor fit, quam BD» 
etiam in triangulis L B C ,EG H, in conftrudione Problematis conftitutis, 
in quibus prdnuntur data, ad conltruendum Problema,polsibilia, redam GH 
minorem aliquando futuram quam EC. 

lam vcrooliciidcndum ell,Cyriacum id quod pollicitus eft nonfuppleuiffe. 

Quoniamenim Problcma , deque agitur,ex determinatis eft,quippo 
quod conllrui non poteft , cx datis in quacumque ratione exiftentibus, vt dc- tt 
monllraui , in eo nihil aliud deerat nift determinatiopro cohibcndis datis , nc 
luos fines egrediantur , nam adhibita congrua dererrmnationc , nihil eft am-' 
pirns quod debt , vt videre eft in conftrudione Problematis fupra allata . Sed 
cum Cyriacus nihil dedeterminatione tetigerit , non video , quid Lemmate 
illo fuo prxcipuo ( ftc enim appcllat , propter cximiam , quam de eo conce- 
piffe videtur prxftantiam ) fuppfeueric s fed vt manifeftiusid pateat,oftendam 
Lemma illudomnino inutile efle , fed exercitationis gratia exponam prius da-- 
ta ad conltruendum Problema impolsibilia.hoc eft ex quibus triangulum- 
conllrui non poteft •, deinde oftendam quomodo ex ea datorum impolsibili- ‘ 

tate 
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A ute oriatur inftantia conftrudioni obfillcns ; quibus oftenfis , perfpieu^ ap- 
parent , Cyriacum nee prxcipuoluo Lemmate , nee approbata conftrudio* 
ne , id quod omifliim aflerit liipplcuiflc . 

Sic igitur data AB perpen- 
dicularis trianguli 1 , BC, dif- E 

ferentia crurum 1 , 2. dif- 

ferenna legmentarum bads 
$ , vel fir A B 1 o , B chi Z 
1 a, vt pofuic Rcgioinomanus , 

& oportcac inuemre triangulu. 

Hoc manifeftum ell fieri non 
£ polle , cum nullum trianguluin 
pobit habere perpendicularem, 

& difterentias crurum, & leg- 
mentorum quales hie exponi- 
turjnam in his datis,reda cuius quadratum arquale eft exceflui quo quadra turn 
Z fuperac quadratum B C, ad redam cuius quadratum, squale eii exceflui quo 
quadratum Z iuperac quadratum B C , ad redam cuius quadratum squab: eft 
quadrato A B dupls , vna citm codcm quadratorum cxccflii , maiorem ratio- 
nem ha bet, qua m B C ad Ztprior enim reda in primis datis eft L. f , posterior 
vero 3 , & L . 5 ad 3 maiorem liabec rationem , quam 2 ad j . In datis vero 
a Regiomontano expofitis prior reda etc L. iff, pofierior L. j } f , 6 c ratio 
C L 1 f f ad L. f f f , maior elt ratione j ad 1 1 , quodin milk* tnangulo poteft 
efle :fiquidemoftenfumeft, in omni triangulo priorem redam ad pofto. 
riorem minorem rationem habere , quam diflerentiam crurum , ad difleren- 
tiam fegmentorum bafis . Ex datis igitur qua: lupraexpolitalunt, Problema 
conftrui non poteft , quod animaduercifloopereprztium fuit. 

Nuncautem oftendam , quomodoex ea datorum impolsibilitate oriatur 
inftantia conftrudioni obldtcns . 

Expohtis ijldcm datis, nempc lmpolsibilibtis, procedatur cam conftrudio- 
nc , quemadmodum Porilinadocct , donee ahquod impedimentura occucrac , 
occurrctautem ;nam cx impalsibilibus impolsibilia lequi ncccflc eft. 

Inclincntur iguur ad redos angulos A B , B C , & in B A produdam po- 

D natur C £ squabs Z, producatur C B in F > vt fit B F arqualis R E : deinde 
duplicetur B A in D , 6 c connedatur D F , cui aqualis fiat E G,& ducacur G H 
parallela redse B C > occurrens EC concinuatsinH. Hie fobfiftimus nee 
poflumus alcerkis progredi , nam cum reda G H debear efle bafis trianguli 
qualm , vt Porifma indicat, iplaq^GH minor fit, quam Z, ( GH enim in 
prima figura eft L.7 -Z*. in lecunda eftL. 3 j.i ,Z n ) non poteft ab ipla 
G H auferri reda acqualis Z . Hie itaque occurtit inftantia qua? reliquam con- 
ftrudionis partem impcdic ; nec mirum quia ex datis impofiibihbus, fequkuf 
quantum impofsibile;irapo&biliaenim exponunturdata, & inuenitur qusfi- 
ta bafis trianguli minor , quam data differentia fegmentorum bafis , quod eft 

im- 
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itiipolsibiie , totufn Videlicet minus t-fl'e (iia parte . Hanc inftantiam debebit 
diftoluere Cyriacus , dcindc veto conftrudioaem litam diccrcapprob.ua,n. : 
nam expofkis daris ad Problems conftruendum , vel polsibilibus , vel impol- 
fibilibus , quid commodi aflert illud iplius prscipuunvLcmma, cum ex concc 
Iciri pofsit , qua: fine pofiibiliadata, qusuc impolsibilia , nec idco Problema- 
ti determinatio prxHgi , vt ea inftantia, qur aducrlus conilrudioncm fertur, 
deftrui polsit ? quid ve ilia fua conftrudio approfyaca valet, cum ea pcrfici 
non polsit, niliprius inftantia ,qus conilrudioncm impedic ,dcccrminationc 
deftruatur? Non igituromilTa luppleaic Cyriacus, vt pollicebacur , cum m- 
ftantiam conftrudioni adueriantem , non dillolucnt ,nam nihil aliud mfidc* 
terminatio contra inftantiam a dodo commentatore dcliderabatur , qutpp 
qus lola omnia priftitillet. ledquamquameamclupplcndicuranon leuaric 
Cyriacus, magnas tameu ci ago gray as, habcoq. licet cium ei vorum dcfutric, 
ipfe tamenvoto non defuit . 

lacobusquoqucChriftmanusinNodoluoGordipaitjlc meum hoc Pro- 
blems examinallc,eiulque conftrudionem vacillantem dcprcliendillc , norc. 
tamcn in quovacillec cxprimic . protedo aftumplerit, in iuo examine Aba. 
cularis calculator demonftrationum Geomecricaru plane innoccns, numcros 
ad conftrudioncm Problematis non idorfeos , quippe ignorauic Problems dc- 
terminatu eftc, nec ideo conllrui pollecx quibuliiis datis; ideirco non nnror li 
iuo vacillanti perabaculoscalculodclulus , vacillantem mca couftrudioncin 
iibl vifusiucricdcprehcndilTe. 

Idem viciu non aocurata: demonftrationis notar Cyriacus in Problematc (c- 
cundoFrancilci Viecrin Apcndicula prima ad Apolloniu Galium , atquc dc- 
tcrminationc a Vieca Problemati pnrpofita illegitimam efleccnler, & idco dc- 
lendam. quam male dc vtroque iudicet , ingcniofilhme Alexander Andcr* 
ionus dilleruu, vir lane cruditusM paucis , mihique pcrcarus ; cui mul- 
tum debeanc Mathematics dilcipltnat, quas prxclaris monumentis llluftra. 
uit,cumquibusdcmenonlcmcl pcrhonorificememincrit , meique patroci. 
mum fulccperit, multum fane me fibi liia humamtate,ac prona in me vo- 
Juntate deuinxit. Vcnim cum iplc quoque molefte fcrrem, quodtanti vi- 
ri laudes, non fine aliqua temcritaris nota, vt ieuilsime dicam , Cyriacus 
au(us lit imminncrc , non pofliim non oftcndcre , quam longc a Kit a 
vero in fuis animaduerfionibus iudidum Cyriaci . Ndmpe hoc a me po. 
ftulat fingularis quidam incus in Vietam amor, atquc obieruantia, atque 
adeo ardilsima amicitis , coniundionifque nccelsitudo , qus mihi cum tl- 
loParilijs intercept, mutuis ofticijs confirmata . luic accedir , quod aim Cy- 
riacus in vno , codemquc libcllo,& Vietam , & me de non accurata dc- 
monftrationc accui'auerit , inofiiciolus elfcm , li oroilTa amici caula mean) 
tan rum defendemn . Primum igitur rcloluam Problema illud , dcindc Dc. 
terminationem Problemati prspohtam , non lolum legitimam , vcnim etiam 
nccelTariam efle demanltrabo . Poftrcmo compofito Problematc, pcrlpicuum 
fietjCynacumde delcnda illadeterminatione non rede iudicaife . 

Pro- 


Digitized by Googli : 


4 . _ 


Liber Secundus . 

Problem^ Vjeca: , 

Data baft aiticudine & rations crururotrianguli . inuenire triangulum . 
■ , Refclutia... 
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S it data criaguli balls B D> 
alticudoZ , & ratio cru- 
riimvrSadR. Oportet 
inuenire triangulum . •' 

Fadtum iam lit, 6^ fit illud 
triangulum NBD.cutus bafis 
B fit ipla B D data,altitudo'Ver6 
N O (ltxquahs Z, crura autem 
BN,ND le habeant,vt S ad R. 

Sececnr anguhisB N D btfanai redta N E fecante bafim B D in E; circulu ve* 
ro circa cqangulu B N D defcripcu.in M. crit igitur ratio B E ad E Ddata,cu fit 
B E ad E D , vt B N ad N D,hoc eft vt S ad R, ergo* data crfit & fegmetaB E, 
E D : vnde dabitur & redtangulum B E D , ac etiam vt ei * acquale redtangu- 
lum N E M. Ducatur autem per pundtumE redta E H parallel! , & xqua- 
lisredtx O N , eaque producatur donee occurrat redtx M I perpendiculari 
ipfi N M in l , & iungaeur N H ca parallela eric bafi B D ; & ideo pofi- 
tione eric , atquc pofitione eric , & HI» cum ea perpendiculars fit ipfi 
C BD. Ec quoniam fimilia func rriangula EH N ,EMI ; anguii enim EHN, 
EMI ^cdtf (unt , & ideo xquales , &C xquales quoque anguii ad E ; Vt igi-* 
tur EH ad E N , ita eric EM ad E I j quare redtangulum H E I fub ex~ 
tremis , xquale erit redtangulo NEM, iub medijs ; fed datur redtangulum 
N E M , vc demonftrauimus ; ergo dabitur & redtangulum H EI ; data au- 
tem eft redta H E , quippe quat xqualis eft N O , vcl Z datx , ergo dabitur 
& redta EI, magnitudine quoque; quare & fcmicirculus in ea deferiptus. 
Denique fedla B D bifariam in C. connedtatur C M ea perpendiculars 
erit ipfi B D , cum fine xquales circumfercntixB M,MD rations axjualium 
angulorum BNM, MND, ipfis circumfcrentijs infiftentium : quare ipfi 
CM pofitione daca eric ; ergo dabitur & pundtum M, per quodinimirum 
^ tranfit iemicirculus EMI,cumfitredtusangulus EMI, ex conftrudtio- 
ne ; fed datum eft & pundtum E , ergo dabitur recta M E pofitione , & ma- 
gnitud ne ; vnde & redta E N pofitione erit ; led pofitione eft &NH, ergo 
dabitur & pundtum N : quare & triangulum N B D . 


H 


7 danmta 
II 


Scholium . 

Ac via cxiftimo Vietam fuutn Problema rcfoluifle , ex qua qutdenx, 
rcfolutionc apparec E I latitudmem,quam facie redtangulum B ED, 
fub fegmenus bafis fedtx, pro rauone crurum>applicarum ad E H, 

E alti- 
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altitudincm trianguli, non cffc minorcm differentia fcgmentorum BE, A 
ED, nameum femicirculus in diamecro El deferiptus neceffano cranfeac 
per pundum M , quod commune eft redis EM,CM, eiusque femidiameter 
non fit minor, quam M P pcrpcndicularis ad E I, hoc clt qiiam EC; per con- 
fequens neque toea diameter E T minor erit quam dupk E C , id eft quam dif- 
ferentia ftgmcncorum B E , E D , 

Hincdeduxit Vieta determinacionem Problematjs, nempe. 

Oponerccum bafisfccabiturproratione crurum, & redangulum quod 
d t fub iegmentii applicabicur ad alcitudinem trianguli,quod tnde orietur, non 
cflc minus differentia ftgtncntotiim bails , 

Hanc determinationem Cynbcusillcgjtimam effe ccnftt,6c ideo deledam, 
ego verb cam non folum legirimam, fed ttiam ncccflariam effe demonftrabo , 3 

S ‘- ‘J ' ' 

Lemma , 

5i bafts trianguli fccctur pro raeionc crurum ,& redangulum fub (cgmentis 
applicetur ad altitudmcm trianguli , latitude inde orta non erit minor dif- 
ferentiafegmentorum , 

S it triangulum N B D. cu- 
ius angulus verticislece- 
tur bifiriam a reda N E 
{ecante bafitn B D inE; icaque 
erit vt B N ad N D, ita B E ad 
E D . Ducatur aute per pundit 
E perpedicularis H E 1 , & fiat 
H £ aequaiis N O, alcitudini 
trianguli N B D . Deinde ap- 
plicetur redangulu B E D ad reda H E, & faciat laritudincm E I. Dico iplam 
E I non effe minorcm differentia legmencorum B F,ED. Producatur enim 
N E donee lecetcircumferencia circuit circa triangulu B N D deferipti in M, 

& fccetur B DbifariammC, 6c iungantur MC,MI,NH. Quoniam igi- 
tur xquales lunt anguli BNM, MN D,erunt arqualcsic circumferenua: 

B M , MJ) , quibus ipfi anguli inftitunt; vnde M C pcrpcndicularis erit ipfi 
B D , & ideo parallels reda: E I , Et quoniam redangulum H E 1 acqu ale eft ^ 
retdangulo B E D , cx conftrudionc , hoc eft redangulo N E M i erit vt E 1 ad 
E M itaE NadE H ; iitnc autem anguli I EM, NE Had vcrticemtEquales, 
ergo **quiangulaerunttriangula EMI ,EHN> quare angulus EM larqua- 
lis eric angulo E H N, led redus eft E H N , ergo & E M I redus erit ; vnde 
femicirculus indiametro, E I deftriprus tranfibic perM,eiufq; fetnidiamc- 
tcr non eric minor quam M P perpend icu laris ad El , hoc eft quam EC , 
per conlcquens , nectota diameter El minor eric, quam dupla EC; fedieg- 
menta BE, t D differunt perduplam E C , ergo ipla E I non erit minor quam 
differentia fcgmentorum B E , E D quod cratoftcndcndum , 

Corol- 
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S ic data trianguii bafi^B O , 
alcjtudoZ, ratio cruru vc S. 
ad R Oporcet inuenire cria- 
gulum. Bafts B Diccetur bifaria. 

Sc ad angulos redoe inCa reda 
BE A C, qua tic ipfi'Z squalls, & per 
A agacur F A G ipfi BD paralle- 
Ij. Eadem bafis B O fecetur in E 
Kacionccrurum, vcfic B E ad EDficuc Sad R ,St-agault"HE ipfiA © 
qualis , Sc parallcla , & ica producacur in 1 ,vt quod fit fubH'EiE I , lit *qu» 
lcci, quod be Tub B E, E I>» Sc iececur E l bifenam in & cencro R dntfeA 
ualloE K, vcl Kldefcribaturcirculus, quem A C continuata lecerin'pniidfc 
LM, auc demum tontingacin MJecabn enim aut contibgct circulu iliu A C, 
quoniam cadens in earn ex cencro K perpendicuhriter,«ric l xqpalis ipfij® C , 
cui ex caucione adiccta Problemaci prxifabit , aut demum entaxjualis ILK Jo- 
midiameter circuli . denique acta M E (ccet F G iii NfSe connedancur B'N, 
C N D. Triangulum iguur. conltrudum elt B ND , cuiua balls eildacatBiD >rtb 
quam cadens pcrpendicularis N O ficipfi AC, fcuZ dntx aiqualis. Conne- 
datur nutem I M, funtigicurcriangula Emilia redtangula Mid E; I M Ej,]& 
eft, vt N Ead IE, icaHEad EM, quod He, icaquc lubN’E,E M xquale eftei 
quod fit liib H E, E I, lddt redangulolub B E, £ D. qunrepunda N B.DM 
kinc mcirculo, in eo autem lubtenia B D lecatur bifaria ad redos angulos ab 
A C, quare fedioeft per centrum, & funt pcripherir squalesBM, M D,an- 
gulus lgitur B N E angulo END cltxqualis , Sc idebeltB N ad N D , (itut 
B £ ad ED. Triangulum igicurB N Ddekriptumefl iub data bale B D* cu- 
ius altitude N O xqualis elt imperatse Z ,(eu A C ,Sc BNadlSl Die i Haber, 
vt B E ad ED, leu vt Sad R> quod faciendum erat- mu 

•D Animaduertit Cyrucus in V ietam, quod non demonflraucrit cirdihtn in 

diametro E I defcriptum fecan , aut tangi a reda CM , led caueritine «da 
E I minor fit quam differentia fegmentorum B E, E D,ex eaquecautione dc- 
duxerit , ipfum circulutnfeeari , aut tangi ab ipfa CM 1 ; quamobrem C yria- 
cus cautionem illam , feu decerminationem c. medm tollpndam i c& ccnfih 
prx fecnim fert, inquit, quaihdam exceptioriis nob' lcgitima: Ipecielri ,'Ht 
habet latius in fuo libdlo . Miror quonwlo Gyriaqitf deceptar-Mryt 
determinationem Ulapa.qu* adeo neceflaria efl , vt .doraonlfeiui, Alen- 
dam effc ceideat.cutn foe ipfa Problcma conftrui nop, pofeji. lpJiane 
. deter minaiionis peceliitas erat oltendenda, fed licet- 

V J 1 E i non 
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non idcodemonft ratio ilia poteftdici non accurata , cum ipfam necelsitatcm A 

3 uilibcteciam mediocnter in Geomccricis verlatus oftenderc point, Scd vi- 
Co Cyriacum nibili dwerminaribrtes Problcmatum xftimare , cum determi. 
nationcm illam, qua; adeonetcffetia eft.camquam inutilem delendaracenlcat, 

& tamcnftnedecermmauonibus Problemata deccrmmata June impoisibilic. . 
Determinatiocnimfolacohibensdataintra fuos terminos, omnes inltantias 
CDnftruttiomaducrlantes delimit, ex datis emta determination! non lubia- 
centibus inftaneix ipfx oriuntur. Vc liic, lublata decerminanonc , vt vulc 
Cyriacus, detur B D bafis trianguli u ,Z akitudo j , Sc_ ratio cru rum 
vt i ad } , < 5 C oportcat muenire triangulum . Fafta conltrutlionc vt fu- 
pra prodibit re&a E I ) ~ , itaque minor quam 6 differentia , videlicet leg- 
mentorum BE, ED, qua- lunt J & 9 i quarc fcmitirculus in E I dc- B 
leriptus , neque fecabit rectom C M , neque tanget , nec ideo Problem* 
perhei potcrit . At prxeedente detcrminatione , hxc inltantia conftruCtio- 
neffi impedicns dilloluicur; eacmm , vt dictum eft , proccditex datis ad 
conftrueadurn Problem* non idoneis , nullum enim triangulum dan po. 
left bafim haben* « & altitudinon, & rationem crumm ,quales hieprx* 
fcribuntur. n .. - 1 A 1 ••/ . : . 

illud autem quod in libcllo Viet* in ipfa determinatione didum eft. 
Oportere quad indcorietur maius elTe differentia fegmentorum bafts ) cu 
dicfdebuiflct ( non efle minus terror eft Typographi, nam Vietam in- 
ttllexilfe (oportere quod inde orictur non die minus) clari teftantur ver- 
ba ilia in conllrucbone Problematis exprefla nempe ( lecabir enim , aut C 
condnget cixculum EMI re it a A C , quoniam cadens in earn ex centra 
K perpendiculariter , crit *qualis ipfi EC, cm ex cautione adieda Proble- 
mati prxftabit , aut demum crit xqualis K E femidiamcter circuli ) quod li 
'aliterlenfiflet, nempe ( oportere quod indcorietur maiuselTe differentia feg- 
mentorum bafts) non adddiflct ( aut dcmumcric xqualts E K femidia- 
meter circuli 1 

*> His igitur iu 1 c habentibus , melios quidem Cyriacus feciffet.fi commen- 
tuorem potius, quam correctorem egilfet,ftc enim luppleuiflet id quod omit 
lomfuerata Victa, oftendens determinaaonem illam nccclTariam die , non- 
autem tamquam inutilem fuilfe defendant ccniuilfet- 

De Problcmatc pnmo Appendicul* prim* ad Apollonium Galium, quod ^ 
licet explication indigeac non leui, Cyriacus incactum pr*teri)t . 

„• »» *»rt ^ t '*}?" ' . . . - ,!in - •• - ^ 

r Problcma Conftructum a Vieta . 

Pata bale trianguli, altitudine 5 c rctftangulo fub cruribusdnuenirc triangulu . 


I Rianguii , de quo qurritur, efto data bafts A B , altitude xqualis re - 
ft* A G , re&angulum autem fub cruribus detur xquale ei , 
quod fit (ub AC,AE. Oportet lnuenirerriangulum , cuius ba- 
lls AB altitudotpft AC xqualis, & redangulum lubauribus xquale ei, 

quod 
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A quod fit fob A C,A E.Inclinetur 
AC, AB ad angu!osrcdos,& ip- 
tr AF,AB fccftur bifaria in Fii, 

& per D agatur D G ipfi £ A E 
parallel.!, in qua ponatur A G ipfi 
A F zqualis,&: cctro G intcruallo 
GA,vd Gli defcribaturcirculus. 

Deniq; per pundu C agatur C I 
ipfi A B parallels lecascirculu in 
1,& connectatur A 1,B I. In cria- 
guloigitur AlB cu cxverticcca- 
' $ dat in bafim A B perpedicularis 
IL,ipfa erit altitudini AC. zqua- 
lis. Agatur aute diameter IGM; 

& conned itur M B,erit triangu- 
lum IBM redangulum.&fimi- 
1c triangulo I A L j redi enim firnt anguli I L A , I B M, & fiue anguli IMB , 
fiue an uh 1 A B, dupl im amplitudincm eadem peripheria IBdefinit . quarc 
ell vt I L ad A I, ita I B ad I M, fed I M eft dupla ipfius A G , & ideo sequa- 
Iis tori A E. Itaquc reclangulum fub 1M,IL conftituitur re&angulo fub 
C A , A E atquale, ergocidem quoque a?quatur redangulum fub A I, I B . 
Addaramitaque bafim A B, &altitudinemIL, feuA G, ita conftitutum eft 
C triangulum A I B, vt redangulu lub cruribus atquale fit , retlangulolub A C, 
A E, quod crat faciendum. j ■; .i ; 

Miror cur Cyriacus in fuo libello inftsntias quoque, qux aduerfijs conftru- 
dionem kurufceTrobleinatis ferunrurnon adnotaucrit , cum ex fint plures, 
maioresque quam in illo mco Problemate variorum, aut in Problcmate fc« 
cundo fupradidce Appendicular , in quo (ludium omne adhibuir , vt corri- 
gcretetiam qux corrigenda non erant . Neque verifimileeftCyriacum Pro* 
blema primum non legifle, cum fecundum illud tarn attente perlegerit . Sed 
necdubito quin ad explanarionem huiufmodi difticultatem fufficercc, cunt, 
eruditum eum, aevaria litterarum fuppclledilc inftrudum, libellus ipfc o. 
ftend.it. fortafle meundtora ftudia , vel etiam quxftuofiora fccutus, laboriola 
£> bxc prxtermific. j >•>.*••> L > 

Du* liint inftantiat , qux canflrudionem huius Problem ads impe* 
diunt. altera quiderii quod non patet redam zquaJcm.AF pofle a puni- 
do A in perpendicularem D G duci , quoniam fi AF mfibreflet , quant, 
A D > ea rect i duci non poftet. Altera veco inftantia eft, quod no apparet qua* 
teCl parallcla baft A B, debeat neecflariofecarc circulumABEnam.fi A C 
maioreftec , quam rcdaDG produda vfqucadcircumferentiam circuit, ip- 
da C I non fccaret circiilum , fed nc tangerct quidem . Sumam igitur perfo- 
nani commeutatoris,nec dedignabor tanti viri feripta prcfTo,ac breui ftylo tra 
ditaA ob id tbrtiflc iuboblcura fufiusexplicarc.Oesitaq; inftatias cof Irudion i 
’ E j ad- 
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aduerfantes deterroinatione dilToluain » eamque oeceflariam dTe detnonftra A 
bo , nec indemthigloriam quxro,non enim mihi moris cit parnatn rcnj 
attollere, quo plus prxftitifle videar . PrcblemaigKur iilud lie apian*, 
cum ohibeo. / r.fi u-. • 

Problcma . 

Data bale trianguli , altitudine , & redtangulo Tub cruribus. inuenirc tri--' 
angulum , 

O Portebit autcm,cum tria- 
gulum fub cruribus ap- 
plicabicur altitudini, la- 
titudinem inde ortam non eflb 
minorem bale ; nec compofi- 
tam ex dimidia-Btitudine , & re- 
da , cuius quadrat um xquale eft 
cxcdTui , quo quadramm dinii- 
dix latitudinis luperac quadrant 
dimidix balls, minorem cfle al- 
ritudme. • . 

Tnaguli de quo quxritur efto 
data baits A B , altitude xqualis 
lettx AC, recbmgulum autem 
fub crurib’ decur xquale ei quod 
fit fub A C . A E , quarum A E 

non fit minor , quara A B , nec compolica ex ditnidia A E , & recta, cuius 
quadraco difiert quadratum dimidix AE a quadrato dimidix A B , minor lie 
quam AC . Oportet inuenire trianguium cuius baits A B , altitude ipli A G 
equal is , & rt&angulom fub cruribus aquale ei, quod fit fub A C , A E . In- 
dinentur A C , A B ad angulos n£ los , & rc&x A E , A B iecentur bifariam 
in F D, & per D sgarurDG ipli A C parallcla , in qua ponatur A G ipli A F 
equal is , elt enim A F non minor ,quam A D , cum ex detcrminacione Pro- 
blemaris tota A E non fit minor, quarn-tota A B. Deindc centro G interuallo 
G A, vcl G B defcribarur circuluslccansDGprodu&aminH. eritDHcxde- 
terminacione ProMemans non minor altitudine A C; coroponitur enim ipfa 
D H ex re&is H G, G D, quaru H G xqualis eft G A vd A F , & quadratu re. 
&xG D excelfueeft.quo quadratum A G vel A F fuperat quadratu A D» itaq; 
a&a C I ipli A B parallela , lecabit rirculum aut contingct . Iccec ergo autcnfl- 
ttngat in I, Si connectantur A 1, 1 B. In triangulo igitur A I B, cum ex veru. 
ce cadat in balim A B perpendicularis 1 L, ipfa erit altitudini AC xqualis . 
Agatur autem diameter I G M , & connedatur M B , erit trianguium IBM 
redangulum & ioniie triangulo I A Li recti enimfunt angali I B M , I LA , 
hie ex conftrudtione ilk; ex vi fcrarcirculi ,& anguli I MB, I A L fuat 

xqua- 
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A *q9ales ; inprimis enim cr ibusflguris cidem circumferentiarl B infiftunt, in 
reJiqua vero ctim anguli oppolici I M B , I A B quadrifeceri I M , B A in cir- 
cnio squales fun duobus redis , & squalesquoque duobus rcdis anguli I A L, 

I A b , emncaogujli I M B, I A B *qualcs angulis I A L , I A B , dcmpto com- 
rauni anguloj A B , rcljquusIM B reliquo I A Larqualiscrit. Cum igicurfi- 
uulia fintttiangulaiPM.IL Ajcricvc ILadlA,itaIB adIM, vndcrc- 
danguium LAW,fubcr(cremi?i»a:quale eric redangujo. A I B iub medijs; led. 
rcdangulum LI, SI arquale fill rcdangulo C A E.,quoniam arquales func IL, 
CA, & arqualts I M , A E . vtraque enim dupla elt ipbus A G i ergo redan- 
gulum A I Bi-qualc eric rcdangulo C A E . Addatamicaque bafim AB, & 
alcitudinim I L, leu A C „uaconlUcutum cfttriangulum A i B vt rcdangu- 
ft lum lub cruribusaqnalc fir i^dangulo C A F, quod erat faciendum - 

Dcccrminacura ell , redam OH cOmpo fleam ex A G,G D, non eflc mi-, 
norem ahitudiP': AC,; fed b differentia quoque ipfarum AGiGD fueric 
non minor eadem alfitudfeie A.C; duobus,modislroblema.ablbluccur, nem- 
peduodiuerfi triangula Problema efdcient. m vnoangulus verticis crit ob- 
tulus , in alceroacutus . Hoc apparec in duobus vltimis iiguris. 

At verb Dcterminationem, qdam Problemati adtecimus, neccllariam clle, 
fcqucnu UmmateoilendetUJC .. 

Lemma.- ' i 


S I redangulumfubcruribustrian- 
guli applicetur ad altitudine eiuf- 
dem trianguli, latitudo ihde orta , 
non eric minor ba!e,nec compofita ex 
dimidia laticudinc ,& reda , cuius qua- 
dracum sequale ell excefTui , qoo qda- 
dracum dimidis laticudinis fuperat qtla- 
dratum dimidjs pafis, minor -eric alti> 
rudint. mu -craarngul sir 

Sic tridngiilum A BC/cuius alcitudo AD .fltque redangulum BAC, 
fubcruribus^fetjualeredangukyA DF. Dicoprimum, DFnoncflerai- 
norem bale B C . Delcribatur enim circa tciangulum circulus A B C , & in 
© eoducatur diameter CE , & iuirgatur A E : angulus igitur E A C in femi- 
circulote&useritS Ot ideoaequ^lis redo A D-B.lum autem & anguli A EC, 
A BDsquales i in prima enim figurf,eideincircumfercnri* A C mfiltunc, 
in fecunda verb quadrilatcri EAv B C , in cirxula anguli appofiti AEC> 
ABC duobuS. Tedisfunc aqualcs; led & anguli ABO, A-UC xquales funt 
AiobuJ redis,ergo anguli A E C, A RC acqualescrunc angulis A. B D.ABC, 
dempco communi angulo A BC, rcliquus angulus A EC rulispo ABDA 
qualis eric t fedifit-anguli E A C, A^B Jf oilonft lime squales , ergo fimilia 
enmtmangulaB.Ae, A Dft--qua« vtADad AB>iuewACad CE, ac 
proinddxodpnguium lyb extremis A.D*C£ ^cqua]e exit yedanguio B AQ 

1 fob 
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(lib medijs , hoc eft re&angulo A D F . vnde D F iqualis cric diametro C E',~ A ' 
& confequencer non minor quam B C quod eft primuni . 

Dcinde fcct tur B C bifariam , & ad redos angulos in G i re&a G I fecan- 
te diametrum E C in H , cireuMofcrentiam vero in I ; erit ergo H centrum* 
circuli,& femidiamcterHI vel HC , xqualis eric dimidueD F. Dico igitur 
redam I G compofitam ex 1 H , & H G noc eft ex dimidia D F , & rcda cu- 
ius quadrato fuperaturquadratumCGaquadratoCH, feu dimidij: D F, no 
efle minorem ajtitudinc A D . Hoc licet manifeftum fit , tamen ne dicat Cy* 
riacusdemonftrationem non efle accuratam ; iftud quoque demonftrabo . 
p- Si pundumD idem fit, quod G erit & D^eadem, quxG I , ergo conftat 

propofitum . fi veropundum D non fit idem quod G, conedatur G A , erit 
G I , cum fit in ca centrum circuli maior , quam G A j fed ipfa G A maior eft B 
quam D A > quadratum enim G A arquale eft quadratis D A D G , ergo G I 
multo maior erit, quam D A mon autem minor quod iecundo locoerat 
demonftrandum . Quare manifefta eftdctertninatio Problematis. Longius 
quam par erat incepto abij ad propofitum redeo. 

, Problema IV. . ,, 

Data perpendiculari, aggregato crurum trianguli, & differentia legmen* 
torum baits , inuenirc triangulum . 

„ Reiolutio. i . < ‘ f 

S it B data jierpendicularis triapguli, D ag- 
gregaium crurum G differentia fegqien- 
torum bails . Oportet inuenirc triangylu . 

Sit iam fadum . 6 c bafis trianguli eft° A . 

• Quoniamigitureft, vtDad A,itaGa4 ^- i - 

tiM,. y crlc ° differentia crurum , eft enim Vt * ag- 
k *‘“ gregatum crurum ad bafim , ita differentia fcgmentorum bafis , ad differen- 
Cjanrcrurunl; led quadratum aggregati crurum, yna cum quadrato differen- 
■n„, 4 ti* eorundeni , * dupla iiint. quadwtopim a cruribus, ergo D Q^*|* — oV* 2 " 

K “" atqualia trunt quadratis crurum bis : Quadrata. autem crurum bis , * zqualia 
,prtai fimt quadratis fegmentoru bis,vna cum quadrato perpendiculans qua ter, ergo. Q 
D (^ 4 . arquabunttir quadratis fegmentorum bis BQ ^4 

Sed quadrata iegmentorum bis* a qualia lunt quadrato bafis, vna cutiu 
r rtai quadrato differentiae iegmentorum bails ,crgo rtul. . 

d ■?cV\^ iact l ua ^* cur a B Qj- 

Hie non poflunt auferri ex vtraq-, parte A Q^ 6 c D Q^> vecogniraab inco- 
gnitis ieparentur ( quia ijs ablatis . 

i . . Suffi x. a < j> j asqualytur B Q 4 + G Q_ D 

Atque adeo cx vna arquahtatis parte exifterct quadratum differentia: cm* 
rum , minus quadrato baits, quod eilet abiuxdum nam non poteft auferri 

qua- 
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A quadratum bafisaquadrato ddfcreniiarcrurum ,maius nempe £ mitlftrc.iur- 
fcratur crgovmmjut Sc G C^, S<_ B Q^ 4 > vtcognitaaMiicognxus 

fcparentur . ctgo -j s . < >■<, .reopaino-i 4 

D — G C^-r, B Q^4 irquabitur A Q^__ . i.p 

Vel D Qj— G Q— = Ii Q 4 aequabitur 

idem qucdAQ_. ° 

' Sea quod idem eft D qi-G (^— B <^ 4 xquabitur C f 

Denique refbluacur frudio D in fiia membra ,vr yqualitas'fn 


4 - D Q_ ' * 

prpponionem tranfmutetur , vt in prinupiohuiusLlbri docuimus 1 ergopro- 
' ponionalia eriint plaria* . r r ^v. .., ,-a-a> r PmW, 

DQ_GQj GQ_^.BQ4,D(^ A(^. 

Atqueeorum radices proportionales erunt 

L. V.DQ^-GC^, L.V.D^ G^BQj:,D A. , 1 ry 

Porifma. / 

< 1 1 1 A • uousoiq :• 'i .! ..I v - • 

V T reda, cuius quadratum arquale eft exceiTui, quo quadratum agj^e- 
gati cn< rum trianguli ,luperat quadrarum differentiae iegmqomtuav 
bafts , ad redam cuius quadratum aequalceftexceflfui , qua quajiffi- 
tum aggregati cruru m fuperac q uadrata » qua* Hunt erdtlferenna iegmqmP* 
rum balls ,& pcrpendiculanduplaj ita eft aggregatum cruruinad oafird" 
Datur ergo ba/is trianguli de qua quaerebatur . 

C Ex Porilhute apparet, quadratum aggregate crurum maius efle quadrant, 

qux fiunt a differentia legmentorum bails ,&ca perpendiculari dupla . 

Apparet quoque, pnorem redam in Pori (mate nominaram ad poiferiore . 
Dlinorem rationem habere, quamaggregatum crurum ad differcatiam icg- 
mentorum bafts i price enimreda ad polteriorem ie habet.vt aggregatum 
crurum ad rourobaftm. Sic Poriiina iodkae. • > r<> < ••• ra 

Hj:c omnia demonftranda font, UcProblematt prxponencfts DctennL 
oationes, . i touj,* i ■ ■ . 


!< < 4ft ; A Ci in aul 

Lemma L 


t - A ,4% 

-!it» i: ii'ri.' DA 

1H. 


Quadratqm aggregati crurum trianguli mains eft quad rads, quae fiunt et 
® differenua fcgmentorura bafts , & i perpendicularidupla . , 

S it trianguhira ABC.inquo pcrpendicukris AP- 
fccet baftm B C in duo fegraenta U D> D C^juorm 
differentia fit B E , fc contmuetur B< A in F , Vt £ 

B F xqualis compoftta; cx B A , A C , Dico quadratum , 

exBF maius eflequadraascxBE.iir ADdupla. Quoaiam enim quadnt- \ 
rum B F * arquale eft quadratis B A , A F , Sc duplo redanguli BAF,^ua- 4fc ** 
drata autem B A, Sc A Fi hoc eft fit AC,**qualia feme quadratis BD> « r*> 
D Q,6c duplo quadrat! AD, dupiumvcrore&angulumfi A F maius eft du- 

' • plo 
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plo quadrati A D , cum vtraque ipfaqim B A , A F maior fit ipfa A D » ergo A'- 
quadratum B F ttyaius erir quadraps B D > D C , & quadruple quadrati A D > 

Sc conlequenter multomaiusquadraco B E , & quadruple quadrati A D,hoceft 
Sc quadrato A D dupl* i quod erarpttqjdefidum . r. • _ • -■<('< 

• ' Lemma !'I. 3 

. f 1 / . '• r ii • • 

R Efts, cuius quadratum aequalceft ejjcc^Iui, quo quadratuq* aggrcgati 
crurum rriapgtili ^upera5f quadratum differentia: (egmentorum pjifis.ad 
reQan^ cuius quadrature, ^qualc e^exceflui, quo idem quadracum aggregau 
crurum luperatquadrata differentia legmentorum balls, & perpcndicularis 
duplx , minorero ^ratione^ ( fiabct, quan^aggreg«qm crurum ad diftrcn- 
tiam fegmentorum bafis< ^ ^ .. - 

S it cr'tetngulum A B G, cuius bafihr © C lecetper- 
pe ndicularis A D in du o legmen;a H U,DC, quo- 
rum diiferencia fit B E , & producatur B A in F , 
vt fit A F iqualis A C , & in B F de/cribfltur lemicircu- 
ItJS , in quo accomodctur F G atqualis B E , & iuugatur 
GB -, deinde ex BdemittaturB H perpendiculars. lpfi \ 

B C , duplx verb AD.aequalis , Sc tungaturH E : eami- g 
norerit , quam BF , quia quadrarum BF.cxantoceden- 
te Lemmate , maius elt quadrati* B E , B H i hoc elk qua- 
driWHfc , ergo in femicirculo B G F aptetur F I aqua- H 
lis H E , & iungatur I B . quadratum igitur B Ffuperat 
quadratuni B Ehocoft FG, quadrat* G B, idemque quadratum BF fupcrat 
qljadrata B E , B H , hoc eft quadratum F. Hyieu-f I, quadrato IB.. 

Di co igitur B G ad B 1, minore rations: habere, qua BnF ad B E.Delcribatur 
enim ex A cencro ad intcruallum AC vcl A F urculus, quem A B (ecet iru 
kiiscH^chlustranfibit per E , cum lint xqualesEDjDG , & AD perpendi- 
culars ad B C . Quoniam igitur quadrata B F , B k'xqualia lime duplo qua- 
dratorum B A , A F , hoc elt B A , A C , duplum autem quadracorum BA, 
AC * arquale eft duplo quadracorum B D, L)C, &quadruplo quadrati AD; 
ergo quad«ca B F , B k xqualia erunt duplo quadracorum B D, DC, & qua- 
druple quadrati A D,hoc eft & quadrato B H; eft enini B H duplaipfius A D; 1> 
fed duplum quadracorum BD, DC,* xquale eftquadratis BC, BE, ergo 
quadcataB F, B k axjualia erunt quadrats BCjBEjBH > auferantur vtnnqi 
quadrata B k , B E , B H , quadratum igitur B F » minus quadrats B E , B H , 
hex: eft minus quadrato H E , xqualt erit quadratoBC , minus quadrato Bk; 
fed quadratum B F , minus quadrato H E vcl F I ,idcm valet , quod quadra- 
turn B I; ergo quadratum B1 atqualeerit quadrato. BC, minus quadrato B k . 

Ec qubnia m eft B F ad B E , vcl F G , ficut B C ad B k , erit & q uadratum 
B F ad quadratum F G , vt quadratum B C ad quadratum B k ; Sc diuidcndo 
crit vt quadratum JJ F , minus quadrato F G , hoc * eft yve quadratum B G ad 



qua- 
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A quadratum FG, ita quadratum BC, minus quadrato B k, ad quadrature 
B k i fed quadr4tum B C , minus quadrato 8 k oitenfum elt sequale quadra- 
lo B I , ergo vt quadratum B G ad quadratum-FG, ita ent quadratum BI ad 
quadratum B k , & per confequens vt B G ad FG , hoc eft ad B E , ita eric B I 
ad B k , & permutando vt B G ad B I , ita B E ad B k, hoc * eft , ita B F ad jw , 
BC i fed minor eft ratio B F ad B C , quam B F ad B E , ergo & ratio B G ad 
BI , minor crit quam B F ad BE , quod erat oftcndendum » > 

His dcmonllratis , Problema ita determinandum erit , 


Dctcrminatio . fiM/ 

B portet quadratum aggregati crurum , maius eflc quadratis , qus Sunt or 

V-^ differentia fcgmentorum bafts , & a pcrpcndiculari dupla , - ; 

Determinatio I I, 

, . > -ij. • •' ' 1 ' ... - 

O Portet quoque reiftam , cuius quadratum rrquale eft exceftiii, quo qua- 
dratum aggregati crurum liiperac quadratum differentia iegmento- 
rum bafts , ad rcdiam , cuius quadratum arquaie eft cxceffui , quo 
quadratum aggregati crurum iuperat quadrata differentia; (egmetorum bafts , 

& perpcndiculans duplte , minorem rationem habere, quam aggregatutru 
crurum ad difterentiam fcgmentorum baits. Sed alitcr quoque in fimplicio- 
rem formam poteft hac fecunda determinatio ita reduci , 

€ Oportet quoque duplam pcrpcndtcularem minorem habere rationem , ad 
re&am , cuius quadracum a quale eltcxccflui, quqCjuadratum aggregati cru- - 
rum (uperat quadratum differentia: fcgmentorum bafts, quam cadcmrc&a 
ad aggregatum crurum . 

Dccerminationem hanc demoftrabimus hoc modo « 

Quadratum BF fuperat quadratum BG* quadrato 
FGhoceftBE, idem autem quadratum BF , Iuperat 
quadratum B I quadrato F I , hoc elt quadrato Hk, feu 
uadratis B F., B H, quadratum igitur BG lupcrabic qua- 
ntum B I quadrato B H , 

Et quoniam oitenfum eft B G ad B I minorem ratio- 
D nem habere, quam B F ad BE , vcl ad F G, habebit quo- 
' que & quadratum B G ad quadratum B 1 minorem ra- 
tionem , quam quadratum B F ad quadratum FG > qua- 
re per conuerftonem rationis , * quadratum B G ad qua- 
dratum B G , minus quadrato B 1 , hoc eft ad quadratic 
BH,maiorem habebit rationem, quam quadratum BFad quadratum BF, 
minus quadrato F G i hoc eft ad quadratum B G j ergo* conuertendo mino- .6 ^ 
rem rationem habebit quadratum BH ad qiadntum BG, quam idem qua- 
dratum B Gad quadratum B F,& confequcnterB Had BG minorem quoque 
rationem habebit quam eidetn B G ad B F. quare conftat Determinatio'. 

- Com- 
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.* <t . ’ * . ' ' ' 

Compofitio Problematis , 

It data perpendicularis trianguli A; aggre- 


5 


A* 

B> 



k. gatum crurum B, & differentia legmen- 
" toram bafis C D . Oportet inuenire trian- 
gulum. apundo D ipfi C D ducat ur perpendi- 
cularis D E,in eaq; ponatur C E arqualts B,qua- 
dratum igicur E C fuperat quadratum C D qua- 
drato E D;itaq; reda E D,ex prxeepto Porilma- 
tis , ponenda eft pro prima quafuor proportio- 
nalium. Deindc in E D delcribatur lcmicircu- 
lus , in quo'accomodeqir D F xqualis duplac A , 

( eft autem E D maior quam A dupla, quoniam 
ex prima determinatione Problematis quadra- 
turn E C, cui xqualia funt quadrata C D, D E , 
maius eft quadratisC D , Scl A duplx,atq; adeo 
quadratum D E maius eft quadraro duplx A , 
vnde 8c reda D E maior quam A dupla ) , Sc iungatur E F • Quoniam igi- 
cur quadratum EC luperat quadratum C DquadratoD E ; quadratum autc 
D E luperat quadratum D F quadrato E F iplum quadratu E C fuperabit qua- 
drata C D, D F quadrato EF ; ergo recta E F debet fieri lecundaquatuor pro- 
port lonaliu, tertia E C , & quxrenda eft quarta; fic Porifma docet , redx igi- 
cur E F ponatur xqualis E G , & agatur G H parallel.! ipfi D C lecans E C in 
H , eric igitur vt E D ad & , ita E C ad E H: quarc E H eft quarta propor- 
tionalisquxfita. Atq, ea debet fieri bafis trianguli conftruendi. fic liabetur ex 
Porifmatc . Ab ipfa igimr E H ablcindacurE I .equalise D (eft autem C D 
minor , quam E H i nam cum fit vt E D ad E G , ita E C ad E H s ratio autem 
E D ad E G minor, quam E Cad C D ,ex lecunda determinatione , erit ergo 
& ratio E C ad E H minor, quam E C ad C D, quare * C D minor eft , quam 
EH), deindc rcliqua 1 H lecetur bifariam , & ad angulos redos in K a recta 
L k a quali datx A, & iungantur E L,LH . Itaq; tnangulum L E H conftitu- 
tutn eft , quemadmodum Porilina docec ; eft cnim vt E D ad E G , hoc eltad 
E F , ita E C ad E H , hocclt vt reda , cuius quadratum xquale eft cxccfiui , 
quo quadratum E C fuperat quadratum C D , ad redam cuius quadratum 
x quale eftexceflui , quo idem quadratum E C luperat quadrata C D , D F , 
ita eft aggregatum crurum ad bafim . Nunc oftendendum cft,triangulum il- 
lud Problem.! efficere . 

In trianguloL EH perpendicularis L KxqualiscftAd.it.!;, ex conftrudio- 
ne , & E 1 differentia legmencorum bafisEk , KHxqualisCD,limilitcrcx 
conftrudione, lupcrelt vt compofita ex cruribus E L, LHoftendatur xqua- 
*is datx B. id riec repetitis relolutionisveftigijs hac ratione . 

Centro L interualloLHdcfcribaturcirculus lecans eiusELin M, pro- 
dudumvero in N, is circulus tranfibit per pundum I cum fine xqualeslk, 

KH , 
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A KH , &Lk pcrpendicularis ad E H. Quoniam igitur quadracum E H mi- 
nus quadrato HGaiquale' eft quadrato. E G, hoccli: E F ,leu quod idem * ell , 7r ,M 
quad raco E D, minus quadrato D F , quadracum autem ED* iquale ell qua-- « p"“* 
draco E C minus quadrato C D, crgoquadiScum E H minus quadraco H G 
xquale eric quadraco E C minus quadracis C D , D F . addancur vtrique parti 
quadrataHG , CD, DF ; eacnimdempea lime inrclblucionc, ergoquadra- 
taEH,CD,DFj xqualia erunt quadracis E C , H G > fid quadracum C D 
cequale ell quadrato E 1 , & quadracum D F quadruplum eft quadrati LK ; 
cum fit D F dupla ipfius L k, , ergo quadrata EH , E 1 , vna cum quadruplo 
quadrati Lkaiqualia erunt quadracis EC, HG; fid quadrata EH, El* cequa- rh-., , 
lia lime duploquadracotum EK, K H.crgoduplum quadratoruinEk,kH, 1 
B vna quadruplo quadrati Lk cequale eric quadracis E C , HG ; fidduplum qua- 
dratorum EK,kH, vna cum quadruplo quadrati LK* cequale eftduplo qua- ,,p, “ u 
dratorum E L , L H , ergo duplum quadratorum E L, L H a’quabicur qua- 
dratis EC, H G , duplum autem quadratorum E L , L H , hoc eft E L , L N 
*a:quale ell quadracis E N, EM, ergo quadrata EN, E M quadracis EC,HG Tb<-or. « 
sequalia erunt , 

Et quonnm propter fimilicudinc trianguloru E H G, E C D eft,vc E H ad 
H G,ita E C ad C D hoc eft ad E I,redlangulum I E H liib extremis, hoc * eft i< rm| i 
reclangulum MEN cequale eric rcdlangulo E C,H G i ub medijs,led & qua- 
draca EN,EM oltenla lunt a?qualia quadracis E G,H G .crgoredla E M*xqua- n»i 
li; eric redlx H G,& E N xqualis E C, hoceftdata: B, quoderac oicendendu. 
Conllructum eft igiturtriangulum L E H quale conilruendu proponebatur . 


• Data differentia figmenccrum bafis fubtendentis angulum redlum trian- 
guli,& differentia crurum . Inuenire triangulum. 


S ic data differentia figmetorum bafis D, difierentia 
crurum R,& oporteat inuenire triangulum . 

Sit iam fidlum,& aggregacum crurum triaguli 
cftoA,ergo A ft* B eric* crus maiusduplu,A — B*du- 
ff) plu crus minus, & cofcquentcr fimplum crus maius.erit 
* A- ft*B - crus minus A~ — B'- , led quad rata crurum 

xq’ualu func quadrato bafis fubtendecis angulum redlum trianguli,crgo 

Quii^ruri, mitori, A Qr ft* B ^ ^ *. \ )a:qua buntur quadrato bafis 

Qoad.ciur i' miiwri* A O ® f ‘ B 1H A - ) 

Hoc eft A ft* B xqqabiturquadfato bafis 

Et cofequeterL.V. A Q -ffBQ^' aquabitur ipfi bafi 
i Et quoni 
ita bafis ad : 


/ 
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Problema V. 


Relolutio , 




Digitized by Google 


F 


6 1 , Dc RcfoJ. & Comp. Mathematica . 

Et per eonlequenseanmiquadrata proportionalia eront. A 

BQ^DQ^ A Qj A<^ 

I t duplatis anteccdcubuSjVtpotef us Integra hat,crunc quoq; proportionalia 
BQj.DQ^ AQ_+SCL A Q^ 

Etdiuidtiuio proportionalia erunt 

B Qj. — • D DQ_BC^ AQ_ 

Atuue proportionalia crunc , & eorum latcra 
L. V. BQj. — DQ_D B A 

Porilma. 

Vt re&a, cuius quadratum xqualc cfl cxcclfui , quo duplum quadratum 
differentia? crurum iuperat quadratum differentia: legmcntorum ball's liibten- B 
dentis angulum rectum tnanguli ad differential!! legmentorum balls j itaeft 
differentia crurum ad aggregatum corundem . 

Daturcrgo aggregatum crurum ,dc quo quxrcbatur. 

Ex Forilmatc apparet differcntiam legmcntorum balls lubtendentis angu- - 
lum redhim ttianguli minorem elfe recta , cuius quadratum duplum eft qua- 
drati differentia: crurum , co quod duplum quadratum differentix crururu, 
maius eft quadrato differentix legmcntorum . 

Id oftendendum eltatque Problcmati prafigenda determinatio , ne diffe- 
rentia legmentorum bafts detur non minor , quam reda , cuius quadratum 
duplum eft quadrau diflerentix crurum . quamobrem ita propono . 

Lemma . ^ 


Theur. 4 
fiimi 



Differentia legmentoru bafts lubtendentis angulu redum trianguli, minor eft, 
qu.im reda cuius quadratu xqualc eft duploquadrati differentia: crurum . 

S it triangulum ABC redacgulum in A ,cuiusba 
11m B C fccetpcrpendicularis A Din duo legmcn- 
ta B D , D C , & centro A intcruallo A C cruris 
minoris defenbatur circulus lecans baftm BCin E , crus 
vero tJ A in F, produdum autem in G. Differentia igi- 
tur legmentorum B D , D C crit B E j differentia vero / 
crurum B F . Dico B E minorem efle reda , cuius qua- 
dratum mq n ale eft duploquadrati BF. Quoniam cnim B G leda eft vtrunq; 
in A, quadratum totiusBG vna cum quadrato B F diflerentix partium *xqua- 
le eric duplo quadratorum B A j A G , foe eft B A , A C , feu quod idem eft 
xqqaleerit dupio qujditatiB C,S{ conlequenter quadratum B G minus eric 
duploquadrati B C. Etquoniam eft B C ad B G vt B 1 ad B E ,crit & qua- 
dratum B Cad quadratum B G vt quadratum BFad quadratum B E, &du- 
platis antecedentibus vt dupium quadrati BC ad quadratum BG, ita eric 
duplum quadrati B F ad quadratum B E ; led quadratum B G cltenium 
clt minus duplo quadrati B C, ergo & quadratum BE minus erit duplo qua- 
drati B F , atque udeo & recta B E minor crit , quam reda cuius quadratu 


m 


xqua- 
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Liber Secundus, 

A xquale eftduplo quadrati BF,quod erst oftendendum.' 

Hoc igicur demonftrato , Problema ita decerminandum erit • 

Determinatio , 




B 


o 



Portebit diflercntiam legmentorum bafis fubtendcntis angulum redfi 
trianguli , minorem eflereda , cuius quadratum duplum eft quadra- 
ti difterenris crurum, maiorem vero differentia crurum. 

, Compoficio Problematis , 

S it data differentia legmecorum bafis angulum re- 
dum fubtendcntis Z . differentia crurum AB. W 
Oportct inuenire triangulum. Ponatur lpfi A B 
xqualis , & ad angulos redos A C , & concdaturC B. 
quadratum igitur C B xquale erit quadratis C A , A B, 

& ideo duplum erit quadrati A B. Itaque a quadrato 
C B debet auferri quadratum 2, ficPorilma iubetjeft 
autem Z minor *quam C B ex prima dcterminationis parte ; ergo in circulo 
circa dtametrum C B deftripto aptetur B t squabs Z; ea maior erit, qua A B, 
ex lecunda parte determinationis,& iunda £ C quadrara CE,E B xqualia erut 
quadratoC B , redus ell enim angulusCF B in Jem icirculo , quare fi a qua- 
drato C B auferatur quadratum E B ; hoc eft Z reroanebit quadratum C E, re- 
ds igitur CE quadratum squale erit exceffui, quo duplum quadratiAB fu- 
perat quadratu mZ, ergo ip(a C E poncndii til pro pn .,v> qnimnv proportion 
nalium , quarum fecunda erit B E, tertia B A , & qusrenda eft quarta . fic ha- 
beturex Porilhaate. Itaque a recta E B abiemdatur B D squalisfiC, & con- 
nedatur D A , cui parallela agatur E F occurreus B A continuacx in. F . erit 
igitur vt B D ad B E , ita B A ad B F . inuenta ell igitur quarta proportio- 
naiis B F ; ca debet xquari compofitscx cruribus trianguli conftruendi, vt 
in Porifmace ,lcd eorundem crurum datur didcrentia A B , ergo lecetur F A 
bifariam mG a perpendiculariGH squall ipii G A, velG F y HtT conneda- 
turHB. compofita igitur ex cruribus H G., GB trianguli H G B ,( manen- 
tetamen eorundem differentia A B) squalls eric ipii BF., Itaque conftitu- 
turn til triangulum HGB, quemadmodum Porilma docet,c(l enim vt B D» 
hoc eft E C ad B E , leu Z , ita B A ad B F , hoc eft vt reda cuius quadratum 
squale eft ei , quo differt duplum quadrati differencis crurum , a quadrato 
differentis legmentorum bafis ad difierentiam legmentorum , ita differentia 
crurum ad aggregatum eorundem. Nunc ajicem oftendendum eft triangu- 
lum GHB effe quale Problema requirit. 

I’rimum igitur triangulum GHB redangolu eft, quonia angulus H G B 
redus eft, ex conftrudione . deinde crura eius H G , G B diflerunc per AB 
datam ; funt enim squales H G , G A , ex conitrudione ; itaque lupereft , vc 
differentia legmentorum bafis squetur Z datx.id autem ita fit manifeftum. 
Pucacur enim G 1 bafi H B perpendicular ts,& centro G inreruallo G H,de- 

F x Icri- 
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fcribatur circulus fecansbafim H B in K , crunt xquales H I , I K , vncie dif- A 
fcrcntia legmentorum H I,IBeritKB. Quoniam igiturob parallels D A, 

E Fell, vt DB , hoc cil E C adB E,ica AB ad BF; eric tit quadratum E C ad 
quadratum B E , vt quadratum A B ad quadratum B F, & componcndo ( na 
in reiolutionc perdiuifioncm rationis argumcntacus lum )eric vt quadrata 
4 T £ C, B E, hoc eft * vt quadratum C B , feu quod idem eft, vt duplum quadrat! 

A Bad quadratum B E, ita quadrata A B , B F hoc eft ita* duplum quadrato- 
rum FG, G B, ieuG H,G B ad quadratum B F,5c^_ fubduplatis ancecedccibus, 

( in reiolutionc enim duplata iiint antecedentia) erit vt quadratum A B ad 
quadratum E B , ita quadrata GH,GB, hoc eft , ita quadratum B H ad qua- 
dratum B F , & conlequentcr , vt A B ad B E , ita B H ad B F , fed vt B Fd ad 
B F, ita eft B Aad B k i ergo vt A B ad B E , ita erit A B ad B K ; quarc B k B 
xqualis erit B E hoc eft Z data:, quod crat oftendcndum. Conitrudum eft igi- 
tur triangulum GHB & Problem ati . (audit quod faciendum erat. 

Scholium. 

Aducrlus conftrudionem huius Problematis dux feruntur inftantix qua- 
fum altera per primam Determinationis partem difloluitur ; altera per fecun- 
dam . Et prima quidem Determinationis pars in Porifmate conlpicitur ; fti- 
licetdifferentiam legmentorum bafis minorem eftc debcre rcda, cuius qua- 
dratum duplum eft quadrati differentix crurum , eo quod quadratum diffe- 
rentia: fcgmcncorum minus eft duplo quadrato differentix crurum , vt Porifi- 
maindirar C 

Secunda veropars Determinationis, nempe differentiam legmentorum 
bafts maiorem effe debere , differentia crurum , ncque in propoiitionc Pro- 
blematis , neque in Porifmate cernitur; fed per inftantiam quxaduerlus con- 
ftrudionem fertur manifefta fit. Nam cum in circulo CAB aptari debeat 
reda B E xqualisZ, differentix fegmentorum bafts, vt Porifma inbet ; ea> 
nili effet maior quam A B differenriacruru reda E C, non effet minor , quam 
E B , nec idco ab ipfa E B , poffet ablcindi red a xqualis E C ; itaque Problem 
maconlfrui non pofTet. Scd cum inifantialixc conlirudioni aduerians proce- 
dac ab eo ; quod differentia legmentorum bafts poffet exponi , non maior , 
quam differentia crurum , adicda Dcterminacione Problemati , vt ipfa diffe- 
rentia fegmentorum maior fit, quam differentia crurum , ea inftantia diffol- 0 
uitur . differentiam autem fegmentorum maiorem effe , differentia crurum , 
demonrtrauimusLemmaceprimo Problcmate tertij huius libri. Atquehxc 
qu idem de inuentione Determinationis in hoc , atquc in icholio Problematis 
tertij huius libri dida lufficianc • 

Problema V I. 

Data differentia fegmentorum bafis fubtendentis angulum redum trianguli y 
& aggregate crurum , inuenirc triangulum . 

Rclo- 
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Rcfolutio. 

Sit data differentia fegmentorum bafis D> aggregatum crurum B) & opor- 
teat inuenire triangulum . 

S it iam fa&um, & difFerentia crurum trianguli efto 
A , ergo B 4 * A erit duplum cruris maioris , & 

B — A duplum cruris minoris,vnde fimplum crus 
maiuscrit B-j* A-; , fimplum crus minus B-j— A^ \ 

Ac quadrata crurum'iqualia funt quadrato bafis fubten- ^ *> p**“ 

dcntis angulum rc&um trianguli , ergo 

|-loc eft. B Q__ J 4 ? A j xquabitur quadrato bafis 
gt cofequenter L.V.B ^ A Q ^7 xquabicur ipfi bafi<. . 

, Et quoniam eft* vt aggregatum crurum ad diffcrenciatn legmen tor um ba- ?>«” •> 
{is , ita babs ad difFerenuam crurum t proportionalcs erunt . 

:jioj : A 

. Atqtseeorum quadrata proportionalia cru;ic , -i-jb .ab.r/.L f . rt: -h 

, D Q_ BQJ- ■’i" A Q_^- AQ^ ; 

Et duplaris antecedentibus , vt poteftas ipcegra fiat * erunt proportionalia > 

, BQ^i D(^ BCL + AQ_ A(^ smq'Jl BOmit’ftib sve'i on 

Et diuidendo proportionalia erunt . 

^Q^-DCL.DC^B^ ACL , _ 

fit conlequenter eorum latera proponionalia erunt, .1.:, . . . \ . 

: L,Y.BQj — P.Q_ E> B A :k) , i 

; ‘ 11 ~ Porifma. 

[ Vt re<3a cuius quadratu atquale eft ei , quo differt duplum quadratu aggre- 
gati crurum, a quadrato differentiae fegmentorum bafis lubtendentis angulum 
redi^m trianguli , ad difFerentiam fegmentorum bafis i ita eft aggregatuuu 
cruruni ad difterentiam eorundfm . . 

Dacur ergo differentia crurum, de qua quxrebacur . 

1 Compofitio Probletnatis. M ■ 

It data differentia fegmentorum bafis angulum e 
^ reifturo lubtendentis Z , aggregatum cruruni ,*- ■ ,, ' 

inuenire triangulum . Duca- l/' I \f 


w AB'. oportet 
tur ipfi AB perpendkularis , & zqualis AC, & 
iungntur CB ; cius igitur quadratum iequale eric 1 
quadratis C A, A B,8c ideo quadrat! A B duplu.itaq; 
a quadatoC B auferendu eft quadratu Z.fic Porifma 
fieri iubet ergo delcribatur circulus circa diametru 
C B , in eoq. apeetur C D iqualis Z, & iungatur D B. 
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Quadrata igiturC D , I) li iqualia eruntquadrato C B , quoniam rcdlus eft A 
in lenncirculo angulus CDB, quare ft a quadra to C B auleracur quadratum 
C D , hoc eft Z , remanebit quadratum D 15 . itaque recti D B quadratum x. 
quale erit ei , quo differt duplum quadrad A B a quadrate Z. Igitur ipia. U B 
ponenda eft pro prima quatuor proportionalium, quarum fecu.nda erit Z, 
certia A B , & quirenda eft quarts . id Porifma pricipit. Sumatur ergcx.ipj 
fi Z,vclDC iqualisB E ,& iungaturD A, cui parallela agatur E Flccans 
AB in F,vt igitur BD ad BE,itaerit BA ad BF ; inuenta elt igitur 

J parta proporcionahs B F . ea debcc fieri differentia crurum trianguli cjualitl.' 
ic Porilma docet-, led eorumdem crurum aggrc'gatum datur A B.crgo IccetQl 1 
F A bi&riam inG.i $>erpendiculari G H , squall ipft G A , vel G F , & con- 
nedatur H B . Differentia igitur crurum H G, Gr B trianguli H G B , manen- 8 
te quidem eorumdem aggregato A B, erit B F . Icaqdc conftitutum elt triafia 
gulum H G B , vt Poriima docet . eft enim vt B%> ad-B E , hoc eft ad Z i iu 
B A ad B F > ideft , vt retfta cuius quadratum iqualceft ci, quo differt dnplum 
quadratum aggregati crurum , a quadrato diffcretltiar ftgmchtorurh baits ad 
differentiam legmentorum , ita aggregatum crurum ad-difterenriam eorum- 
dem . Nuncoltendendumeft in trianguloGH B, effe ea,quat requiruntur . 

Intriangulo igiturGHB angulus HG B rectus eft', ex conftruciiono , 
cotnpofita verbex thin bus HG , GB ffqualis eft A B dan ; rcliquum aute , 
nempevt differentia fegmentbrum bald atquetur data: Z, id autem, repetendo 
relolutionis veftigia, ita fit manifeftum . 

DucaturGI perpendiculars ad bafim H B,&ccntroG interualloGH,vel C 

4^5 F ,leuG Adelcribaturcirculuslccansbaiim HB inK. erunt igitur* x- 
qualesH 1 , IK, &ob id differentia legmentorum H I, lB,feritKBj Et 
quoniam ob parallelas DA,EF,eft,vtBDadB E, hoc eft D C , ita B A 
ad B F ; eritquoquc & quadratum B D ad quadratum D C , ficut quadratum 
B A ad quadratum B F ; & coinponendo erit , vt quadrats BD,DC, hoc 
eft , Vt quadratum C B , leu quod idem valet , vt duplum quadrati A B ad 
♦ quadratum D C,itiquadrata B A , B F , hoc eft, ita * duplum quadrarorum 
A G , G B , vel G H , G B ad quadratum B F , & iubduplatis antecedentibus 
erit , vt quadratum A B ad quadratum D C , ita quadrata GH,G B, hoc eft , 
ita quadratum B H ad quadratum B F , & conicquenter vt A B ad DC, 
ita erit BH ad BF;fedB ; Had BFelt, vt B A ad Bk, ergovt A B ad D 
D C, ita erit A B ad B k, quare B kiqualis erit D C , hoc elt Zdata:, quod 
oltendifle oportuit. Coni trubiu melt igitur triangulum G H B , vt facien- 
dum erat . 

Problems V I I. 

Datadifterentia crurum trianguli, & differentia legmentorum balis,datoque 
exccffu inter crus maius & bafina . inuemre triangulum . 



. ■> tb Liber Sccuntius. « (,? 

A 1" T Oc ProblemaquatBOrtalHshabetJanteiHraereefliiseftpcnesbafim, 

» '"l- aut pcnasetus inaius ; & it penes crus T aut differentia legmen corum 
-* bafis major eft, quarn dupla differentia* rurtiur,aut minor.aat arqua- 
lis ; quartus hie cafus Via niter- Problemaca lanmumeran poteft, cum in eo 
innumcra trianguli Problem «i fatiskciamyrtex tips reiolutione & compoli-' 
tioncpatebic PrimumigirurfitexceffusUkpfewesbafim. _ i t 

i - Rclolucio PfimilCafus , 

S It data differentia crurumtrianguli B,differen* : , 

tia Icgmehtorum ba/jsD, fie exceflu^ ijuo'ba- “ ’ ' 
hs fuperat crus maius G . Oportet iriueniro 
M triangulum . . ';ir.d r- i;; , | \ 

Sic lam tadum , eiufquc bafis eft© A', eSgo eras - 
maius trie A — fe , crus minus A>4« Gw Bjdif-; A I’l . 
fammenim crur^ per B,acqueaggt«garamdrerom eric A swfii — B- Al 

redanguiutn fub differentia cru rum & -aggpcgato earumdem* squalc eft te- r £Z : * 
dangulo fubdiflerentia /egmentorumhabs &.tpla baft, itaque 

B in ( A t ~~G x -*■ B arquabirur D ip A < - v . . , 

Seo qutrf idem eft B in A i •*- B in G i — B Q__*quabia« D in A 
Addltis Vrrobw, Bin G *■', toBbQi trga ;r: ■ or; ; ; ,, : i< • > 

*B in A xasquabiai* Dun Al^iBin Gk 
• EtablatoYB'inqaeO'in A jVtcognitaablhniognitisftpaxehtur, _ 

C • > - BinA.x — D in A arquabirer B in G k 4^ B Q ■ • 

Seu quod idemeft B x — D ) in A atquabiruf G % inR. 

Et tequalitatead proportionem reuocata, proportionales erunt . 

Br— D^Sx »$* B ( B, A 
, Porifma. 

Vt cxceffus, quo" dupla differentia crurum trianguli prxftat differentia; feg- 
mentorum bafis , adcompofitam ex differentia crurum , & duploexccfiu,quo 
bails (ppe.rat crus maius ,icacft differentia crurum adbafim . 

Daeurergo bafis trianguli ? de qua qurrebatur . 

•jj Ex Poriunaceapparet in huiuimodttriangaloduplamcrurumdifferentiam 
maiorem effc differentia ftgmencorum bafis . quod quidem , antequam Pro- 
blemacomppnam , demonllrandum eft, atque Problemati prxfigcnda derer- 
miuauo, ne crurum differentia dupla detur,non maior quam differentia fig- 
meutotum bafis. I taqi ad id oftendendum Lemma huiuimodi propono . 

Lemma . ; 

Si bafts trianguli fiierit crore maiore maior, dupla crunim differentia dif- 
fercntiam legmcntorutji bafis excedet . 

- . ; 

Hoc 
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H Oc Lemma quod ad determiltationcm Rroblcmacis attinct fie pro- A. 
pofitum & demonllrarumdccerminarioni latisfacit, vt in libro va- 
riorum Lem- 1 ante Problem a quinrum taiftum eft. Verum -quo- 
niamdupla differentia crurum trianguli, etlam ft bafts fuerit minor crure' 
maiore , potefi effe maior quam differentia. legmentoruin bails , ideo Lemma 
illud in mcliorem formam fic propono aj 

Lemma." 

Si bafts rrianguli fueric dimidio aggregati crurum maior , dupla crurum dif- 
ferentia , differential!! legmentoruin bafts cscfdct . f j 

S it triangulum ABC, cuius bafts B C , fic maior ^ -• ■ B 

dimidio aggregati crurum BA cen- 

tra A interuallo AC cruris minoris defer ibatur 1 ! , t 
iirculus feans-crus A Bprodudhim inpundis F.G »f 
baftm vero B C in E , & cadat in B C , perpendicu- 
lars A D. eric igicurBF differentia crurum A B, AC, 
differentia vero legmencorum B D , D C erit BEf * . 

innii funcenim* acquales E D, DC. Dkoduplam B F maiorem effc quam B E . 

Quoniam enim B C ponitur maior dimidia B G, dupla B C maior erit, quam 
tw.i tota B G , led vt BCadBG , lta'eft B Fad B E, ergo duplat is antecedent lbus 
erit , vt B.C dupla ad B G , ua dupla B F ad B E » led B Criuplaoftcufa eft ma- 
jor, quam B G,ergo& B F dupla, maior erit quam B E,quod erat oftendendu . .C 
Hoc igicur demonllrato prxfigcnda efthiiidcalui hax determinatto . 

• ' ; -i -if • ■ 

Dccerrainatiq * 

Ponebic duplam differentiam crurum maiorem effe differentia legmen- 
torum bafts , fimplam vero minorem . 

i •• . J 

Compoficio Primi Cafus . . ,, 

Ic data differentia crurum trianguli A B , differentia fegmentorum bafts 
A C, qua: fit maior , quam A B , minor a'u'tem , quam dupla A B & ex- 
ceffus , quo bafts fuperat crus maius B D. Oportct inuenire triangulum. -D 



C 


o 


S 


Fiat C F dupla ipft^fA B , ea, ex determinatione , maior erit , quam A C. ft- 
militcr& BG Hat dupla ipfius B D, & fiat vt A F ad AG, ita A B ad aliam , 
qu* fit A ki ea cx prsccpto Porilmatis debet fieri balls trianguli conftrucndi, 
eamq; maiorem effc , quam A C oftendetur infra , ergo leeeturC k bifariam 
in I a pcrpendiculari I L , in qua ponatur kLiqualis K D ; ipla autem K D 
maior eft quam K I, vtdenionftrabimus infra & iungatur AL.poliiimusk L 
sequalem k D pro crurc minore trianguli conftrucndi . quoniam iplum crus 
debet liipcrari a bale A K , cxceflu A U •, nam cum bafts A k debeat luperarc 
crus maius , cxccffu B D , crusautcm maius fuperare debcat crus minus cxccf- 
• : fu 
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fu A B; bafis A kdebebit fupcrare crus minus 
vtrocj; exceffu Afl,B D. Conftrudum eft lgitur 
triangulum L A K , quemadmodum Poriftma^ 
conftrucrc docel , fadum eftenim vt A F exccf- 
fiis , quo A B . dupla fuperat A C , ad com pofi- 
tam ex A B , & dupla B D , ita A B ad A K ba- __ 

-fim trianguli L A k . Nunc demonftrandum eft B 
in co trianguloefte ea qux requiruncur , Diffe- 
rentia fcgmencorum bafts A 1, 1 K eft lpfa AC 
data , cum fine xquales C I ,' I k , ex conftrudio- 
ne; differentia vero crurum A L , L k squalem 
efte ABdatx, per relblutionis regreffum often - 
detur ; reliquum autem , ideft latus A L (uperari 
a bale A K exceffu B D ex demonftratis patebit . 

Centro igiturLinteruallo L k deftribacur circu-'r A 
lus iecans A L inM; produdam vero in O , is 
circulustranfibit per C cum ftnc’tequalesC I , I k.deinde producatur Ak in • '“•« 
£> vcfttkE a*quaiis kG . Quoniam igicur EG dupla eft ipfiusKG, &GB 
dupla ipfiusGD tota E B crit dupla totiuskD , hoc eft ipfius k L , atquc adeo 
BE, MOatqualeserunr. . .« • ' 

Et quoniam eft vt A F ad A G , ita A B ad A k > redangulum F A K fub ex- 
tremisxquale erit redangulo B AG fub medijs.fed rcdangulum F A Karqua- 
tur rcdangulo C F , A K. , minus redangulo C A K,hoc eft xquatur duplo re- 
danguli B A K,minus redangulo (C Akrcdaenitn C F dupla eft ipfius A B) 
ergo duplum redanguli B A K , minus redangulo C A K, acqualc erit redan- 
gulo BAG. addatur vtrobique redangulum CAK; detradum cnim fuit in 
reiolutione , ergo duplum redanguli B A K ; hoc eft redangulum fub B A , 

& dupla A K , atquabicur redangulis B A G, C A K . auferatur verinque re- 
dangulum BAG, additum fuit in reiolutione , ergo redangulum fub A B , 

& dupla A k , minus redangulo BAG, leu quod idem valet, redangulum 
fub B A,& compofita ex A K, kG , quod eft redangulum B A E( funt enim 
xquales k G , kE, exconftrudione ) xqualeerit redangulo CAK ,* hoc eft »« >">'J 
MAO, atquc funt xquales M O , B E , vt eft demonftratum, ergo & A M * 

1 xqualis erit A B . Rel iquum eft vt bafts A k fuperec crus L A exceflu B D ; id 
autem ex demonftratis parct, nam cum L k fuperetur ab A k exceffu AD , 
exconftrudione, ab AL verb exceffu A B, vt demonftrauimus, L A fupe- 
rabitur ab A k reliquo exceffu B D . Conftrudum eft igitur triangulutru 
L A k , cuius crurum differentia A M , aequalis eft data: A B ; differentia ve- 
ro fegmentorum bafis eftipfaACdata ,& bafts A K fuperat crus maiusLA 
dato exceffu B D , quod erat faciendum . 

Ac vero A K maioremeffe, quam AC lie demonftrabitur . QuoniarrL. 
enim A B minor eft , quam A C , ex dccerminatione , atquc F C dupla eft ip- 
fius^ffjy conftrudione , eric A F minor, quam A B fed A F eft prima qua- 

tuor 
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'♦ tuor proportional turn AF, AG,AB,AK; ipia aurcm A B tcrtia.ercc &* ft- A 

fund* A G minor erit, quam A Kquarta » ft igicur AC non ell minor , quam 
A C , vc in prim a figura manifdlum cil A K maiorem efle , quam AC. Si 
verb A G minor eft , quam A C, vt in iecunda figura , iecetur F C bifanam in 
H , eric A B tequalis C H , recta cnim F C dupla eft jpiius A B cx toniiruth ta- 
pe ; dempta igicur communi H B , reliqua A H rcliqua: B C xqualis eric . Et 
qponiam eft vp A F ad A G > ita A B ad A k , ex conftrubHone , eric permu- 
tando, vc A P ad A B , hoc eft ad F H , ita A G ad A K , & per diuiiionem ra- 
ponisyt A F ad A H jhoceft adBC, ica erit AGadGKjied A F prims 
minor eft , quam A G rercia , cum fit etiam minor . quam A B, vt demonftra- 
pimus , ergo & ftcunda B C minor eric, quam G H quartan atque addita com- 
muni A B , toea A C minor eric , quam compofita ex A B , G K , & conic* B 
quenter multo minor, quam A K quod erat oftpndendum . 

Similiter K D maiorem efle , quam K I he oftcndecur. Si K G non eft 
minor quam K I , manifcftum eft • P compofitam ex K G , G P maiorem 
file, quam KI, 

Sed KGiit minor quam K J . Quoniaigitur A Koftenft eft maior,quam 
AG, dempta communi A D , rcliqua P k maior erit, quam rcliqua PG » 
hoc eft quam P B , & ideo mulco maior , quam P C ; ergo puntftum P , eric 
«m) inter puntfta Cl , cum fine * squales KI ,IC . quare K D maior eft quaau 
K I . quod erat oftendendum . 
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CONSPECTVS RESOL VTI ON IS. 

ET C O M P O S 1 T 1 ON I S. 

Initium Refolutionis. Finis Compofitionis. 


!, 


Ruquod Bin(Ai — Gi— B -Din A 
ide eft B in A 2 — B in G i — B qI D in A 


X BAE I hoc ell y M A O 
BAG I X C AK 
/CBAKal 

I 


addatur B in G 2 & B 


aufcraturA? BAG 


B Bin A 2 

DinAfBinGitB /BAKa 

’ "' : i 

/VBACf VC.AK 

auferatur D in A addatur^ C A K 

feu quod B m A 2 — D in A 
ideeft Bi — D) inA 

B in G 2 t B Q -X C AK 

G 2 f B ) in B feu ATBAKa 

-yTCAK 
hoc eft AT LEAK 
/tfFAK. j 

ft B A.G 

zqualitas ad proporcionem proportio ad aequalitatc 


B i-~D GafB B A 

Finis Refolutionis , 


AF AG AB AK 

i 

Initium Compofoionis * •' 



— A— * 



(1 * Similiter reft ang. BAE idem ejl , quad in refuluiiont^* 

L) B in (Ai 2 - B. rum ipfum reftang. B A E conn- 
net ur fub B A .'dr exeejfu , quo A K dupu fuperat G A 
. (ompojitam ex G B > B A , hoc ejl ex G D dupla , & 

B A. cm quidem reftangulo rejpondet ex refoluttone rctiang. 

B, in (A 2 — G 2. — B. 

• 1 .* -£}li * \f k 

* Kota quod re&ang. BAG. idem ell quod in refilutiont 
■B in G 2 1 B Qj. n un ipfum refJ.wg.B. A Gaequale eft rellang 
' Vf B. U.piui quadrate A B. hot eft reliangulo ABL). bit , flutt—? — A 
• quad A B. qua qwdent in re/bbriiottl Je vt B in Q 2 f B if -* 1 



JC I 
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Eundefn cafum alia brcuiori via , & refoluam , 8f componam , in coquc relol- 
uendopropordone year , non a^jualicate . 

Eiufdem Cafus lecunda Relbjutio , 

t 

I lfdemdatis.pofidlque, vt in antecedcnte refo. 
ludonc, & rciumpta eiuld em rcloluc jonis hgu- 
ra. Quoniam eit* vt differentia crurnm tria- 
guliad differentiam legipentorum bafis , ita bafis 
ad aggregatum crurum } erunr proportionales . 

B D A Aj-Gi-B 
Et duplatis ancecedendbus , proportionales crunc 

Bx D Ax Ax — Gx — B B 

Et per conuerfioncm rationis proponionales crunt 
B x B x — D Ax Gx d*B. 

Rurfus fubduplads antecedenubus , crunt proportionales 
B B x — D A Gt^B 
Et conuertendo crunt proportionales 
Bx-D B - Gx * B A 
Denique permutando proportionales crunt 
Bx—D Gx+B BA 

Hxcaurem permutadonon ei at necefiaria ,cumedam in penuldnu pro. 
portionalntm ierie, prinai trestermini cognici exiltant , led quoniam in ean- 
dem propordonem rccidithxcreloludo quemadmodum & antecedens; vo- C 
lui vtetiam eorumPorifmatacadem verborum texcura exempli arcentur . 

Porifma , 

Vt exceffus . quodupla differentia crurum trianguli prxltat differentix 
iegmentorum bads, ad compodtam ex differentia crurum , & duploexceffu, 
quo bafis fuperat crus maius , ita ell differentia crurum ad balim . 

Ex hoc Ponfmace idem apparet quod ex praxedenti , eadem ergo Deter- 
jninario, qua tllic, intelligaturhic quoq; appofita , ac demonlfarata . 

Primi CafusCompofido lecunda. 

S it data vt in priori Compofidonc differentia crurum trianguli AB , diffe- D 
rentia iegmentorum bafis A C', & exceffus, quo bafis fuperat crus maius 
B O , & oporteat inuenire triangulum . Producatur C A in F , vt fit 
CFduplaipfiusABjduplaenim ABmaior ell, quam AC, ex determina- 
done ; Deinde fiat vt A P ad A G, ita A B ad aliam , quae fit A K,ca maior 
crit quam A C , vt demonllratum ell fub antecedenti Compoficione. Sece- 
tur ergo C k bifariam in lad reclos angulos a reda I L , in qua ponatur K L 
sequahs KD ell aucemkDmaior,quamkI, vt fubeadem Compoficione de. 
monllrauimus , & iungaturA L. Hare conllrudlio eadem ell, qua; inprae- 
cedenci compoficione ; quoniam vtraque fit per rauonem vmus , ciufdemquc 

lo* 


Digitized by Google 



Liber Sfcur.dus H 71’ 

A^PorilinatiV Jniriangulo igitur L Akdiffer^n- , J,J ~ j , 
tialegmentorum bafis A 1, 1 Kell ipla AC data, 
cum lint atquales C I , l k , ex conltructionc . vt ) 
aucemollendanturreliqua , centro L intcruallo 
L k circulus ddcribacur lecans A L in M , pro- 
du&um vero in O; iscirculus tranfibit perC, 
cum fint a-quales C I > 1 K . deindc producatur 
A K in E . vt fic k E xquahs k C • Quoniam igi- 
rtir E Gdupla rllipfiusKG,&G B dupla iplius 
G D,tota E B crit dupla totius k D,hoccftipfiu9' 

k L , led 8r M O dupla dl ipfius L k , ergo atqua- / 

t r> r ii /-i r- 

B les erunt B E, O . 

JEt quoniam ell vt A F ad AG,ica A B ad A k, 
crit permucando vt A f ad A B. its A G ad AK, 
conucrtendo vt A B ad A F , ita A K ad A G, 

& duplatis aritecedcntibus vt F C ad A F, ita erit f a ti' 

A K bis ad A G , & per conucrflonem rationis . . • - q . . ^ 

vt F C ad A C , ita A k bis ad A E , & rurfus fubdupIadV idiKt^deiltibiis , vt 
A B ad A C , itaeric A Kad A E,/cd vt ACad A M , itaeft AO ad AKi 
ergo in perrutbata proportione erit vt A B ad A M , ita A O ad A E ■, atque 
MO ollenla ell zquahsB E , ergo & A M ' xqualis erit A B. reftat igitur Vt 
bafis A k fuperet crus maius L A , excelTu B D ; id autem ita fit manifeflum . 

C Quoniam emm Lk luperatur ab A k , exceflii A D , ex conllrudlione , ab 
L A veroexceflu A B, vtdemonllrauimus, L A fuperabitur ab Ak, reli- 
quo exceflu B D . Conftru3um ell igitur triangulum ff'A Kj See. quod fa- 
ciendum erat. 



Tbeor. 4« 


Scholium . 1 

Hxc demonllratio procedit per relolutionis filum vfque ad illam feriem 
quatuorproportionalium A B , A C, A K , A E inclufiue, ordine vt hie ia- 
ccntdilpoficarum , illincenim Relolutio lumpfit initium . Sed quoniattu. 
A M conferenda ell cum A B , ad quod omne confilium dirigi debet , opus 
fuic eximere duas medias proportionales AC , A k, & in earum locum alias 
duas lubrogare A M , A O ■, quippe qux prioribus ad conftitutionem pro- 
portionalium manentibus extremis AB,AE funt xquiualentes ; cum re- 
iiangulumC A K * xquale fit redlangulo MAO, qua: quidem lubrogatio 
fit per argumentationem ex arquali in proportione perturbata , vt ccrnituf : t 
' 1 . ! : . ■ ; a ! 3 ■ u 


i tl- 


♦. ; i c ^ 


~3 
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CON SPECT VS RESOL VTIONIS. * 


ft T C O M P O 

f ♦ 

Initium Refolutionis , 


3 D A A a — G 2 •* B 
Duplatis anteccdcntibus 
B 2 D ^2^2- G 2 •• B 
Per conuerfioncm rationis 
B a Ba-D Aa G at B 

Subduplatis anteccdcntibus 
B Bac-D A G a t B 
Conuertendo 

Ba^D B GatB A 
Per mu undo 

B 2 — D GatB B A 


IT 1 ON I 5. 

Finis Compofitionis . ' * 

AM AO 

AB AC AK A E ’ 

iubduplatis antecedentibus • • 
FC AC AKa AE 

Per conuerfionern rationis 
FC AF AK2 AG 

Duplatis anteccdcntibus n 

AB AF AK AG d 

Conuertendo 

AF AB AG AK 

Feimutando 

AF AG AB AK 


r Fjni$ Refol«iohis, 


Initium Compofitionis . 


. M * . A . 



t. . \ 


Alias dua$ Refohitiones, & Compofitiones eiufdem Cafus 
proferam, quanim altera per aequalitatem, altera per propor- 
tionem procedet ; fed alitcr atque in pra*cedentibus , in ijs 
enim quarfita eft bafis trianguli j in his de aggregato crurum 


quaeram 


Pri- 
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A Primi Cafiis Refolutio tenia « 

I lfdemdacis, nempe differentia crurum 
trianguli B , differentia iegmentorum 
bafis D, & cxccfTus quo bafis luperac 
crus maius G. Qponet inuenirt triangulum. 

Aggregatum crura dc quo quxratur elto 
A, ergo duplum cruris maioris* crit A Bj 

quart- fimplum A J- B & cum bafis fupc- 
rcc crus maius cxceifuG, erit bafis A t - + Bj-^G. &quoniam redangulunu 
Tub differentia crurum trianguli, & aggr$gatoeorundem xquale eft retbngu- 
B lo fii b d ifferentia Iegmentorum bafis, 6c ipia bale; idco 
B in A xquabicurD in AJ. t D inBJ- tDinG, 

£t duplicatis omnibus vc fra&ioncs vitemur 

B in A i xquabitur D in A t D in B *f* D in G a 
Auferatur vtrinque D in A , vt cogmta ab incognitis diftinguantur, ergo 
BinAi — DmA xquabitur D in B *b D in G a 
Seu quod idem eff B r — D ) in A xquabitur B tG a )inD 
Et xqualitatead proportionem rcuocata proportiouales erase 
Ba — D B «$» G s l) A 

Porilma. 

C Vt CYceflus.quo dupla differentia crui urn trianguli fuperat differeeiam feg. 

mentorum bafis ad compofitam ex differentia crurum x 6c duplo cxceffu.quo 
bafis luperatcrus maius , ita eft differentia iegmentorum bans ad aggrega* 
turn crurum . 

Datur ergo aggregatum crurum., 

Idem apparccex hoc Porifmate, quod ex prxeedetibus, nempe dupiam dif- 
ferentiam crurum, maiorein elfe differcncia fegmeatorum bails; quarc intcL 
ligacur hie quoque cadcm determinatio, qux f upra . 

Primi Cafus Compofitio tenia. 

S it data differentia crurum 
trianguli, A B, differen- 
tia iegmentorum bafis 
A C , & exceflus quo bafis fo- 
perat crus maius b D . Opor- 
ret inuenire triangulum. Fo- 
litis in dire&u A B,B D.dupli- 
cetur B D in G,ScC A produ- 
catur in F, vt fit C F dupla ip- 

fius AB,ell aute A B dupla maior, quam A C, ex Determinatione. Deinde 
fiatvtAFadAG.itaAC ad aliatn.qusfitA E, ea maior crk,quam A G, 
• " G s quia 




Ptobl. < 
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quia A C maior cll,quaro A F , atquc ablacis A B-ab A G , & A H , aqua 
Ji ipli A Bab A E, rehquaH E maior enc, qua in r.hquaB G , & cum iccetur 
HEbifariam in L,eritquoqucLii maior, quamBD, qua: dimidia eft ip- 
ft us GB. in ipla igitur L E (iamacur L Oscqualis B D , eentro L intcruallo 
L E, vel EH deicribaturcirculus.hmjluer centre A intcruallo A O alius cir- 
culusdelcribaturlecans priorem in K,<3c iungantui n K, L K,iplam autc A k 
(ecctcirculus EkH inM , perpendiculars vcroLI in i. ltaque conllructu 
e ft triangulum L A kquemadmodum Poriima docer, factum eft cnim vt A F 
exceffus, quo A B dupla fuperat A C ad AG compolitam, ex A B, & B D du- 
pla , ita A C ad A Eaggregatum cruru manguJi A L K . Huius igitur trian- 
guli crural. A, LiCdideruorper AX x jualem datx A B , ex conlhudione j 
balls veto A k luperat crus aiaius A L exceflu L O scquali ipli B D , pantcr ex JJ 
conftrudione . Supereft igitur vt differentia lcgmencorum balls ollendatur 
iequalisdata: A C , id autemrepetendo relolutjoms vcltigia, ita pcrlpicuu fiet. 

I T*»i Quoniam enim L I perpendicular^ ell ad A k * crunt arquales MI, I K ■, 
quare differentia legmentoruro 1 ,1 K,<rit A M . Et quoniam ell vc A F 
ad A G , ita A C ad A E , re&angulum F A E lub extremis, arquale eft re- 
dangulo C A G lub medijs , led rcdaugulum F A E , idem valet , qued rc- 
dangulumFCAEminusrcdanguloCA E, hoc eft idem valet, quod rc- 
dingulum H A E bis , minus rcClanguloC A E , ergo redangulum H A E 
bis , minus re&angulo CAE, .rquale ent re&rngulo C A G , addito vtrique 
parti re&anguloC A E, rtclangulu H A E bis , aqualc eric rcclangulo C AG, 
plus reiiangulo C A E, hocdtarqualc crit rc&angulo, C A, G E , led redan- C 
gulum C A , GE duplumeft rcdanguli C A O , nam cum lintiqualcs AB, 
a H , & tequalcsquoqueL E,L H , eritE-B dupla rphus A L , led & B G du- 
plaeftipfius LO,crgotota EG dupla erit tonus a O ,& conlequenter re- 
dangulum C A, G E duplum rcdanguhC A Q. redlangulum igitur. H A E 
bis, hoc ell M AR, bis, aiqualeencrpdjuguloC A O bis, vel C A k bis , vn- 
dc&rcdangulum M A K lemelrqualc.rcdangilo C A K i'emel, 1 quare 8c re- 
daM A xqualis redx AC., ; quod cratoftendendum. Conftiudum eft igitur 
L A K, &c. quod faciendum crat , 


Tbeor. y 
burnt 


I 


Primi CalusRelolutio quarta , 

I Idem datis,pofitilque prout in antccedcnti Reiolutione • Quoniam eft t) 
vt differentia crurum ad diftercntiam legmentoruro balls , ita b. fis ad 
aggregatum crurum , erunt proponionales . 

B D A* *B^ * G A 

Et duplatis antcccdetib 9 ,proportionales erut 

BiD A + B ’}' Gi A 
’ Et diuidendo crunt quoque proportionalcs 
B i — D D B^Gi A 
Et permutando fcront proportionales 

Pa — D B+GaDA, 

5. X * 



/ 
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lamuis non fit neceffaria, cum & in penuicima propor. 
tres termini cogninexiftant; taracn fadia eft, vt curr 
qua: in antecedenti Refoludone, lit quoque idem thC 

Porifma. - 


Vtcxceffus quo dupla differentia crurum trianguli fuperat differentiam 
fcgmcntorum bafis, ad compofitam ex difterentia crurum, & duplo exceflu, 
quo bafis fuperat crus maius ; ita elt differentia fcgmcntorum bafis ad ag- 
gregatum crurum. 

Primi Cafus Compofitio quarta. 

I lfdem datis quae in antece- F_ 

denti compofitione , ea- Q 55 ^ jJ 1 O ^ 

demque conftru&ione fa- * •— ‘ *™~7\ P 1 


* mencorum bafis fit maior , quam dupla dif- /y 

fcrentia crurum. ' - / 

Sit igitur data differentia crtirum trianguli B , dif- 
fcrentia fegmentorum bafis D, qu* fit m&ior quam • vt y<W 
dupla B, & exceffus , quo crus maius fuperat bafim- - -V* ■ ■ - ! 

fit G.oportetinuenisetriangulum. r- , p : • /Y ; 

Bafis trianguli efto A,ergo crus maius crft A G, •$/ q [ ' 

crus minus A G— -B, difftruncenim crura per B, * * 

atque adeo aggregatudicrurumerk A t >{<G i r-B, -l ' - 
& quoniam rebtangulu fub differentia crurum, & aggmgato eorunde";cquale 


Digitized by Google 


j8 De Relol, & Comp. Mathcmatica 

eft rnftangulo lub differentia legmentorum bails, & ipli bale , ideo A 

BinAz + BinGz — B aiquabicur D in A . 

Quqniam autem ponmir D major , quam dupla B, planum D in A maius 
erit piano B z in A,vel quod idem eft B jn A z, itaque potent B in A z auferri 
/LJtD in A , auferatur ergo vtrinque, vt cognica ad incogmtis lcparentur , ergo 
BinGz — BQjequabiturDin A — BinAz. 

Seu quod idem eft G z — B ) in B squabitut D — B z ) in A 
£t reuocata ad proportionem squalitate , erunt proportxonales 
D — Bz Gz—B B A 


Porifma . 


Vtexceffus quo differentia legmentorum bafts trianguli lupelat duplarru B 
differentiam crurum , ad exceffum quo dupla differentia inter crus roams , & 
baft m luperat differentiam crurum , ita eft differentia crurum , ad baftm . 

Datur ergo bafts trianguli de qua quairitur . 

Ex Porilmate apparet duplum exceffum , quo crus maius luperat baftm , 
maioremefle differentia crurum , 

Apparet quoqueexceffumJTtliffcrcntia legmentorum bafts fuperat duplam 
differentiam crurum , ad exceffum quo dupla differentia cruris maioris, & 
bafts luperat differentiam crurum, minorem habere rationem ,quamdif- 
ferentiam crurum ad differentiam legmentorum bafts . primus enim exccffus 
ad fecundumlehabet vt differentia crururoad baftm . ftc Porifma indicat. 

H*c omnia oftendendalimt vt data incracerminoscoerceantur, non enim C 
exquibulcunquedatisProblemaconftrui polle mamfcftum eft. Duo igitur 
Lemmata ad determinationes pertmentia lie propono . 

_ , Lemma I, 

Si bafts trianguli fiierit crore maiore minor; differentia autem legmentorum 
balis fuerit maior , quam dupla differentia crurum ; Duplu!/cxceffus,quo 
crus maius fuperat balim , maior erit quam differentit crurum . 


S it triangulum L A k, in quo perpcndicularis L I 
fccet baftm A k in duo k-gmcnca A i,I k , & ccn 
tro L intcruallo L K. cruris minoris , delcribarur/ 
circulus lecans baftm Akin C , crus vero L A in M , 
ipfumqucproduclum inO. Differentia igitur crurum 
L A , L K erir A M , differentia vero kgmqntorufiu 
A I , I k erit A C . lit autem bafts A K minor crure LA; 
ipla autem AC maior, quam dupla AM. Dicodu 
plum exceffum, quo crus A L fuperat baftm A k , ma- rQ_ 
iorem effe.quam AM. Seccturemm AMbifariam.in A 
iheoc.j H,erit igitur LHdimidia ipftus A 0;Etquoniam* eft 
kw “' vt A M ad A C, ua A k ad A O , duplatis antecedcntibus erit , vt A M dupku 

- ad 



E> 
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A ad A C, ita dupla A K ad A O, fed A M dupla ponitur minor, quam A C, er- 
go & A k dupla minor erit quam A O ; & con/equenter A lt’limpla minor, 
quam L.H ,dimidia videlicet ipfius A O ; quare cxceffus, quo L A fiiperat 
A K maior erit > quam AH, & per confequens duplus elt exceffus maior, 
quam dupla A H, hoc eft, quam A M - quod erat oltendendum , 

Lemma II. 



Iifilem pofitis , Exccffus , quo differentia (egmentorum balls luperat duplam 
diflferentiam crurum , ad cxceffum quo dupla differentia cruris maioris, 6c 
bafis fuperar differentiam crurum , minorem habebit rationem, quam dif- 
ferentia crurum ad diflerenciam /egmentorum bafis . 

R Efumatur antecedencis Lemmatis figura , & 

M A duplicetur in B , ac etiam producatur 
in F, vt fit M F xqualis A C. producatur quo- 
que A K in E , vt fit A E xqualis A L 5 & fiimatur 
BG dupla ipfiusKE. Dico B Fad AG, minorem, 
rationem haber e, quam A M ad A C . Hoc demonltra- 
bitur progrediendo per filum refolutionis directo or- 
dinc,noninuer/o. hacratione . 

Quoniamenim xqualesliintB A, AM,& xquales J 
quoque M L , L O , erit B O dupla ipfius A L , hoc eft * 

C ipfius A E . Et quoniam redtangulum MAO, hoc 

eft B A O , feu quod idem valet rectangulum ABO, minus quadrato A B 
xquale eft redbuigulo C A K , fed cum fit B O dupla ipfius A E } re&angulfi 
ABO xquale eft duplo re&anguli B A E , hoc eft duplo re<ftanguli BAK, 
& duplo redtonguli B A , k E ; hoc eft & fimplo redtangulo A B G , eft eninj 
B G dupla ipfius kE , crgoduplum rechnguli B A k, plus re&angulo A B G 
minus quadrato A B, xquale eric redtangulo C A k, hoc eft» rectangulo M F, 
A K; auferatur vtrinque duplum redanguli B A K, ergo rctSangulu A B G 
minus quadrato A B , hoc eft, redtangulum B A G xquale erit re&angulo M P 
A K, minusduplo re&anguli BAK, hoc eft, minus re&angulo M B A k, 
deu quod idem eft, xquale erit rectangulo F B A k . Cum igitur redtangulum 
D B A G xquale fit redtangulo F B A k , reuocata ad proportionem xqualitace ; 
eric vt F. B ad A Gita B A , hoc eft A M, ad A K» fed A M ad A K, minorem 
rationem habet, quam A M ad A C , ergo & F B ad A G, minorem rationem 
habebit, quam A M ad A G. quod crat oftendendum . 

His igitur detnonftratis patet, non ex quibufcumquc datis Problemacon- 
ftrui pofle s jdeo prxfiniendi funt li mites, intraquos data confiftant , 

Dcterminatio I. 




o 


Portebit duplum cxceffum , quo crus maius luperat bafim maiorem cf- 
fc differentia crurum . • r 

Do- 


50 
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Determinate 1 1. 


O Portebit quoquc cxcefliim quo differentia fegmentorum bafis fiipe- 
rat duplam differentiam crurum , ad exceffum quo dupia differentia 
cruris maioris , Sc bafis fuperat differentiam crurum , minorem ra- 
tionem habere, quam differentiam crurum, ad differentiam fegmentow bafis. 

Compofitio fecundi cafus . 

S it data differentia crurum 
trianguli A B , differentia 
fegmentorum bafis AC, 
qua; fitmaior, quam dupia A B, 

& exceflus quo crus maius fupe- 
rat bafim B D . Oportct inuc- 
nire triangulum , ergo oporte- 
bit duplam B D maiorem efle 
quam A B , & exceffum quo AC 
luperat duplam AB ad exceffum; 
quo B D dupia fuperat A B , mi- 
norem rationem nabere , quam 
A B ad A C • Ponatur ergo C F • 
acqualis dupia: A B , & duplicctur 
B D in G , Sc fiat vt A F ad AG, 
ita A Bad aliamquxfit A k, ea 
ex prajcepto Porifmatis debet fie- 
ri bafis trianguli conitrucndi, at- 
qiie habebit A B ad A k mino- 
rem rationem, quam A B ad A C 
quoniam & A F ad A G, minore 
ratione habet quam A B ad A C •- 
c i detcrminationc,quarc Ak ma- 
ior erit, quam A C . Sccetur ergoC K bifariam in I a perpendiculari I L , in 
qua ponatur k L atqualis K D , Sc iungatur LA. ’ 

Pofuimus K L tequalcm k D,pr° <-rure minore trianguli coriftrucndi ; 
nam cum eras maius debcat fupcrarc crus minusexceffuA B , bafim vero cx- 
ccffii B D minori in prima figura quam A B , bafis A K maior efle debet cru- 
re minore cxceflu DA- In fccunda autem figura, crus maius trianguli con- 
flruendi , debet fuperarc crus minus , cxceflu A B , bafim vero , cxceflu B D 
qui maior ell , quam A B , ergo bafis A K minor effe debet crure minore , 
cxceffu D A . Triangulum igitur LA t conlluutum eft quemadmo- 
dum Porifma docet ; ell cnim vcA F exccffus, quo A C fuperat duplam A B 
ad A G cxceflum , quoB D dupia fuperat A B, ita-A B ad A K bafim trian- 

guli 
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A gull L A Vi ineoauretrianguloeflcca, qua? requiruntur, fic demonilrabirur, 
Centro L inxruadlaL Kdefcribaturcirculus iecans A Lin M , productam 
vero in(J t it circulustrnniibitper C cum fiutxqualcs Cl, I k > differentia* 
jgitur iegmentorum balls Ai, Ik eric ipia AC data. Duplicecur aucenx. 
GK in E,& fiat EH aiqualis G A. Quoniam igiturEGduplaeilipfiuskG, 
&G B dupla ipiius G D,erit & reliquaEB dupla reliquik D, vclKL, arque 
adco BE,MO icquales crunc . 

Ec quoniam ell vc A i- ad A G , ica A B ad A k , redangulum BAG Tub 
mcdijs,aqualc eric redangulo F A k, iitb extremis ;hoc eil redangulo C A K, 
minus redangulo CF,Ak, feu minus duplo rc-ctanguli B A k reda enim 
C F dupla ell ipiius A B , ex conltrudione . addatur verique parti duplum re- 
B danguli B A k , ergo redangulum BAG, vna cum duplo redangult B A K, 
hoc ell vna cum redangulo BAH; ieu quod idem valet , redangulum B A 
G H , vel B A E xquale eric redanguloC A k , hoc ell M A O , atqui iunt 
tequales MO,BE, vt eil demonilracum , ergo* & A M differentia crurum 
A L, L K , aqualis erit ipfi A B Supercft, igitur vt crus A L maius fit bale 
A K, exceffu 8 Dj ldautemica fit imnifeftum . >-• 

Quoniam ertim in prima figura crus Lk iuperatur a crure A L , exceffu 
A B , vc oilendimus , abafe vero A K exceffu A D , ex coriitrudione , bafis 
A k (uperabitur a crure A L reliquo exceffu B D, in iecunda vero iigura baits 
Ak iuperatur a crure LKv exceffu DA, ex conilrudione , ipfumquc crus 
L k lupcratura crure L A., 'exceffu A B , ergo baiis A k fuperabitur a crure 
C A Lvtroque exceffu D A, A B ; hoc eil exceffu B D, quod erat oilendendum. 
Conilrudumeil igitur triattgulum LAK jin quo AM differentia crurum 
A L , L k squalls ell data: A B, &: differentia iegmentorum bails A I , IK, eft 
ipfa A C data , acque crus maius A L i’uperat bahm A k exceffu B D quod erat 
faciendum . 

Alicer eundem cafum, breuiori via & rcioluam Sc componam, omiffaque 
equalicate , proportionc year . 

Alia Refolutio Secundi cafus , ' . 

S it data differentia crurum trianguli vt priuslff 1 ; ' J 
differentia iegmetorum bails D, &exccffus quo 
crus maius fuperat bafim , G , & oporteat inue- 
nirc triangulum. Bails trianguli e(loA,ergo crus 
maius ctit A G, crus minus A G — B, vndc 
aggregacum crurum At^G 2 — B. Ec quoniam 
clt * vc differentia iegmentorum bails ad differentiam 
crurum, ita aggregacum crurum ad bafim i erunt 
proportionales . . , 

D B Ar^Gi-B A 

* Erduplans confequcntibus, proportionales crunt , 

D iBi Ai 4* Gi— B A.*, 
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Et quoniam dupla differentia crurum ponitur minor, quam differentia, A 
legmentorum balls, hoc ell Bi ponitur minor quam D,poteric fit aufrrri 
a D, ergo adiuilione rationis argumentabor ; hoc eil diuidendo proportio- 
nalcscruuc 

D — Bi Bi Gi — B At 
Etryrfus fubduplaris conlequentibus , erunt proportionalcs 

D— fit B Gt — B A 
Atque permutando proportionalcs erunt . 

D— Bi Gir-B B A 

Hate permutatio licernon fir ncceffiria, cum in pratccdenti quoque pro- 
ponionaiium ferie demur prirni tres terminij tamen addita ell , quo commo- 
dius I oriima , ac Detcrmiuationes ordinentur . B 

Porifma , 

Vt exceffus , quo differentia fegmentorum balls trianguli fuperat duplam 
diffcrentiam crurum ad cxceffum , quodupla differentia inter crus maius , & 
bafim fuperat diffcrentiam crurum , ita ell differentia crurum ad bafim . 

Ulud ipfum Porifma ell, quod ex antecedence Rclblutione deducitur . 
Eadem ergo Lemmata, ezdcmquc determinationes , quat lllic, hie quoque 
intelligantur pr*politat . Sed quonjam lecundum illud Lemma , quod ad 
lecundam Determinationem huius Cafus pcrtinct , ollenditur per reperitio- 
nem velligiorum Relolutionis , caque relblutio procedit per a:qualitatem,b*c C 
autem per proportioned! i idem Lemma htc euam, led abler ,omiffa squaliM*- 
te , per prop ortioncjn demonllrabo. 

Lemma. 

Si balls trianguli fiierlc crure maiore minor , differen- 
tia autc legmentorum balls fueritmaior, quam du- 
pla differentia crurum. Exccflus quo differentia feg- 
mentorum balls fuperat duplam differencial!) cru- 
rum , ad cxceffum quodupla differentia inter crus 
maius, & bafim fuperat diffcrenciam crurum, mi- 
norem rationem habebic quam differentia cruruuu 
ad differentiam legmentorum balls . 

Eliimatur eiuldem Lemmatis figura,& fiac 
eadem conllrudtio. C ico B F cxcelsu quo AC, 
fuperat duplam AM ad A G, exccffum quodupla K E fuperat A B, 

Vcl A M , minorem rationem habere, quam A M ad A C . Quoniam enim 
A L fuperat A KdimidiaBG i ell enim B G dupla iplius, K E, fuperabit du- 
pla A L, hoc ell refia BO duplam A k tota B G,quarc GO dupla erit ipliui 
A K . Et quoniam clt vt A C , hoc ell F M ad A M , ita A 0 ad A Jt ; duplatis 
■ f conic - 
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^ tohfequcntibus , erit vt F M ad M B , ica A O ad GO, &T diuidendo,vc 
FBad B Mj ita AG ad GO, ruriiis iuoduplatis conlequentibus erit F B ad 
A M , ita A Gad AK , & permutando , vcFB ad A G, ita A Mad A k, fed 
A M ad A K, minorera ratkmem habet , quatn A M ad AC, ergo & F B ad 
A G, minorem raiionem habebit.quam A M, ad A C,quod erac oftendendum 



AliaCompofitio fetundi cafus. 


I lfdcm datis , qua: in antcce- 
denri Compofttione, eadem- 
quefadacoitruCtionc, Olle- 
dendum eft in triangulo L Ak, 

$ efle ea quz requiruntur. Quo- 
niam cnim eft vc A F ad AG, ita 
A B , ad A k , ex conftru&ione, , 
eri: permucar.do, vt A F ad A 6 , 
ita A G ad A K , & duplatis con- 
fequentibus, vtA F ad FC , ica 
A G ad A K 
ACadFC, 

A E, ad A H ; & rurius 
tis coiequentibus, vt A C 
ita crit A E ad A k . Vt autenx. 

GAB conferatur cum A M,deica- 
tur extrema: AC, AK propor- 
tionalium , & in carum locum 
fubfticuantur A M , A O , quip- 
pe qux ad couititutionem pro- 
portionalium , manentibus me- 
dijsA B , A E Iunt zquiualcntcs: 
propter quod re&angulu MAO, 
acquale clt redtangulo , C A k ; led ad eas delendas , aliasque fubflituendas 
oportet priuscommutarc extremas proportionalium . cum medijs; nam ar- 
gumencatiocx xquali in proporcione perturb, ica eximit modi as proportiona- 
D lium , aliasque (ubfticuit , non autem eximic extremas . Conuertantur itaque 
proportionales vt extrem? cum medijs commutentur ; ergo , vt A B ad A C , 
ita erit A k ad A E ; (ed vt A C ad A M ita ell A O ad , A k , ergo in pertur- 
bata proportionc erit, vt A B ad AM , ita A O ad A E ; atque iunt xquales 
M O , B E, vt oftenfum eft in amecedontiCompofitioDc , ergo ' & A Mdif- 
fercntiacrurum AL.LK, xqualtsenc A Bdarz. differentia aurem fegmen- 
torum bafts A I , Ik eft ipfa A C data : & bafim A K iuperari a crure A L, 
cxcclfu B Dollendetur eadem ratione >qua in antecedcnti compofttione. 
Conllrublum eft igitur ttiangulum LA k, &c. quod faciendum erat. 
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B* 


I Vrius fit exceflus , cjui eft inter crus maius, & bafim penes ipfumcrus,. 
fed differentia fegmentorum bafis fic minor, quant dupJardiffttenna 
crurutn ; fit igitur data differentia crurum manguli B differentia 
fegmentorum bafis D minor, quam dupla B , &C ex* v 
cciTus , quo crus mams iiiperat bafim fit G. Oportct 
inuenire triangulum . Bafis trianguli efto 'A , ergo 
crus maius erit A *t* G crus minus A *J* G — B , at- 
cjuc adcoaggregatum crurum eric A t ^Gi — B. 

Ecquoniamrc&angulum liib differentia crurum 
< aggregato eorumdeni/atquale eft rcctangulo lub dif- 
ferentia fegmentorum baits, & ipia baft, ergo 
B in A a •i' B in G a — B Q^aquabitur D in A 
Ecquoniam ponitur D minor, quaroB a, planum 
D in A minus erit, piano Biin A, vel Bin A a, 
quod idem eft ; itaque Bin A a non pocerit verinque auferri , vtcognita ab 
incognitis feparentur, quia aufereturetiamaDinA , maius videlicet a mi-, 
nore, quod eifet impofsibile, ergo vtfeparentur cogtiita ab incognitis, ad-- 
datur vtrique parti B Q_j & auferatur B in G i . ergo ‘ 

B in A t iquabitur D in A 4* B Q_— B in G t 
Et auferatur quoque D in A. ergo ..... 

BinA i — Din A aiquabicur B Qj— B in G t */- C? 

Sea quod idem eft fit — D ) in A tequabnur B — - G i ) in B. 

Et reuocata ad proportionem aequalicace proponionalcs erunt - 

Bt-D B-Gt B A 

Porifma . 

Vt exceflus, quo dupla differentia crurum trianguli iiiperat differentiam 
fegmentorum bafis, ad exccffum quo differentia crurum i’upcrat duplam dif- 
fercntiam ciuris maioris , & bafis , ita eft differentia crurum ad baiim . 

Exhoc Porilmateapparet ,dupium exceffum, quo crus maius luperar ba- 
fim. minoremefle differentia crurum . . 

Apparet eciam,exCeiIum,quo dupla differentia crurum iiiperat differentiam BE 
fegmentorum bafis, ad cxccflum, quo differentia crurum iiiperat duplam 
diifercntiam cruris maioris, & bails , minorem rationem habere , quam diffe- 
rentiam crurum ad differentiam fegmentorum bafis s primus enim exceflus 

ad fecUndum ic habet , vt differentia crurum ad bafim . fic Porifma indicat . 
Qu* quoniam ad. dccerminationes pertinent , oftendenda iiint . Lemmata 
igitur ad id opus fic propono . J 
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Si bafis triangulj fuerit crure maiori minor, acetiam differentia fcgmen- 
torum bafis minor , quam dupla differentia crurum . Duplus cxcefTus 
quo crus maius fuperat bafim , minor crit,quam differentia crurum . 

S it triangulum L A K , in quo perpendicu- 
lars L I lecet bafim A K in duo fegme- 
ta A I , I K , & centro L interuallo L K , 
cruris minoris , deferibatur circulusfecans ba- 
fim A K in C, crus vcro^tLinM, ipfumque 
B continuatum in O differentia igitur crurum 
LAjLKeric AM, differentia vero fegmento- 
rum AC. Sit aute bafis A K minor crurc ma- 
iori AL, & AC minor, quam dupla A M.Di- 
co duplum exceffumyquo A L fuperat A k , mi- 
norem effe,quam AM. Se&acnim A M bifa- 
riam in H erit A Q dupla lpfius i_ H . Et quoniam eft vt A M ad A C,ita A K 
ad A O, dupl itis antecedentibus, erit vt A M dupla ad AC, ita dupla A K ad 
A O, fed dupla A M ponitur major quam A C, ergo Sc A k dupla , maior 
erit , quam AO , fie confequenter A k fimpla, maior quam L H, dimidia vi- 
delicet ipfius A O •, fed A k ponitur minor , quam A L; ergo ipfa A L fupe- 
C rat A K exceffu minori,quani AH, & per cofequens duplus excefTus,quo A L 
fuperat ipfam Ak , minor erit, quam A M,quat eft dupla ipfius A H , quod 
eratoifendendum. . 

Lemma II. 



D 


Ijfdem pofitis. Dico infuper excefTum, quo dupla differentia crurum fo- 
pcratdifferentiam fegmentorum bafis,ad exceffum quo differetia cruru fu- 
perat duplam differential!! cruris maioris,& bafis,minorem habere ratio- 
ncm, quam differentiam crurum ad differencial!) fegmentorum bafis. 

R Elumatur enim antecedentis Lem- 
matis Hgura,& duplicetur M A in 
B , ab caq. abfeindatur MF atqualis 
AC,& producatur A kin E,vt fit AE ?qua- 
lis ALj& reifbe k E: fiat dupla BG . ea mi- 
nor crir quam A B , ex antecedence Lem- 
mate . Oftendcndum eft igitur B l adG 4 
minorem rationem habere, quam AM 
ad AC , idque fiet per refolurionis fi- 
lum procedendo , diredo tamen ordine. . 

Quoniam igitur arqualesfunt A B , A M , ^ 

Sc tequales quoqi M L,L Q, erit B O dupla 
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jpfius A L, vel A E . Et quoniam rcwhmgulum M A O, fcoc eft B AO, leu A. 
quod idem valet rcetangulum ABO, minus quadrato A B > xquale eft rc- 
etangulo C A k , rc&angulum autem A B O arquatur duplo rc&anguh BAE, 
curalit BOduplaipfius A E, hoc eltarqu.uur duplo rectanguh BAK,& 
duplo rcchnguli B A > K E , ergo duplum redanguli B A K vnacumduplo 
redanguliBA,k E( minus quadrato AB a-qucle eric redangulo CAK} 
addatur vtrobique quadracum BA, iSc auferatur duplum redanguli B A,kE, 
hoccftredangulum ABG.ellcmm B G dupla lplius kE,crgo duplum^ 
redanguli B A k xquabitur redan gulo C A k , & -quadrato B A , minus rc- 
d.mgulo A B G ; ablato vtrinque redangulo C A k, duplum redanguli 
B A K , minusredangulo C A k, hoc eftredangHym MB, Ak minus re- 
dangulo C A k , vel M F , A K -, feu quod idem valet , redangulum B F , B 
A k , aiquabitur quadrato B A , minus redangulo A B G , hoc eft arquabicur 
redangulo BAG. reuocata igitur ad proportionem zqualicate crit* vt B F ad 
A G , ica Ab, vel A M ad A K , fed A M ad A K minorem racionem ha bet, 
quam A M ad A C, & crgoB F ad A G, minorem rarionc habebit,quam AM 
ad A C. quod era: oftendendum. 

Hjs igitur demonftratis praponcndi funt huiufmodi Deierminaciones . 

jA— 

Determinado I. 

O Portebit duplum excellum , quo crus maius fuperat bafim , minorem 
eftc differentia crurum , 


Determinado II. C 

O Portebit quoque excefTum,quo dupla differentia crurum fuperat diffc- 
rentiam feguientorum balls, ad eiccflum quo differentia crurum fu- 
perat duplamdifferendam cruris maioris,& balls, minorem radone 
fjabcre,quam differendam crurum ad differentiam legmentorum balls. 



Compolltio tertij cafus, 

S it data differentia crurum trianguli 

A Bidifferenria verb fegmentorum 
balis A C,qua: lit minor,quam du- 
pla A B, excefTus autem, 
fuperat bafun lit BD. Oportct mueiu- 
rc triangulum. Oportet autcm.ex Detcr- 
minadone priraa.BDduplam.minorcm 
cffe,quam A B; ex Dcterminatione vero 
lecunda, oportet exccflum, quo A B du- 
pla fuperat AC ad cxceiram quo AB fu- 
perat duplam BD, minorc radone habe- 
re, quam AB ad AC. Ponatur igitur C F 

xquahsduplx AB,& dupliceturBD inG,& fiat vt A Fad AG, ita A Bad alii 
qua; lit A K , ea ex prxeepto Porifmatis debet fieri balls trianguli conftruendi, 

atquc 
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A atque habebir A B ad A k minorem rationem , quam A B ad A C, quoniam 
& A Fad A G minorem rationem habet, quam A Bad AC ex decermina- 
tione ; quare A k maior eric , quam A C . Secetur ergo C k bifariam in I 
perpendicularicer a reda I L , in qua ponatur K L aquaiis k D > & iungacur 
L A . poficaeft K L acqualis K D , pro crure minore crianguli conftrucndi i 
nam cum crus maius trianguli debeac fuperare crus minus ,exccffu AB; ba- 
fim vero exceffu B D ; bafis A K maior effc debec crure minori, cxceflu D A ; 
icaquetriangulumLAkconftrudum eft, quemadmodum Porilma docet ; 
eft cnim vc A F exceffus , quo dupla A B luperac A C ad AG cxceffum, quo 
A B fuperac duplam B D i ica A B ad A k bafim crianguli Ja AK. in eo au- 
temcriangulo clleea , qua: requiruncur ,fic demonftrabitur . 

B Ccncro L incerualio L kdelcribatur circulus fecans A L in M , ipfamquc 
produdam in O , is circulus tranfibic per C cum fine squalcs Cl, I k. Difle- 
rencia igicur fegmencorum bafis A I , I k , eric ipia AC data . Duplicvtur 
aucem G K in H , & A k in H . Quoniam igicur E G dupla eft ipfius K G, & 

B G dupla ipfius G D , eric & reliqua E B dupla , reiiqua: K D, vcl K L, acquc 
adeoB E, MO xquales crunt . .• <->•] • • i :>■■■■ 

Ec quoniam eft vt A F ad A G, ica A B ad A k, redangulum F A k lub 
extremis , aequale eric redangulo BAG lub medijs , led rectangalum F A K 
squale eft redangulo C F , A K , minus redangulo CAk, lax squale eft re- 
dangulo BAk bis, minus redangulo CAk(eft enim CF dupla ipfius 
A B ) ergo redangulum B A K bis , minus redangulo C A K aequabicur re- 
C dangulo BAG; addacurvcrique parti redangulum CAk, ergo redan gu- 
lum B A k bis , hoc eft redangulum BAH, squabitur redangulis CAK, 
BAG; auferacur verinque redangulum B A G, ergo redangulum BAH, 
minus redangulo B A G , leu quod idem valet redangulum B A , G H, vel 
B A R squalc eric redangulo C A K ; hoc eft redangulo M AO, led squales 
fijnc MO,BE,vc eft demonftracum, ergo &* A M acqualis eric A B. Ecquo- «£•* 
niam L K fuperatur ab A K cxceflu A D , ex conftrudionc , ab A L vero cx- 
ccflii AM squall A B , vc oftendimus , ipla A k fuperabitur ab A L reliquo 
exceffu D B . Conftrudum eft igicur triangulum L A K in quo AM , dine- 
rencia crurum aequalis eft data: A B , & diiFerencia fegmencorum bafis A I, 

IK eft ipfa A C data : atque exceffus quo crus LA fupcrac bafim At eft 
© B D. quod erat faciendum . • 

Alia Rcfolutio certij Calus . 

I lfdem datis . quarratur bafis crianguli , vc in anceccdenti Refolutione,' 

ficrefumacur eadem figure. Quomam igicur* proporcionales lime , y 
differentia crurum crianguli , differentia fegmentorum bafis , ipla ba* 
fls, & aggregacum crurum, hoc eft 
B D A Aiq.Gi.-B 

Duplatisancecedencibus,erunc quoque proporcionales 
B 1 D Ai Ai * Gx-B 

Hi Ec 
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£t per conuerfionem rationis propordonales erunc 
B *. B a - D A1B - G1 
Et rurfus fubduplatis antecedendbus, proportion 
nales erunf 

* B B i •» i) A B— Gr 
Et conuertendo Bi-L> B B-Gt A 
Etpcrmutando Bi — D B-Gt BA 
Hie permutatio non crat neceflaria, led addita 
eft ob eas , quas in rciolutione iccunda , fit quarts 
primi Catos , Sc in Rciolutione fccunda fecundi, at- 
tuli radoncs, 

Porilma . 



A 


B 


Vtcxceflus,quo dupla differentia crurum trianguli fuperat differentiam^ 
legmentorum baft's , ad exceffum , quo differentia crurum iiiperat duplam 
differentiam cruris maioris , Sc balls ; ita eft differentia crurum ad baftm. 

Illud ipium Porilma , quod per antcccdcntem relblutionem inuentum eft» 
Deque ideo opus eft Lemmata ilia , ac Determinationcs, qua: poll earn Relb- 
lutionem iequuntui icpcterc . Verum quoniam Lemma illud lecundum per 
filum relolutionisoftenditur. hicetiam idiplijm alia via peralium huiulce 
Rclolutionis filum demonllrabo , 


Lemma . 

Si balls trianguli fuerit crure maiori minor , & differentia legmentorum 
bafts minor quoque , quam dupla differentia crurum . Excclliis quo du- 
pla differentia crurum iiiperat differentiam legmentorum bafts, ad cxccf- 
lum quo differentia crurum lupenc duplam differentiam cruris maioris, 
& bafts , minorem rationcm habebit , quam differentia crurum , ad diffe- 
rentiam legmentorum bafts. 

R Efumpta ciuldem l emmatis figu- 
ra,eademque labia conftructionc. 

Oltendendum ell B F cxccflum 
quo M A dupla luperat A C , ad exceffum 
A G, quoM A fuperat duplam kE, mino- 
rem rationem habere, quam A M ad AC. 

Quoniam enim sequalcs funt A B , A M,& 
atquales quoque M L, L O , eritB O dupla 
ipims ALjicdcumAL fuperet AK di- 
midia B G > eft enim B G dupla ipfius k E 
fuperabit dupla AL, hoc eft iplaB O dupla J 
A K,tota BG;quare GO ipfius AKdupla crit. Et quoniam eft,vt AM ad A C 
ita AK ad AO duplaus antecedcdbus crit.vt BM ad AC hoc ell ad MF,ita GO 
~ ' ' " ad 
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A ad OA, per conuerfionem rationjs , vc BM ad BF, ica GO ad 
GA, & mrfusiubduplacisanceccdencibus, vc AM ad BF, ica eric AK 
ad A G : & conuertcndo ,vtB F ad AM , ica A G ad A K» ac denique per- 
tnutando eric , vc B F ad A G > ica A M ad A k ; fed A M ad Ak, rainorcnu 
racioncm habec quam A M ad A C ergo & BFad AG minorem racioncm 
kabebic quam A M ad A C , quod erac oitendendum . 


Alia Compoficio certij cafus . 


I lldem datis , quse in ancecedenci 
Compoficione , faftaq. eadem con. 
v llrudiione . Quoniam igicur eft , 
vc A F ad A G > ica A B ad A K 
eric pcrmucando , vc A F ad AB, ica) 

AG ad A k j & conuerrendo , vc A B 
ad A F , ica AK ad A G , & duplacis 
ancccedencibus , vc C F ad F A , ica A H 
ad H G, & per conuerfionem racionis.vr 
CF ad CA, ica AH ad HG.hoc 
eft ad A E . & ruriiis fubdupiacis ance- 
ecdentibus eric , vc A B ad A C , ica ; 

Ak adAE, iedvc AC ad AM, ica eft AOad A k, ergo in perturba- 
C ca proponione eric, vc A B ad AM, ica AO ad A£, acque squalcs func 
MO, B E , vc demonftracum eft in ancecedenci compoficione : ergo & * 
reliqua AM rcliquce AB aequalis eric. Eccum Lk fuperccur ab L A , 
czcellu A M xquali A B , vc oftendimus , ab A K vero , cxceftu AO, 
cx conftru&ionc, ipfa Ak iuperabitur ab A L , rcliquo ezceilii DB. 
Conftrudum eft igicur criangulum LAk, cuius crurum LA Lk diffe- 
rencia A M, cequans eft daci AB, & differentia iegmencorum Al, Ik, 
eft ipfa AC daca, acquc crus LA fuperac bafim A k , daco exceflu B D , 
quod erac faciendum, 





Scholium ; 

D 

I N hac quoque detnonftratione, vc A M cum A B conferri pofiic, opus 
fiieric eximere proportionahum medias AC A K , & in corum lo- 
cum alias AM, AO fubrogare , prionbus ad confticucionem pro- 
porcionalium ( manencibus extremis AB, A£) sequiualcnces , vc fadum 
eft in lecunda Compoficione pfrimi Cafus, & in fecunda fecundi, Cc fie cum 
ahquid fimtle occurrec faciendum cru . 


H 
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Rdolucio quart! , & vjtimi Cafus . 

iinique exjftentc cxcellu , qui tit inter crus maius , & bafim , penes 
|i. jpiiitn crus , tic differentia iegmentorum balls arqualis duplae diffe- 
rentiae crumm , vtpoce lie differentia crurum trianguli B, diffe- 
rentia fegmentorum balls B z , Be cxcclliis , quo crus maius luperac bafim G. 
Qportet inuenirc triangulum , Balls trianguli dlo A, 
crus igitu* fnaius crit A t G, crus verb minus A ♦!* G 
— B aggregatum idco crurum A x HE< G i — B ; led cu 
* fit Yt B ad B *■ 5 ♦“ A ad A X > V# A x aggregatum cru- 
rum , atquc adco cidem aggregate prius jnuento tqualej 
hoc eft A x aequabitur AiiJ*Gi — 0 
Addatur vtrique parti B , ergo 

A x B aequabitur Ai Gs , . 

Et auferatur vtrinque A x ,ergo •*. . - 

B aequabitur G i, '■ ■ :q: ■ i. 

Inbac^quationequamuis Refolutioritifitperada, quaefitum non com- 
parator cum dato , vt tali comparationc & iplum innotelcat, atque adco 
pofsit definirij quod argumenrum eft, bafim trianguli, de quaquaritur, poffc 
efle cuiufquelongitudinis , modo datam difterentiam fegmentorum bafts ex- 
cedat ,cum bafts niaior fit, quam ipla differentia . Apparet tamen ex relolu- 
tionc , duplum cxceffum , quo crus maius fuperat balim , aqualcm effe diffe- 
rentise crurum, idque quoniam ad detcrminationcm pertinct demonllran- 
dum eft . Lemma igitur ad id opus ita propono . 

, Lemma . 

Si differentia fegmentorum bafisfueric dupla differentiae crurum. Crus ma- 
ius excedet bafim, cxcdTu dimidiae differentia: crurum icquali. 

S it triangulum A B C ,in quo perpendiculars A D 
fecet bafim B C in duo legmenta B D , DC, 8i 
ccntro A , interuallo A C, quod fit crus minus, de- 
lcribatur circulus iccans bafim B C in F jerus verb A B in 
E , ipfumq.piodudtum inG ; fit autem BF differentia- 
fegmentorum bafis , dupla B E differentiae crurum . Di- 
ccTa Bexcedcrc ipfam B C , exceffu arquali dimidiae B E. 

Seceturcnim B E bifariam in H. Quoniam igitur ell vt 
B F ad B E , ita B G ad B C , & eft B F dupla ipfius B E, 
erit & BG dupla ipfius B C ; fed & ipfius A Jfdupla eft B C , cum fine A F ,• 
E H xquales lpfis A G , H B , vtraque vtrique, ergo B C arqualis erit A H. 
iraque A B fuperat ipfam B C exceffu H B arquali dimufta: B E , quod erat 
oltcndcndum . 



Deter- 
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Dccerminatio , 

O Portebit, cxceflum , quo crus maius trianguli fupcrat bafim , tcqualem 
efle dimidis differentia cruru.o, , 


Compofitio quarti Cafus . 



S it data differentia crurum trianguli A B, 
differentia fegmentorum balls A C,qua: 
lit dupla ip/ius A B , & excefltis quo 
crus maius iuperat bafim B D, is debet elfo 
B squalis dimidia: A B , ex Eetcrminatione. 

Oportet inuenire triangulum . Producatur 
A C quantu m libuerit in K , & C k fccetur bi- 
fariam in lad rectos * ngulos a recta 1 L , i u 
qua ponatur K L aquaiis K D , & iungatur 
AL . Dico, triangulum L Ak Prcblcmaet A 5lT 
jficere . Dupliceiurenim A K in £ , & cen- 
tre L interuallo L k delcnbacurcirculusfecaas AL inlvfi , ipfamque pro- 
dudtam inO. iscirculus* tranfibit per C; cum finta:qualesC I , Ik ,ex con- ,*n!) 
ItruCtione. EcquoniamAE dupla eft ipifius AK, & AB dupla iplius A D; 
eric &c reliqua H K dupla tcliqus k D , vel KL, ltd & MO dupla eft eiuf- 
C dem K L, ergo M O squabs erit B E Ec quomam elt vtABadAC, ita A K 

ad A E ; funt enim conlequentes ancecedciuium dupla: , & vt A C ad A M; jjjw* 
ita eft A O ad A k; erit in perturbata propornone , vc A B ad A M , ita A O 
ad A E : acque funt atquales B E , M O , vt eft demonftratum , ergo & AM* ,k„r.« 
AB squales erunt,&cumLk lupercturab A k exceflu AD, ex contlm-*" 1 " 
dtionc , ab A L vero exceflu A B , bails A K fuperabitur a crure L A , rcli- 
quo exceflu DB. Atque differentia fegmentorum balls AI, IK, eft ipfa 
AC data. Conllructum elt igitur triangulum LAk, &c. quod facien- 


dum erac • 

Is Cafus, vt dixi in principio Preblematis, vix inter Problemata annume- 
rari potell , manentibus enim i jlHem dutis,innumcra triangula conftrui pof 
D funt , vt ex fupradictis patec ; bafls enim A k fit ad libitum , caque potell fie- 
ri &maior,& minor, requiriturtanrum vtdatam AC differentiam feg- 
mentorum bafis cxcedat . Conuenientior huic Problemati locus erat in prt- 
mo fibre, cum in Refofiitionibus omnium eius cafiium fimplices squationes 
exiftant; fedquoniam pluribus Detcrminauonibus indiget,in eoque hbro 
nulla fit dc ljcterminatioiubustraciatw, vifum futt illud in hoc fee undo fi- 
bre collocate . 


Pro- 
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Rcfolutio quart! , & vjcimi Calus . 

D Lnique exjftente cxcellii , qui til inter crus maius, & bafim , penes 
i. iplutn crus, fit diftercniialcgineiicorum balis squalls dupla: diffe- 
rentia: crurum , vtpote be differentia crurum trianguli B , diffe- 
rentia fegmentorum babsBi , 6c cxceilus , q uo crus maius luperac babmG. 
Qportet inuenire triangulum , Balls trianguli efto A, 
crus igituf maius eric A t G> crus verb minus A G 
— B aggregatum ideo crurum A x >f< G i — B ; fed cu 
T fit vt B ad 8 » ; > ta A ad A i , * frit A f. aggregatum cru- 
rum , atque adeo eidem aggregato prius jnuento xquale; 
hoc elf A t atquabitur A r ifr C i — 8 
Addatur vtrique parti B , ergo 

A a *f* B arquabitur A i <t* G*. , , 

Et auferatur vtrinque A z ,crgo - 

B aequabitur G i, 5 r .!qVv 

Inhacarquationc quamuis Refolurio ritb fit perada , qua?fitum non com- 
paratur cum dato , vt tali comparatione & ipfum innorefcat, atque adeo 
pofsit debniri; quod argumentum eik.babm tnanguli.de quaquaritur, poflc 
eflecuiufquelongitudiois,mododaramdifferenriam (egmentorum balls ex- 
cedat , cum babs niaior fit, quamipla differentia . Apparettamencx refolu- 
tionc , duplum exceffum , quo crus maius luperac bafim , aqualcm elfc diffe- 
rentia: crurum ; idque quoniam ad deccuninarioncm pcnincc demonllran- 
dum eft , Lemma igitur ad id opus ita propono . 

. Lemma , 

Si differeBtia fegmentorum balls fuerit dupla differentia* crurum . Crus ma- 
ius excedet bafim,, excelTu dimidite differentia crurum squali. 

S Ittriangulum A BC ,in quo perpendicularis A D 
lecet bafim B C in duo Icginenta B D , DC, & 
ccntro A , interualloA C, quod fit crus minus, dc- 
icribatur circulus tccans bafim B C in F ; crus vero A B in 
E , iplumq.pioduiftum inG j fit autem BF differentia- 
(egmentorum bafis , dupla B E differentia; crurum . Di- 
co A Bcxcedcre iplam li C , exceffii arquali dimidia: B E. 

Scceturcnim B E bifariam in H. Quoniam igitur cif vt 
B F ad B E , ita B G adBC, & eftBF dupla ipfius B E, 
erit 6c B G dupla ipfius B C ; led 6c. ipfius A Htiupla eft B C , cum fine A E , 
E H icquales iplts A G , H B , vtraque vtrique, ergo B C sequalis erit A H. 
itaque A B fuperat ipfam B C exceflu H B atquali dimidia: B E , quod erat 
oltendcndum . 



B 
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^ Dcccrminatio > 

O Portebic, exceffu m , quo crus maius trianguli fuperat bafim , icqualcm 
die dimidii- differenti x cruru n. , 

Compofttio quarti Cafus . 

S it data differentia crurumtrianguli A B, 
differentia legmentorum bafts AC,qu® 
fit dupla iplius A B > & exceffus quo 
crus maius iuperat baiim B D, is debet dibs 
B oequalis dimidia: AB, ex Eecerminatione. 

Oportct inuenire trianguium . Producatur 
A C quantum Iibuerit in K , & C k iecctur bi- 
fariam in I ad rectos ngulos a reda i L , ii. 
qua ponatur K L xqualis K D , & lungacur 
A L . -Dico, trianguium L Ak Prc blemacf- 
iicere . Duplicciurenim AK in £ , & cen- 
tre L interuallo L k deicribacurcirculuslecais AL in’Vl , ipfamque pro- 
dudaminO. iscirculus* cranlibit per C; cum fintiqualesC I, I k ,ex con- ,«nu 
Ilrudione. EtquoniamAE dupla eft ipftus A K, & A B dupla ipftus A D; 
eric & reliqua E B dupla teliqua: k D , vcl K L , ltd & M O dupla eft eiul- 
C dem K L, ergo M O xqualis erit B E Et quonum eft vc A B ad A C, ica A K 
ad A E ; lunc enim conlequentcs antecedcntium dupla: > & vt A C ad A M; ™-or,» 
ita eft A O ad A k> erit in perturbata proportione ,vt A BsdAM, ita A O 
ad A E : acque funt aiqiales B E , M O , vt eft demonrtratum , ergo & AM* 

AB stquales erunt,&cumLk luperecurab A k exceffu AD, ex conftru- 1 """ 
dione , ab A L vero exccffu A B , balls A K luperabicur a crure L A , rcli- 
quo exceffu D B . Atque differentia fegmentorum bafts A I, IK, eft ipfa 
AC data. Conftrudum eft igitur trianguium LAk, &c. quod facien- 
dum erac ■ 

Is Cafus, vt dixi inprincipio Problematis, vix inter Problemata. annume- 
rari poteft , manentibus enim ijlclem datis,inn\imera criangula conftrui pof- 
JD funt , vc ex liipradidis patec ; balls enim A k lie ad libitum , eaque poteft fie- 
ri &maior, Sc minor, requiricur cantum vtdatam AC differenuam feg- 
mencorum bafts excedat. Conuenientior huic f'robiemati locus erar in pri- 
me libro, cum in Kelolucionibus omnium eius caliium fimplices atquationcs 
exiftanc; ledquoniam pluribus Dcterminacionibus mdiget, in eoque libro 
nulla fic de ljeterminadonibustradatio, viftim fiik illud in hoc lecundo li- 
bro collocate . 
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Problem* VIII. 

Data bafe tmnguli , anguluoj return fubcendent? , & differentia crurum. 
Jmjenire triangulum , 

Refolutio . 

■M 

It D data bafis trianguli redanguli , B differentia, 
crurum . Oportet inuenire triangulum . 

Sit iam fadum . & trianguli lllius aggregatum 
p oti'. • crurum eflo A , ergo A 4* B * crit duplum ciuris maio- 
ris , A — B * duplum cruris minoris , vnde fimplum crus 
jnaiuserit Aj— - Bj-, fimplum crus minus Aj- — B; 
m ri * 1 Scd cum quadrata crurum ’ aequalia fint quadrato bafis 
AQ.r4*BQr xquabitur D Q_ 

Et omnibus duplatis , vt integra fiat Potcftas 
AQ_+ BQ_ atquabitur D Qx 
Et ablato vtrinque B Qj vt cognita ab incognitis ieparentur 
A Q^*quabitux D — B 

Porifma ; 




Duplum quadratum bafis fubrendentisangulum return trianguli, minus ^ 
quadrato differentia: cruru m arquale ell quadrato aggregati cruru m . 

Datur ergo aggregatum crurum de quo quatrebatur . 




Compofitio. 

S it data bafistrianguli angulumredum fubtendens 
AB , differentia crurum Z. Oportet inuenire 
triangulum . Ducatur ipfi A B perpendiculars , 

& arqualis A C , & iungatur B C a quadrato igitur B C 
quod ell duplum quadrati A B , debet aufcrri quadra- 
tum Z. fic Poriftna iubec , ergo delcribatur in BC le- 
micirculus , inquoapccturC E rqualisZ, & iungatur 
E B , crit angulus CEB redus in iemicirculo , & ob id 
quadratum EB * aiquale eric quadrato C B , minus qua- 
drato EC , hoceil aiqualc eric duplo quadrato A B, minus quadrato Z. Jta- 
que ex pratcepco Porilmacis aggregatum crurum trianguli conllruendi dc- 
betxquari redx E B , ita tarnen , vt differentia eorundem crurum xquetur 
ipfi Z , vt Problema exigit . ergofumacurin E B reda B F xqualis EC, vel 
Z i rcliqua vero F E iecetur bifariam in D a perpendicular! D G xquali ip- 
fi D E , vel D F , & iungatur G B . Compolica igitur ex cruribus G D, D B 
trianguli D G B xqualiselt ipfi E B , differentia verb eorundem crurum ,hoc 
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A eft BF squabs ipfi Z. league conftru&um eft triangulum DGB, quern- 
adrr.odum Porifma docec. ipliim aueem triangulum Problems eificerc hoc 
modo demonftrabitur, Quonjam enim rcduselt anguJuj C E B in lemicir- 
culo , quadracu m E B arquale erir quadra to C B , minus quadrato E C , hoc 
cit atquale eric duplo quadrati A B , minus quadrato 1 B , addatur vtrique 
parti quadratum FB , ablatum enim fuit in Rcfoludone, ergo quadratum 
EB vna cum quadrato FB, hoc eft duplum ‘quadratorum EDjDBji-’T'* 
quale erit duplo quadrati A B ; quare & fimplum fimplo , led quadrata 
E D , D B , hoc eft G D , D B-* arqualia hint quadrato G B , ergo quadra- « p>‘ 
turn G B quadrato A B squale eric, vnde & re&a G B squalls redtx A B. 
Cpnftrudhim eft igitur triangulum DGB redtangulumin D, cuius ba- 
9 fis G B squalis eft ipfi A B , Sc^_ F ft differentia crurum G D , D B squa- 
lis jp(i Z, quod faciendum eraf, 

Probiema I & , . , , . 

Data faafe trianguli angulum return fubtendence,& aggregato crurum, 
Inucnjre triangulum, , \ 

Refblutio, ! 

S it D data ball." trianguli re&ahgiili , B aggrcg«um crurum « Oportcc 
inuenire triangL’lum . Ponatur 1am fadhim elle, & differentia crurum 
trianguli efto A , ergo B *J* A eric duplura cruris maioris, £<_ B — 

A duplum cruris minoris. vnde fimplum crus maius crit B p A ; 
fimplum crus minus Bp A p, homm quadra fimul ‘squalia hint qua- 
draco bafis , ergo 

B Q_^- * 1 * A Q_j- squabiturD 
Et omnibus duplatis ,vt Poteftas incegrafiat 
B A Q^squabitur D Qj- 

Et ablaco vtrinque B 

A Q^_ squabitur D <^2. -- B 

Poniina , 

D 

Duplum quadratum bafis fubtendentis angulum redhim trianguli , minne 
quadrato aggregaticrurum, squale eft qu adrato differentia: crurum. 

Datur ergo differentia, crurum, de qua quirebatur , 

Ex Porilmace apparet fi crura trianguli hint insqualia , duplum qua- 
dratum bafis , maius effe , quadrato aggregati crurum ; fi verb funt squa- 
lia, duplum illud quadramm huic quadrato atquale efle ; nam cumfint cru- 
ra squalia, nulla eft eorum differentia, & confequenrer nullum differen- 
tia: quadratum , fed quadratum differentia: crurum squale eft exceffui , quo 
duplum quadratum bafis fuperac quadratum aggregate cruium ; fic Porifi 
>•' " ma 
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ma indicac,crgo & cxcelTus ilie nullus eric ; in hoc enim cafii nihil niitilo 
ndxquatur. Cum igitur nullus fie excefliis inter duplum quadratum balls, 
& quadratum aggregati crurum , duplum lllud quadratum huic quadrato 
xquale eric lecundum Porii’ma , Hxc omnia demonftranda funt , vr Proble ■, 
mad ca quam dccec determinado prxponacur . 

Lemma . 

Reda cuius quadratum a quale eft duplo quadraco bafis (ubtendends angu- 
lum redum trianguli , non eft min or aggregaco crurum . 

S it triangulum ABC redangulum in A > cuius bafis 
BC . Dico redam cuius quadratum xquale eft duplo 
quadrato ex BC, non tile minorem compofita ex cra- 
ribus , B A , A C , Producatur enim B A in L , vt fit AE 
xqualis A C, & fine primum xqua lia crura A B , AC. 

Quoniam igitur quadratum BCxqualeeft quadrads BA, ^ 

A C , hoc eft B A , A E duplum quadratum B C xquabitur 
duplo quadratorum BA,AE, hoc eft xquabitur quadrato B E, quart-* 
& reda cuius quadratum xquale eft duplo quadrato BC, xqualis crit ipli 
B E • Non igitur minor . 

Deinde fine inxqualia crura AB, AC amaiori er- 
go quod fit A B , abfemdatur A D xqualis A C, veil A E. 

4 quadrata igitur B E , B D * iqualiaerunt duplo quadra, 
torum B A , A E . hoc eft duplo quadrati BC, ergo du~ 
plum quadrati BC, maius erit quadrato BE tantuav: 
vnde & reda , cuius quadratum xquale eft duplo qua- 
draco B C , maior quam reda B E . quart- conltac propqfiumu. .< 

Hoc demonftrato, Problemaita decerminandum errt . 




Dcterminacio . 


o 


Portebic bafim minorem efle aggregaco crurum. Redam aueem , cu- 
ius quadratum xquale eft duplo quadrato bafis , non efle minorem. 


Compoficio . 

... I islUlli, * 

S ltdati bafis trianguli angulum redum fubcendens 
A B ; aggregatum crurum Z . Oportet inuenire 
triangulum . Ducarur ipfi A B perpendicularis, & 
xqualis AC, Sc connedatur C B , a cuius quadrato ( eft 
enim duplum quadrati A B ) auferendum eft quadra- 
tum Zi fie Porilma iubet, ergo in B C delcribatur lemi- 
circulus r Si in to aptetur C E xqualis Z; reda enim 
B C , ex Determinaiione , non eft minor quam Z ; dein- ** 


D 
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'A de connc^arur EB . eric igicur quadratum EBsqualequadrato C B , mi- 
nus quadraco EC. hot cltsqualc trie duplo quadrati A B, minus quadra- 
to Z. Itaque ex prscepto Porifniacis difierentia crarum trianguli con- 
ftraendi debet acquari reds E B . Sumatur igicur in EC retta CF se- 
qualis E B , & F E ieceeur bifariam in D ad rectos angulos a recta D G 
xquali ipfi D E, vei DF, & iungatur CG. Differentia igicur crurum 
C D , D G trianguli C D G , squalls clt ipfi EB, aggregacum verb cequa- 
lc ipfi CE, hoc eft Z. Icaque criingulum CDG conftrudtum ell quem- 
admodum Porifma docec. nunc oitendendum ell in eo effe ea qua: Pro- 
blema rcquiric. Quoniam cnim re&us elt angulus C E B in fcmicirculo; 
quadratum E B , vcl C F sequalc crit quadraco C B , minus quadraco 
B EC, hoc eft zquale eric duplo quadraco A B , minus quadraco fc C , ad- 
* dico verobique quadraco E C quadratum C F vna cum quadraco C E . 
hoc eft * duplum quadracorum C D , D E, , squale eric duplo quadraci A B, 4 
quare & fimplum fimplo. led quadrata C D, D E. hoc eft CD, DG 
sequalia func quadraco CG, ergo quadratum C G quadraco A B a:qua< 
le eric, vnde Sc.., rebta CG bafts trianguli CDG squalls re£tx AB. 
eft autem & compofica ex cruribus C D, DG squalis ipfi C E, hoc eft 
Z dacx , ex conftrudtionv. Conftnuftom eft igicur tnangulum C D G 
quale conftrucndum proponebaturi • 

i . * ‘ . 1 

Finis Libri Secundi . 
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LIBER. TERTIVS. 

ijs, quz ad Relblutioncm , 8<f* CompoGtionem pertinent, A 
m exillenubus Gmplicibus laterum, aut quadratorum tcquationi- 

K ^ P bus; fuperioribuslibrisfatis me dixifle ccnfeo . venio nunc ad 
KIESlS^ expheanda ea, quse in Reiolutionibus , & Compofirionibus oc- 
currunt, quandolnrquationibus quadrataafle&ionibus impli- 
cantur . Scd prius dicam quomodo huiufinodi atquationes cxplicencur. 

Multi fane Au&orcs de explicandis quadratorum affc&orum aquationibus 
(criplerunt , ljqueorr.ncs prater Diofantum, ac Petrum Nonium, vna ca- 
dcmque Methodo > aut par urn dillanti vturitur, quamuis diuerlas afferantde- 
monllrationcs . Diofantus quidem non curat quadratum aquationis a comi- 
te, hoc eft a data magnirudine in quam du&um eft liberare,vt ex fc fubfi- 
ftat , quemadmodum notat Bachetut , led pracipit duci homogeneum com- B 
paranonis in cundcm Comirc quadrati , & reiqua pcrfici,vt fuo loco dicetur , 
quo fit vt magnitudines ad piano plana alcendant, acproindclongiori opera- 
tione, & ad Geometricas Compolitioncs minimeapta aquacio explicctur . 
Petrus autem Nonius (limit totam cocfficientcm longitudincm , non auce di- 
midiam prout communis Methodusdocet; fumic quoq; quadruplum homoge- 
neumcomparadonisj&ficexplicatatequationcexhibet duplum latus quafi- 
tum, ex quibusCompofitio fit dilficilior. hanc Methodum Nonius excogita- 
uit.vc fradioncs nuircrorum vicarct, qua? quoniam in Geotr etricis locum no 
habent, nihil tit quod nos cogatca Methodo vti . Communi igitur Methodo , 
qua: ell fimplicilsima vtar , eamq. Gcomcirica ratione demonllrabo , alijs ta- 
men medijs, atque alij Icripcorex; per hate cnim media commodior a Relolu- 
tioncadCompoliiione fit legreflus, iplaq. Compofitio clarius, ac facilius de- 
m°n(tratur,vt exemplis manikltum fict. 

-AM rc 
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A De xquationibus quadratorum a/Fedorum cxplicandis, 

'T’Ribus mod* atquatio rite ordinara variari poteft. autenim quadratu aff. 
A c.tur adiundione plani,i'ub latere, & data coefficiete longitudinc;au< af- 
ficitur multa ‘pfius plam.aut dcmque planum iplum afficitur multa quadrat, . 
Tres igitur Canonesproferam.qutbus ratio expheandi xquatione, cominctu,. 

Dcexplicandaiquatione, in qua quadratum afficitur adiundione 
plani iub latere , & dacacoefficieutc longttudine . 

Canon Primus; 

* R E f C f US qtJa<Jramm * quaIe cft S^drato dimidi* coefficient* dat;r,& 

*quabituririqSo C . 0mpUraUOmS,dem “ Ur d ‘ m,du coeffiaeus i rcllqu »- 

nem*quanon c A B 10 A Z< ^ explicarafecundumCano- 

L. V. ( B Q 1 1 Z Qj ~ i zquabitur A lateri qusfito. 

Demonftratio Canonis primi . 

^ qux ^ tutn > B C , data coefficiens longitudo, 8c qnadratum ex 

O Z dicumcomparationis hotnogencum. ioliai jn dircdum A B , BC 
lccccur B C bifcriam in D,& ex D engacur 
perpendicular* D E, zqualis vero ipli Z> Be 
connedatur E C , ex qua abfcindacur CP 
arqualis C D. Duo rcliquam F E *qualem 
cfL; A B. Deicribaturcuim ex centro Cad 
interuallum C F.vcl C D circulus lecas E C 
productam in G, iscirculus tanget redani 
D £ in D. & quoniam quadratum A B voi 
cum redaguloA BC ponicur xqualequa- 

dratoZ;eltautem* squale Be redangulo v ~- 

B ACjtdeoredangulud A C xq uak cnc quadrato Z, hoc eft quadrato D E* 
D fed Sc red mg jlu n F ii G * * ju tie eft quadrato D 6 . ergo redangula F E G, 
B AC *qirthaeru:,at ijlunt equates FG»B C,ergo & reliqux* E F,h Batqua- 
les crunt,quod cratoltendendum. Patet igitur Canonem rede die inftitutum. 

Dc cxplicandt xquatione, in qua qu idratum afficitur mulca plani 
fub lacere, &c datacoefncientelongitudine . 

Canon Secundus . 

Ed* cuius quadratum * quale eft quadrato dimidi* coefficient* datx.Be 
d«o homogcuco comparauonis , addatur dimidia coefficiens. Copoffia 

I xqua- 
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aquabitur lateri quafito . Eroponatur A (^- B in A aquari Z Q^. Explica- /fr 
ta lecundum Canoncm aquatione . 

L. V. ( 13 Qj Z QJ -r B ~ aquabitur A lateri quafito . 

Demonftratio Canonis fecundi . 

S ic quadratum ex Zdacum compara- 
tionis homogencum, A C lacus qua- 
fitunv,& quia ponicur A Q- B in A 
aquari Z Q^erit B coefficiens.minor quam 
A, hoc eft data coefficiens longicudo, mi- 
nor eric lacerc A C . , 

Sit igicur data coeffities Jongitudo B C, 
caq. (ccetur bifaria in D , & ex O erigatur 
perpendicularis D E,6c aqualis ipfi Z , & 
conncdhcur EC, caq. producacur in G , vc 
fie CG aqualis C O. DicohG aqualem efle AC. Centro enim C inter- 
uailoC D, vcl CGdefcribacurcirculuslecansECin F, is circulus tanget re- 
&am E Din D. Etquoniam quadratum A C, minus re&angulo A C B,poni- 
tur aquari quadratoxj quadratum autem A C, minus re&angulo A£ B,aqua- 
lecft rc&anguIoC A b,crgorechngulum GAI aquale tm quaSratoz, hoc 
eft quadfatoE E, led & re&angulum G E F * aquaJe tit quadrato D E , ergo 
re&angula GEFjCABaqudiaerunc. atque/untaquaJesFG, B C,ergo HC C 
' * coca E G tori A C aqualis eric, quod erac oiicndcndum , ex quo nianiit ftunu 
eft Canonem rede efle infticutum , 

De explicanda aquatione ,in qua planum Tub latere ,& data coef- 
ficienu longitudinc atficicur multa quadraci . 

Canon Tertius. 

R Eda.cuius quadratu aquale eft cxceflui.quo quadratum dimidiacoef- 
Hciencisdaca, przftacdato comparatioms homogcnco , denipta vel 
addica dimidia: cocfficici ti, reliqua vcl compohta,latus quahtu eric. 
Proponatur B in A - A Qaquari z Q. explicara lecundu Canone aquatione . D 
jj i. .. I_. V.( BQ^ - ZQj aquabitur A lateri qualiro. 

Vel B 7 «$*■ k V- ( B Q. ^ z QJ aquabitur A lateri quafito . 

Antequam demonlt: atio Canonis fiac,oftendendu eft , re&u cuius quadratu 
aquale eft dato comparationis homogcnco no eft; maiore dimidia coefficiece. 
Pjoponatur B in A — AQ aquari ZQ^Dico z no n efle maiorem dimidiaB. 

Rcuocetur cnimad proporcionem aqualicas, crunc trcsproporrionalesB — 

A, z, A; led dupla media non eft maior,quam compofita ex cxtremis;compo- 
fita aurem ex extremis eft B, ergodupla z, noncj.it maior ipla B, nec fimplu 
z major dimidia B , quod crat oftendendum. 

Dcmon- 


c 
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.. quadratum ex Z damVft compara- 
tioms homogeneum , A'B data coef- 
ficient longitudo, quae lecetur bifariam 




inC)CricZnon maiorquam A C, vt proxies, 
me demonftrauimus. in ipia igicuf AC de- 
{cribatur femicircuius , ine'o accommodetur A D .xqualis Z , & iungaiur 
D C. angulus igitur A D C in femicirculo redtis erit, quare quadratum AC 
* squale erit quadratis A D, D C, vnde quadratum D C erit exceflus, quo qua- 47 p "“' 
dratum A Cjdimidia: videlicet cocfficieds przftac quadrate A D, hoc eft qua- 

B drato Z, quod eft datum homogeneum com paracionis . Centro igitur C in- 

teruallo C D deferibatur circuius fecans reifta m A B hinc i.nde in punctis E F. 

Dico latus de quo quxricur, minus quidem efle A E, maius autem A F , hoc 
eft redangulum B A E, minus quadrato A E, xquari quadrato Z , 8c^ rur us 
redangulum BA F, minus quadrato A F , aequancidem quadrato Z,in u- 
iufmodi enimatquadonibus latus qurfitum de duplici termino explicabno 
eft . Quoniam igitur RA D tangic circulum E D F in D , cum fit rectus 
* angulus ADC rcdangulum F A E* asquale erit quadrato AD, vel qua- 
drato z , fed redangulu m F A E , hoc eft B E A ,xquale eft redan gulo B A E, 
minus quadrato A E,crgo redangulum BAE, minus quadrato A E , as- 
quale eric quadrato z , atque adeo latus quzfitum erit A E , quod clto 

C primuem. , , . _ , „ 

Rurius quoniam redangulum EAF zquale eft quadrato AD, hoc eft 
quadrato z , ipfum autem redangulu EAF hoc eft B F A,xquaie eft redan- 
gulo B A F, minus quadrato A F, ergo redangulum BA 1 , minus quadrato 
A F,®quabitur quadrato z, itaq; lacusquxficum erit A F,quod iecudo loco crat 
oftendendum. ex his igitur mamfeftum eft Canonem redlc efle inititutum . 

Diophantus autem in explicandis quadratorum anedorum iquationibus 
hac vutur Methodo . 


Canon cxplicandi arquationem in qua quadratum 
afficitur affirmatc . 

D Acum comparationis homogeneum ducatur in comitem quadratt , & 
produdo addatur quadratum dimidij coefficicntis, & a radice qua- 
drata aggregad auferatur dimidium coefficients > reliquum vero appli- 
cetur ad comitem quadrad , & proueniet latus quatfitum . 

Proponatur A Q^ in D B in D in A aequari z Qjn D , & explicci tar 
zquatio fecundum Canonem , ergo L. V. ( z Q in D Q_+ B Qjn D Q^;- ) 
— BinDf arquabitur A lateri qusfito . “ 

Longa quidem operationc, & ad Gcomctricas Compofidones inudli cxp;i- 
catacfth£Eca:quado,per ipiain enim operadonem magnitudines ad piano 
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plana afcedentes, geomctria: terminos trafcendunt; vtraquc tamen Method usj A 
ram 1 )iophantea,quam comunis code recidun tyiam L V. ( 
idem ell quod L. V. ( I ) feu qiiKjf . V. ( 2 Q> B Q ) fimi. 
liter ^ idem c(l quod B ' . igitur L. ^ idem eft } 
quodL.V. ( ZQ_<|* BQ_>J- )- B^-,cui quoque ( squatione commum Me- 
ihodo cxplicata ) arquacur A . 

Repctaturenim eadem squatio , quar (upra ; hoc eft A Q_in Dd> B in D 
in A,aequetur ZQ^inD. hzc squationonpotelldicirite ordinata , donee 
A Q. liberetur a comite D , ergo applicentur omnia ad D. igitur A Q^t B in 
A zquabiturZQj & explicata comm uni Mcthodo tcquatione L. V ( z Qjf 
B Q_ £ ) — B i , aequabitur A . Siue igitur Mcthodo Diophantea , hue com- ^ . 
muni squario explicetur , opus codcm rccidit , led Diophantea quidem Mc- 
rhodus longa ell , & Geometricis compofitionibus inutilis j communis aurem 
breuis , & commoda, idem intelligcndum eft dc reliquis duobus, quae lequcn- 
tur zquationibus , & ne eadem repetantur, hzc dixille iufHciac . 

Canon explicandi aequacionem in qua quadratumxifficitur negate . 

• r _ '* 

D Atum comparationis homogeneum ducarur in Comitem quadrati , & 
produ&o addatur quadratum dimidij coefficientis , & radici quadrats 
aggregati , addatur dimidium coefficientis , idque compofitum appliceturad 
Comitem quadratic proueniet latus quaelitum . C 

Proponatur A Q^tn D — B in D ui A , squan Z Qin D > explicata lecun- 
dum Canonem squatione . ■ 

L v { * 2-^ squabitur A 

Hoceft L.V.( zQ_-|* BQ^ l )»J*B | . squabitur A ■ 

Eadem cnim ratione , qua liib antecedcnti canone oftendemus . 

L. V. ( * *-**£Si , * »±2 Jl idem elTe quod L.V.( z QjbBQ^f,) 

❖ Br. 

Canon explicandi iquationcm , in qua quadratum negatur 
de afficiente homogeneo. 

D Atum comparationis homogeneum ducatur in comitem quadrati. Sc D 
produ&um aufcratur a quadrato dimidij coefficientis, rehdui radix 
quadrata addatur , vel dematur dimidio coefficicnti , lumma vel refiduum ap- 
plicctur ad comitem quadrati, & proueniet latus quaditum . 

Proponatur B in Din A — A Qjn D aequari z Q^in D explicata fecun- 
dum canonem squatione. 

B in D ~ * L. V. ( B Q in D Qj: - Z Qjn D ) aequabitur A 

Vel BinDf — L. V. ( B Q_in D ZQinDQjsquabitur A 

Arque haec de aequationibus quadratorum affedtom explicandis didla fufficiit. 

Pro- 
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Daovnoexcruribus tr^iguli angulum fedum ambieutibus , tfetaq. diffe- 
rentia lcgmentorum balls . inuemre triangulum . 

H Oc Problema duos Cafus habet, aut cnim daturcrus maius , aur eras 
minus . Primo Calu oportebit difFcrentiam fegmentorum bafisroi- 
norem etTe crure , fiquidem crus maius toco raaiorc fegmento ma- 
ius eft ; fccundus Caliis Detcrnunatione non indiget . 

Refolutio pri mi Cafus . 

p It datum crus maius trianguli redanguli B , differentia fegmentorum 
\ bafisD. Oportct inuemre triangulum. , 

O Sit iam fedum, & bafis trianguli efto A , ergo A * D ent duplum £&• 
fe^menti maioris , & quoniam crus maius trianguli 
redanguli medium eft * proportionate inter bafim , B - 

ttf fegmentum maius, reclangulum Tub bale , & leg- 
mento maiori * arquale crit quadrato crui is maioris. Sc 
confequcnter redangulu*n lub bate , & duplo leg- 
mento maiori xquabitur duplo quadrato cruris maioris > hoc eft 
AQ_t Din A aequabitur B Q^ 

C Et explicata lecundum primum Canomm xquacionc . 

L. V. ( B Qj. * D CLi ) - D arquabitur A 

Porifma . 

Reda, cuius quadratum tequale.eft duplo quadrato cruris maioris criangu: 
ii rcdanguli.vna cum quadrato dimidiae differentixlegmentorum baits, coa- 
trada eadem dimidia differentia xqualis eft baft trianguli i 
Datur ergo quxfita bafis trianguli . 

Compofltio primi Cafus. 

D It datum crus maius trianguli redan- 
\ guli A B , data aucem differentia feg- c 
O mentorum bafis Z. Oportet inuenire 
triangulum • Inclincntur ad angulos redos 
A B, A C xquales, & connedaturC B,cuiper- 
pcndiculans ducatur B D, squabs dimidixZ, 

& connedatur quoque C D : eius quadratu x- 
qualc eric quadratisCB,BD»hoceftduploqua* 
drati A B, Sc quadrato dimidia: Z. ab ipfa igi- 

cur C D auferenda eft reda sequaUs dimidia: Z, reliqua vero fumenda pro 

I 3 bale 
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bafe trianguli conftruendi . fic habetur ex Porifmate. centro igitur D inter- » 
uallo DBdcfcribaturcirculuskcar.se D in H . dcindc in C H ,dekribatiir 
lemicirculus , in quo accommodctur C F xqualis'i* iplaautem AB minor 
dt , qu ;m C H , vt ollendetur intra . dcniqjc iuncta F H taCtum cric trian- 

i 'ulum C F H ,vc Porifma doccc . a recta enim C D, cuius quadratum xqua- 
eeft quadratisC B> B D. hoc elt duplo quadrati A B , & quadracodimidia Z 
ablacaelt DH xqualis dimidix Z ,6c icli.ua CH balls clt triangult C F 
H. Nunc oltendcndum clt in co triangulo ell'e ca , qua; Problema rcquiric. 

Ducatur enim FI adbafim CH pcrpcndiculans, 6^ producatur CD 
vlquead circumfcrcntum circuit in G. Quoniam igitur in icmicirculo elt 
angulus C F H trianguli C F H , is dt rectus , & crus F C xquale clt A B 
datx,ex conftrubtione, ipfumquccrus maius ellc crurc F H manikltum B 
clt , nam fedta bifariam circumferentia lemicirculi CFH in L, & iundta 
47 p»w H L , quadratum C H * xquale erit duploquadrati H L , fed quadratum C H 
(cum lit minus quadrato CB, clt cnim recta CH minor, quam recta CB) 
minus eft duplo quadrato A B , ergo duplum quadratum AB, maius erit 
duplo quadrato H L ; quare& fimplum maius iimplo,vnde & reda AB, 
hoc eft F C , maior quam recta H L, confequentcr multo maior , quam 
FH kipereft igitur vt differentia legmentorum CI,1H oltcndatur xqua- 
lis datx Z. idpcrrelblutionisrcgreffum ita fit manifeltum 

Quoniam enim redta C B tangit circulum in B . cum fit rctftus angu- 
lus CB D , ex conftrubtione , reCtangulum HCG xquale erit quadrato 
CB ,hoc eft duplo quadrati AB, leu quod idem ell duplo quadrati CF, C 
coroi.t. led cum fit C F " media proportionalis inter H C , C I , reCtangulum fub 
**" HC,CI a quale eft quadrato CF, & confequentcr rcdangulum liib HC, 
&dupla Cl xquale duploquadrati C F, ergo rcbtangulum HCG xqua- 
le erir redtangulo lub HC,& Cl duplajquarc CG duplacritipfiusCI, 
ac proinde xquales crunt Cl, I G ; atque adco differentia legmentorum^ 

C I , I H erit H G qua; xqualis dt Z data: ex conftrubtione . Conltrudtum 
ell igitur triangulum FCH quale conltruendum proponebatur . At ve- 
rb rectam AB minorem die, quam CH nianiteltum clt, fi cnim noiu 
clt minor, erit tota CG minor, qua,n AB dupla,quia HG, lioceltZ, 
minor elt , quam A B ex decerminacione Problemaris . Itaquc rcbkangu- 
lum HCG minus erit, redangulo fub A B , fc altera ipfius dupla , hoc clt D 
duplo quadrati A B, led duplum quadrati A B xquale clt quadrato C B, 
ergo rcdangulum HCG, minus erit quadrato CB,led hoc dt lalium. ; 

»« «'“> lunt * enim xqualia, ergo A B minor elt, quam C H quod oltendille oportuit. 

Relolutio lecundi Cafus . 

S it datum crus minus trianguli rcctanguli B, diffe- 
rentia legmentorum bafis D , & oporteat inueni- 
re triangulum . 

Bafis trianguli efto A , ergo A - D erit * duplum 

leg- 
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A fermenti minor is , & quoniaro crus minus trianguli * redanguli medium CmI .,. 
cit proportionate inter bafim , & fegmentum mums , redangulum fub ba ■ EE' ' 
k & legmentominore squale erit quedrato cruris minoris, & coniequen- rrf.».fe« 
ter redangulum iub bate , & duplo lcgmenci minoris, squabiturduploqua- 
drato cruris minoris, hoc eft 

AQ—Din A squabitur BC^r 
Erexplicata iuxta (ecundum Canonem squatione. 

L. V.(BQj*DQJ- ) ^ L) r squabitur A. 

Porifma . 


Re€la cuius quadratum squale eft duplo quadrato cruris minoris trian- 
B guli redanguli , vna cum quadrato dimidis differentia; iegmentorum ba- 
lls, protrada longitudinc eiufdcm dimidis differentia; , squalls eft ball 
trianguli . 

Datur ergo ball trianguli qusfita . 


D 


Compofirio fecundi cafus . 

S it datum crus minus trianguli redanguli A B , data differentia fegme- 
torum bafis Z , & opottet inuenirctriangulutn . Inclinentur at! angu- 
los redos A B , A C xquales , 3t cbnncdatur C B , cut pcrpendicularis 
ducatur B D squalis dimidis Z , & cotlnedatur 
quoque C D , eius igitur quadratum a:qunle ell 
quadratis C B , B D , hoc eft duplo quadrati A B , 

& quadrato dimidis Z, ergo ipla CD conti- 
nuanda eft longitudine dimidis Z, eaqucficcon- ^ 
tinuata fieri debet bafis trianguli conltruendi. fic 
Porifina docet . Centro igitur D interuallo DB 
deferibatur circulus lecans C D in G , eandem- 
que continuatam in H , & in C H icmicircu- 
lus deferibatur , in quo accommodetur CF s- 
qualis A B , & iungatur F H triangulum igitur 

FCH conftrudum eft, vt Porifma docet, redaenim CD, cuius quadra- 
tum squalc eft quadratis C B , B D , hoc eft duplo quadrati AB, & qua. 
drato dimidis Z protrada longitudine DH , squalis dimidis Z bafis eft 
trianguli FCH. Nunc oftendendum eft inco triangulo effe ea, qu?E rc- 
quiruntur. 

Angulus CF H cum fit in fcmicirculo redus eft , & crus FC squalo 
eft A B dats, ex conftrudionc , iplumquecrus minus effe crure FH , ma- 
nifeltum eft , nam leda bifariam circumferentia femicirculi G F H in L, 

& iunda H L quadratum C H * squalc erit duplo quadrati HL; fed«rm»i 
quadratum CH ( cum fit maius quadrato CB, eft enim Sereda CHma- 
ior,quam reda CB ) maius eft duplo quadrati A tfminus erit duplo quadrati 

H L> 
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H L square & fimplum minus fimploj vndc& redta A B hoc eft FC, minor A 
quarn rc&a H L,& conlequenter multo minor, quam FH, hxc omnia ex con- 
ftrudtione patent : differentiam veto legmencorum bafis , xqualcm efle 2 da- 
ta: per repcticionem veltigiorum Rclolutionis demonltrabiturhoc tnodo . 

Quoniam enim redta C B tangir circulum in B, cum fit rcdlus angulus 
CBD ,ex conltrudtione , redtangulum H . G xquale erit quadrato C B, hoc 
eft duplo quadrati A B ; leu quod idem eft duplo quadrati C F s fed cum fit 
e-jJ' -t- C F * media proportionals inter H C , C 1 , redtangulum fub H C , C 1 xquale 
elt quadrato C F, & conlequenter redtangulum lub H C, & dupla C I , xqua- 
lc duplo quadrati C F ; ergo redtangulum H C G , xquale erit rcdangulo iub 
dupla quare C G dupla erit ipfiusCI,ac proinde xquales erunc 
Cl, I Gacqucadeoditferencia fegmentorum C I , I H erit HG qux tequ.ilis B 
eft Z darx j ex conftrudione ■, Conltrudtum eft lgitur triangulum C F H &c. 
quod faciendum erat . 

Scholium ; 

Omne Problema tot admittit Compofitiones, ex vna eademque Relolu- 
tione pendentes , quot in eo conditiones requiruncur . componitur cnim Pro- 
blema vc ex lola conltrudtione apparcanc conditiones Problematis omnes- ad- 1 
impletx, prater vnamqux poitea per repetitionem veltigiorum refolutionis 
adimplctaollcnditur . Nam ddponuntur in conft udtione Problematis om- 
nia daca excepto vno , lecundum Poriimatis ordinationem : dilponirur fimili- 
ter cum ijidem datis cciam quaditum camquam datum ■, quoniam & ipfum C 
datum eft ex Porilm ate j quxquidcmfic ddpofita alia demonftrationc non- 
egent , cum ex conltrudtione pateanc . llludaucem quod cxcipitur quoniam 
ex conlUudtionc nonpacet, per regreflum Rclolutionis demonitratur . 
Huius igitur Problematis , cum in eo tres conditiones requirantur , nempc 
Vt triangulum quod conltruendum propomtur lit redtangulum ,deinde vc 
alterumex cruribus qux lunc circa angulum redhim fit xqualcdatx redtx li- 
nexipoftremo vc ditfcrenci . legmencorum bafis xquetur alteri datx, tri- 
plicitcr poteft variari compofitio ex vna , eademque rclolutionc pendens, 
aut enim cxcipicur data differentia fegmentorum balls ,auc crus datum ,auc 
dacus verucis angulus,qui elt rectus. In antecedent conipofitione cx- 
ccpta elt differentia icgmtntorom bafis, conltructum elt cnim triangu- D 
lumex crure, & angu lo rtdfo qux data funt, & cx bale, vc data, quoniam 
reuc^i & ipla data eft cx Ponlinatej iplumque crus xquari cruri dato, & 
angulum verticis efle rectum , niamteftum eft ex conltrudtione ; dilfercntiam 
vero legmentorum bafis xqualcm efle datx differentix, oftenfiim eft per repe. 
titionem veltigiorum Rclolutionis. Nunc inbacqux fequitur lecunda Gom- 
pofitionc lecundi Calus cxcipiam crus datum , atque cx differentia fegmento- 
rum bafis, & angulo recto, & bale iam per Rclblutioncm inuenta, conltruam 
triangulum luxca rationem Poriimatis , cuius trianguli crus xqualc elle cruri 
V..— a'V *r datoretrograda Rclolutionis viaoltcndctur ; cxccra vero cx conltrudtione per- 

lpi- 
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A fpicuaerunt. in tenia dcniquecompoficione excipiam angulum rcdum , & 
cx differentia fegmentorum bails , & crare , & baic inuenta, triangulum 
componam , fccundam prxeeptum Porifinatis , cuius trianguii angulum ver- 
ticisredum efle ,per Refolutionis regreffum demonferabo , rchqua cx con- 
ftrudionepatebunt. * O «,!<,. •/.. . 

’’ • 

Secunda compofitio fecundi cafus . 1 

■ r „ .... . . . ' . 

S it igitur datum crus minus trianguii redan- 
guli A B. data d ifferentia ftgmentomm ba- 
lis Z, & qportcat inuenire triangulum .in- 
S clinatis, vt prius ad angulos redos A B, A C axjua - > 
libus connedatur C B , eique perpendiculars du- ^ 
catur B D actual is dimidix 2,6c connedatur quo- 
que C D, & centro D intcruallo D B delcribatur 
circulus fccans C D in G , continuatairt verdin H , ail 
& circa diametrum C H, alius circulus defcriba- i 
rur ( ha&cnus eadem conftrudio , quae in antece- 
denti compofitionc ) dcinde fecetur C G bifariam 



in I a perpendiculari I F duda vfque ad circuroferentia circuli , & iungantur 
C F , F H : Trianguii igitur FCH angulus CFH, cum fit in femicirculo re- 
drs eft, &G H differentia fegmentorum CI,IH xqualis eft datxZ. hxc 
omnia ita fe habent ex conftrudione ; crusautcm F C xquari ipfi A B, regref- 
fu reiolutionis deraonftrabitur hoc modo. 

Quoniam enim red a C B tangit circulum in B , cum fit redus angulus 
C B L) , redangulum G C H xquale erit quadraco C B , hoc eft duplo quadra- 
ti A B , led cum fit C F * media proportionalis inter H C , C I , redangulum coroi.t, 
I C H xquale eft quadrato C F , & conlequenter redangulum GCH xquale 
dupIoquadratiCFj eft enim CGdupla ipfius C I , ergo quadratum CF, 
xquale erit quadrato A B : vnde Sc reda F C xqualis redx A B . Conltrudum 
eft igitur tnangulura F C H,&c. quod faciendum erat • 

Tertia Compofitio fecundiCafus. 

I 

I KHemdatis indinentur vt prius ad angulos redos A B, AC xquales & 
connedatur C B , eique perpendiculars agatur B D , xqualis dimidix 
Z , & connedatur quoque C D , & centro D interuailo D B delcribatur 
circulus fecans C D in G , eamque continuatam in H ( hadenus prxeedens 
compofitio ) deinde fccctur C G bifariam in I ad redos angulos a reda I F in- 
definita , in qua ponatur C F xqualis C A; eftautem C A maior , quam Cl, 
nam cum ipfa C A maior fit quam dimidia C B ca multo maior erit quam 
dimidia C G , hoc eft quam GI demque connedatur F H. in triaagulo igi- 
rur FCH crus FC xquale eft CA,hoceft A Bdatx , ex conftrudione, fi- 

mi- 
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militer & G H differentia fegmentoram C. I , I H 
squalisdatar Z , ex conftrudtione ; fupereft igitur 
vt angulus C F H fit redtus ■, id-autem rcpecendo 
refolutionis veftigia ita fit manifeftum . Quoniam 
enimeftredlus angulus CBD, recia CB tan - ^ 
get circulum in B,ac proinde redtagulum G CH ' 
a ,q ua i e cr j t cjuadrato C B , hoc eft duplum erit 
quadrati A B, feu quod idem eft quadrati C F, fed t 
idem rediangulum G C H duplum eft rcdlanguli A 
I C H , cum fit G C dupla ipfius C I ; ergo rebian- 
gulum 1 C H atqualc erit quadrato C F vt igitur 



•y ftni 

* Cut! 



Carol. I 
Uni 


»? fcxii 


gUIUtU * V< * M v* tv - C 

I C ad C F , ita erit C F ad C H ; quare * fimilia erunt triangula F C I, F C H B 
fed trianguli F C I angulus F I C redtus eft , ergo & trianguli FCH angulus 
C F Hredius erit. Conftrudhim eft igitur triangulu FCH,vt faccre oportebat . 

Eadem ratione . & primus Problematis Cafus tripliciter coponi poccrat dc- 
ducendo ex vna , cademquerefolutione Compofitiones . 

Problema II. 

Dato vno ex crufibus trianguli, angulum redtum ambientibus, datoque alter-, 
no bafis fegmento . inuenire triangulum . 

'’Refelutio . 

S it datum vnum ex cruribus trianguli angulum 
redtum ambientibus B alternum autem bafis feg- 
mentumD. oportet inuenire triangulum. Fa- 
dtu m fithoc , & alterum fegmentu bafis de quo ^qus- 
ratur eftb A. Quoniam autem crus B medium pro- 
pomonalc eft inter bafim triangulil & fegmentum A , ergo proportionals 
erunt. 

d*a b a 

Quod autem fit Tub extremis , * *quale eft medix quadrato , ergo 
D in A <$» A Q^uabitur B Q_, 

Etcxplicauxquatione 

L. V. ( B QjJ* D QJ-) — D ^ *quabitur A 1 

Porifma . 

Redta , cuius quadratum squaleeft quadrato vnius crurum trianguli an. 
gulum rcdhim ambientium , vna cum quadrato dimidi j alterni fegmenti ba- 
2s, contradla dimidio eiufdcm fegmenti, squabs eft alteri fegmento. 

Datur ergo alterum fegmentum de quo quarebatur . 

Atque hoc Problema cum in eo tres conditiones requirantur triplici via. 
componi poteft deduccndo ab vna eademque reiblutione compofitiones . 

Com- 
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^ Compofitio Prima. 

S it datum vnumexcruribustrianguliangulumredum ambientibus A B 
legmentum autem bafis alternum B C . Oportet inuenire triangulum . 
intlinentur ad redos angulos A B, B C , & lececur BC bifaria in D , & 
iungatur A D . Quadratum lgitur A D squalc eft qua- 
dratic A B , B D, crutis videlicet , & dinndij fegmen- 
ti . Itaqueab ipfi A D debec auferri reda squabs B D. 
fic Poriima docec . Ccncro igitur D > interuallo D B » 
vcl D C delcribatur circulus lecans A D in E , produ- 
dam autem in G , reliqua igitur A E debet squan alte- B 
B ri Idgmenco bafis , vt Poriima indicat . Sed E G , cum 
fit xqualis daco legmento BC, tota A G fieri d,ebct ba- 
fis trianguli conftrucndi . In ipA igitur AG deicriba- 
tur lemicirculus A F G , & ducatur pcrpendicularis E F vlque ad nrrumferen- 
tiam , Sc iungantur A F, F G .. Triangulum igitur A F G conilicutum eft , 
quemadmodum Porfmaiubecjaredaenim A D cuius quadratum squalls 
eftquadratis A B , BD cruris videlicet, &dimidij (cgmentialterni; ablatacft 
D E squalls ipfi B D dimidio/egmcnci ,&ex reliqua A £ factum eftaiterum 
legmentum bafis , vt Ponfma docct . Iplum autem triangulum A F G cflt» 
quale Problem 1 exigit , fic demonftrabitur . 

Angulusenim A FG , cum fic in fcmicirculo ,redus eft, Sc bafis legmen- 
C turn EG, zquale clt dats B C ex conltrudione . crus autem A F squalc cfle 
A B dats per repetitionem veftigiorum rdolutionis ; ita oftendetur. Quo- 
niam enim redangulum G A E * a-quale eft quadrato A B , reda enim A B 
tangiccirculum jerunt tres'proportionalcs G A , A B, A E ; quarum media " 
erit A B , led inter ealdem G A , A E eft quoque * media proportionals A F : £S*'* 
ergo A F squalls eft A B , quod oftendifte oportuit . Conftrudum eft igitur 
triangulum A F G,Scc. quod faciendum erac . 

Compofitio Secunda , 

I N prscedenti compbficione exceptum eft crus datum , er dacoenim bafis 
alterno legmenm, & angulo redo , & ex reliquo bafis legmepco cuod 
_ per relolutionem inuentum eft, conftrudum ell triangulum, fecundum 
prsccptum Poriimatis.in hac fecunda Compofidone conllituam iplum trian- 
gulum ex dato crure , & angulo redo, &ex fegmento per relolutionem in- 
uento alternum autem bafis legmentum arquari legmento dato , per regref- 
fum refolutionisdemonftrabo . 

Sint igitur eadem data , & inclincntur ad angulos redos A B , B C & leda 
B C bifariam in D iungatur A D, & centra D interuallo DB, vcl DC, deicri- 
batur circulus , quem A D lecet in E , ipfi autem A D ducatur perpendicu- 
laris E F indefinita , in qua ponatur A F squalls ipfi A B , & ex F ducatur ipfi 
AF pcrpendicularis F G occurrens A Dprodudx in G . In triangulo igituf 

FAG 


F 
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FAG crus A F continens , cum crure F G angulum rc- 
ctum > *quale eft ipfi A B , ex conftrudione , & a;>gu- 
Jus A FG redus eft, paiiter ex conftrudione . fegmen- 
tuni autcm E G aquari ip/i B C , pe.r icpetitionem velti- 
giorum rclolutionisdemonftrabitur i?ac ratione. 

Quoniamcnim A F ' media proportionals ell inter 
E A , A G , redangulum F AG' *quale erit quadrato 
A F , hoc ell quadrato A B , atquc A B tanglf circulum 

inB quod angulus A B D reduseft , crgopundumG eric in cirrumferentia 
circuit B £ C , quare E G diameter eric , ac proinde diamctro B C a'qualis . 

Efte autcm pundum G in circumferentia circuli 8 EC pater . ft mim non 
eft , erit aut in circulo , aut extra circulum . lit prinium ft polfibilc eft in cir B 
culo & producatur A G vfque ad circumfcreniiam in H > itaqi c redangulum 
E A H equate erit quadrato A B , fed & redangulum E A C ollenlum eft 
acquale quadrato A B, ergo redangulum E A G rcdanguloEA H *qualecrit, 
quare & reda A G aqualis red* A Fd , painted qued eft abluidum . Notu 
eft igitur pundum G in circulo. 

Deindc lit ft fieri poult pundum G. extra circulum, 
ergoredaAG fecabit circumferendaro , lecet in H, 
redangulum igitur E AH trquabitur quadrato A B, 
fed eidcm quadrato *quatur & redangulum E A G ,er- 
go redangula E A H , E A G aqualu erunt ■, quare & 
red* A H , A G *quales pars &t t:urn quod tudem eft ® 
abiurdum. Non igitur pundum G eft extra circulum, 
led ne ]ue in circulo, ergo in tircumierenda circuli erit, 
quod erat oftendendurr) . 

Compofitio Tertia . 

I lfdem datis, inclinenturad angulos redos A B , B C & leda B C bifariatn 
inD iungatur A D, & centro D interuallo D B, vel DCdcfcribatur cir- 
culus , quem A D fecet in E.continuataVeroinG, &ex E ipfi A Ddu- 
catur perpendicularis A F indefinita , in qua ponatur »F * c l u3 f‘‘’ ^ ^ 

sat u r F G. In tnangulo igitur F A G , crus F A acqualc eft A B dai* , & E G 
fejrmenrum bafts altcrnum *qualc ipft BC, diameter nempe diametro; lu- D 
fereft igitur vt angulus AFG ftt redus ; id autcm per Reiolutioms rcgrel- 

liim oftendetur hoc modo . . __ 

Quoniamenim reda A B ‘tangit circulum cum ftt redus angulus. ABC, 
redJigulum EAG*qualeerir quadrato A B,hoc eft quadrato A F, quare 
vt A E ad A F , itacrit A F ad A G : vnde * ftmilia erunt triangula E A F , 

F AG> W redus eft anguhts A E F trianguli E A F crgo,& angulus A F G 
trianguft FAG redus erit quod erat oflendendum . Conllrudum eft igitur 
ttiangulum F AG quemadmodum faccrc oportebat . 

Pro- 
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jfi . Problems III . 

Data differentia crurutn trianguli angulum rc&um ambiendum , dataque 
perpendicular! . inuenire triangulmn . 

Relolutio. 

S Icd.ua differentia crurum trianguli angulum re&um ambientiumB, 
perpendicularis auttm D . Oportec inuenire criangulum . 

Sic iam iouemum, eiusque bails, efto A. 

Quoniam igitur ab anguioretto trianguli ducla eft in 

balim perpendicularis; criangula ad perpendicularcm \ 

B iimilia (unt toti triangulo , vc igitur baflscocius man- I \ 

guli ad crusvnutn, ita eric cius alccrum ad perpendicu- A. 

larem , ac proinde id quod fic fub extremis * xquabi* 
turci,qiod fit tub medijs, hoc eft 

D in A xquabicur rcclangulo lub cruribus , 

Sed quadracum differentiae cruru m xquaie cit quadratis crurum , minus 
duplo redbnguto lub cruribus.ergo ’ . . ^ . 

B Q^xquabirar AQ_- D inAr r .l . . r ; 

quadracum emm bails , quod clt A Q_ xquaie eft quadracis crurum fSc da* 
plum rectangulum iiib bale, 5c. perpend iculari, quod eft D in A i, 
5 jualc duplo rectangulo fiib cruribus, vc eft demonliratum . Dcniqueex- 
C phcaca xquacione . i . ^ 

L..V. (B D Q H- D xquabitar. A.. ■: .. 

< ■ > : 

• ’< Porifma . . j.r> 

' '' 1 . * • ' • • ■* »•; ; j A ll 

Recta , cuius quadratum xquale eft quadracis differeneix videlicet crurum 
trianguli circa angulum rectum , 5c perpendicularis, aucta ipia perpen- 


IBW-iU/tO trxx*. 
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ergo centra C interuallo CB: dclcribatur circulus lecans AC continua- A 
tam in D . deinde in A D defcribacur lemicirculus A G D, ex <;uius cen- 
tra, quod fit F , ducatur perpendieularis F G , in' qua liimatur FH, x- 
qualis CB, vel C D, ipfi autem A I) parallel's agatur HI, lecans cir- 
cumferentiam in I,& conncdantur A I, ID. C onltrudum ell igitur 
triangulum A I D , quemadmodum Porilma docet ; reclaenim AC, cu- 
ius quadratum atquale ell quadratis datarum A B, BC, differentia vid,e- 
licet crurum, & perpendieularis , auda longitudine C B balis clbtrjanguli 
A I D.Nuncollendendum ell iplum triangulu die quale Problems requiric. 

Sutnatur enim Ik xquahs i D , & urculus D B Effect re<2am A C in 
E , & agatur bafi A D perpendieularis i L; ea parallela erit, & aqualis 
redse H F , atque adeo arquahs quoque CB dat<e. atqueangulus A ID in B 
femicircuio rcdusell . hate omnia ex conllrudionc patent, iplam autem A k 
differentiam crurum A 1 , 1 D aqualcm die A B daw „ per relolutioms re- 
greffum itaollcndetur. | . .. ; j , 

Quoniam enim redus ell angulus A B C ,ex conftrudionc , & ideo A B 
i tangit circulum in B quadratum A B * atquale erit rc&angulo £ A D, leu 
quod idem ell quadrato A D , minus redan guio AD E, hoc ell minus du- 
plo redangulo AD.1L, ell enim D£ dupla-iphus I L.ex conllructione; 
fed qaadrarara A D^squalc elt quadtatis A 1,1D,& reccangulum AD, 
tkmi IL.^qualereccangulo A^ D; namqusqfint* limiliacriangul.i AID, I L D, 

& obid ,vtAD ad Al v ita IDadi L,xectangulum A D,1 L fub extremis, 
{quale erit rectangulo A 1 D fiibmedijs ; ergo quadratum AB {quale erit C 
quadratis A I, I D, minus dupL recta^guid Aj Dj ff<£ & quadratum A k dif- 
ferentif iplaruin A I, I D, * ?quale elt quadratis A I, I D, minus dupio re- 
ctangulo AID, ergo quadratum A Kquadfraco AB {quale erit ,quare & recta 
A K fqualis rcct{ AB. Conllruetum elt igitur triangulum AID , &c. quod fa- 
cerc oportebat. " ;• - •* ! • • 

Problems I 

. ilngr.eru iff ■ ’ ; 1 — r. 

Dato aggregato crurum rrianguli anguluip, rcctunj ■ ambientium , dawque 
perpendiculari . inenire triangulum . 

S it data compofitaexcruribustrianguli angulum rectum ambientibus B. q 
perpendieularis autem D. oportet inuenffc triangulum, 

Rcfolutio. 1 1 1 , ll ‘ • .' . 


*/-y ysK i . . . 

F Adum i.)th Iff , Sc balls illius trianguli eflo A. 
Quonufm igitur triangula ad perpendicularem * 
Imulia lunrfoti triangulo, erit vr balls totius 
triarrguli all cru* vuam ■, ita crus aherum > ad perpen- 
dicularcm & icted'td quod fit liib extremis ' atquabitur 
ci , quod lit iub medi js , hoc elt 
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•A D in A xquabitur re&angulo fub cruribus, ' 

Sed quadratum compofuxex cruribus * xqualc eft quadratis crurum, vna 4 f "° n " 
cum duplo re&angulo iub cruribus , ergo 
B Q atquabicur A Qjt* 1) in A i 

Quadratum enim bails , hoc eft A Qjequale eft quadratiscrururti ; duplum 
autem reilangulum fub bale, & perpendicular! , hoc eft D in A i aqualo 
duplo reiftangulo fub cruribus , vt eit demonftracum. Eenique explicate 
zquatione . 

LV.(B Q4* D Q) ~ D xquabicur A 

Porifma; 

B 

Redh, cuius quadratum xqualccft quadratis aggregate videlicet crurum, 
angulum return ambientium T'perpendicularis , contraifta ipla perpendicu- 
lari , xquahs eft bafi trianguli . * 

Daturergobafistrianguli, dequaquattftbarur:' : ' 

Ex Ponfmate apparct triplam perpendicularem non efle maiorem rctfta , 
cuius quadratum atquale clt quadraris aggregaci crurum ,& pcrpcndicula- 
ris ; nam ft ab ea re&a auferenda tit perpendiculari* , & ex reliqua facienda 
bafts criangulicanllruendi.vc Porifma doecc.ipla bafts non debet efle minor, 
quam dupla pcrpeadicularis,incriangulo enim reflangulo ft crura hunt ?qua- 
lia, bafts dupla eft ipuus pcrpendicuiaris , ft inxquaha, maior eft quam dupla 
jQ pcrpendicuiaris . Hxcdemonllranda lime , 3c Problcmati adijcicnda deter- 
minatio , ne data fuos limices egrediantur . 

' - t.-n:: : \ _ .-*•> . 

Lemma . 

If _ j J ' 

Tripla pcrpendicuiaris trianguli reftanguli abangulo rtfto in bafim ea- 
dens, non elt maior, quam redta, cuius quadratum xqualc eft quadratis ag- 
gregati crurum , & pcrpendicuiaris . , 

S it triangulum re&anguhimA B C , a cuius angulo redto B AC cadatin 
bafim BCperpendi ularis AD, 6c BA produ- 
caturin E longitculinc AC , 8e ducatur iph B E 
D perpendicularis BGixqualisautcin ipfi AD, iSe con- 
nedlacur G E ; eius quadratum xquale cm quadratis BE, 

B G , hoc eft aggregati crurum , & perpcndicularis. 

Dico igitur triplam A D , non efle tnaiorcin redd G E : 

Aut enim xqualialunc crura BA,AC,aut inxqualia, 
ftnt primumxqualia, ergo xquales erunt Sc B u,lDA, DC: vndequa- 
dratum BA duplum ent quadrati A D, led quadratum B E quadruplum 
eftquadrati BA, cum lit BE d tpla ipftus BA, ergo quadramm BE 
o&uplum eric quadrati AD, led quadratum GE xquale eft quadratis GB, 

BE, Sc eft redta GB xqualisrc&x A D, ergo quadratumr G E nonuplum 

K a erit 
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eric quadrati A D , & confequenter reda G E tripla reda: A-D . Tripla igi- 
tur A D non eft major, quam G t . 

Sed fine imcqualia crura B A, A C,ergo & B D,DC 
crunt marquales . Ddcrib.uur autem jn 13 C lemicir- 
cuius B A C , eius circumfcrencta traniibii per A, pro- *L, 
peer angulum redum B A C , & reda O a non erit ex 
Centro, quare B C maior erit quam A Ddupla,&: con- 
ftquenccr quadratum DC maius quadruplo quadrati * 

A D , & rcdangulum B C, A D maius duplo quadrati A D , & per con /eq uent 
duplumredanguli BC, A D maius quadruplo quadrati A D, atque adco qua- 
dracum BC,vna cum duplo redanguliB C, AD maioraerunt oduplo qua- 
drati A Pj led quadratum tC *quale ell quadratis BA, AC, & du- 
plum redanguli B C , A D atquale duplo redanguli B A C , ell enim pro- 
pter* fimihtudinemtriangulorum ABC, CfAC,vt BC ad BA,itaAC 
ad A D, & ideo rcdangulum Tub extremis BC, AD, aquale redangulo 
B A C fub medijs; ergo quadrata B A,A C vua cum duplo retlanguli B A C, 
hoc eft* quadratum BE, quaellaqualiscompolitae ex B A, AC, maius erit 
oduplo quadrati A D, atque adeo quadratum G E , cui atqualia font quadra- 
taGB, BE maius erit nonuplo quadrati A D , vnde & rtdaGB maior ent, 
quam tripla A D : quare conliat propoficum , 

Hoc igitur demonftraco, Problcma tta determinandum eric. 


B 


Detcrminatio , C 

O Portebit triplam perpendicularem non eile maiorem re da , cuius qua- 
dratum atquale eft quadratis aggregati crurum, & perpcndicularis . 

Compofitio Problematis., 

S it datum aggregntu crurum trian- 
guli angulum rectum ambientiu 
A B, perpcndicularis autem BC, 

Oportet inuenire triangulu . Inclinen- 
tur ad angulos rectos A B, B C,& can- 
jiecratur AC, eius quadratum squalc 
erit quadratis A B,B C aggregati vide- 
Jtcct ciurutn , ft perpcndicularis. ab 

ipfa igitur A C auferenda eft recta irqualis CR} rcliqua vero fumenda pro 
fcaft trianguli conltruendi ; fie Porilma pricipic ergo centro C intrruallo 
C B defertbacur circulus Iccans AC in D , in reltqua vero A D delcri- 
batur fcmicirculus A QP , ex cuius centro quod fit F ducatur perpendi- 
cularis F G , in qua fiirnacur F H arqqalis C B, vel C D, eft aute C B non mi- 
ior.quam F G;nam ex detcrminatione Problematis tripla C B non eft maior, 
quam AZ),ergonec duplaCB maior cric.quam A C;ncc fimpla CB maior 
quam F G . lpfi autem AD parallela agatur H 1 iccans circumfercntiait) 

in 
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A in 1 , 5: connedanuir A I, ID. Ipqueconftruthim efttriangulum AID. 
quemadmodum Porifma docec : reda enim AC, (cuius quadracum atqualo 
eft quadratic dacarum A B , B C , aggregate videlicet crurum , & perpendi- 
cularis ) contrada longitudine C B baiis eft triangult A 1 D. Nunc oftenden- 
dum eft illudtriangulum Problema efficcre , ■ 

Producatur enim A C vfque ad circumferentiam circuh in E , & m A U 
cadat perpcndiculans I L : ca parallela eric , &: xqualis red* H F ; atque adeo 
zqualis quoque dac* CB. eftautem & angulus AID in (emicirculo rc- 
dus. H*c omnia patent ex conftrudione . Compofitam autem ex crurt- 
bus A I , I D , squalem eife AB dac* , repecendo refoluciotus veltigia,iu 
oftendetur . . 

B Quoniam enim redus eftangulus A B C, & ideo AB tangit circulunu 
inBTquadratum A B * zquale eric redangulo E AD , feu quod idem eft qua- 
drato A D vna cum redangulo A D E , hoc eft vna cum duplo redigulo A D 
1 L; eft enim D E dupla ipliusl L»cx conftrudione i fed quadratum AD *- « r« 
quale eft quadratic A I , I D , & redangulum A D, 1 L squale r[ “angu o 
A I D;nam cum fine* fimilia triangula AID, ILD,&obid.,vt A D 
A I , ita I D ad I L, redangulum AD.lL fub extremis , *quale dt re- 
dangulo A I D fub medijs i ergo quadratum A B , aquale ent quadratic A t, 

1 D , vna cum duplo redangulo A I D i fed & quadratum compolit* ex A 1, 
ID,* zquale eft quadratic A I, ID, vna cum duplo rectanguli A ID, ergo 
quadratum compolit* ex A 1 , 1 D , zquale erit quadrato A B : vnde & «p 1* 

C compofita squalls rect? A B • Conllructum eft igitur trwngulum A I DAO 
quod erat faciendum . 

Problema V. 

Datam rectamlineam fecare,vr rectangulum fub tota, & altera parte 
quale fit quadrato partis reliqu; ■ 

H JEc eft Propoficio vndccima libri feenndi Elementorum , feu tngefima 
fcxti, qu? iubet datam reaam lineatn cxtrema,ac mediaratione iecare. 

Refolutio. 

D Oft data recta linea fecanda B , vt rectangulum fub tota , & altera pan^> 
Squale fit quadrato partis reliqu? . 

Sectaiam fit, & pars maiorefto , A , ergo minor par* 

erit B - A . Ec cum rectangulum iub coca & minori par- ^ - 

te $quale fit quadrato partis maioris —" A 

B B in A squabicur A Q_ 

Addico vtrique parti B in A , vt cognita ab incognitis fe parent ur. 
BQ_squabitur AQji*BinA 

Er explicau jquatione L. V. ( B Qjp B ) — B j- squabicur A . 


K } 


Po- 
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Poril'ma. • •' . ; 

• - I 

Reda cuius quadratum squale ell cuadratis cocius daw , Sc dimidix eiuf- 
dem contrada eadem dinuuta, xqualistli paru tnaiori . 

Datur ergo pari maior ,• de ijua tjuarncur . 

Hoc Problems vnico modoab vna reiolutionc pendente componitur.quo- 
mam in eo vna tancum conditio rcquiruur , nempe vc redangulum iiib toe* 
data, & altera parte aquale lit quadrato partis reliqux . ' 

Compofitio, 


S it data reda Jinca A B , quam oportcc lecarc , 
vt redangulum lub coca, & altera parte, x- 
quale fit ‘ quadrato reliqux partis . Ducatur 
AC perpendicularis , & arqualis dimidix A B> 

& iungatur C B , a qua abfcindarur C D xqualis 
C A , reliqua: vero D B fiat xquahsB £ . Seda eft 
igitur A B in E,quemadmodumhabecurexPo- 

rifmate : a recta enini C B , cuius quadratum x- 
quale eft quadratis A B, A C totius videlicet datx, & dimidix eiuldem, ab- 
laca eft CL) xqualis dimidix AB, reliqua vcio BD facta eft xqualis 
BE. Itaque oftendendum eft redangulum BaE arquari quadrato BE. 
id autem per reperitionem veltigiorum Relolutionis fictmanifeHum . 

Centro ennn C interuailo C A , vel CD circulus deferibatur lecans 
BC continuatam in F, is circulus tanget redam AB in A , ac proin- 
’^^'de redangulum DBF quod * con I fat quadrato D B , & redangulo F D B 
' acqualc erit quadrato A B . auferatur vtrinque redangulum F D B , quo- 
niam in Relolutionc additum fuit ; ergo reltquum quadratum DB, hoc eft 
EB,xquabitur quadrato A B, minus redangulo F D B , hoc eft minus 
redangulo ABE; luntenim xquales FD,AB; cum fit A C dimidia 
ipfius A B ; Sc xquales quoque D B , B E , feu quod idem eft, xquabitur 
redangulo BAE. Seda eft igitur A B in E > vr Problems exigic, quod 
faciendum erat. 



Problems V I • 


D 


, ,, * »,* t 

In dato circulo aptare redam Jincam magnitudinc datam, qux ad datum 
pundum pertingar, 

H OcProblemadnoscafosbabct ,aut cnim datum eft pundum extra 
circulum,aut intraj pnrao Cafii oportebic redam magnitudinc 
datam non efle maiorem diamctro circuli i fecundo vero Cafu opor- 
tcbic ea ncc effe xnaiorc dumetro circuli, nee nmiorc ea recta linea in circulo, 

qux 
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A qusindatopundolecatdiamctrum adredos angulos ; ea enim minims eft' 
omnium, cum fit a rtntro omnium remotilsima. - 1 •' 

RefolutioprimiCalus , • , . . 

S Itiam fadum.hoc ell fit aptata, in dato circulo , vt a iJ 
petitur , data reda Iinea B; qur produda peruenitt f\ 
ad datum pundum O, a quo ducatur reda tangens A \n ^ 
circulum, ea data erit i quoniam datum ell & pundum O • I - ; \ ■' i 
poficione, circulus veropofitione & magnitudir.e . Sit 'V 

igitur ea tangens D , Sc quxratur continuatio aptats ; qux /j ^ 

ell inter datum pundum , & aptanim . ea elto A , ergo to- I L » 

B ta continuata , feu lecans circulum, erit A +B. Et quo- \j J 

niam redangulum fub tota lecante , & pane exteriori eiuf- \ / } 

dem xquale ell quadrato , tangentis , ideo . : , i-t -- t 

-• A Qjp B in A xquabitur D , 

Et explicata xquatione. L. V. ( B Q )E>B£ aequabitur A* 

Porjfmf v 

Reda , cuius quadratum xquale ell quadrato tangentis circulum , Sc qua- 
drato dimidix aptats in cifculo , contrada eadem dimidia aqualis eft conti- 
nuation! aptats , qux dato pundo , & aptata cerminatur . 

Oatur ergo continuatio aptatx dc qua quxritur. Cl i i 1 

C ,L> ■: 

Gompofitio Primi Calus . or i , ! 1 . »,• x 

. •• . • * j . ■ f Ij.'ilJali * «T : \> 

S it datus circulus EH D cuius centrum Bjdatuma •. t r •. t , . \ «»•!.- ?.■ 
autem pundum A , quod fit extra circulum , ;/V 

data magmtudine redaJtneaZ,qusnon fit maior . /A ' - 

diametro circuit . Oportet in circulo EH D reda- lines, / / \ 

Z xqualem redam Imcam aptare , qux ad pundum A /- — 

pertingac , Si diametro circuit EHD squalls ell ipla Z lr\\ 

ducatura pundo A per centrum circuli reda linea,6c^ / N Sy /, Vy \ 
fadument quod proponitur'. Si vero ipla Z minor eil ,1 :i, T f> 

D diametro , ducatur A E ccntingens circulum E H D in ly / A J 

E, & conned iturBE,cric igitur angulus A E Bredus. y 

deinde in E B iumacurEF , xqualis dimidix Z , Sc con. * 

nedatur quoque A F j quadrarum igitur A F xquale erit z 

quadratis A E , E F , hoc ell tangentis , & dimidis Z «. , x 

itaqueareda A F auferenda elt recta squalls lpli F E, vcl dimidixZ,rcfiduie 
vero facienda ell squibs continuatio aptandf,qu£ date puAdoyAt aprtnda cer» 
ininabitur . Sic babetur ex Porifmace:ergo a reda F A abfcjndarurF C $qua- 
lis F E , Sc ccntro A internallo A C defenbatur arcus fecans circulum EHD 
in H, Sc per pundum HdudarcdalineaAHD vfque ad cauam ciuldeou 
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circuit circumfcrentiam, apcata eric H D in circulo , cjucnrudmodum Poriima 

doccc. Earn autcm zqualem dfe 2 datz , fit. demonitrabitur . 

Centro enim Fintcruallo F E,vel FC deicnoacurcirculuslecans A F con- 
tinuatam in G . Quoniam igitur zqualia iunt r^angula HAD, C A G 
vtrunqueenimzqualeellquadraco A E,acquceit A H xqqslis AC, eric tt' 

A D aqualis A G , quare per lubdudtonem zqualium A H , A C , squaltbtis 
A D»A C , Hunt & rcliquz H D , C G zquales j led C G zqualiscll Z, veraque 
enim dupla eft ipfius E F j ergo Sc H D tpfi Z xqualts eric. In dato igirur cir. 
culo EH D apcata ell H DdatxZzqualts, caque ad punctual A perungic 
quod facere oportebat . 

Hoc Problema quia duasconditiones cxigit nempe vc apcata in circulo fit 
aequalis dat* retix lines , & vt ad datum pundum pertingat.dupliciter com- g 

E m potell dedudis ab vna,eademque Re(olucionccompoluionibus,& licet 
c altera quar (equitur Compofitio fit mulcts decaufis inferior, quam prima 
camcamen fubijeere volui , vc oilendacur ex qualibec Reiblucione , tot com* 
poliuones oriri , quot in Problcmate condicioncs rcqununcur . 

Alia eiuidcm Cafus Compofitio , 


'M' 



S int igitur eademdata,&oporteac facere quod impera- 
tum eft . Ducatur A E, vt prius contingens circulum 
EHDin E,& tugaturBE, & ineafutmtur EFzqua- 
lis dimidiz Z , & iungatur A F , ab eaque ablcindatur F C 
zqualis F E>& ccntro A interuallo A C delcribacur arcus Pe- 
cans circulum F H D in H , in quo accommodetur HDi- 
qualis Z . Dico H D Problema emccre,eamq. producla per- 
uenire ad punclu A.Cecrocmm F.inceruallo F C,vcl F Ede- 
fcribacur circulus iecans A F product am in G , & iungatur 
A H . Oftendendumeft igitur A H D redam efle lineam . 

Si enim non ell reda linea A H D producatur AH.vlquead cauam circurn- 
ferentiaro circuit E H D in 1 . Rcccangulum igitur H A lzquale eric recran- 
gulo C A GjVtrunque cnim zquale ell quadraco A E tangentis,ea en im veru tu- 
que circulum tangit , fed rcccangulum C A G zquale clt rectanguio lub H A, 
& compofita ex A H , H D 5 iunt enim zquales A C , A H ; & zquales quo- 
queCG , H D , ex conllruccione , & ideo zqualcs,& A G , A I ; ergo recran- 
gulum H A I, zquale erit rectanguio iubH A ,& compofita ex A H , H Dj 
quare A I zqualis emcompofic* ex AH , H D dempta communi A H ; rcli- 
quS H I reliquf H D squalls crit. q uo< l eft abfurdum : recta ell igitur linear 
AH D % quod ollend tire oportuit » a tquc adeo apcata ell in circulo recta H D , 
caque ad puncoun A perungit quod faciendum crat. 

.... •> ’’ ' ‘ 


D 
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^ Refolutio lecundi Cafus . 

F Actum iam fit , hoc eft fit apcaca in circulo vt peti- 
turdata recca linca B , eaque tranleat per datum pun* 
ctum O, per quod ducatur circuit diameter cui a 
punctoO , ducatur perpcndicularis vlque ad circumferen- 
tiam . Quoniam igitur datum ell punctum O , pofitione, 
circulusveropofitionc , & magnitudine , ergo & diametei 
ciustraniiens perOdabitur po(itione,& magnitudine/, 
atqucadeodabitur & ip£a perpendicularis, ergo fit eaD,& 
quararur alcerutra pars aptatx, qua: in dato punch/ diuidi- 
B tur ; ea ell a A ; ergo reliqua pars erit B — A & redmgu- 
lum lub parribus apcaca ' xquale erit rcdangulo lub parti- 
bus diametn , hoc ell quadrato perpcndicularis , itaquc , 

Bin A -- AQxquabtcur J)Q_ 

Eterplicaca (ecundum tertium Canonem xquatione 
B J L. V. ( BQ^- — D QJ xquabitur A 
Vel B-i - L. V. ( B Q j- - D Q) xquahicur A 
Inhacxquacione A explicabilisell dc duobus terminis, quorum primus 
pars maior apcaca , fecund usparsmmor, in eamdem emm xquatione min- 
cidicur fiue de maiori parte apeata quzricur , hue dc nnnori . 

Q . Porifma . 

Dimidia apnea in circulo , procrada longicudine rc&x , cuius quadratum 
X]ualeeit cxcelFat , quo quadratum dimidia: aptatx liiperat quadratum per- 
pendiculars , xqualis ell parti maiori aptatx, qua dato pun&odiuidirur, cosh 
crada vero xqualis eft pa rt i minori . 



Compoficio Sccundi Calus . 


S Ed fit in circulo datum A puntftu , &data z non 
fit maior diamecro circuli d«i HE D, neque 
minor ea recta linea in circulo , quam diameter 
D per pundu A duda lecac ad redos angulos,&: oporteac 
ncerequod imperatum eft. Ducatur per A circuli 
diameter l A K, cui fi fit xqualis ZdatJ,fadum ia.tu 
erit quod proponitur fi vero (it minor ducatur per A ip- 
fi diametro ad redos angulos E AL & fi ipla E L xqua- 
lis fit datx Z , rurliis fadu erit quod proponitur, fi vero 
Z maior fic quam E L ponarur in A I reda linea E F 
xqualis dimidia Z *, eft aucem dimidia Z maior, quam 
A E ,cum totaZponatur maior, quam tota EL, qux 
dupla eft ipfius AE, Quadratum igitur EF iupenc 

qua- 



p 
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quadratumE A qua.itato A F, itaque dimidixZ addenda eft recla A F , ei- A 
que lie auftefacienda xqualis pars maioraptandx,qt.<xin puncco A diuila eric • 
Veldimidiz Zdetrahenda eft reda A F, & rclidux fatlenda squalls pars mi- 
nor aptandx, fic Poriima fieri docct . Jgirur red? F E fiat ^quails FC,& 
centra A interuallo A C delcribatur arcus lecans circulum H g D in H , & 
iundaH Aproducatur vlqucad circumferentum in D . Dico redani HD 
Problema cfficere . Centra emm i interuallo F C,vcl F E delcribatur circu- 
lus fecans F K etiam prod u dam in G . Quoniam igitur zqualia funt redan 
gula H A D , C A G ; vtrunque enim zquale ell quadrato A E,3tque ell A H 
zqualis A C , eric & AD xqualis A G square per addicionein xqua’ium A D, 

A G xqualibus AH, AC, fiunc quoque xquales &HD,CG,kJ C G xqua- 
lis ell Z, veraque enim dupla eft ipfius F B , ergo Sc H D lpfi Z xqualis eric . B 
In daco igitur circulo HAD apeata eft H D zquaiis Z data, caquc per pun- 
dum A cranfit , quod erac faciendum . 

Et hie Cafusduplicem admictic Compoficionem , vrramqucex vna,eadem- 
que Rdolutione emanancem , led primi Calus compofiuoncszd cxemplurru 
lufEcianc . 

Problema VII. 

Datofemicirculo, & reda linea fit ipfius bafi perpendicularis . Inter ipfinn 
perpendicularem , Sc circumferentiam lemicirculi ponere redam lineanu 
magnitudine dacam , qux ad lemicirculi angulum pertingat . ^ 

H Oc Problema fex Cafus habec ; tres quidem funt cum perpendicu- 
laris lecac bafim lemicirculi produdam . primus difterc a reliquis 
ttuobus , quod in primo ponenda ell reda magnitudine data inter 
perpendicularem , & conucxam lemicirculi circumferentiam . In reliquis 
vero ponenda eft inter perpendicularem , & circumferentiam cauam . Secun- 
dus autem Cafus dtffcrc a tertio , quod in lecundo bafis lemicirculi non eft 
maior fegmenco balls produdx , quod inter perpendicularem, & circumfc- 
rcnciam intcrijcitur , in tertio autem maior eft . 

Quartus autem Calus , 6q_ quincuseft cum perpendicularis in ipfam bafim 
eadit ; quartus diftert a quinto , quod in quarto ponenda eft reda magnitu- 
dine data inter perpendicularem , & circumferentiam cauam. At in quinto D 
ponenda eft inter perpendicularem , Sc circumferentiam conuexam . 

Sextus denique Calus eft cum perpendicularis in extremitatem bafis femi-‘ 
circuit cad it. T '' 

Primi quatuor Cafus dexerminatione indigent : duo vero rcliqui indeter- 
minati funt. 

Primo igitur Cafu oportec rectam magnitudine datam non efle minorem 
eofegmento bafis produdz, quod inter perpendicularem, & circutr.feren- 
tiam interijeitur. • ; ;: - 

iecundo Caiu oportet illam magnitudine datam , non elfc minorem bale 
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^ produdta , vfque ad perpendicularem . , v - 

Tertij Cafus dcterminaionetn quire ex Porifmate Refolutionis , fiquidem 
inealemicirculij&tpSfpendicularis pohtione non dum liquet , qua: fit mini- 
ma intercept arum a circumferentia , & perpendiculari quemadmedum ccr- 
nitur in precedentibus , 5c_ in ca qux lequicur inlpebta tancum icmicirculi 
& perpendicularis pofitione . 

Quarto denique Calu oportebit redlam magnitudine datam non die ma* 
iorem legmento balls Icmicirculi , quod inter pcrpcndicularem , & circumfc. 
rentiam interijeitur ex ca parte ponendi. 

Relolutio primi Cafus . 

g 

S it datus lemicirculus EFC, in cuius bafim produdtam cadat perpen- 
dicularis JH,&data recta linca B, qua: non lit minor, quamCH. 
Oportet inter circumlcrentiam Icmicirculi , & ipl’am pcrpendicula- 
rem ponere reclam lincatn xqualem dacat B ; itaut ad pundtum E petti- 
neat . 

Sit iam faShim , & lit ea re&a FI, Sc conne&atur X F . fit autem da- 
tarum FI , EC, E H ,prim»B, 
lecunda D , tenia G , vt in le- 
cunda ligijra , & quiratur E F , 
ea clto A . dupheem figuram 
C a ppofui>pfimam quidem ]»t ex- 
pofitio Froblemacis clariorj^iat ■, 
iccudum vero vt Roiolutiom ler- 
uiat , easque diftinxi , ne mulcitOjiinc , & diuerfltate literarum , qua: in vna 
figura exilterent obruantur lludioll potius , quam iuuentur . Quoniam igi- 
fur lirrtHia lunt triangula EFC ,.EHJ , angulusemm E FC in femicir- 
culo rectus eft , & ideo zqtulis angulo recto H ,&angulus ad E commu- 
nis eft vcrique,erit vt EF ad EC, in EH ad E i, hoccftinjGguraad 
reiolutionem pertinentcproportionalcscrunt 
A D G A * B 

Sed quod fit fub extremis sequal: eft fadto fub medijs , ergo 
D A B in A scquabitur D in G 

Ec expheata xquacione L. V. ( B 4* D in G ) — B j r. 
quabitur A. 

Porifma . 

Recta , cuius quadratum xquale eft quadrato dimidix F I & retftangulo 
CE H , coat radta dimidia F 1 xqualis eft rettsE F . 

, DacurergoEF quxlita. ) 

• , v 

Com- 
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, Compolitio Primi Calls v\ 


A 


S ltdatuslemicirculus EFC,in cuius bafim 

produdam cadat perpendiculars IH, & date. 
quoque reda linea B , qux non lie nn nor ,quaro 
C H . Oportet inter perpendicularem I H , & circum- 
ferential!] E FC datxB xqualem redam ponerc ,quar 
ad pundum E percingat . Si B aequals be recta? C H , 
fidum iam erit quod proponitur, li vero fit maior ;de- 
feribatur in E H lemicirculus E k H , ipfi E H aga- 
tur perpendiculars Ck , & lungantur E K , k H . an- 
gulus igitur E kH in lemicirculo reduselt, aeproinde 
E k* media proportionals inter C E, EH, quare qua- 
dratum Ek * xquabicur redanguio C E H . Produca. 
turautemH kin A , vt lit k A xqualsdimidiae B, &iungaturE A : ruadra- 
tum igiturE A xqualecrit quadrats A K , k E,hocelt quadrate dimidiar B, 
& redanguio CEH.a recta igitur E A auferenda elk A G xqualis A K , vel 
dimidixB, refiduarveroEGxqualisaptandaeil reda in lemicirculo EFC 
fic Ponfma docet . aptetur ergo , & lit ea E F . demonftrabnur infra , A G 
n.inorem elfe , quam E C . denique produda t F donee occurrat red* Him 
1 . Dico F 1 arqualcm efle dats B . lungatur cnim F C , & centro A intcruallo 
A K,vel A G deferibatur circulus lecans E A produdam in D. is circulus tan* 
get redam E K in k . quiarcdusclt angulus E KJpum lit redus &£i5h ; qua- 
re redangulum G E D xquale crit quadrato E JC boc eft redangulo C E H , 
vt igitur GE, leu fi Fad E C, ita crit EHadE Dj fed propter fimilitudincm 
triangulorum E F C , E H 1 , elk vt E i* ad JtC , ita E H ad El ergo ipla E I 
jequalis eritE D> & ablatsxqualibus E F, E G , reliqua F I reliqua G D hcc 
eit datar B , xqualiserit . Poiita eft igitur inter circumferentiam E 8c per- 
pendicularem 1 H rcdaF I atquais b , eaque ad pundum E pertingit : quod 
erat faciendum . 

At veroE Gminorcm elfe, quam E Cmaniftfturo eft,fi enim noneftmi* 
nor, erit maior , vel xquahs: fed ponitur & G D, hoc eft B, maior quam C H , 
ergo & ED tota maior crit quam tow EH vnde fedangulum G ED, hoc 
elt quadratum E K, maius erit redahgiiloC EH, quod eft ablurdum , lllud 
enim quadratum huic tedagulo * squale elt . Non igiturE G maior eft quani 
E C,autei xqualis , ergo minor quod oftendillc oportuit. 

Determinatione cautum eft ne data B lit minor, quam C Hj nam ipfa C H 
minima eft omnium, qu* ad pundum E pertinentes inter circumferentiam 
E F C , & redam I H interijciuntur . Ducacur enim alia vtrun que reda linea 
E F 1 , ea maior ent quam E H , led & £ (2 maior eft quam E F, ergo reliqua 
C H minor erit qu£m reliqua FI & f lc oltendetur omnibus alijs minor. Mi- 
nima eft igitur omnium C H , quare manifclla eft duerminatio . 
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^ < Refolutio fecundi Cafes , 

a 

S ic dacus femicirculus efc e cuius baft concinuaca longitudine , noru 
m more ipfa-^afe , cadac perpendieu laris h i: data autem re&a li- 
nca B, quz non fi* minor, quam c h. Oportcc inter perpendicula- 
rein h i , & circumferentiam efc ponere re&am lincam xqualem data; U, 
ira vt ad punctum e percingac . 

Skiam fa&um, & lit ea re&a fei, & iungacur 
f c . date func igicur f i , c e , eh. prima la B, 
fecunda D,certia G , & quzratur fiue ei, fiueef. 
ale era earum efto A , ergo reliqua eric B — A . 

B Ec quoniatn fitnilia func triangula efc, eh i, nam 
angulus efc in femicirculo re&us eft, & ideo x- 
qualis angulo refto eh i , & angulus fee zqualis 
angulo hei, cum fine ad vercicem , eric vt e f ad 
ec, ica eh ad e i, hoc eft in figura Relolucionis 
proportionates erunt. 

* B A D G A 

Vcl A D G B - A 
Et quod fit fubejccremis xquale eric ei , quod fit 
feb medijs,ergo 

B in A — A Qjequabicur D in G 
C Ec explicata xquatione B ^ 4» ( B — D in G ) squabkur A 
Vel Bj - (BQ_i--DinG) xquabitur A 
In hac xquatione A cpcplacabilis eft deduohus terrainis, quorum primus 
r fit e i,fecundus e f fi quitjfm in eandem xquarionem inciditur , fiuc do 
" xi quxritur,fiuc de ef. v* 

Porilma . 

Dimidia f i , protra&n longitudine re£tx , cuius quadracum zquale eft 
exceflui, quo quadratum dimidia: fi feperac reikangulutn ceh, zqualis 
eft redts c i j contradta verb zqualis re£t? e f . 

D Daturergo veraque ei,ef. 

Compofitio lecundi Cafes . 

S ic datus femicirculus EF C ,vc fupra , & oporceat facerc quod propo- 
fimmeft. Si B data zqualis fit HC , la&um iam eric quod pro- 
ponicur. fi vero fic maior , agatur ipfi HC perpendicularis £K, 
quam femicirculus in H C delcriptus fecec in k , eric E k minor quam 
dimidia B,cum fic& H C minor quam coca B . Itaque poceric a pun* 
<fto K in re&am E H duci refti zqualis dimidi? B . ducacur igicur k A 

L ea 
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DcRcfbl. &: Comp. ,VathcR3atica . 
ea maior eric quana A H, minor auccmquam AC; 
nam cumfic Ak maior , quam dimidia HC,erit 
centrum circuit H KC in AC, S; ideoAK ma- 
jor quam AH , & minor quam A C . Producacur 
ergo A H in G,vcfit A G zqualis A K, veldimi- T j 
diar B , & in HI ponacur E I zqualis EG, eaque 
producatur ad circumferentiam in F. 

Vcl vt in fecunda figura ab AC abfcindacur reda 
A G zqualis A k , & in femicirculo E F C accom- c 1 
modetur E F zqualis E G , eaque producatur in I . 
alterutro rnodo id fiat , fadum crit quernadmudum, 

Porifma docec , in prima enim figura reda: A G , cui 
squalls eft dimidia B, addita ell AH, cuius qua- 
drato luperatur quadratum K E a quadrato A K , hoc eft fuperatur redan- 
gulum CEH a quadrato dimidix B>& tori EG fada tit xqualis El. 

In fecunda vero iigura reda: A G detrada ell A E , & rcliqux E G fada 
eft zqualis E F. Nunc oftendendum eft redam I E F Problema efKcere. 

Iungarur cr.im F C , & fumatur A D atqualis A G . Quoniam igitur re- 
darum G A , A E , in prima quidem figura differentia eft E D , aggregacum 
E G j in fecunda vero differentia ell EG, aggregatum E D ; ideo in vtraque 
> figura redangulum G E D , lubaggregato , & differentia * a quale erit diffe- 
rentia: quadratorum G A , A E , feu kA,AE, hoc eft quadrato k E , vel 
redangulo H E C : fed redangulum IEF sequaleelt cidem redangu- C 
lo HEC , nam cum lint fimilia triangala E H I j E F C, eft vt E H ad u I, 
iu EF ad EC,& ideo redangulum HEC lab extremis squale redan- 
gulo IEF fub medijs; ergo redangulum G E O arqUale erit redangulo IEF. 

In prima quidem figura lac argumentor . fed fejarqualis eft G E , wge & E F, 
ac proinde tota I F zqualis tori G D , hoc eft ipfi B . In fecunda vero figura 
argumentor hoc modo; fed E Faquahs ell EG ,ergo& E I acqualis erit t D, 

& confequenter total F , xqualis toti D G , hoc eft data: B , quod crac often- 
dendum . Pofica eft igitur inter pcrpcndicularem H I, &circumferemiam 
EFC reda IF squalls data: B, eaque ad pundum Epertingit: quod crat 
faciendum. 

At vero redam H C njinimam e(fe omnium, qua: ad pundum E perti- D 
nenr, & inter perpend icularem H I,& circumferentiam EFC intcrijciuntur 
ft c demonftrabicur . 

Ducatur enim alia quzeunque reda I E F , & iungatur F C . Quoniam 
igitur propter fimilirueiincm triingulorum E F C, E H I , eft vt E F ad E C, 
ita EH ad f I , atque elt maxima quidem E 1, minima vero E F ; erit IF com- 
pofita ex maxima, & minima niaior,quamHCcon;pclita ex reiicuis: & lie 
oftetidetur HCrtiiftor omnibus alijs . Quare mamfefta eft determ inatio. 
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^ Refolutio Tertij Cafiis • 

S ic datus femicirculus e f c , e cuius bale continuaca longitudinc minori 
iplabafecadacperpendicularis h i .dataque recca lines B;& oporteat 
facere quod imperacumeft. In hoccafu quoniam cx hac leraiorculi , 
& perpend icularis policione non vidccur offerri minima intercepcarum a per- 
pendicular! , sT circumferentia femicirculi, quemadmodum in cafibus pra:- 
cedentibus, ideodeterminario petenda eft cx Porifmate . 

Sit igicur faiftum dufta fcilicet re<fta ief a:qualis data: B.& tungatur F C, 
ficquedatarum if.ee, eh, prima B , fecunda D, tertia G ,& quxracur 
alterutra partium e i , e f, ea efto A , ergo reliqua* 

B eric B - A , & propter fimilitudincm trianguloruttL. 
cfc.ehi, eritvc ef ad ec,ica eh ad ei,hoceft 
in figuris ad rciolutionem percinentibus , proportio- 
nalts erunc. 

A D G B - A 
Vel B-A D G A 
Et fa&um fub extremis xquale eric fa&o fub mc- 
dijs , hoc eft 

B in A - A Qiquabitur D in G . 

Ec explicaca xquatione B j «$► L. V. ( B QJJ- — D 
in G ) acquabicur A 
C Vel Bl - L.#. ( B<£J- - 

in -3 G ) g quab kue^A* 

Ec in hac quoque xquacione A cxplicabilis eft de duobus term inis qmv 
rum primus indicac matorem quadicarum ef, cij fccundus minorem . 

• • 

Porifma 

* r > 

Dimidia f i protrafta longicudine redbe , cuius quadratum xquale eft 
cxcefTui , quo quadratum dimidix fi iuperac redtangulum hec, acqualis 
eft maiori partium e f , e i . contra&a verb , minori . 

Ex hoc Porifmate apparet , dimidiatn B , non effe minorem media proa 
D portionali inter redhs ch.ec. Porifma enim indicat quadratum dimidi* 
B non effe minus rc&angulo hec; iubet enim auferri rcctangulum illud 
a quadrato dimidia: B .minus videlicet a maiori .vel falcem xquale ab z- 
quali, non autem maius a minori 3 neque enim ,vt didfum eft, Porifma* 
iubet, quod fieri non poteft. Determinate igiturcejtij Cafiis ,quam dui 
ex Porifinatepetcndam, Ucc eric. 
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Determinatio tertij Cafus , 



O Fortcbic datam B non efle minorem dupla media propordonaji inter 
HE, EC. Nam ipfa media dupla minima eft omnium interccptarfi 
4 perpendiculari H I, & circumfercntia E FC ; quod quidcno fie 
demonftrabitur , 

R,efumatur antecedens figura , & defcribatur in HC femicirculus fccans 
E k ipfi H C perpcndicularem in k , eric ergo E k media proportionals inter 
E H , E C , Accommodetur autem in iem»circulo EEC redta E F iqualis Ek, 
caque product (ccec perpcndicularem H i in I, & iungatur F C. eric ob fi- 
milicudinem triangulorum E FC , E H 1 vt ECad E F,ita EladEH, led B 
Vt E C ad EK , hoc eft ad E F, ita eft E F ad E H, * ergo EF atqualis ericE I, 

atquc adco tota I F dupla eric ipfius E K. Dico igi- 

tur ipfam I F minimameffe omnium duftamm per E, / 
qua: a perpendiculari HI, & circumferencia E FC / I/ 
jntercipiuntur, H 

Ducacur enim alia redta vtcumquc L E D , & iun- 
gatur DC, Quoniam igicur fimilia funt criangula 
E DC ,E HL, eric vt EDad EC,ica EHadELj l 
led oftenfiimeft, vt ECad EF , ita .eflc El ad EH, p 
ergo in pcrturbata proponione crit vt E D ad e F , ita l 
E lad E L.lfed yvp«ma -quid,em. figure maxima eft \V 
eL, minima ED; in fecunda Vera maxima eftED, 
minima E L , vcroquc igitur Cafu E D rum fit compofita ex maxima , & mi- 
nima, maior eric, quam IF compofita exreliquis. & fic demonftrabitur 
I F minor omnibus alijs , Minima eft igitur I F.-.quod erat oftendendum . 

. r . 

Compoficio tertij Cafus . 

S it datus femicirculus E F C , vt ditftum eft ; 
data autem recta linea B , qua: non fit minor 
dupla proportionali inter He, EC. ficopor- 
teatfacerc quod imperatum eft- Dcicribatur in H C - 
femicirculus , quern a£ta pcrpendicularis E k fccet 
in k, & in EHponaturk A zqualis dimidia: B; 
eft autem dimidia B non minor , quam K E; cum 
tota B non fit minor quam dupla E k , ex Deter- __ 
minatione : Dcinde producatur AH in G , vt fit O 
A G squalis AK, & in H I ponatur El *qua- 
lis E G , caque producatur ad circumfcrentianu. 
in F « 

Vel vt in iecunda figura fumatur in A C re&a A G stqualis AK, & in* 

- ! fc- 
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til 


3 E FC accommpdctur E Fsqualis EG ,caquc producatur im 
:,fiue altero mcdoh'ac conftruciio , ca fada erit qucinadmodum 


A Isuudrculo 
I . fiue hoc , 

Porjfma hibat fcciamquc I Ep sqtialem die dgt« 6 demonUrabitur ca- 
de m rat tone,, qua inaijfccedcutiCafu lrpmp cadem verbojiira tc.uura . qua- 
ne ijsr^atijisjubcbil dpmonftrjirioncro . ■, . M t.-vr •• 

Qaando autem dataii maior ell , quam dupla E k : , nou autem quam-HC, 
poGibile fit per putodam E ducere 4w rectos ljnca^quarum vtraquo 
inter p.-rpcmdicHilarpm WI, & circumicrcntiam EEC imej-icda a qua bl- 
ent data: B s - )( t u h , : . 

R.cpetaturenimi!adea>conftn)dipxquiiupra, . 

& lit filter perpcadi<uJvMoH I *-*: arcumferen- 
'< $ dam EE C poiita r?di UvF,«quabs ipfi B ,& a ... 
pundo Iv ad centrum ,WfiuU ElkC.,.. quod fit J Jt l. ! , 

Q , ducatur K O , ea non crit minor, quam k A, 



cui iqualiseltdimidia B,cum& HC ponatur 
non iniraop qu^m ; '.B ji ^uarft Bsqtju qaadratum 
KO minus erit qua^ato kA i npc icft nequ v £ /. 
quadrata- &E i EO'i^ToQififdJJt^uadfaris k£j , n >in;r-: 

E A , atquc ablato communi quadrato K E , icliquum quadratum E O non 
crit minus rcliquo quadrato E A > oec, hdeo reda E O minor, quam recta 
E A , fed & O C non eft minor quam A G , ergo tota E C non erit minor 
qaani Eti". Cota . iAcbominaderor tghiur-ih femitarcirlonE F Cnredta E L 
•Jj& squabs E G, vcl E i,i&i prodntiaaii -donee Gem pcrpcndicularemH I in 
&C iungatur L C . Quoniam igitur propter fimtbtudindm trriugulariinu 
ELC, EHMeft vtELadEC, itaEH.ad£M,& propter fimilitudinem 
triangulorum E FC. , E HEvtEGad£E,icaElad E H ,erit in perturbata 
proportione , vt E L ad E F , ita E I ad E M , fed EL prima squabs eft ter- 
us E I, ex conftrudione,t'rgo 8t iecunda E F xqurdis eric E M quarts, & : con- 
fcquenter tota M L xqualiitwri d<13, atquc adeb vtraque squabs B data: . 

Idem autem Cafus potent confirm aha quoque radone in codem Poriima- 
te expofita , vbi cnim in Icniicirculo EFC accommcdataeft retta EL x- 
qualis EG.vel E I , hid , omifla ca accommodations pfonatur in H I reda 
E M a' quails E D,vel £-F, frqUidemipia ED , vel E.i non elLminor quam 
D EH, quia cum fit ob fimilicudmetntnangulorum E EC,E H Lvi EC ad EF^ 
ita E 1 ad E H ,atque-E C prana ftbh minor , quam tenia E I.vel IDC,vt dc- 
monitrauimus iupra,erit 5t iecunda EE non minoriquam E H quarca . Ipia> 
autem M f. producattirad circumfcreiitiamE F GiffL, &i iungatur L C , crit 
igitur obfimtlitudinenttfiahgulorumE Pd, EM LvtE E ad t Cf ita EFI ad 
p I, led -vc f C ad Ksl , ita' eft f. M ad A H , obfitvnhtudmem triangulorum 
E L C, E H M, ergo in pertuflxita prOpoftione , ttf EFadE L, itacrit E M 
ad EL-iud E F prima squalls eft EM tortiac, ex conftruCtionc, ergo&iecun* 
da E'Li-qualiSeric quart* 5 B I; itaqUc toCa I F squabs 'erir, toti M L, : & pe# 
coniiqtiensvtMquctequalEBdaGe. ‘ -t. i ..i aitn t ii > • t- i d 31A terns 
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Rtrfolucio quarti CafuJ. 


S it 4^(15 femicirculus EFC, in cuius bafim cadat pcrpcndicularis IH 
dstaautem red^ lineaB,quz non lit maicr quifn H C . Oportet inter 
perpend icujarem HI,& cauam circnmferentiam EFC poncre rcdarn 
lincam xqualcm ipfi B , ita vt ad pundum F peningat . 

Sit fadum 6c fitca reda I F , & connedarur pC. Sit 
aucem datarum I F , t C, E H prima B , lecunda D, tcraa 
G,& quxratur E I. ea clip A . Quoniam igitjr fimiha Hint 
tnangula EHI, E FC,anguii enim EHI, EFC luntzqua- 
Jes,quia redi , )llc ex poficionc , hie ex vi icmicirculi & an- 
gulus F E C communis ell vtrique triangulo, eric vt E I ad 
E H , it# E C ad e F , hoc eft in rciolucionk figura , pro- 
portionals crtjnt 

A Q D 4*B 

Et quod fit Pub extremis zquale erit ei quod fit fub medijs 
AQ/J* B inAzqualitur GinD '■ -gx 



nempe 


Etcxpljcata stquationc L. V.(BQ + Q in O ^J^jp'zquabitur At 


Porifma , 


. I- i..: ~ 


Reda, cuius quadratmn zquale eft quadrato ditnidiz I F , & rcdingufa 
JH ECcontrada eademdimidulFxqualiseftxedxfcJ,. • i Cl 

patur ergo E 1 quzfita, 1 

Compofitio quarti Cafus * 1 

• I * , l .1. ' 

S ltdatus femicirculus E F C , vt (upra ,& oporteat 
facere quod impcratumell. Si data B , zqualis 
fit redz H C , ladu m ianj erit quod proponitur, 

Si vero fit minor lecet reda FI I circumferentiam in k, 

Qt conncdatur t K, K C<angulus igiturEKC mfe- 
micirculo redus erit & ideo e K* media proportio- 
niaA nalis inter H r , EC,acproindcquadratumEk‘ zqua- 
le redanguloH EC. producaturautcmCkin A,vtfitk A zqualis dimidix 
B , 6c connedatur A E eius q uadtatu m zquale erit quadratis A 1> , K E; hoc eft 
quadrato dimidiz B > &redangulo H EC. Itaquearcda A E auferatur AG 
zqualis dimidizB , refidux vero E G renatur in H k zqualis E I 3 ficPorlfma 
iubet . inferius autem oilendetur ip la ^G maior, quam £H producta * dc- 
nique £ I ad circumicrentiam in F . Di t o I F zqualem efle datz B . Con- 
nectarur enim F C ,6c centro A interualio A G , vcl A K deferibatur circulus 
quern E A producta lecet in D , is circnius rangir rectam E k in k ; angulus 
cairn AK E rectus ell, cum fit redus & angulus E k C in icmicirculo, & ideo 
f 1 re* 
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* »•* UUJ • * *7 

A rw2aq^j!um G E J) arquabicur quadra to E K hoc eft redangulo H E C, qua, 
re VtG E, hoc eft E I ad E H, ica critE C ad E D ■, led vt E I ad E H , ita eft 
quoque E C ad E F , propter fimilicudinem triangulorutn E H I , E F C , an- 
gulienimEHI, E FCiuntsqualcs jquiare^i ,&angulus 1 EH com mu- 
ff venque crianguio , ergo E F xqualis erit E D.dcmptis xqualibus El , 

E G, reliqua I F reliqua: G D ,-hoc elt dat* B , atqualis erit, quod erat often- 
dendu.n . Pofica eft igitur reda iF, vt fa cere pportebat . 

At vero E G maiorem efle , quam EH fie demonftrabimus,fit enim , fi 
fcenpoteft, non maior, ergo cum G D cuiscquahseft B, minor fir, quanu 
H C , vt pomtur , erit & tota E D minor , quamtota £ C , atqiic adeo redan- 
gulum G E D minus erit rcdangulo H E C , hoc eft* quadrate E k , quod eft % 
I abiurdum ; redangulum enim G E D quadrate E k acquaie eft . Maior eft igi- 
tur EG , quam E H.quod erat oftendendum . Rtdam autem H C maximam 
c e hiniura, quxa pundo E duda: inter perpendicularcm k H, & cauam 
«rcumterentiam'K C intenjeiuntur , fit oftcndetr.us. 

Ducatur enim aha vtrumquereda El F ; ea minorctit , quam' E C; fed & 
fc ri minor eilquamEi, -ergo reliqua HC maior erit,' q'uam reliqualF; & 
lie ipla H C oftendenft'omnibus ahjs maior: Maxima eft igituromnium HC. 
quod erat oftendendum . ' “ 

* *. ' * ' • * • " ■ • 1 ' ' . ' . . , 

Rdfolutio quinti cafits . 

S it datus iemicirculus F. FC,in cuius bafim cadat perpendiculars I H r 
data autem reda iinea B : & oporteat inter tplam perpendicularcm , Sc 
conuexam circumferentiam (emtctrcuh ponere redam hneam atqua- 
lem ipfi B , ica vt ad pundum E pertingar . 

Sit fadum , & fit ea reda F i , & iungatur FC , fitque 
datarum FI, EC, EH prima B , Itxunda D , tenia G , 

&. quxratur E F . ea ello A. Quoniam igitur limilia funt 
rriangula E FC , E HI ,angulus enim EFC, cum fic 
in femicirculo redus eft , & ideo zqualis redo E H I 
& angulus E communis eft vtrique , eric vt E F ad E C , 
ita E H ad E I , hoc eft in figura rcioluuonis , proportio - 
nales erunc 

A D G A 4* B 

Etquod fit liib, extremis aequale eric ei, quod fic full 
jncdij&nempe 

AQjF B in A zquabitur D in G 
Ec expheata xquanone L. V.( BQ j- 4* DinG)— 
fijacquabitur A. 
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Taeifnia , : ^ 

l'i . . ■ i ' * , • : ’ ■ 1 * • ' *i . » ; . * -* w i 

- Rods, cuius qusdratum a*quale eft qnadrato dtmidi.c FI, Ac K.*da«gul<p 
HE <J , contrada.eadera dimidja B I axjuahs cltrcda: E P . tj 

, Oacur ergo £ F quxfita , > aL_. • < • ' ■ v[.n . . i 

Compofitio quinti Galus . .1* 

i . li *M .*• . V! ■ III: f tiO . • I,* 3 A, 

S ic d.uusfcmicirculus E F C , y^Ippra , & oportcat faccrc quod propofiii 
cum eft. Ducanniraftpundumk, in qqo perpendiculars EH Jeead 
circumferentiam EFC reCErEK, CK, iplaque C fc , proaucaf ;• 
turinA , vt fit k A iqu'aiis dimjdk B , 0c iungaqir HA, d® 

ab eaque abltindacur A Gasqualis A k,> 0c m lemicjrculo 
£FC accommodcpjrE Fxquahs E G, &: producicurviq, 
ad pcrpendiculareni H I . Fadtum eft igicur quemadtno 
dutn Poriima docct : a recta cnim A E , cuius quadratum 
acquale eft quadracis A K , K E , hoc eft quadracodinddi? 

B., & rectangulo H E ablaca eft A G arqualis difrudis 
B, & refid ui EG aptata eft in ftmicirculo *qualis EF . E ^ 7. H. C r 
Redam autem F I aKjualem cfle data: B,ica fit manifcftum. 

Iungacur cnim F C & centre A intexuallo A J , yel A G defiribacur circu- 
lus fecans E A produdam in D , iscircufus tangit redam E K in K , redlus eft 
enfm angulus A K E,cum fit redn^ & angulus EkC ia(bmic'r,culoj & propte- *S> 
rea redaa gulum G £ D arquale arit qtjadrato E k j hoc eil reiflangulp H £ CJ 
quart* vt G £ieu £ J? aid £ Q , ica eric E FI ad H Dr led vt E F ad EG, W 
eft quoque E H ad £ I ob fimilitudincm triangulorum EF C, , £ H I > quo- * 
rumanguliEFC , EHI (lint rcdi,Sf ideo arquales , & angulus E H cotn- 
muniseft, vtriqueergo Elarquahs erit ED, & ahlatisxqualibus E F f F G , , 
reliqua F I reliqua: GD, hoc ; eft dact? li a;qualis eric,* quod erar oftendendum , - 
quare fadum eft quod nportebat , - . . .IH : ,;.H Huia-in 

v - , : * : or: i i" *• , :■ n • i.< biST?*.*: i : 

Rcfolutio Sexci ,Cafii5 n j ut-. > ;t *u!i .*r.% si 

Ed id ’ 





B 



— ,;,.vi . iiilOliUk i u • 

S it daius Icmicirculus E F C, in cuius bafis ex tren; ira- 
te m cadac perpendicularis 1 C ;data autem reda linea 
B,& oporteat ,in(ef ip(ain p^Dep<£cdarcjp»&.pifcfi- 
fcrentiam fimicircuh poncre rc£tamlincamxquaiem ipfi Bj t 
ita vtadpundum Epertingat . g- 

Sic Fictum & fit ea reda F I , & connedatur F C : . fitquc 
datarum F I . EC, primaB , fecund a D', & qu»*atur E F ' ^ , ! 

ea efto A . Quoniam igitur angulus E F C in lemicirculo /rT" 
redus eft, erit E C * media proportionalis inter E F , E I 
idclH in rcfolucionisfiguraproportionaleseruut. 
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A A D A*B . 

Ec quod fit lub extremis xquabicuf quadraco media; hoc eft 
A Q.«J* B in A xqUabitur D ' * 

Et explicau xquanone L. V. ( B Q j D Q) - B i arquabicur A 

Porifma, • 

Reda, cuius quadracnm xqualc eft quadratis EC, dimidixFI, con- 
crada eadem dimidia F 1 , xqualis eft redr E F . 

Datur ergo E F quxfica , 

g - Compofitio Sexti Cafus , 

S ic dacusfemicirculus E F C> vc didumeft, & opor- 
ceac iufTim facere . Producacur I C in A, vc lie C A 
xqualis dtmidix B,& iungatur E A. eius quadracu 
xqualeeric quadracis EC.icC A, hoceft,& dimidix B, 
a reda igicur £ A auferacur A G xqualis dimidix B, 
reliqux E G acconatnoderar in lemicirculo xqualis E F, 
caque produda fecec pcrpcndicularcm Cl inl,hzccan- 
ftrudio habecur ex Porilmace . Redam aueem F I xqua» 
lemeftedacxB, ica oftendetur . Iungacur enim F C, Sc 
f* delcribacurexccncro Aadinceruallum AC.vel A G circulus (ecans E A con- 
cmuacam inD iscirculus cangec recta m £ C > in C> cum lie redus angulus 
E C A, 8c ideo rcdingulum G E D " xquale eric qaadraco E C, vnde reda 
E C eric m :dia proportionals inter E G , E D > led eadem E C eft quoque * 
media proportionate inctr £ F > E I .cum iic redus angulus E F C ia lemi* 
circulo , acque eft EF xqualis EG, ex conftrudione, ergo & El xqualis eric 
i. D , &ablacis xqaalibus E F , E G, rchquaFI reliqux G D , hoc eft dacx 
B > xqualis eric quod crac oftendendum . Fadum eft igicur quod oporcuic . 



MARI N I 

GHETALDI 

DE RESOLVTIONE. 

ET COMPOS IT I O N E 

M A T H E M A T I C A. 

LIBER Q_V A R T V S. 


VPERIORI libro expofui exempla ad Refolutioncm , & A 
Compolitionem pertincntia,vbi quadrats inarquationibusfim- 
plici affc&ionc implicantur , idcll fimplici piano Tub latero, 

& data coefficientel6gitudine,& idco abfqucdifriculcate /Equa- 
tioncs ipli cxplicantur, ac dcinde Compofitiones, qua; indc de- 
ducuntur,facilioperaperficiuntur. Nunc vcnioadRcloIutionem.&Com- 
pofitionem diffialiorum Problematum , vbi quadrata implexis affcdtionibus 
obuoluuntur, ideft vel pluribus planis , partim affiimaris , partim ncgatis; 
vcl ctiam planis iub latere, & aliqua longitudine , non quidem cx ledata, 
led ad datam ex fc, datam habente rationcm , quo fit vt atquationes diffici- 
lius ex plicen tur , atque adeo Con pofitiones , qus ab ipfis proficilcuntur fiant 
difficiliores . * » 



Theorema I - 


• 


Si quatuor magnitudinum proportionalium vna extremarum , aut mediarum 
merit maxima , altera minima erit . 


S int quatuor magnitudines proportionales A B , C D , de- 
que A ad B , vt C ad D,& fit vna extremarum vtpo- 

te A omnium maxima. Dico alteram extremam D mi- 
nimam efle . Quoniam enim maxima ponitur A prima , ea 
maior eft quam C tertia, ergo & fecunda B maior eft, quam 
D quarts. & cum fit, vt A ad B, ita C ad D, A autem 
maior quam B , erit & C maior quam D . itaque ipfa D 
omnium eft minima . 


a » c » 


Scd 
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A. *. C D 


A. 6 C ® Bjquad 


A jT^Ed fit maxima vnamediarum vtpotc B. Dico alteram me- 
\ diamC minimam effe, Quoniaraenim vc A.adB minor 
' nempcadmaiorctn-jita eltCad D,eric&G minor quam 
D , & cum fit , vtA ad B , ita C ad D eric conucrtondo vt B ad A , 
ici D ad C , eft autem B maior quam D , cum fit omnium ma- 
xima , ergo & A , quam £ C maior crit . Minima eft igitur om- 
nium C • quarc conftat propofitum , 

Theorema II. ^ 

Si compoficaex extremis quatuor magnitudinumproportionalium fucrit ma- 
jor , quam compofica cx medi js , vel differentia extrema rum maior , quam 
® differentia mediarum , altera extremarum maxima eric > altera minima) 

• fin minor altera mediarum maxima , altera minima eric, 

S int quatuor magnitudines proponionales A Ii, CD,fic- 
que compoGca ex extremis A D maior, qua compofita ex 
medijs B C. Dico alccra extremarum A D maximam cfle, 
alteram minimam . Si enim fieri poceft neutra ipldrum A D 
fit maxima, ergo maxima eric vna ex medijs BC {f* confe- 
quenter altera minima, quare compofita ex maximal mini- 
ma, hoc ell ex BC," maior crit quam compofita ex rcliquisi, 
quod eft abliirdum ; ponitur enim compofica ex A D maior , 

C quam compoficaex BC: Gum igitur neutra mediarum fit maxima,erit ma- 
xima vna extremarum , & per conicquens * altera minima . Eadem ration o «» 
oltcndcmus fi compoficaex extremis iueric minor , quam compofica ex me- 
dijs , alceram mediarum, maxima efle alteram minimam. 

Rudds lint quatuor magnitudines proportionates A B , C D , D E» 

B F , ficque A F differentia extremarum A B , BF maior quam CE 1 
differentia mediarum C D , D E . I.'ico A B maximam effe , F B 
minimam . Si enim fieri potell non fit maxima A B , ergoC D ma- 
ximaerit,& conlequenter* DE minima: itaque D E minor eric, 
quam B F ; quart reliqua E C maior , quam reliqua F A . quod eft 
abliirdum ; ponitur enim A F maior quam C E. Noil igitur maxi 
maeftc D, quare AB maxima eric, 6c ' conlcqucnccr BF mini- 
ma . Eadem racione oftendemus fi differentia extremarnm hierit 
minor, quam differentia mediarum, alteram mediarum maximam effe, al- 
teram minimam. Quare conftat propofitum . 

Hoc Theorema demonftrauimus racione ducente ad impofiibilc , fed ta- 
men poffumusetiani reiftademonftratione vti hoc modo. 

Sint quatuor magnitudines proponionales AB, A Q B p 
C D, D f ,B F, fitqu© A F compofita ex extremis ma- ■ 1 1 

iorquamCE compoficaex medijs. Dico alteram, h p e 
extremarum A B , B i maximam effe » alteram mini- 

mara 


a c 
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mam . Sit cnim A B maior, quam B F , CD non minor ,’quam D E > A 
poflunc cnim CD,DE efle quoqucarquales . Quoniam igitur AB poni- 
tur maior, quam B F,&C D non minor quam DE , crit B F minor, quam 
' C alicx I uin redtangulum ABF lub extremis maiuseflccre&angulo CDE 
lab medijs ; quod effecablurdum. Sumaturergo DH atqualis F B , & B G 
^qualis E D : crit G F xqualis H E , vnde reliqua A G maior eric, quam rcli- 
qua C FI , ponitur cnim tota A F maior , quam rota C E. 

Etquoniam eft, vt AB ad CD.ita DE ad B F ; eric pcrmucando vt 
AB ad E)E, hoc eft ijT B G , ita CD ad BF,hoceftad D H, & diui- 
detido , vc A G ad GB, ita crit C FI ad FID , led AG oftenia eft ma- 
ior , quam CH,crgo& GB maior eric quam H D; atque adcotota AB 
maior, quam tota C D ,& conlequentcr maior criam, quam DE, ponitur B 
cnim CD non minor, quam D E,itaque AB maxima crit proportioru- 
lium , & per * confequens B F minima . 

Rurfus fine quatuor proportionals CD,AB,BF,DE, fedCE com- 
pofica ex extremis fit minor quam A F compofita ex medijs . eadem rations 
qua fupraoftendemus alteram mediarum A B , B F , maximam efle, alteram 
minimam . * 

Item fine quatuor proportionales A B, CD, A v T> G 
D E , B F , fitquc A F differentia extremarum ma- 

ior , quam C E differentia mediarum . Dico alee- S — E 2 ? 

ram , extremarum A B , B F maximam efle , alte- 
ram minimam . Producatur cnim A B in G,vcfic B G :equalis E D . fimili- C 
terproducaturC D in H.vt fit D FI a:qualisFB, erunt igitur *qualesFG,E H, 
fed A F ponicur maior, quam C E, ergo tota A G maior erit, quam tota C H . 

Ec quoniam eft vt A B ad C D, ita D E ad B F , erit permutando , vt A B 
ad E D , lioc eft ad B G , ita C D ad B F, hoc eft ad D H , & componendo , vc 
A G ad G B , ita C H ad H D, fed AG oftenia eft maior, quam C H, ergo & 

G B maior eric, quam FI D, hoc eft E D maior, quam F B, itaque F B minima 
«ik«. crit proportionalium AB,CD,DE, BF,&* confequcnter A B maxima . 
Deniquc fint quatuor proportionales CD,AB,BF,DE:fit aucem C £ 
differentia extremarum minor , quam A F differentia mediarum . eadem ra- 
tionc qua fupraoftendemus alteram mediarum A B , B F maximam , alteram 
minimam efle . quarc conftat propofitum . D 

Theorema III. 

Si compofita ex extremis quatuor magnitudinum proportionalium fuerit ae- 
qualis compofita: ex medijs, vel differentia extremarum aequalis difleren- 
tite mediarum, maior extrema maiori media:, minor minori arqualis eric . 

S int quatuor magnitudines proportionales AB, a g B F 

CD ,DE, B F , fitque A F compofita ex ex- c H D E 

tremis aequalis C E compofita; cx medijs, & fit ~ " 

AB 
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A AB maior extrema , C D maiof media. Dico AB,C D sqiiales efle , 
jtemquexquales D E , B F ; fumatur enim B G squalls ED.&DH squa- 
lls F B , ergo tota F G squalis eric tou E H , fed &C A F ponitur squalis C E , 
ergo & reliqua A G squalis erit reliqusC H. 

Et quoniam eft, vt A B ad C D ,ita]>Ead B F ;critpermutando, vt AB Z> 
ad E D , hoc ell ad B G , ita C D ad B F , hoc ell ad D H , & diuidcndo,vt AG 
adGB , ita erit C Had H D , led A Goftcnfacft ; squalisCH , ergo & G B 
squalls erit H D,hoc ell E D squalis F 0, minor videlice.t mediarum , minori 
extremarum. & fi ab squalibus A F , C E auferantur squales F 0, D E, reliqua 
B A reliqua: D C squalis erit , hoc eft maior extrema maiori medis . 

. Rurlus lint quatuor magnitudines proportionales AB,CD,DH,BG» 

B Htque AG differentia extremarum squalls CH differentia: mediarutm . 
Dico A B , C D squales efte , & squales D H , B G,producatur cm m A B , 

C D, vc fit B F squalis D H, & D E squalis B G . Quoniam igitur B F squa- 
liseft D H, & B G squalis D E; erit coca F G squalls toti E H,icd & A G po- 
nitur squalls C H, ergo tota A F toti C E squalls erit . 

Ec quoniam eft,vc A B ad C D, ita D H ad B G, erit permucando , vt A B 
ad DH, hoc ell ad B F,ica C D ad B G, hoc eft ad D fc , & compenendo , vc 
A F ad F B ita C E ad f D led A F ollenla eft squalls C E, ergo & F B squa* 
lis erit E D,hoc eft D H squalis B G minor videlicec mediarum minori extre- 
marum, led ponucur squales & A G,C H,ergo tota A BcociC D squalls erit} 
hoc ell maior excrema maiori medis. Maior igitur extremarum maiori me* 

C diarum minor minori squalis ell, quod erat oftendendum . 

Problema I. 


Pato quadrato aliud quadratum in data ratione inuenire . 


s 



* 

It datum quadratum, ciiiuslatus A k, & data ratio A Gad AC .Oportet 
inueniie aliud qua- '* r 

dratutijVt quadrat u 
A K ad qu-dratu inuentu 
habeat raconc , vt A G ad 
AC.Porwur in diredlum 
» AG, AC,& ex puiSto A du 
catur/fc.itavt cu A Cconfticuatangulumquecunq-,&iungatur Glt.eiq. pa- 
rallel lucatur cy occurrens K A products in y:in rc£h autem k y deferiba- 
tur fenicirculus y I K,& ex A ipfi k y ducatur perpendiculars A I, vlque ad ’ 
circunferentiam: fi quidem puu&utn A fit in diametro K y ; fi vero fit ex- 
tra dhmetrum , ducatur A I contingens lemicirculum in I. Quonianu 
igitut parallels funt G k,cy , erunc anguli A GK , Acy squales, & s- 
qualesquoque anguli A k G , A y c j vnde fimilia criangula A G K , A cy : 
vtigitir AG ad AC, ita erit Ak ad Ay,ledvt AK ad Ay, ita eft 
quadntura A k ad quadratum A I , lunt enim tres proportionales A * , 


i 
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m. AI.A y , &cft vt * prima ad terciam , icaquadratum primx ad quadratum A 
K°toi fecund*, ergo vt A Gad A C,ita eric quadratum An ad quadratum A L 
Fadum eft igitur quod oportebat . 


Lemm| L 

Si a medio & extremitatibus vnius red* line* ducantur tres red* paral- 
lels , alteram redam lincam fecantcs . Segmenca feds inter parallelas in- 
tcrieda xqualiaerunt » 


X 




S int dux red* lines AB,CD,quarum ABfe- 

cetur bifariam in E,&apundis A E B . du- 1 
cantur tres parallels AC,E F, BD iecantesre- V 
ftam C D in pundis, C F D . Dico xquales eilc C F, 

FD. Sienim A B, CD func parallels, parallelogramma hint AF,FB,ac 
proinde latera AE.CF ex aduerlo xqualia , atque xqualia latera E B, F D, 
led ponuntur xquales A E , E B , ergo & C F , F D lunt quoque xquales . 

Si vero A B , C D non lunt parallels conutnient inter fc , conucniant in 
G,ergo fimilia erunt triangula G A C, 

GEF, ob parallelas enim EF, AC 
angulus GAC xqualis eft anguloA 

G EF,& angulus GCA anguloGFE, \ ' Cfb 

quarevt AG adGE,itaemCGad 

G F, fie cxiftentc quidem pundo E in- 
ter punda A G,eric diuiU^nJo,*. con- 
uertendo,cxiftcte vero G inter A Eerit A 
componendo,& conuertendo, exiftete 
autein A inter E G erit conuertedo, c 



•o 




B 


&per conuerfionemracionis, vt GE ad EA,ita G F ad FC. 

Et quoniam propter parallelas B2>,EF angulus GDB,xqmliseft an- 
gulo GFE , & angulus GBD angulo GEF, fimilia erunt cianguk, 
GUB, G F E, vt igitur BG ad G E , ita erit D G ad G F , &exiften- 
te G inter E B, erit componendo , exiftente vero E inter G B , etc diui- 
dendo,at exiftente B inter EG, erit conuertendo, & per conuerionem 
rationis, & rurlus conucrtcndo, vt BE ad GBfitaDF ad GF -, ftd vt Q 
G e ad E A , ita eft G Fad F C , vt demonftrauimus , ergo ex * xqiali , 
eritvt BE ad EA,ita DFad FCjfedBE xqualis eft E A, ergofiOF 
xqualis erit F C . 


Lemma I I . 


Si in diametro circuli , etiam produda , lumantur duo punda a ccitro 
xque diftantia, & ab ijs ducantur ad redam lineam cadcntcm in circubm 
du* red* perpcndiculares ; Segment* cadentis inter circumferentiam,&. ser- 
pcudicularcs intcrieda, squahaerunt. 

Suman- 
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A Sumancur in diametro circuli D F . duo pun&a C G a centro quod fit V , 



seque diftanda, & ab alijs ad re&am E H cadentem in circulotn dudanrur 
duz pcrpendiculares C B ,G R ,ipfaauccm EH fecec circulutn inpun&is 
C eH. Dico E B , H R atquales eflfc . Ducaturcnim VK perpendicularis 
ad E H, erunt igitur tres parallels B C , k V, G R atque funt arquales G V, 
V C i ergo ex antecedence Lenvnacc zquales erunt, & K R , K B , fed zqua* 
les quoquc funt K H , KE , ergo per zqualiutn zqualibus ablationem, vel 
additionem , erunt zquales & E B , H R . 

SedredaEH canget drculutn in k . Dico zquales cfie K B >k R • Conn«- 



ftatur enim k V s ea perpendicularis eric ipfi F k , vnde tres parallels erunt 
GR, VK,CB,atque funt zquales G V, VC, ergo zquales erunt &kB,' 
KR. Quare conftat propofitum . 

Lemma III. 


H • x Sint 
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^ ^ nt ^ uo lemicirculi A B C , D E F in dircdum bales habentes , & recta 
Ak contingat femicirculum DEF in K, ipfum vero ABC lecec 
in T,& ex centro circuli DEF, quod fic V ponatur V G squalls 
_ C , & per A ducaturvtcumquc reda AEB fccanscircuferentiasKF, TC 
in pundis E B , circumfercntiam verb K D in H, 5c. connedantur G H , 

G k,kD ,quibus parallela: agantur cs, cy,yx lecantes BA,TA,F A 
etiam conttnuatas inpundis S Y X , & * fiat vt AG ad A C , ita quad rat u ££• ' ’ 
AK adquadratum A I. Dicovc AG ad AC, ita efie FC ad cx, & ita 
E B ad B S , & ita kT ad TY, atque vnuraquodque rcdanguloru Y A k , 

E A S , F A X quadrato A I zquale efle . 

Quoniam enim xquales funt V G , VC,& xquales quoq ; V D , V F , erut 
B arqualcs &DG,FC,& quoniam propter parallelas K D, xy tequales lunt 
anguli G D k, c x y , & propter parallelas G K , c y xquales anguli D G k; 
xcy, fimiliaerunt triangula DGK, xcyj vt igitur G k ad cy,ita erit 
G D hoc eft FC ad cx. 

Similiter quoniam parallel® funr G k, c y , erunt anguli A G k , A C Y x- 
qualcs , & xquales quoque anguli A K G , A Y C , & ideo fimilia triangula 
AGk, AC Y ,quare vc A Gad AC, ita erit GKadcy.fedvtGkadcy, 
ita oftenfaeft FC ad exsergovt AG adAC, ita erit FC ad cx. quod 
eft primum . 

Deinde iungatur B G , eique parallela agatur GR ftcans BSin R. an- 
gulus igitur ARC squalls erit angulo ABC, & ideo redus , quia & ipfe 
C A B C in lemicirculo redus eft , vndc HR,* E B xquales erunt . 

Et quoniam parallel® lunt G H , c s , erit angulus G H R squalis angulo 
cSB, eftautem& angulus HRG squalls angulo S BC, redus nempe re- 
do , ergo fimilia erunt triangula H R G, S B Q quare vt G H ad C S, ita erit 
HR, hoc eft E B ad BS. . ... 

y£que quoniam ob parallelas GH, cs xquales funt anguli AGH,ACS, 

& xquales quoque anguli A H G , A S C , & ideo finvlia triangula A G H , 
AcSjeritvt AG ad AC, ita GH ad CS,ledvt GH adCS, ita eft 
E B ad U S, vt proxime dcmonftrauimus,ergo vt A C ad A C,itacrit t B ad 
B S , quod eft fccundum . 

Iam connedatur T C, eique parallela agatur G L fecans Y Tin L , erit an- 
D gulus K13 p. squalls angulo A T C , led redus eft A TC in lemicirculo, ergo ** 

& k L G redus erit : itaque xquales erunt L k , K T . Et quoniam fimilia funt 
triangula k L G , Y T C , funt enim xquales anguli G K L , C Y T ob paralle- 
ls G k , c y , & squales anguli k L G, Y T C , quia redi, erit vt G Kad c y, 
ica kL, hoc eft kT ,adTy, fed & A Gad A C eft,vtG k adey , ob fimi- 
litudinem triangulorum A G k , A C Y , ergo vc AG ad AC, ita eric kT 
ad T y ,quod eft cercium . 

Et quoniam propter eandem triangulorum A G K, A c y fimi!itudincm,eft 
Vt A Gad AC, ica A kad A y, vc autem A K ad Ay ita * eft quadracum • faK * 
Ak adrcdangulum y A * , cum fine etuliiem altituduus As , ergo vt 
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AG ad AC, ita cm quadratum A kad reftangulum Y Ak,fcd vt A Gad A 
A C , ica ponitur quadratum A k ad quadratum A I ergo re&angulum Y A K 
quadraro A I atquale eric .quoded quartern. 

Similiter quoniam fupra oltcnla luncfimilia triangula AGH, ACS.erit 
vc A G ad A C, ita A Had A S, led vc A H , ad AS, 'ica eft redangulunu 
E AH ad rc&angulum E A S , eandtm cmm habent altitudinem E A , ergo 
vc A G ad A C , ita eric redangulum E A H , hoc eft * quadratum A K, ad rc- 
Aangulum E A S , led vt • A G ad A C , ica ponitur quadratum A k ad qua- 
dratum A I, ergo rechngulu E A Ssqualecrit quadrato Al quod eft quint um. 

Eoftremo quoniam parallels funt k l>, x y > erunt anguli A D K , A X Y 
squalen, & equates anguli A K D , A Y k , & ideo brnilia triangula A D K » 
AX Y;vc igitur ADad A k, itaerit A X ad A Yjfed vt ADad AK itaeft B 
A K ad A F i rcdangulumcnim FAD* squarur quadrato A k, ergo vc A X ad 
A Y,ita eric A K ad A F > vnde redangulum F A X lub extremis , acquale eric 
redangulo Y A k Tub medijs,fed redangulum Y A Ksqualc eft quadrato A I, 
quarto loco demonftrauimus, ergo & retftangolumF AX cidcm quadrato 
A I squale criqquod poftremo loco craf oftcndcndum , 

CoroUarjum. .. • 

E X dcmonftratis patet redangula Y A k,E AS, FA X squalia e fife, often- 
lutn eftenim ynuroquodque eorum squari quadrato A I . 

Problema IE ^ 

■" 7'i . * V . “i « ^ \ ■ 

Dati$ duobus femicirculis in diredum bales habemibus, inter eorum cir- 
cumferentiasponere redam lineam magnuudine datam, qus advnius fc. 
micirculorumangulura peningat, 

H Oc Problema multos Caliis babec , eolque omnes in fecundo libro 
mci Apollonij Rediuiui in tria capita congeftos ablolui. nuncodo 
ex principalibus in cxemplum Relolutionas & Compoftcionis expli- 
cabo , omilfis ijs in quibus dati duo femicirculi le inuieew lecant aut tangunc, 
ij enicn Calus ad illorunj bmilitudinem,& rciolucntur & componentur . 

r- rrsj. OT X \ * d 

Primuih vergant dati duo fenicirculiad eandem partem, neutro reliquum 
indudente . . , 

S int itaquedati duo lemicirculi a b c, def, vt didum eft . data autertu 
reda linea G. & ducatur ak contingens iemicirculum def ink; 
ipfum vero ABC iccansin t . Oportct inter circumfcrcntias tc, k f 
poncre redtam lineam squalemipfi G,ita vt ad pundum a pertingat. Quam- 
uis autem ex bac femiarculorum pofitione duo Calus oriantur, aut enua> 

po- 
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A ponenda eft ilia magnitudine data inter conuexam vtriufquc fcmicirculi cir-. 
cumferentiam , aut inter conuexam vnius , & cauam alterius , tamcn vna, ca- 
demque refolutionc vtrique iacisfif , 

Relblutio , 

F AiSum iam fitdu&animirum re&a a be habens Tegmentum be x- 
quale dat* G, & producanir a d in g , vt og re&a ex ccntro circuit 
dcf, quod fit o lit xqualis o c , & in a e produ&am ledtamquea cir- 
cumfercntiakd in hducaturperpendtcularisgr, Stconncdatur cb.eaque 
eidem aeperpendiculariserit, quoniam angulus abc 

Lon t, 

g eft; quare * xqualcs erunt h r > e b . ( 

Quoniaigiturdat* 
fiint ac, a g* be , ak 
prima fit B > fecund* 

D, tertia G» quart* K , 
vt in figuris ad Refo- A L 
lutionem pertinetibus 
dcfignatu eft > & qus- 
ratur a e , ea efto A ; 
ergoab eric A~G,& 
cumfintanguli abc, 

C a r g refti , & ideo »- „ . . 

quales parallels erunt b c , r g, & ob id fimilia tnangula a be , ar g, qua- 
re vt ac , ad ag, itaerit ab ad ar; hoc eft in figuris R^foluttonu v| B 
ad D ita A - G ad atquc adeo a r erit p "‘ A ~ t »<?»• fi iuTeHtur 

tZ r,V o,i '* « b ,V a- r c . a j-ftj; 

gulum e a h xqualc eft quadrate a K , etgo - 4?± Sr*± S0£%r 

b pi, *q-- »i»o in * r. in A jqnahinirKQ o 

Ducantur omnia in B , vt frafcio cuanefcat , ergo ^ . 

D in AQ- DinGin A- B in G hi A aequabitur K Qm B. 
AppUcentur omnia ad D, vt poteftas xquationis nempe A Qex fe 





Prvcipere autem vt omnia ducantur inB , ac dettlde produ&a appheen' 
tur ad D , perinde eft ac fidicaturfiat vtD adB .itavtraque xqualitatispars 
feparatim Saliaspartes, harum namque pamumalterl qmdem ^AQp 
A » ° ^ ' iirrra vero cadem nenfrei partes* que ex ilia duamr 

ne l & applicationc procreantur , nam vt tObique cadem eft operatio exempli 

res fiet tlluftrior^ ’ ■ - 

nu Ao -m? 0 ” * — G in A jequetur.K.Q_.:' id w>nr:i *. ■ 

B n ninCiiA a>Ld Jtimlflnn.vi r 


& fiat VC D ad Bit* pj " A n°— r Ci*Ai«i «untA«v,G 


m 


Digitized by Google 



B 


> 1 * 1.1 

Ww 


*4° De Relol. 8c. Comp. Mathcmatica 

>rt A I is C In A, 

in A £ — nam ^ 

.. GinAduciturinB,8d^ produ&umquodcfiDinAQ — 

13 in G in A — B in G in A applicatur ad D, ex eaquc applicatione oritur 
ACL-G in A~ii£ii-\ 

Similiter Hat , vt D ad B , itaKQad aliud planum id eritld^—tota igitur 
hzc progreffio fit per plana non autem per lolida , & in eandem inciditur x- 
quationem. Hoc monuimus quoniam in demonllratione , qua: ordinanda eft 
per regrefliim RefoJutionis procedetur per propcrtioncm planorum, noru 
autem per xqualitatem iolidorum ; ncque emm opus crit plana in longitudi- 
nes ducerc , iolidaqucex huiufmodidudtu fadia , ad alias lcngitudines applica- 
ie,vt rurfiis ad plana deueniant ,cum in xqualitatcm eorundem planorum^ 
incidatur per proportionem planorum prcgredicndo. 

Vt autem clariorexiftat *quatio,faciliuiquc explicetur , tranfmutentur fra- 
ftiones in integras magnimdmes ncmpe ello 2 fienim fiat vt D ad 
B, ita KQ^ad aliud quadratum quod fit ZQ^eritZ Qjdem quod * 

Similiter — efto F : nam fi fiat vt D ad B > ita G ad aliam,qua: fit F,erit F 
eadem qu* !£f , & per confequens planum F in A idem crit , quod planum 

p — • tranfinutatis itaque in integras magnitudines fra&ionibus. 

A G in A - F in A iquabitur Z Q_ 

Seu quod idem eft A Q.--G «$♦ F in A aquabitur 2 Q^, 

Etcjplicata arquationc L. V.( Gf *- F zQ)>FG - «f F - aqua- 
bitur A . - 

Porifina . ■ 1 , . _ 

• * *. t f 

Fiat vt a g ad a c , ita quadratum a k ad aliud quadratom , quod fit a i, 

& ita re&a G ad aiiam re&am,qux fit Fjdcinde redhe cuius quadratum 
a:guale eft^quadrajis a^r , & dmi^dix compofitx cx G * & F j addita eadem di- 
miicttSdornpqfiu ,‘fiet reda squalls quarfits ae. ' A. 

Daturigicur ac quxfita. ~ 

Compofitio. 

Int dati duo femicirculi A B C , D E F , vt didum eft , data autem rc- D 
<fta linea V 2 , 8c_ contingat A K fcmicirculuni D E F in K fecet 
veroiplum ABC in T. Oportet inter circumferentias TC, KFpo- 
ncre re&am lineam arqualem V z , ita vt 3 d pundtum A pertingat . 

Duo funt Calusvt in Relolutione didtum eft . in primo oponebit datam V* 
non efie maiorem , quam K T , nec minorem quam FC . in fccundo opor- 
tebit non eflfe maiorem , quam F C , nec minorem quam K T . Si quidem 
data Vz fitxqualis altcri ipiarum k T, Fc: fidtu'm iam crit quod pro- 
ponitur , fi vero maior fit minore, minor autem maiore producatur A D in 
G , vt y G rcifta ex ceotmarculi D £ F , quod fit y.aquaJisfit y.c,&*fiat 

vt 


s 


, Liter Tertius. 14, 

■A vt A G ad A C,ita quadratu A K ad aliud 
quadratu quod fit AL Similiter fiat vt A G 
ad,AC>itaVZadZL,&VL copoftta 
ex VZfZLiecetur bifaria in N , eiq.du- 
catur ad rectos angulos N O iqualts ipfi ^ t 

A I,& connedtatur O L. quadratum igicur 0 K — m 

O L icquale eft quadratis ON.NL, itaq; — ~ 

rcAx OL addenda eft recta acqualis lpli \ \ 

LN. ficPorilma fieri iubec. A ci J) y p q . 

Producatur ergo O L in P,vr fit L P »- 
qualis L N, & a pundto A ad circumfere- 
B tiam k F ducacur A H atqualis O P fecans 
circumferentia T C in B, ipfam lute O P, 
in primo quidem eafu, maiore efle quam 
A F,minore quam A K,in fecundo vero , 
minorc quim A F , maiore qua AK infra 
demonftr.ibitur.Iani facta eft conftructio 
I’roblcmatis.prout Porifma docet. Nunc oftendendu eft B E .tqualem efle VZ 
data - . Producatur A E,vbi opus exigit donee lecec circumferentia k Din H,flc 
centre L interuallo LN.ivel L P ilelcribacur circulus fecans redtam OP in 
Q., & iumatur P $ squab* Y Z, reliqua S Q^atqualis erit reliquz ZL. 

Et quoniam redtu O N tangit circulum in N cu n fit rectus angulus 
C ON L ex con'tructione , quadratum O d * squale crit rediangulo POQ, 
hoc eft quadrato O P, minus reel mgulo O P Q^feu minus rediangulis 
OPS OP S Siigitur fiat vt A C ad A G,ita vtraq - , xqualicacis pars fe- 
paratim ad alia plana, itidem manebtt tequalitas in Relolutione conuer/o mo- 
do fadtum eft nempe , vt A G ai A C , ita vtraque icqualiptis pars feparatim 
adaliaplana. At quoniam eft vt AG ad A C, ita quadratum A K ad qua- 
dratum A I exconltrudtione, hoc eft ad quadratum ON, erit conuertendo, 
vt A C ad A G , ita quadratum O. ^ ad quadratum .A JC . quadratum igitur 
A K erit vna pars xquilicitis , alcenam verofic expjorabimus . 

Fiat vt A C aj \ G , hoc eft vt LZ ad Z V , leu quod idem eft , vt QS^ 
adSP,ita OS ad aliam, qus.fitSM, ea maior erit, quam SP, quoniam 
P & O S maior eft , quam Qj , led vt O S.ad S M iu * eft redtangulum POSiw 
ad rediangulum PO,SM,eandem cnimhabent alticudiuem P O , ergo vt 
ACad AGjitaerit redtangulum POS, hoc eft quadratum OP, minus 
redtangujo OPS, ad redtangulum PO,SM;fed vc A C ad A G, hoc eft 
vt QS ad S P , ita * eft qiioquc rcdikaogulum O P y S Q^ad redtangulum, , &„i 
OPS ; luntenimeiuldem altitudinisO p. ergo vt quadratum O P , minus 
rediangulo OPS ad redtangulum PO,SM,ita cric redtangulum OP, 

SQ ad redtangulum OPS, hoceit vt totum ad totum ita ablatum adabla- 
tum, quare &'reliquum ad reliquum erit,vc totum ad totum ideft & quadra- 
turn OP minus rediangulo O P S,ac etiara minus rcdtangulo OP, S ■t .. «.- r *Z" Poj, 

minus r 
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minus redhngulo OPS, erit vc quadracum OP minus re&angulo O PS A 
ad rcdangulum P 0,SM hoc eft vc A C ad AG . Re&angulum igitut 
P O , S M > minus redtangulo OPS, eric altera pars csquadtatis . Itaqu:^ 
quadratum AK,hoc eft reiftangulum EAH, zquale enc redtangulo PO, 
SM, minus re&angulo O P S , lice eft a quale erit le&angulo OP M; led 
aequales lime A E , O P , ex confirudtione crgo& A H , P Maqualeseruric . 

Dcniq ue conncdtatur B C , & ei parallela agatur G R lecans A E produ- 
dtam in R , angulus igitur , A R G crqualis eric angulo^A B C , & ideo rectus 
«»• * cum lit rttftus & iple ABC in lrmicirculo, quaic arquales erunc EB, 

H R , & poftca E x arquali AH. vel P M iota B X xqualis erit toti AR, 

& cum Pint arqualcs A E , O P , ex conitrudtione , & aequales e x P M,tota 
A X toti C M arqualis erit . 

Et quoniam clt vc AC ad AG , ita A B ad A R ob limilitudinem tpa- 
gulorum AB C, A RG, & ita OS ad SM , ex conltrudtione ,eruvc AB 
ad A R , hoc eft ad B X , ita os S M , & componendo vc A X ad X B , ita 
O M ad M S ; led AX prima ollcnla eft ®qu*lis teniae O M , ergo &: 1c- 
cunda XB arqualis erit MS quart® , vnde ablatis aquahbus c x PM reli- 
qua E B arqualis erit reltqu® P S , hoc eft V 2 datae , quod erat oftenden- 
dum . Fadtum eft igitur quod oportebat . 

Rudis eft quidemh*cdcmonftratio,ledcalemRefbIutiogenuic, & nos 
noftrum inftitucum lecuti,quod eft a veftigijs Relolutionisin Demon ftrauo- 
ne non recedcre, iplam demonftrationcm per orlumrelolutionis texuimus . 
ftc etiam lequencium Caliium demonftrationcs texentfer facile autem eas cx- 
poliet^pii non ea le fcge adftrinxerit , vt per veftigia Relolutionis omnino 
regrediatur.qucmadmodumncglcdiscx parte relolutionem vtftigijs, de* 
monftrationes omnium Cafuum huius Problematis in lecundo libior ncltri 
Apollonij Rediuiui explicauimus . 

Ac vero redtam O P in primo quidem Ca- 
ftimaiorem efte quam A F , minorem qua in. 

A k, in lecundo vero minorem quam AF, 
maiorem quam A k fie demenftrabimus . 

Connedlancur GK> K D, eilque parallel® 
agantur C y , y x lecantes A T , A C m pun* 

**"• • diis y x , erit * igitur vt A G ad A C , ita F C 
ad C X, fed vc A G ad A C, ita eft quoquv 
V Z ad Z L ex conftrudtione , ergo vt V Z al 
ZL, ita erit FCad cx, & permucando vt 
VZadFC, itacrit ZLad cx,quarevt VZ 
ad PC, ita erit quoque V L hoc eft P Qad 
F x, hoc eft vt vna antecedentium ad vnam 
conlequcntium ■, ita omnes antccedentes ad 
oinncsconlequenccs , led V Z in primo qui- 
' 1 ■ dem Calu ponicur maior, quam F c,in lecun- 
do 
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A do vero minor, ergo & p Q^in primo Cafu maior crit quam Fx, in fc- 
cundo minor . 

Et quoniam redangulum F Ax * zquale eft quadrato A I, hoc eft qua- 
drato O N , feu rc&angulo P O Q , proponionaies erunc PO,FA,Ax, 
OQj fed P (^differentia extremarum in primo quidcm Cafu oftenfa eft 
tnaior , quam F x , differentia mediarum , ergo altera * extremarum p O , 
O Q, nempe ipfa p O maxima erit, & per confequens maior quam F A . 
in Iecundo vero Cafu ipfa P O oftenfa eft minor quam Fx, ergo altera 'me- 
diarum F A , A x , hoc eft ipfa A F maxima erit , & per confequens maior 
quam O P. 

Deinde connedatur C T , eique parallels agatur G R occurrcns A K 
g continuati in R, erit angulus ARG rc&us , cum fit re£tus & angulus 
A T C in lemicirculo, ac proinde* zqualeserant TK, k R. 

Et quoniam cftvt AGad AC, ita k Tad Ty, & ita quoque V2 ad 
Z L , ex conftnidfrone, erit vt V Z ad ZL,ita kT ad T y , Sc. permutando 
vt VZ ad k T, ita Z LadTy, & confcquenter ita VLadkY ,omnes vi- 
delicet anteccdentcs ad omnes confequentes , fed VZ, in primo quidcm Cafu 
ponitur minor, quam K T, in fccundo vero maior , ergo 3c^ V L hoc eft 
PQ in primo Cafu minor erit, quam 1C Y in Iecundo maior. 

Et quoniam rcdhngulum y A k * zquale eft quadrato A I , hoc eft qua- 1 
drato O N , feu redangulo POQ, proponionaies erunt y A , Qo. oP, 
A k , led y k differentia e xtremarum.in primo .quidem Cafu oftenfa eft ma- 
C tor , quam p Qjiiffercntia mediarum , ergo altera * extremarum y A , A k, 
nempe ipfa Ak maxima crit. Sc confcquenter maior quam Oft: In fe- 
cundo vero Calu y k oftenfa eft minor , quam P Qergo altera * mediarum 
QO , O p , nempe ipfa p O crit maxima , & per confequens maior quariu 
A k . Recta igitur O p . in primo quidem Cafu maior eft quam A F , mi- 
nor quam AK,in Iecundo vero minor, quim AF, maior quam AK. 
quod eratoftendendum, 

Oiximus oporrere in primo quidcm Cafu daram VZnon die maiorem, 
quam K T , ncc minorem quam FC: in iecundo vero non cfle maiorem , 
quant FC, nec minorem , quam KT. Quoniam in primo Cafu kT 
maxima eft omnium , quz ad pundlum A percinentes inter circumferential 
D TC,kF interijeiuntur : FC minima: In Iecundo vero maxima eft FC, 
minima K T , aliarum autem in vtroque Cafu propinquior minim* remo- 
riore minor eft , idque fic dcmonftrabirur . 

Ducatur vtrumque reda ABE fecans circum- 
fcrencias TC,KF in pundis BE. Qnoniam 
igitur in primo Cafu A K maior eft , quam A E, 

A T autem minor , quam A B , reliqua T K ma- a 
ior erit , quam reliqua B E , & fic demonftrabitur 
omnibus alijs maior. Maxima eft igitur K T . 

Similiter quoniam AF minor eft, quam A E, AC autem maior quam 

AB, 
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AS, reliqua C F minor etiuquam reliqua BE: Eadcmque rationc de- A 
monllrabitur omnibus alijs minor, minima eft igitur omnium FC. 

Rurfus ducatur alia retta AMN fecans circumfcrentm TC, K F im. 
pundis M N , deque reda M N minima: C F propinquior , quam B E . 
Quoniam igitur AN minor, eft quam AE,AM autem maior quaitu 
A B reliqua M N , minor eric quam rcliqua B E . Propinquior igitur mi- 
nims , minor eft remotiorc . 

In iecundo autem Caiu fiimatur ex cen- 
tra circuli DEF, quod fit y reda yG sc- 
qualis y c , & connedatur C B eique pa- 
rallela agatur G R fecans A E produdam - — 

in R, quam etiam licet circumferential : %-ns 

k D in H. Angulus igitur A R G squa- jj: c n y r a 

lis erit angulo A B. , fed redus ell A B C . . ... 

. infcmicirculoergo& A RG redus eric , quare* aequaleserunt EB, HRj 
& AG maior erit quam A R, fed A D minor eft quam AH ,ergo reli- 
qua D G , hoc eft F C , maior erit quam reliqua H R. & Ccoftendetur ip- 
la F C maior omnibus ahjs . Maxima eft igitur F.C . 

Deinde connect atur C T, & ci parallela agatur G I fecans A k produ- 
dam in f >, iplam vero A R m L , angulus A I G awjualis eric angulo AT C 
* & idco redus, cum fit redos &ipfe A TC in femicirculo, quare * a-quales 
T K , K 1 , & A I minor erit quam A L , & multo minor quam A R , led 
A K maior eft quam A H , ergo rcliqua K 1 feu k T minor erit, quam re- C 
liqua H R, hoc eft quam E B , Sc he ipf> K T °ftendecur omnibus alijs 
minor . Itaque minima eft KT.' .... 1 

Poftremo ducatur alia reda AM N fecans circumfcrcntias TC,KFin 
pundis M N, circumferenciam vero kD in O, fitque reda M N mini- 
mat KT propinquior quam E B ,& connedatur CM,>cui parallela agatur 
G P lecans A N produdam in P, ipfam vero AR in Q^. angulus igitur 
APG zqualis>crit angulo A M C , Sc ideo redus , cum fit redus & AMC 
‘in lemicirculo , vnde aequales'erunc MN,OP,&A P minor, ericquara 
AQ, & multo minor quam AR,ied AO maior eft, quam AH, ergo 
rcliqua AP leu MN, minor erit, quam rcliqua HR. hoc eft quam BE. 
Propinquior igitur i rr'ing minor eft remotiorc .; Quare manifefta eft De D 
tcrminatlO. : tr apfTX ‘ 

Cafus Secundus . ^ 1 

' -• " . 

Sed vergentibus adeandem partem dads duobus fcmicirculis , maior in- 
cludat minorem , & reda ponenda pertincat ad angulum fetnicirctlli maio- 
ris, aquoquidem angulo iemicirculus minor plus diltec, quam a rcliquo. 

S int igitur dad duo lemicirculi a be, def, quales ponuurur, data , 
autem reda lines G, Sc contingac ak lemicirculum def in K ,ip- 
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A Turn veto a he tecet in t. Oportec inter circumferential tc, k f ponere 
redam lineam tequalcm ipA G , ita vtadpundum a pertineat . Hie quo- 
que duplex oritur Cafus, autenim ponendaeft data reda inter cauam vmus 
& conuczam alierius femicirculi circumfercntiam , aut inter cauam vtriui- 
quc. vnica camcn Kelblutionc verique cafui fetufir . 

; Refolutio. * 

• <r t r 1 - - it.itlt-.ni . ‘ . i. \ ' 

P OAra iam (it recta linea eb aqualis dacx G,eaque adpundum a 
pertineat, quemadmodum Problenia exigit, & ex cemro circuli del, 
quod At o ponatur o g aqualis o c , & reda a e b fecet circumteren- 
tiam kd in h, ipiiquc ab ducatur perpcndicularis gr, & iungacur c b ; 
fi ea quoque eidem ab perpendicularis erir , angulus cnitn a be in icnii- 
circuio redus eft vnde * acqualcs erunt h r , c b . * 

Quoniam igitur data iunt ac, ag,bc,aK, pritr.a Ac B,fccundaD, 
tertiaG, quaru K,vt in figurisadRelbliititncmpcrtineniibusdefignatum 
eft , & quzratur a e , ca efto Ajtfgo JL b erit A *J* G , & cum Ant Ami- 
liatriangula abc,arg,an- 
guli enim a b c , arg Amt 1 
atquales , quia redi ,& angu- 
lus a communis verique tria- 
guio,erit vt ac ad agi ita 
a b ad a r, hoc eft in figuris 
C relblutionis , vt B ad D , ita 
A * G ad ^f^.atquc 
adeo ar eric D i " A * pj ’ . c . cut 
addita r h, qua; xqualis eft 
ipA e b tota ah eric — 0 «j» G,fcd red angulum e a h * arqua- •* 

leeft quadrato A K ,* r g* A- 7~A r + 

4* G in A zquabit ur B 

Ducantur omnia in B , vt fradio cuanelcat . ergo 

D in A Q_t D in G in A t B in G in A acquabitur K Qjn B . 
Etapplicentur omnia ad D,vc Pctcftas arquationis , nempe A Q^cx fe Tub- 
r, Aftat. ergo 

D A<^*GinA*^|^‘ aquabituriSJj. 

Dudiohic, & applicatio vtramq; arqualitatis pane trafmucant in alias par- . 
tesjSdcm squales.rcfolutioncmq.adzquarionem fecundu arcisprfccpca per- 
ducunt. idem ficret A operatio per proportion* inftitueretur.hoc modo . Fiat 
vt D ad B>ita vtraq*, arcjualitatis pars ftrparatim ad alias partes, nam & hz quide 
panes acqualcs erunt cardcq. qua: ex operat ionc dudionis , & application^ pro- 
creantur. Hoc monuimos queadn'.odu in antcccdetiscalus rdolutiore fadum 
cft,quonia in demonftratione inftiti;enda,regreflusqui fieri debet reiolutionis 
▼eftigia repetendo, Act non perxqualicatcuilolidot;um,(cd pcrpropomonctn. 
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plariorum vt fodam eft in compofisioncanttcedcntis Gafiis , & ne endem in 
omnibus’ Cafibus referenda finepidem dida> die mtelligantur in' fimilibuj 
fcqudntfum Cafuumlocis » t...aj(»uq ,r» »ieii t n ■ '’) - o * v 

Sed vt xquacio facilius expliccturi trunfmutennir fradionec mintrgras 
magnitudines, vt in Rcfolutione anteoedencK Cafos fldunv eft jwrmpca 
k -2Lili tllo Z Qj nam fi fiat, vt D ad B, ita K Qjfo aliud quadrature, 
quod fit Z Q, erit ZQJdem quod . Similiter efto F, nam fi 
fiat , vt D ad B , ita G ad aliurrf qol fit P •> ertt F cadefnquijqive 
& ideo planum 1 F in A ideth eric quod plArturfi A^'i^A VTadaigj- 
tur tranfmutatione'fraftionum itifnregrir jbagnWudirids^ 

A Qjp G in » 4 F in A aSquabitui- 1 QT?’’ T r ’ 1 ! 

Vel AQ* G * F in A *quabiturZ!OJ ,J 1 '\ L *"*•’»*» _»4- 
Ec explicata arquatione L. V. 7 it' QH^ ZO) — P 

- atquiluturA ' 'VjV • L .tft-*:ip 

"• * ■[ - . . JL, l '} . i ll'k'i *U YF « A 


••I 2 -.i 




PorifpMk -v ofi>«.= f 


>2 


as . 


Fiat vt ag ad v ac, itaquadratum afCadaliyd quadracum , quod fit a i, 
& ita reda G ad aliam redam, qua: fit F. Dcinde redae , cuius quadratuni 
xquale eft quad racis a i , &dimidix compofitx ex G ,& F dematur eadem 
dimidi*compofica,rcliquaxqualisericquxfiu. a c-. t..- 

Datur ergo a e quxfica. fc, dt 

/ ^ N \ . i.11 ,*.l bt J'-' » <iiiOl3ul'-.5» 1 

Compofitio fecundi Cafiis ' ^3 J, o 

?! lit) . '■>.-> it ft ; 

§ Int datiduo lemicirculi A B C, D E P , vt djdumeft . data autem reda 
Imea V Z , contingat A K lemitirculum l^EF in K, fcccc, vero 
< alcerum A RC^iu-f * .Qporctc mu*<i«cutpfsf?ncias T C, K.i i’onc-, 
re rcdim lincam xqualefc VZ, ita vt a^pyn^um A percingar. Duplex 
eft Cafos , vt didum eft in Rcfolutione . In primo qnidem oportebit datatn 
V z non cftc maioreiu quam K T» ncc minorein quatif^C, inlecundbVero 
non efle maiorem qua F C ' 11 — 1 * PI wJBU 4 P • iO J 

nec mlnotem quain K T. 'i* ’* '“ ;i ’ 

Siquidcm V Z fita-qua- . ^ . 

lis alteri ipfarum k T, F C, ' l V "nr I ' ' ^ " 

fediim iam erit, quod Pro- _ 
ponebatur, fi vero maior 
lit minore, minor auteitc, 
maiore , ponatur ex cetitro 
circuliD EP quod fir y re- 
da yG arqualis y c , & fiat 
vt A G ad A C', ita quadra- v 
rum A k ad aliud quadratu 
' ‘1 quod 



Liber Quartus. 147 

A quod fie Al.fimilicer fiatvtAGad A C , ita VZad ZL , & VL compo- 
fica ex VZ,Z Lfecetur bifariam inN, eique ad redos angulos ducacur N O, 
qua- htaqualis A I , & conned at ur OL. Quadratum igitur OL a*qua!c> 
ell qua drat is ()N,NL: itaque redatO L dccrahenda ell recta a;qualis ipli 
LN. fiePoriiina fieri lubec. Centro igitur L interuallo LN dcicribatur 
circulus lecans OL in I 1 , iplamque continuatam in Q. infra demonllra- 
biirus red.un OP, in prinio quidem Calu minorem cfle.quam AF, 
maiorem quam A K : in lecundo vero maiorem efle , quam A F ; minorem 
quam AK. Itaque potent a punclo A ad circumferentiam kF duel re- 
& AE squalls O P. ducatur ergo A £ , & producatur donee fecec cir- 
cumferentiam TC in B. Facia ell igitur conllrudio qucmaJmodum Po- 
B rilina docet. Nunc ollendam £ B squalem die VZ data: . Producatur 
A E , vbi res pollulat ad circumferentiam K D in H , & fiimatur P S x- 
qualis VZ,reliqua S Q^squalis erit reliqux Z L, ell enim PQ^ squa- 
lls VL. 

£t quoniam recta O N tangit circulum in N cum fit redus angulus 
O N L ex conllruCtionc , quadratum , O N ' arquaie eric redangulo P O Q, i«”“i 
bocell quadraco O P , vna cum redangulo O PQ_, feu vna cum redangu- 
lis OPS, OP SQ^ Si igitur fiat vt A Cad A G,ita vtraque arqualnatis 
pars feparatim ad alia plana , itidem manebitsqualitas . In Refolutione con- 
uerlomodo fadum ell , ntmpc vt A Gad A C, ita vtraque atqualicatis pars 
ad alia plana . 

C At quoniam eft vt AG ad A C, ita quadratum AK adquadratum AI, 
ex conflrudione , hoc ell ad quadratum ON ,erit conucrccndo , vt A C 
ad A G, ita quadratum ON adquadratum A K , quadratum igitur A k 
erit vna pars squalitatis , alteram vcrofic iuucniemus. Fiat vt A C ad AG, 
bocell vt L Zad Z V, leu qued idem elt, vtQS ad SP, ita OS adaliam, 
qua: fit SM : vt autem O S ad S M , ita* elt rcdangulum F OSad redan- ,r„ u - 
gulum PO,SM j lunt enim eiuldcm altitudims PO, ergo vt A Cad , 

A G , ita erit rcdangulum FOS, hoc elt quadratum OP, plus redan- 
gulo OP 5, ad rcdangulum PO,SM. 

RurfusvtAC ad AG, hoc eft vt QSad S P , ita ell rcdangulum OP, 
SQad redangnlum OPS, cum fint eiuldem altitudinis OP, ergo vt 
D quadratum OP, plus redangulo O P S , ad rcdangulum PO,SM,it;o 
erit rcdangulum O P , S Q ad rcdangulum O P S , & ita quoque * omnes , 
antecedences ad omnes conlequentes , nempe vt quadratum OP, plus re- 
dangulo O PS ad rcdangulum PO , S M,hoc ell vt A C ad A G ,ita qua- 
dratum O P vna cum redangulis 0PS,0 P,SQ_ad redangulum 1 OiSM 
vna cum redangulo OPS. Redangulum igitur P O, S M, vna cum redan- 
gulo O PS, ent altera pars a?qualicatis. Itaque quadratum A k , hoc ell* re- <• «.di 
dangulum EAHsequale erit redangulo PO,SM, vna cum redangulo 
O P S hoc eft , atquale erk redangulo O P M , led iquales lime AE,QP 
ex conftrudione , ergo & A H , PM amuales erunt .. . 

N x ' Dc- 
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Denique connedatur B C , & ci parallel* agatur CR fecansAH in R, A 
angulus igitur ARC xqualis cm angulo A B C, & ideo rcdus , cum (it 
it«. . rc< 3 U s £- ,p| e A B C in lemicirculo, quare * xquales crunc E B , H R , & 
pofita Bx xquali A R , coca E x xquaiis eric cou AH,vel P M , & cum 
lint xquales A E , O P, ex conllrucUone , & xquales cx,l‘M, tota A x 
toti O M xqualis eric . 

Et quoniam ell vt AC ad A G , ita A B ad A R , ob limilicudincTL. 
triangulorum ABC, ARG, &ita OS ad SM, cx conltrudione , erit - 
vc A B ad A R , hoc ell ad B x , ica O S ad S M, & co t poncndo vc A x 
ad xB,ica OM ad MS, led prima Ax otlenla ell xqualis cercix OM, 
ergo & lecunda x B xqualis cric M S quartx, acque ablacis xqualibus x B , 
MS ab xqualibus ex, PM, reliqua £ B rcliqux PS, hoc ell VZ da- B 
cx, xqualis eric, quod crac ollendendum . Factum ell igicur quod oporccbat . 

Ac vero redam O P , in primo quidem Cafu minorem clfc , quam 
AF, maiorem quam A K : in lecundo vero maiorem quam AF, rnino- 
rem quam A K, lie demonllrabicur . 

Connedancur G k , K D , eilque parallclx agancur c y , y x lecanccs A T 



**“•* A C concinuacas in pundit y x. eric igitur vc* A G ad A C , ita FC ad C x, 
fedvt AG, ad AC, ita ell quoque :VZ ad, ZL, ex conllrudionc , ergo 
vc VZ ad ZL, ica eric F C, ad Cx,& pertrtutando vt VZ ad FC, 
ita eric Z L ad cx, quare & * ita omnes antecedent?* ad o runes conlequen- 
tes , hocell ita V L , vel P Q_adFx .fed VZ in j primo cafu ponicur nu- 
ior, quant FC; in lecundo minor, ergo & PQUnpiimo Calu maior £> 
eric quam F x , in lecundo minor . > ! 1 « > 

u»i. Ec quoniam redangulum F Ax' xqualc cB quadrato A 1 , hoc ell quaarato 
ON , leu * rcdangulo P O Q/ proportionals erunc PO, FA„ A x.OQ^ 
,,f "" led P Q_diflerentia cxcremarum , in prune quidem Calii ollenla ell maior,., 
quam F x diHcrcntia mcdiarum , ergo altera ' extremarum PO,OQ>nem-. 
*“*" pe ipla P O minima eric , & per confcqucns minor quam A F. In fecundo vc- 
**'«• • ro Calu ipla P ollenla clt minor, quam F x , ergo altera ” mcdiarum F A, 

A x , hoc ell ipla A F , minima eripy& conlequentcr minor quam O F . 
lam connedatur CT , eiquc parallels agatur G R fveans A K in R. 

erit 
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A eritangulus A R G squalis angulo A TC, fic ideore&us, cum fit rectus 
& angulus ATC in lemicirculo quare'zquales erunt Tk,kR. u».i. 

Ec quoniam eft vc A G ad , A C , * ita k T ad T y , 8c ita quoque V Z ad lnn *• 
2L > ex conftrudlione , eric , vc V 2 ad Z L ita k T ad Ty , 8c permutando 
vc V 2 ad k T , ita crit Z L ad T y , fic confequencer ka * q uoque V L ad q»i«i 
Ky,om:ics videlicet antecedences ad omnes conicquentcs , & rurfuscon- 
uercendovc VZ ad V L, ita k T ad k y fed V Z in primo caiu ponicut 
. minor , quam k T , in iecundo maior , ergo , & V L , hoc eft PO in primo 
Caiii minor eric, quam Ky , in iecundo maior. V 

Poftremo quoniam rettangulum y AK* atquale eft quadrato A Is hoc 
eft quulrato ON ieu * re&angulo QoP, proporcionales erunt y A ,Q/> 

B oP,AK, led yK differentia extremarum . in primo quidem Calu often ia 
eft maior , quam P Q differentia mediarum, ergo alcera ” extremarum y A, 

A k nempe ipfa A K minima eric, fic coniequenter minor, quam O P . In 
iecundo vero Cafu y k oftenla eft minor , quam P Q^, ergo altera * media- Th,,.,., 
rum QO,oP, nempe, ipia O P minima' erit, 3c per coniequens minor “'** 
quam Ak. Rcdla igitur OP in primo Caiu minor eft, quam A F,ma* 
ior quam A k , in iecundo minor <juam A K, maior quam A F. quod 
crat oitendendum J " M • ' .<■ 

Diximus oportere in primo quidem Cafu datam V Z non efle maiorem , 
quam k T, nec minors , quam F C , in iecundo vero non cilc maiorctn.quam 
FC,necminorem,quam kT, nanuin primo Cafii kT maxima eft om- 
c nium quiad pundtum A pertinentes inter circumferentias TC, kFinccr- 
ijciuntur, FC minima. In fecundoautem maxima eft FC, minima kT. 
aliarumautem propinquior minimi, rent ot ior e minor eft. idque fic dc- 
monitrabitur. • . - 

In primo Caiu ducacur vcrumquere&a AEB fecanscircumfercnciasKF, 

TC inpun&is E B> circumferentiam vero KD 
in H , & ex centro circuli D E F , quod fit y ia- 
matur yG arqualis yc,& conneCtancur CB, 

CL eilquc parallels agantur G R , G I , quarum 
G R iecct retftam A B in R , altera vero G I iecet 
vtramque A B , AT in punclis QJ . atquales 
D igitur erunt anguli A TC , A I G , & squaies quoque anguli ABC, A R G 
iedretftiiunt ATC, ABC in (emicirculo , ergofit anguli AIG, ARG 
reifti erunc,ac proinde* zquales 1K,KT, fic* zquales R H , E B . Ec quoniam u ” ; * 
A k maior cft,quam A H , A I aueem minor, quam A Q , 8c mulco minor 
quam A R, reliqua I K miior erit, quam reliqua R H , hoc eft K T, maior 
quam EB bC fic ipia K T oftendetur ommbusalijs maior. Maxima eft igi- 
cur KT. 

aEque quoniam A D minor eft , quam A H , A G autem maior quam 
A R reliqua GD minor eric , quam reliqua R H , hoc eft F C minor, quam 
EB. Mi mma ell igitur FC. 



N | 


Sed 
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Sed ducatur alia redta ANM fccans circumfcrentias K F , TC in pun- 
ftis N M ; circumfcrcniiam vero k Din O, fitque NMipfi FCpropin- 
quior, quam £ B , & connedtatur C M , cui parallels agatur G P ltcans re- 
gain AM in P, quam euam fccet G R in L. angulus igitur APG x~ 
qualts eric angulo A MC, led re&us eft A MC in lemicirculo, ergo & 
Um '* A PG re&us eric.ac proinde* atquales erunc PO , N M. £t quoniam- 
AO ininoreft, quam A H, ipfit auteni A L maior, quam AR.&AP 
tnulto maior , ergo reliqua PO boc eft N M minor eric , quam reliqua* 
RH,hoceftquam EB. Propinquior igitur minim* minor eltrcmouore. 

In iecundo auteni Caiu ducatur re<fta A E B fccans cir- 
cumferentias k F ,TC in punciis EB. Quoniam igi- 
tur AC maior eft, quam A B, A F autem minor, quam / 

A E , reliqua F C maior eric, quam reliqua E B . Ma- 
jirna eft igitur omnium FC . 

Similiter quoniam AT minor, eft quam AB; A K autem maior, 
quam A E reliqua K T minor crir , quam reliqua E B . Minima eft igi. 
tur omnium k T : 

Poftremo ducatur alia redla A N M fccans circumfcrentias k F,T C in 
pun&is N M, & fit N M ipfi k T propinquior , quam E B . Quoniam igi- 
tur A M minor eft, quam- A B, & A N maior , quam A E, reliqua NM 
minor erit, quam reliqua E B , hoceft propinquior minim* minor reroo- 
tiore . Quarc manifcftacft dccerminatio , T A 

CafiisTenius, 


A 


B 


C 


R Vrfus vergant ad eamdem panem dati duo fcmicirculi , maior mino. 
rem inciudens , & retfta ponenda pert meat ad anguium fcmicirculi 
maiori5, led ab eo angulo fcmicircuhis minor minus diftet , quam a 
reliquo. • * ..... 

Sint igitur dati duo fcmicirculi a be , d e f, quales ponuntur ; data autem 
re&alinea G,&dqcatur A Kcomingens iemicirculum d ef in K; ipfiinu 
vero abc fccans &t. Oportet inter circumfcrentias tc, Kt pcucre re- 
dlam lineam atqualcm ipfi G, itavtad pundum a perrineat. EthicCa- 
fiis in duos alios Cafusdiuiditur, autenim ponenda eft ca redta inter cauam D 
circumfcrentiam vniui fcmicirculi , & conuexam alterius, aut inter cauas v- 
triulque, tamcn vterque vnoecdcmque modo rdoluitur . 

Refclutio , 


S it iam pofita recta linea e b squalls data: G, vt Problems exigit, & ex 
centrocirculi de f, quod fit 0,ponaturOg atqualis oc,&re£iaacb 
fccet circumfcrentiam K d in h,& ducatur gr pcrpcndicularis ad 
ba produdhm , 4c connc&atur c b . angulus igitur abc inicmicirculorc- 
, Qus eft , ac proinde hr 'atqualis eb. 


Quo. 
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A Quoniam igitur daw foot ac, ag, be, ak. primafitB, fecundaD, 
rertia O, quarca K, 
vt in figuris ad Re- 
foiutionem pcrcinen /V 

tibus defignatu eft , \ 

& quxratur a e. efto 3 U rfC \ \ 3 

ilia A , ergo redo 
A i JfS eric A *F G , 

& cuoi fint imilia 
triangula a b c,a r g, 

anguli cnim a be, __ n „ ^ „ _ 

Barg font redi , & 

ideo xqusles , & squalcs quooue angoli ad a , quia font ad verticem , erit vc 
* C „ 3 r ’ "oc eft in figuris ad refolutionem pertinenribus, 

Vt BadO, ita A*Gad D -i^i2^,atq U cadeo ar erit 

^ ^tliipfi eb.imanebit ah.iwque ah eritG- 

, led re<2angulum e ah * zqUale eft quadrate A k, ergo 

G in A-es&aqa&u xquabitur k<^ * 

Ducantur omnia in B , vt fradioeuanefcat , efgd 

Bin Gin A-D inG in A~ D in A QxquabirarKQinB 
G in A - dudo in B alicui videbitur produdum debere efle B 

in G in A D in A <^*f» D irt Gin A ( non autem vt nos expofoimus) quod 
verum non eft} nam cum a G irt A auferenda (it tota fradio a 

produdo quoque B in G in A auferri debet totum produdum fradionis, 
quod eft D in A >{« D in G in A , Itaque G in A - * dudo 

in B , produdum erit B in G in A ~ D in A Q - D in G in A , quod ani- 
maduertifle foerit open pretium . 

Denique applicentur omnia ad D,vt AQ, Poteftas nempe xquationis 
ex fe lubfiftat , ergo 

!s T S ‘ - G in A - A Q_ xquabitur 5|gB 
Ea , quzde huiufmodi dudione, & applicatione in Relblutionibus duorura 

f irxeedentium Cafuum in fimili loco dicta font, hie quoque dicta efle intcl- 
^ igantur ob rationes ibidem ailatas . 

Sed vt xquatio facilius explicetur,tranfinutentur fradiones in integras ma- 

t nitudines , vt in Refolutionibus prxeedentium Cafoum fadum eft , hoc eft 
at vt D ad B,ita K Q_ad ahud qoadratum , quod fit ZQ, erit ZQ^ 
idem quod Similiter fiat vt D ad B, ita G adaliam, quxfic F, erit 

F eadem qua: , atque adeo planum F in A idem erit, quod pianu 

fada igitu r tranlinutatione . 

F in A — G in A — A Q^zquabitur Z 
Vel F - G in A - A Qjequabitur Z Q_ 

Et explicaa xquatione F jG~ ~L.V.( F j. -Gy ZQj zquabitur A 
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Vcl F f - G J. * L V.( Fr ~ Gf Q*- ZQJ *q uabicur A •' A 

In hac xquatione A explicabilis clt de duobus tcrminis , quorum noru 
temper vtcrquc indicac ae quxfitam, led alter tantum, incerdum minor, 
interdum maior, fed quo Caiu terminus minor indicet i plain quxfitam, quo- 
ue terminus raaiar, queue etiajn vterque iiio loco dicetur . 

Porifma , 

Fiat vt ag ad ac,ita quadratum ak aj aliud quadratum , quod fir a iy *> 
& ita redaG adaliam redam, quae fit F,deinde dimidix differentix, qua 
F fuperat ipfam G , dempta reda , cuius quadratum xquale ell cxceffui, quo 
quadratum eiufdcm dimidix differentia: luperat quadratum a 1 j reliquaerit 
terminus minor . B 

Vcleidem dimidix differentia addrta eadem reda fiet terminus maior. 

.-s - J .. , 

Scholium.' 

. . if- T 

Ex Porifmate apparet dimiJiam differentiam ,qua F luperat G,non_, 
efle minorem reda a i , eo quod quadratum ipfitls dimidix differentix non 
eft minus , quadrato a i , & licet in Porifmate appareat ipfum quadratum a i 
(uperari a quadrato dimidix differentix, non camen poteft dici abfolutt/,: 
quadratum dimidix differentix maius effe quadrato ai, affirroari autem 
debet non elfe minus ;nam quadratum dimidix differentix nonnumquam 
prxftat quadrato a i nihilo , idque contingit cum ratio ad ad a f, non eft 
maior ratione a g , ad a c , & prxterca data G, expofita eft xqualis minimx 
* earum,qux inter circumferentias K f, tc interijeiuntur . immo fi ipla G 
exponcretur minor minima , fequerctur dimidiam differentiam redarutn 
F, & G, minorem fieri redam a i , quod quidem aduerfus conftrudionetn 
Problematis , inltaret ; nam cum in circulo, cuius diameter xqualis clt ipit 
dimidix differentix, aptanda fit ex prxeepto Porifmatis recta xqualis ai," 
id fieri non poffet , fiipla dimidia differentia minor effet quam ai. Sinai- , 
liter fi ratio ad ad a f maior effet , ratione a.g ad ac,& reda G expo-' 
neretur minor m inima, lequeretur aut dimidiam differentiam redarutn F 
& G minorem fieri reda a i , quod quidem conltrudioncrn Problematis 
eadem ratione impediret , aut terminum indicantem quxlitam ae maio* 
rem fieri reda at, quod pariter conftrudioni, fed alia ratione , aduerlare- D 
tar; nam a pundo a ad circumferentiam kf non poffet duci reda xqualis 
ipfi termino , vt Porilma fieri prxeipit , fi ipfe terminus maior effet , quam 
at. Similis quoque inftanda conftrudioni occurrerctjfi data G exponc- 
rctur maior maxima, fiue ratio ad ad af, maior fit ratione ag ad a c, 
fiue non maior: nam terminus indicans ae quxfitam fierce , vel minor 
minore redarum aK , at, vcl maior maiore : Jtaqucapundoaad circum- 
ferentiam K t , non poftft duci reda xqualis ipfi termino , vt Porifma fieri, 
iubet. Hxc omnia tuis locis demonftrabuntur . Ad deftruendas igiturhu- 
iuftnodi inftantias prxfigi debet Problemiti Determinatio, ne data G ma- 
xi mam 
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A ximam iuperet, ncue a minima iuperecur. Itaque oftendendumeft , qua: fit 
maxima, qu.Tuc minima, led quo clanus, atquc iacilius id fiat prius lequens 
Lemma demonllrabo . 

Lemma IV. 

Sint duo lemicirculi ABC , D E F , quales in prxlenti Calu ponuntur, & 
conringat recla A K (cmicirculum D E F in K , & ex centro circuli , 
quod lit V ponatur V G aequalis V C, & * fiat vt AG ad A C , ita qua- 
dracuni A Kadquadratum AI. Dicofi ratio A D ad A F maior clira- 
tioilc A Gad A C, & re£tem A I maiorem elle maioreredlarum A F, A k , 
& li a;qualis arqualem , & fi minor minorem , maiorem autem minore . 

S it primum ratio AD ad A F maior ratione 
AG ad AC, ergo duo lunt Calus , aut enim 
F C intercepta eft inter conuexam vnius lemi- 
circuli circumferentiam ,& cauam alterius , aut inter 
cauam vtriulque. fit primum intercepta inter vtriulq; 
cauam , eric A Kmaior, quam AF. Cjuoniam igitur eft vt A G ad AG, 
minor nempe ad maiorem, ita quadratum Ak ad quadratum Alex po- 
fitionc , erit quadratum' A k , minus quadrato AI, vnde & reifta A k minor, 
quam recla A I . Re&aigitur A I maior eft maiore retftarum A F , A k. 
Dcinde fit F C intercepta inter Conuexam cir- 
C cumfercntiam , & caua^erit AF tnaior, quaiu 

A k, & quoniam ratio A 'ft ad A F ponitur maior / 
ratione A G ad A C vt autem A-G , A C , ica eft ^ — 4, 

quadratum AKad quadratuthA I, ergo ratio AD ’ 


Probl. • 
bum* 


B 



a A F v ID 


V FI 

ad A F maior erit ratione quadrati Alt ad quadratum A I » led vt A D 
ad A F prima videlicet trium proportionalium * D , * K , * F ad tertiam , 
ita eft quadratum (ecilndse « k ad quadratum » F tcnn , ergo ratio quadra- 
ti Ak ad quadratum * F maior erit, ratione quadrati * k ac quadratunu 
A I; quare quadratum A 1* maius'erit quadrato A F , 6c conlequentcr rc io<i«inti 
<fta A I maior , quam rc&a A F, quod primum . 

Sed fit ratio A D ad A F eadem , qua: A G ad ^ 

t> AC, ergo eadem erit , quae quadrati Ak ad qua- f 

dratum Al,fcdvt AD ad A F , ita eft quadra- ^ ^ 

turn A K ad quadratum A F>^yt demonftrauirous £ — a d' v"'f c 
ergo quadratum A T quadrato, A F aquale erit , 
quare & re&a A I , squalis redtai A F , quod eft ie<Undum , 

Denique fit ratio A D ad A F minor rations 
AG ad A C , eigo minor erit & ratione quadrati 
A k ad quadratum AI; fid vt AD ad AF, itv (*,' 
oftenliim eft quadratum A k ad quadratum A F, g v if c 

ergo ratio quoque quadrati a K ad quadratum a F 

mi- 
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minor crit ratione quadrati A k ad quadratum Al, quare * quadratunu A 
A I minus crit, quadrato A F , & conlequenccr rcda A 1 minor, quam re- 
cta A F j quod eft tertium . 

fct quoniamcit vt A Gad A C ita quadratum. A k ad quadratum AI, 

A G autem minor , quam A C crit & quadratum A k minus quadrato 
A 1 , quarc 6 ^ reda A K minor , quatq reda A I ; reda igitur A 1 maior 
eft minore redarum A F , A k , quod vldmo loeoerac oltcndendum . 


Lemma V . 

Iifdem pofitis fit ratio A D ad AF non minor ratione A Gad AC. 
Dico FC maximam effe omnium quiapundo A dudi inter C au a s 
circumfcrentias kF,TC intcrijciuntur, minimam kT,earumvcro ® 
quae inter conuexam circumferentiam KF,& cauam 1 C intcriiciun- 
tur, maximam efle K T , minimam FC. AJiarum autem propinquio* 
rem minima: remotiorc maiorem efle . ‘ 1 


l*n »- 1 


Caro), 
tem. » 

»6 fextj 



D Vcantur er.im vtrumque reda linca AEB 
fecans circumferentias KF,TC in pun- 
dis E B , & fitpriir.um FC interieda in- 
ter cauas circumferentias KF,TC. Quoniam igi- G Jfp - v ^ - 
tur AC maior eft, quam A B, A F autem minor, 
quam A E , reliqua F C maior erit , quam reliqua E B , & fic oftende- 
tur omnibus alijs maior. Maxima eft igitur FC. 

a£que quoniam A T minor eft, quam A m vero maior quam AE 
reliqua K T minor crit, quam reliqua E B , atque eadem ratione oftende- 
tur omnibus alijs minor. Minima eft igitur K T . 

Kurius ducatur alia reda ALP fecans circumfcrentias kF,TCii? pundis 
L P,& fit LP minimi K T propinquior , quam E B erit igitur A P , minor, 
quam A B , fed A L maioreitquam Ah , ergo reliqua LP minor erit , 
quam reliqua E B , nempe propinquior minimi minor remotiore . 

Sed fit FC interieda inter cauam cir- 
cumferentiam TC, & conuexam KF, 

& connedantur G k , k f) , eifque paral- 
lel! agantur c y ,y x fccantcs T A,C A 
produdrs in pundis y x; erit igitur re* 
dangulum FAx’iquale quadrato A I, 

& reda A I , ex antecedente Lcmmate, 
non minor quam A F square ncque A x. 
minor eric ipfa A F , alioquin redan- ' 
gulum F A x minus cflcc quadrato A I . 

Et quoniaUJ redangulum F A x ‘iquale eft redangulo y A K ‘ eric vt 
A K ad A F , ita A x ad A y , fed A k minor eft , quam A F,crgo& A x 
minor erit quam A y ,fed Ax oftenfaeft non minor quam A F, ergo & 


A F 


C 


D 
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A A F nimorrrirqiram A>y»atque AK mult®-, minor. quart ‘Ay maxima, 
ericquaroorproporuorralmm AK, A F , Ax»A y i minima vero A K i at, 
qseadco ysic ajmpofita ex maxima, &:muunia*jnajor, quam x F. cpm- *»,vw 
pofitaex icllquisi*.: J ^ ,• - :uir;a ' ,i:i.*;i. a r. , niV.e *« 

Etquoniam eft'vt AG ad A C , itd A T :ad- Ty ira. EC ad ( i, , 
•rfc vc kTiid Ty , icATFIG &diCM,'Q£c&iiicriiaflavt: l yiT' ad Tk,it4. . 
Xic ad CiH, '& dmidendo' w^yA.a&kTi lb xEIadiElCiftd y k. prim?; 
oftcnlaeft maior, quam xF.rirria,ergd,i&fcc0ad.rk Thmaior eric, quam. 

PC quanq idqo:t| flu loaiot SI J ,i •- .**? ,»2 n: . vouini 

Secec auccm refta E3 ri«?catrtfcreaciaqpk &'ro;Hr^ mngacur Qkin 
cui paralleia agacur C S occurrens B A coufinuatx in S. retlangulum igi- 
& tur y A K* xqualeerit reftangufo S A'diylpiare vc * A k ad A E , ica eric A S £»»•; 
ad ./$! , fed A S maor ¥t A q^«h A 4$ Ay.-^* 

qlt aucern & A {; minor quam A y , vtdcuionqrauiipus ,,ergo A E.inUiitf 
minor A K mulco’minor 1 W* ' 

gorcionalmo^^.k^A t , A Ay , 

pqiica ex, maxima , &nuwm*' maior epc quam S. e.foj^pofyp cx reliMp. »»** 


quinti 


cficvt Kt adTy.itl JEB ad'BS,’«^nu^^o.yf y,‘ 
ad B E , ficMiuidendo , vt v k ad KT, ica Sead cfi;iei 


maior , quam S e , ergo & K T maior enc , quam b B . Acque eadcrti'\a- 
tione oftendecur lpla K T ommbusafijs. maior,. Maxima cftigifur kT'r- 
C Dcinde qironiam * xqaalia lunc re^iauguia !F Ai.eAS, eric vc* A E 30 Canl 
A F , ita A x ad'A S , led A E minor clt , quam A F , ergo & A x min« Jyy f 
eric, quam AS led A x oftenfaeft non minor * quam. A t , ergo & A F 
minor eric, quam AS .atquc AE mulco muwr . itaqije , A $ maxima erj$ 
quacuor propomonaliunC A E , A F, AX»A S, minima vero A E jacqu^j 
adco Se compoficaex TnaiciWi & minima, 'maior. eric quam xF conjf •„»«; 
poGcaex reiiquis. • . . t ... ,.t rn j -■ 

Ec quoniam eftvt AnG ad. AC* ica .E BadBS* & ita EC ad 

eric Fcad g x^fvc EB adBS,flc conuerrendo vc xdacLCF.ira SB J# 

B E , & diuidendo vr xl* ad c F, ita Se ad c B, fed xF oftcnla eft m*nw< .. 
quam Se, ergo Sc FC minor eric , quam . E B , caque demonllrabicur 
D omnibus, alijs minor; Minima eft igicur F C . if. :• •*, 1,1a 

' Sed ducatur aliarctla A-LP lecans xircumfcrcncias AF, Tx jn pun<ftw . . , 

L P , circumfercnwam vero K l> in Q^, A lit LP minima; FC propio- *■ • 

quior, quam E B , & connedacur G Q, cui parailcla agatsur c Z uscdfr 
rcns P A coAtinuatr in Z. reilangula igicur. L A Z ,EA,S ‘ xqualia erunf c«*. 
quare* vt A L ad A E , ica eric AS ad AZ, led Ap maror di ,- quam> 

A E , ergo & A S. maior . eric ,quam A Z . ■ Et quoniam.rcctuigu!um:£ A J 
‘equate eft quadraco A I eric vc A E ad Ai, ini'» e ~m, AE «d A E jjca A~1 
ad AS, (ed A E minor eft ,quam AI , cum lpfa AT non; fit* 
quam A' F .erge&'-AL minor eiac,,<juaaw A^.ikaqacApbi. AS-.inKiqr 
•i eric. 
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frlt,quirn AL, & muito meior , quam A E,clt quoque iraior quant, 

A Z vi demonftrauimus , ergo ijpla A S maxima eric quatuor proportiona- 
lly m A L , A E , A f, A Z, & conftquemcr A E minima , vnde S E com. 
pofica ex maxima , & minima , * maior eric quam Z L coinpofita ex. rcli. 
quisj hoc eft ZL minor quard SEc ; j> r rir:- 

Et quoniam eft vc A G ad AC, * ita E B ad B S , & ita * L P ad P Z , 
eric vc LP ad PZ.icaEBad B S , S£ conuercendo vc ZP ad PL, ita S£ 
ad B E,&diuidendo vt ZL ad LP, ita S£ ad EB,icd ZL oftenfa eft 
minor, quam Sc, ergo & LP minor eru, quam eB, propinquior igicui* 
minima: minor eft rcinociorr. Quarc conftat propofitum . 

... .Lemma V |. 

Eurfus ijfdem pofitis , fit aurem ratio A D ad A F minor ratione X G ad 
AC, ergo A I* minor erit, quam AF‘, maior autemi quam Ak.i 
punfto igitur A ad cjrcumferentiam K F, ducatur AM zqualis A I, 
gc producatur ad circumferentiam TC in O. Dico maiorem re&aruna 
KT.FC maximam e(Te omnium , qua a punfto A dud* inter cir- 
cumferentjas KF, Tc intcrijciuntur . Minimam verb MO. Alia, 
rum autem prepinquionjn minim* remoiiore,ex eadem parte, mi- 

norem eflc . ' ... 

• • * * . . r. . i :.;*•• . , . . . . . i 

D Vcatur enim a punfto A vtrum- 
que refta tinea AEB ic cans cir- 
cumfcrcnrias KF ,TC in punftir 
E B; circumtcrentiam veto kD in H, & 
conne&arur G H , G K , k D , quibus paral- 
lel* ducantur cS, cy,yx lecantes EA, 

KA,FA produ&as in punftir S y x , & ftc y/i 
primumKT maior, quam FC. quoniam 

igiturcft*vc A Gad AC, ita FC ad cx,&*ita KT ad TyjcricKT 
ad T y,vt FC, ad cx> & diuidendo , erit T k ad ky^ve^cF ad Fxj 
fed kT ponicur maior, quam FC.ergo & ky tjbani F x* maior crir; 

Et quoniam ‘squalia lunt redfangula y A K, F A x : eric vt*Ay ad 
A F , ita Ax ad A k : led k y con poftta ex extremis A y , A K , ofteniL D 
eft maior , quam F x , ccmpoiita ex m edijs , ergo altera * exrrcmarnm A y, 

A k, maxima erit altera minima :ftd A K r.cn eft maxima ,quia minor 
eft, quam A F , ergo minima erit, & confequemcr Ay maxima. Itaque 
Ay maior erit, quam A F,& muito maior, quam AE: Et quoniam* 
squalia funt retftangula y AK,E A S, erit* vt A k ad A E , ita A S ad 
A y : fed A k minor eft , quam A E , ergo & A S minor erit , quam A y. 
Cntn igitur Ay maior /ic.,-quanfi A S , & maior , quam A E» vt demon- 
ftraui , acetiam ir.aior.quatn Ak, erit ip/a A y maxima quatuor pros 
portionalium Ak, At, AS, A.y i ‘minima vero Ak,vndc yk com. 

po- 
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A po fits ex maxima , & minima , * maior erir quam S e compofita ex re- 
liquis. 

Et quoniam eft , vt AG ad A C > * ita E B ad B S , * ica kT ad Ty, t "”'* 

erit K T *d T y , vt E B ad BS , Seconuertendo , vt y T ad T Jo. ita S B ad 
BE:&diuidendo, vtyk ad kT,icaSe ad EB,led yk ollcniaeft maior, 

2 uam S e , ergo & k T quam EB maior crit, &ficdcmonftrabuur omnibus ‘ 
lijs maior. Maxima cltigitur KT. 

Sed fit F C maior, quam K T : quoniam igitur eft vc A G ad A C,* ita km * 

. Fc ad Cx,&*ita kT ad TyUnruF cad Cx, 

Vt k T ad T y : & diuidendo , vt c F ad F x , 
ita eric T K ad K y, fed c F ponitur maior, /V/ 

B quam T K ,ergo Sc Fx maior crit, quam K \ 

y , ftd F x compofita eft ex extremis quatuor 

proportionalium A F , A y , A k, Ax » ipia* nA m; 3 
vero ky' ei medijs ( conftat autem eos pro- ■g^rfZl^v. ,, 

pertiortsles efle , ex .eo quod * *qtulu font re- 1 

dtangula FAX , y A k ) ergo altera cure- me. ; >i 

marum AF , A X maxima crit, altera minima: fed A F non eft mi- 
nima , cum fit maior > quam A k , ergo maxima erit : vnde AX 
minima : itaque A X minor erit quam A K , & multo minor , quam 

A E. ■ t , '■ ;1 .. 

Et quoniam xqualia font rc&angula F AX, FAS, erit vt A F ad A E, 

^ maior nempe ad minorem,ita AS ad AX , quare JtAS maior crit, 
quam AX: fed A X oftenla eft minor , quam A ft , & confequenrcr 
/nulto minor eft, quam A F , e^gp quatuor propertionaitum AF.AE,^ 
AS, AX minima crit AX:*quare AF maxima, vnde X F compo- k..,' ‘ 
-fita eymaiiitoav Sc minima , * maior erit;, quam S c compofita cx rehquis. 

Et quoniam eft, vt A G ad ACi *f a ^ ad cx,&; «a EB ad B S, • 
erit Fc ad cx. vt EB ad BS, & tonuertcr.do.vt xcad cF,itacrit SB 


TV or. t 
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hzc enim tangic circulum D E F ; ■ ilia vcro iccat j ergo ipli A F zqualis 
eric Ay. , r j 

CnrtL Ft -quon&im * xqualia liint rtdangtila y At, E AS} eric Ay ad AE, 
vt A S ad A-K ; led A y , cum lit zqualis ipli A F, maior eft , quam A E„ 


ThfOf. | 
h»IUS 


ergo & A S maior eric, quam A k , vndaquauior proporciotjahum Ay^ 
A E ; , A S , A K , minima trie A K ; & per T conlcqucns maxima A y „ 
*>*“«■> icaaue y K compofita ex maxima , & minima * & maior trie , quam S c 
compoiitaex reliquis. ' : < '■! rm. . ; , , 

Poftremo quoniam eft vc AG ad A C -, ica E B adBS & itakTr 
ad Tyjeric kT ad T y , vt E B ad BS r& conucrtcndo, vt y T ad TI£, 
ica SB ad B e : & diuidtndo , vt y k ad kT, intent Se ad C.B i led y k 
often la eft maior quam Se , ergo & K7 maior eric, quam e B. 

Arque cadem ratiorte oftendecur maior eirnibus alij&.quare & FC, 
cum lit zqualts ipli kT, crit quoque cmmbusmaior utaque veraque mju 
ximacrit. Maior igkur redarum K T,FC, maxima eft op/niupi,quse ad 
pundum A pertinent, & inter circumferential KF,T C interijciuntur .quotj 
eftprimum . 1 ni i f x , , 

1 1 L'cinde fecec redi AM circumfe* 
rcntiim k D in R, , & iungacur G R, 
eiqueprillcla agatur C N lecans M A 
produdam in N. Rcdangulum igi- 
tur M A N * arquale eric quadrato A 1} 
hoc eft quadrato A M liint enim xqua- 
les A I , A M , ex conftrudione . qui- 
re A M aqualis eric ipli A N , & cum y 
lit udangulum F A x * xquafe qua 


B 


Lcm-i 


lor. t 
•7 l«wi 



I** , 

>7 lent) 


Um.t 


trm. i 
vjbtw 


ib loni.T ..u 

jhi i;">int n X t, \ 

drato A 1 , hoc eft quadrato A M , ’ ptvpcniWalrt erOnt A.p,AfM, A.x 
Tunc autem & inxqualis , t uia A F maioV eft , quart! A M , ergo x F com- 
polira ex extrcniis.maicr ef/tctrkni duplaniediajF.de fit, quam M {S . £t 
quoniam eft, vc l A Gad AC, *ita FC adCxi & ^it»MO adON .eritFC 
ad C x, vt M O ad 0 N : & cbhucrundo } vt x e id L F , na N O ad G M : 

& diuidendo, vtx F ad F C , ica crit N M ad M Oj fed x I ; ©iteniieft maioy, 
quam NM,ergo& 1 C maior eric, quam MO’ n .■ 

atque quoniam rcdangulunf y A k * aqiialc eft quadrate A i , hoc eft (K 
quadraco A M ,'prcportionalestrunr A 4; , AM, Ay: funt autem & inz- 
qualcs ; yk compoiitaex extremis maior frit, quarti'M N.mcdia vidclicec du- 
pla. Erquonian.ift, vt A Gad AG, *»ra-kT aditT y . & * itaM QadO N: 
erit KT ad Ty.vt M O ad ON , &conueh«ndovt y Tad T k,xiia. ; NO ad 
O M, & diuidendo , vt y K ad k T, iti i*it N M ad M O : led y k oftenla dt 
nuior , quam NM.crgo ! St kT maior cm, quam MO. 

Eadcm ratidne quoniam rcdangulum E AS* atqualc eft quadrato Af, 
hoc eft quadrato AM,' proportioiiales eruiic A i , A M , A S , lunc autem 
& inzquaics - ergo S E , tonjpoliu cx extremis , maior crat quaau 

dupla 
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A dupla media ; hoc eft, quam NM. tcquoniameft vt AG ad AC, *ua U m., 
E B ad BS, & * ica MOadO N, eric EB adBS,vt MO ad ON : &con- 
qercendo, vt. Se ad EB, ita N OadQM; & diuidendo, vt Seqd e B,ita 
eric NM ad MO: fed Se maior e’t, quirrt NM,vt demonftrau)mus,er- 
50 & EB maior erit , (Jiiafti MO. _ Atquc cadem ratione oftendemus 
omnes alias maiorts efTe lpfi M 0 , Minima ell igitur MO Omnium 
quae ad’puaituhi A pertinent® ihtct iifcUmferentias k f ! , T C interijciun- : 
tur . quod eft lecundum . ^ :j 12 . c 3 " ., . 

Poltremo ducatur alia redta A L P fecans cifcumferentias k F , T C in pun- 
&is LP, fiatque L Pt E d«fajji,pttc'minimae MO, quarura LP 
ipli MO (It propinquior , quam EB,&rc«3a AP fccct drcumfcrcntiam 
B k D in iungatur G K , eiqpe paraJIela agatur C.Z occurren* P A 
contirtuane in Z . ' arqualia erunt redbtfgula L A Z , E A S : . quarc vn* , A I{ gj* ( 
ad A £ , ita erit' A S ad A Z:' nquidtm A L prcpinqmor eft centro ( V , 
quam A£ , fic argiimentor,fed A L maior eft, quam-A E»ergo Sc A $ 
maior erit , quam A z . Ecjquouurn rcdhangtilum E’AS ‘.jequale eftqgiP ^ 
drato A I , hoc eit quadraco A M, ‘'proportiohalescrufifc [A fc, A M, A Si 


led A E maiordt , qnatn v s a 

go & A M oraior erit , quam A Sun 7b totem r.np ,-t,* Oa f.*.- • 

quare A S minor erit,, quam A Li&vmuftb minor quam <* E; atque eft 
minor , quam A z , vc dcmonltxauirnui j icaque A S minima erit quaruor 
propomonaHum A Li A £■» AS, Az , -.It* eonfequtotcr AE maxima > 
ejuare S £ ccmpofua cx maxima , & minima., *unaiot erit quam z L, com, 

pofica ex reliqms,:q'uod ttiam denonltrauimus&lupxa . -n, . 

Ac quooiam b. vtroqut Cdlu cft, vt .AG act A C , ita * E B ad B S 6c '-1 
Ita* LP adi.ftz,, exic vt LP ad P z,' ita j E"B ad B S} & conomcndo vt 
*P ad PL ,ka S B ad Bo j & dmidendo , vr z L ad > LP . ica ieajd e^i 
fed zL olleniVcft minor, qualn Se, ergo & LP minor cm , quam E h* 
hoc eft. propinquior, minima: , minor rcmotiore _ex eadem parte . Quod 
icrtio l(x» ,drat oltendeudumi) . 4 4 .j j£ ^ tj . 'A j ... , . y , 


trek!, i 
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Cprollariiim, 

C Vm igitur propinquiorcs minim* remetioribus ex eadem parte mf- 
jiores fine , manifelfnm clt KT maximam efle omnium , quain- 
ter circumfcrentias K M > TO intcrijeiuntur. Earum veto qu* 
intcrijeiuntur inter circumfercntias M F,GC maximam tile F C . 


Compofitio rertij Cafijs . 



S int dati duo femicircuii A B C , D E F , vt didum ell ; data autem re* 
eta linea VZ, , ' i • • . 

& cotin gat A 
k lemicirculu DEF 
ink; (cmicirculutn 
Vero ABC licet in 
T. Oportet inter cir 
cuferentias TC , KF 
poncre red am linei 
squalcm V Z, ita vt 
ad pundum A per- 
tineat. Oportet au- 
tem iplara V Z non 
pile maiorem maxi- 
ma redarum , qua; 
ad pundum A per* 
tmentes inter eir- 
cumfcrcntias T C, 

KF intcrijciuntur. 


. ■ 

F H V Z 

^ 

neque minorc® minima . qua: autem fit maxima , quiue minima , iam eft 
demonltratum a 

Si igitur data V Z fit xquathmaxifn* , fadum iam erir, quod proponitur, 
etenim maxima eft ea, quzmaior eft redarum k T . FC , ii vero fit a:qua- 
iis minim*:, minimaq. fit vcl FC. veiKT ia-iem fadum crit, quod pro- 
ponitur . Si autem ncutraipfimun F.C-,kT fit minima inuenta, minima 
Probicroati (atbfiec,inpenno autem: mi nime patet ex Lemmate iexto . 
Sod fiiVZ minor fit maxima, maiorsutcm minima, ponatur ex centro 
circuli DEF, quod fq O reda Ot* aoquafisO C ,&* hatvt AGad AC< 
itaquadraturn A K ad aliud quadrature , quod fit A I. Similiter fiat .vt A CJ 
ad A C,ita VZad aliam, quatfitZ Li.& fit ipfirum Vz,z L diflercr.ua 
E V , qu* (eceecr fiifariam in N: Cum igitur a quadrato N : V dtbeat au* 
ferri quadratum A i ,rt Porifma mbet ; dclcubatur in V N feirittirtulus, 
in quo accommodctur V S xqualis A 1 infra danordlrabirrus ipiam A 1 mb 
tiorem clfe , quim V N , &iungatur S N ; Quadrature igitur N v lupetat 
: O qua- 




\ 


Di 


-i r-rT- tiber Q&arnid • "H efrc 

qtiadrattifrTS V , quadfato S N,.eum fit rectus angulut V S N*it» iinoi* 
'drculo: kjcjuc red*' V N auferendadt vel addenda ft&a xquaiis NJ-&* 
fie Porifma fieri iubec ; auferatur igltur , vei addarur pkut lequemrcu 
praxepta docebunc ; eaquofic diminuta , vci aucta fit- V P ,<a lionefic tni- 
nior rninorc rellarum A F , A k ,‘ftoc- major maiorepvitrfca iequttttii Lem- 
*mta Olk-itdcrt; itaque potcrit a pun do A iad drViAnftrthuam K F Jut* 
redi A E Pqmlis V P.ducaturigitur AE r &pKxitka£ur;ad cifeumfercn 1 - 
tiam T C in 8. Dico : fi'B Problems effiajrc*- noiEii'iifau i *, V» ... 

- Secec euim li A cireamfertritiam k£> W'H, &centrof N'interuafid 
N P ddcFibarur cikuhis lecans V L in Qy isicirdfliis ranger rcdani-SA 
in S, ac proinde quadrature) VSjXquale erit icdinguto . P-VQil vet 
B V Pi. , feu quod idem eft redanguloVPyLZ :mit:as.rodungulcK V fr&j 
Si igitur fi u , vt A G ad AG > ica vtraqae xquatijaifc pts lepatbtim ad* 
alia pi ana , it idem manebit inter e.y plana atqualitts.1 A mi jioiovjA 
At quoniam eft vc AG ad AC, ita ijuaduorim Adfiad quadratilm 
_ AI , « conltrudione , hoc ell ad quairacum V Sycrin coimeictSd'o ie 
AC ad A G , ua qua Jratum V S ad qu.-dcatutif A K) quad rat umdgiftHi 
A K erit' vna pars atqualitati; alteram vero fic erplorbbimnsiq . mrtofiin* 
Quoniam ell vt A G athA C , its VZ.ad ZJL , ie»boiilltudiaK!p«rin 
conuertendo vt AC ad AG, iu LZ ad.z.V ivt.autem Ez acLa Jdi;ira> 
ell redangtiktn V P,Lz-ad redangulurtAP V_za eanJcin onim ihabanil 
altitudinein P V , ergo-vt^ A'C ad\A G , ita, am redangulum SAP’, ire 
C ad redangulum PVz. , O v \ v*t>i .mo air* r • ■ ni^n * a i i>up 
Deinde fiat, vt AC ad-A G , hoc ell viiLz adijnWjiia: Pz achabam* 
qux fit zM erit z V ipaior , v quam »M, quoniam & Lz. ti\aW diw 
quam Pz} vt autem Pz ad v z ita* eft u£dangalttmuyiPjZ ad aedan- * 
gulum V P , z M ; lunt'emm childem altitudinis Vitj),crgc v£ &GqcbAfi» 
ita erit redangulum V P z ad redangulum VPyZiMitcji, iu ioiteoiuast 
elt & redangulum VP,Lz ad redangulum P Viiijcigo; :V£ ; ccdangu.i 
lum VP,Lz ad redang ulum P V; z , ita erit redangulum. V PiZ, Vul ieb 
r -1 dangulum VP,z vTTfioc ell vt totum ad,tdiim,,ii:a,ahkicurn adsablttum. 
quarc & reliquum ad reliquum erit, vttommad totum 
lum VP,Lz minus rcdbrigalbV Pz.adredinguiutu ■piVz.njtmi^Bi.j 
0 dangulo VP\' zM^eraard redangulum; V P y Lz ad redangulum B V. z, •- 
Welt vt A C ad A ; G2. kiq'ucireiSngulurtB B V z mfrma rtvUngulo Vi&„ 
z v» erit altrta paniarajualitausad rhua : )0 fvi ,J V bn VS jiao ut, z i 
* Quadratum igitur A Ki Hck eft. redangulum ,E AHp?qi*ale,efifc ic*r 
dangulo. Pi Az , mwiu» rcdangtilo s.P’WiqziM , Ixidftaqttale ei'io xedarin 
gulb PVl'M^fjsd iPtV. .asqpaitsooft A ErAxtasoaftnidiono ».ergo <& J X Wj 
xqtialis erit AH. ..IV epiin; j-s.ikbjv nibimib .-IV mtup 

: Cietyque, coiinidlituitJi.C^j&ici paradlcla agatur Gcftiiccatis EA f egn- 
rirtuitam. ifi J? iia ^igtiluadgreor i AvftsiGiaruuabs eric sogtilo AjB;.lwiri4fe 
i4to -tSd&si fit tzedurpk iple 'A| C in ltn.n qua«f '«■ 

. O j crunt 
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erunt EB.HR, SefumpeaE x *quali £H, Tel VM.reliqua iD *qua 
Its eric reliqua: AR.fic euro .fine xqualcs AE,VP,& acqualcs E X,V M 
toes AX coci PM *quajiscric. 

Et quoniam fimilu funt cnangula ABC, ARC anguli enim ABC, 
A R G Time *quaJes , quia redi , hie ex conftru£ione , die ex vi lemicircu- 
li . Atquc anguli BAC,RAG ad vertieem funt aquales , ideo vt A C 
a4 A G,ica eric AB ad AR, fed vt A C ad AG, icaeft quoque PZ 

ad ZM, exconftrudione.ergovc ABad. A R.hoceft ad BX.icaeric 
PZ ad ZM.ficdiuidcndovt Ax ad xB.kaerit PM adMZ.fed Ax 
oftenla eft xquahs PM, ergo Sc x B xqualis eric MZ, led Ex.*qua, 
fcs eft V M , ex conftrudionc , ergo coca E B arqualis eric coci V Z. Pofi- 
ueft igitur inter circumferentia* kF.TCreda EB arquali* VZ daw, 
eaque ad pundum A pertinct , quod crat faciendum . 

Ac vero redam Alminorcm cfic,quam VN fie demonftrabimus. 

Duo fine Cairn , aut enim A D 
ad A F mjnorcm racionem ha- 
bet quam AG ad AC , aut non 
tninorem . primum habeat non. 
minor em -tc FC fic intercept a- 
inter conucxam circumferenuam 
KF. fic cauam Tc, ergo A I 
non * erit minor , quam A F, at- 
quc Fc* minima eric omnium, 
interceptarum inter circumfcren- 
tias kF.Tc. - . 

Conncdaotur autem G k,k D, 
eiftjue parsilelat agantur c y ,yx 
fee an tes T A,C A pcoduda* in 
panda y xx rcdaogulum igicur » 

F Ax'*qualccft quadrato Alt 
qnare* proponionalesfonc FA, 

A I , Ax vnde F x compofitaex . , 

extremis , non erit minor , quam dupla media A I . : sj i 

£t quoniameft vt AG ad AG * ita F C adcx,ficita VZ adZLex 
conftrudione , eric Fc ad cx, Yt V Z ad ZL, diuidendo vt cF ad 
F x , ita erit Z V ad V L, fed C F cum fic omnium interceptarum mini- 
ma minor eft, quam Z V.ponitur enim ZV maior minima, ergo fic Fx 
minor erit , quam V L : fed F X oftenfa eft maior, quam A1 dupla, er- 
go A 1 dupla minor erit, quam V L, fic confcquemer fimpla A 1 minor 
quam VN diraidia videlicet ipfius VL. 

Scd fit F C intercepts inter cauas circuraferemias 1 F , T C , ergo k T * 
minima erit omnium intorceptarum inter circumferential KF.TC. Cont 
nedatur autem G K, & ei parallels agatur c y Occurrens K A produft* iny* 
t - • ----- Re. ' 



B 
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Liber Quartus-. 

A Re£Ungt»ltnn igitvr y A K* xqualc eric qua- 
drato A 1 ; & ideo * proporcionalcs erunt y A , 

A I , A K i funt autem 8c in Squaies , quia A I * 
malar eft, quam A K , ergo y k compofita ex 
extremis maior eric, quam A I dupla; Ec quo- 
niam ell vt A G ad A G * ica K T ad T y , 
ita quoque Vz adzL, cx conftrmftione , eric 
KT ad Ty vt Vz zLi& diuidendo eric vt T'K ad ky, ita zV ad 
V L , fed T K cum fit omnium inttrceptarum minima minor elt , qua ru 
atV.ergoSc Ky minor erit, quam V Li fed ky oftenla eft maior, quam 
dupla A I, ergo A I dupla minor erit, quam VL & conlequcncer A I 
£ fimpla minor, quam V,N dimidia videlicet -ipfius VL « > 

Sed habeac A D ad A F minorcm rlrioneux. 
quam A G ad AC, ergo Ai * minor erit , quam 
AF, maior autem quam A K, itaquepdceritapun- 
dlo A ad circumferentiam K F duci rsfta squa- 
ts Al.ducatur crgo,eaqu« dir AM, qu* p«>- 
ducb fccer circumferentiam Tc « O i.fcnfc M O* . : 
minima omnium , qur inter cAcumferenti*^: k F , TG wuercipiuntur. Sc- 
cet autem re&a AM circmnferentianft K D in H , & connetftatur GH, 
eique parallela agattir C Aocairrcns Af A. eontiowz in R. Re&angu- 
lumigicur MAR* squaie eric quadrato A I, hoc eft quadrato A M qua* 
C re squalcs erunt AR, AM. ‘ - . 

Et quoniam eft vt AG ad A C , * ita M Q , ad O R , 8c ita V z ad z L 
ex coatlrudlione , erit MOad OR, vt Ve adz Li 8c diuidendo erit vt 
OM ad MR, ita zv ad VL: led OM, cum fit omnium intercepcarum 
minima, minor ell, qoatnz V ponitur enim z V maior minima; ergo erit Sc 
M R minor,quam V L , fie conicquenter A M , vel A I minor , quam VN, 
dimidia videlicet minor quam dimidia . Quarc conllat propofitum . 

Scholium . 

Si autem cxiftente ratione A D ad A F non maiori quam A G ad AC 
data V z fit squalis minims intercepcarum , eric & A 1 squalls V N , id- 
D que ica oftendemus . • • , *,<•! ;. .. . w . • 

Pritnum fit ratio A D aid A F eadem ^ qus A G ad A C , ergo FC 
minima erit intercepcarum & A I ’squalis A F , & cum fit rtftingiHum 
F A x* squaie quadrato A I , erit 8c A x scjiialis A l , acque adeo tota F x 
dupla ipuus A 1 ; 8c quoniam ollenfs firotiiapra , propowionales C F , F x, 
a V, V L , prima autem c F sq jalis cft'z V ierois. ponitur ciym z V squa- 
lis minims, ergo 8c IcqundaFx sqaalis eric V L quarts,^ confcquenttr 
A I squalis V N, dimidia videlicet dimidis. - : ;! _ 

< Sed (it ratio A D ad. A R- minor ratione AG ad AC. Qponiam igi- 
tur ollenfic funt proporrianles. Q.M, MJk , z V, VL, 8c U M minima 
. ; j ‘ - ■» ‘ ' squa- 
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zqualis ponitur ZV, erit& MRzqualis V L ;Vndef & AM vel A I aqua- . f A 
lis V N, dimidia videlicet dimidiate 1 - . »noinv r . 

Fatec igicur illud , quod in SchoJio per Refoliicionem monuimus •, nempe 
(i ratio A D ad A F non (it rraiof rat ion t A C ad AC , & prxterca data 
V 2 zqualis (it minima, quadratum ; V N rdrttiidiz videlicet differentiz re- 
darum, Lz,zV pral tare quadrat© A I nihik>:id clt alteram akcrizqua- 
le efle/, • ■ i ' -• 

Quo aurem Ca(u redz VN auferenda (it reda zqualis. NS,quouca<i- 
denda ; ratio his conftat przeeptis , 

.'i.i . I. , ' |J| VU; 

Przcepcum primunj . , . , 

S I ratio AD ad AF non (it mitior ration^ AG ; ad AC, reds VN 
aukrenda eft reda zqualis N S . 

Przceptutn I T t ' 

S I veto ratio ADadAF minor fit ratione A Gad AC, & VZ da- 
ta non maior minore redarum -KT, F Q. redz VN potcrit (iut/ 
addi , (iueauferri red a zqualis NS: in hoc cnim Cafu reda zqualis da* 
tiVr potell cptari intcrciramiftrcntiask F,TC cxytraq; parte nunimx, 

• & idco duobus modis Problems abfolui . Nam (i auferatur , aptabitur ea 
reda e regione K T , fi vero addatur optabiror c regione F C . 

Prxceptum I- 1 I-., .. 

Vtd Ci V Z : data maiebdt minora red arum K T,F C jredaipfi 
VZ zqualis-poteritaptariritker cireufnfetentias k.F,TC ex vns 

, tantum parte minima ,»etnpe e regicnc'inaioris redarnm K T* 

f C,ergocxiWente kT maibreyquam FG, itfuc’VN auferenda. eft re- 
•da zqualis NS exigence nnnore, addenda ...eo: 

Nunc oftenderidum tit ridam V P fumpram quemadmodum przeepta 
docent non efle maiorem maiore redarum A F , A k , ncc minorem mino- 
rc quo pertinent trra qux lequuntur Lemmata. 

■ non n A ir <• A jr-ei-'i t * ••..as me;:.. 

Lemma VII. 

■Sirtatio AD ad A F- non minor rarionc AGa^j fiC. Dico VP .irqua- 

Jem differentia redarum V N , N JfiniiftbfeTvi cfteniaiorc rrdahrm A F , 
... .. . . : 

A k maiore antcni ininott. 

• ill. ...-lip*.. . •:*.(/. .**. -.]*. : . i . 1 . 

Vt enimreda FC ineercipitur inter conucxam circumferentiarrL. 
kF,&cauam TC;qoo Calii A F* major cft,quim Ak, aut 
intervtramque caunn»,fc.AF minorcft,quam AK. Primo Ga* 
fu kT* maxima elk omnium , .qua uuer .circunikreutMS ltP.*T;C iu» 
terijeiuntur , minima vtro FGj'iraquc V.Z’data minor eft quam kT , 
maior autcm,quam 'FC ponitur. e^iim .VZ nunor maxima, roaipr mil 
•* nima. 
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• • si 

A nima. Secundo Cafu* minima eft KT, maxima FG> vnde VZ data* 1 *"* 
pwior, eft quam kT, minor quam F C» n 

Conned incur autem G k , K I ) , eifquc parallels aganrur xy ,yx fc. 
cantes kA,CA concinuaus in pun&is y x . Qponiam igicur cli vc AG 
ad A C , * ita F C ad C x , Sc ita V Z ad Z L , ex conftnidionc , eric VZ 1 "' 
adZL, vc Fc ad C x •' & diuidendo , vc Z v ad V L-, ira<eri^ C F ad F *i 
-j fed Z V in primoquidcm Cafu ponicur maior , quam CF; ergo 5-‘ Vt 
m iior eric, quam F x , in fccunjo vero Cafu ponicur Z V minor , f C 

ergo 6c V L minor eric , quam F x . i A, an ud .r • t 

He quoniam squales funt LN,N V, ex conftrudiohe , feWqua^cs quo- 
que N P , N Q_. vc fcnudiame?ri , ergo fitinc quoque squaJes £ P_> 
p quare reftangulum P V Q^squale ent rrtiaagwlo V P.fc lcd redang:i|jr* 

P V QJ ae quale eftquadraco -Y,S> hoccft quadra® A iffetfl qitoque ’Xqcfl- 

k $ft’rcdangulum FA x, ergo jcdingulura \JL|**qu*lc. eric re&aflgu- ( 

Jo F A x quare proporriooalcs. ctunc V P*F.‘i , An-P-Lx.ui prirpo qu£ 
dens Cafu ftc . argumeiwor. > fed V I* tqmpoCu exexttemifdlUnia 

. ior 

' 1 
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ior, quim Fx compofita ex medijs;crgo altera * extremarum VP, PL 
maxima crit , altera minima , fed V P non eft maxima , quia oftenia eft 
minor, quam PL, ergo ininimjkffjt j^tqufvadeo minor quam A F. 

In iccundo autem Cafu arg/mentop-hoc ni^do, led V L compollta ex 
extremis V P, PL oftenia eft minor, quam F>-compo(ita exenedijs FA 
Ax, ergo altera* mediarutn F A , Ax maxima eric , altera minima, fed 
A F non eft maxima , quia mincy eR, quim A x , riJm cum rectyigulum 
F A x * zquale fit quadrato A I , & redk* ' major , quim A F , eric A x 

multomaior,ergojpfa A F; minima yit ,arque adeo- .V P maior, Viua:n 

af. • 

Rurfus quoniatneft vt AG ad A C,*.ita KTad Ty, & ica" Vja.ad 
z L, ex conftrmftione, eric vc Vz ad z L, ica KTad, Ty; Sc diuidend&f 
vc zV ad VJyitaeric Tk ad ky ; fed zV in prrmo quidem Cafupo- 
nicur minor, qbam Tk;ergo& VL minor erft , quam ky, infecundo 
veroCafu z V ponitor m ajo r , quam T k, ergo fle VL,maior <rii Buam 
Ky. * 1 — 3 ^ u *‘\ \ 

Ec quomam rctftangulum P V Q , feu V P L * atquale eft quadrato. V ( S , 
hoc eft quadrato A I ,cui quoque * atquale eft rcdhngulum y A Kya-dualia 
„*«, erunt rcdangula y A k, VJ’L, fl{ ideo * proportionals VP,y A, A 1 G. 

PL, led VL compofita ex-exrremis,inprimoquidem Cafu oftenfa eft mi- 

•» nor, quam ky compofita ex medijs, ergo alcera* mediarutn y A, Ak 
maxima crit, alctra" rrufitma fed A y oftenia eft maior, quam A k;ergo 
A k eric minima per cotifcquens V P maior , quam A k . 


B 
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, ; c rg°ip- 

fa V P minima eric , acque adeo minor, quam Ak. Exiftence igiturra- 
«dnk ad -AE-, ioitminori , quatt AG ad AC.rcdia V P zqualis 
differencial reRarum VN, N S,. minor eft maiore rcdlarum A F, a K j 
maior tminore', quod exit oftendendum . . i j r:: :l . f 
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Vz' non mi- 
rrentiairi raftaru.n. 


^ic ^ratlo AD ad A F'minot ritionc A G ad A C , & data 

> lor minorc reiftarum K T , F C’. pica rieOue differencial 

V hi ,N S , neque cohijibfifaiif e* i jldem nbUldrcm effe , quam A K , auc 
r maiorem.quam ^F. 1( 

e 


“p 

pro x*> J jinii of upx mimt.. p 

i Onncftanturenim Gk, kDquibus parallel* agantur cy,yx fe^ 
cancel T A','C Aprqdudbs in pundis y x , flC fit primum VP 
atqualisdiffereriti*- xfaftarum VN,NS. 

Quoniam igitur cffjc AGad AC,*ita kT ad T y, & ita quoque VZ ad 
ZL cxconftructionecric, vt V Z ad Z L , ita KTad Ty: &diuidcndo, 
vc Z V adVL,iucru T K ad-ft y, fedZ,V non eft maior, quam 1 It* 

po. 
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^ ponicur cuhti Z Vnqr»/ , 
maiar ujiiipce . j q 

Ki T » F. C j ergo nequ+: r 

VL tvuipr wt tpin- 

IQy . & cum fit retail-. , , 5 

guluTl.y A iC " arqualV 1 
q-Uiknp.A I , Sc reclt 
4 i, K n>^u>r f quarQ A K. 
erit A y multo ijnior 
Ec qaonia n redtan 
gulim PVQ^hoceit 
ft VPLlfuntehi.nsqja- 
IcsVQ^PL) 'xquali, 
ell quadrato V S , hoc 


h i 




l/iertij 


1 cm. ) 


eft qua into A I , ciH.quoque * xquali, eft rc^afkgulu m y A k> ideo xqua- 
fet erunt fefong<*lf:'-V.P'.I*i jrAK ».■ & ,44w> p>vpflS*iPQ?!s , V P > y A , A K 

PL: led VL compofita ex extremis oftcnla eft non maior ,.quatn ky copi, Th ^ 
polita ex medijs , j^go fi eft minor , eric altera * mc^jarum y A , A k ma? lul " 
xima, akera^n)inirh^3*Tc5'>^ y oftcnla eft maior , quam ■ A K ergo A J{ 
minima eric v-6cper coiMequeiiVV P maior, quam A,K,.j Si Vjerp V J. coo> 
pofica cxcxc/emis Xvjqattsfft ? y K com polks ex medijf *rpipor extretnarunj 
minori meiiarum > ’xquaTiVerir : tea^eft VP arqualis A k,/ . _ 

Iplarn ahretn V P tninorom i(1c s , qfaam\A F parcr\ qam cum lit VP 
minor, qjjam V S’ hoCrti^quam A Pjjpla a til e m A l, : p?inor , quam A f j,« t 
eric Vpmulco minor. Reda igicur V P xqualjsdiftfU'entixrcdtarumyLk 
NS toort Oft minor, quam AK, nec maior, quam A F .quod tit prinium. 


Tkeor. | 
hunts 


Sed fic V P a-.p ilu pgar egaco rectarum V N »N-S . 

igicur efl vt A G ad AC, ita F^ a 4iP5f‘i 


' i ■’ I 

QuoiliSm igicur efl vt A^G ad AC,' ita FtfaU.cs, & ita quoquo ■«., 
VZ ad ZL,e*con(lruil«ne, entvt V Z ad Z L irafCad Cxf &dt- 
uidendo * TV id VT', iu. GF ad Fx; left ZVaonxft major qua.iu 
CF: poniturcniin ZV non 
maior minorc-reiftarum K 
T, F< , ergo-nequa. V L 
maior erif-, qaam F.x \ Ec 
cuip fit re cla u'g ul am, * . 

tcquale quadrato AL^c i e Z~r , L. 
ftta A P'roiaor , quim AT? J\ 
erit A x multo* Ihiuqr . 

Et quoniam. rectangiiimj^ 

P V<^ hoc/eft V PL< June 
cnihi Tqjales V Qg, 1*t> * 
xquale ell'quiftfato V Siihqf 
ellquadrato AI,cuiquoquc' 
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aqualc eft redangulum FAx: ipfa redangula VPL, FAx xqualia 
crunt , & ideo proportionate* V P, F A , A x , P L: fed V L compofita ex 
extremis often/a eft non maior , quam F x compofita ex medijs , ergo ft eft 
minor , erit altera * mediarum F A , A x maxima, altera minima » led Ax 
often ia eft minor , quam A F : ergo F A maxima erit , & conlcquenter V P 
minor, quam AF. Si vero VL compofita ex extremis xqualis eft Fx 
compofitx ex medijs,* maior extremarum maiori mediarum xqualis erit, 
hoc eft VP xqualis AF. Efle autem ipfam V P maiorem.quam Ak, 
manifeftum eft ; nam cum fie V P maior , quam V S, hoc eft , quam A I ; 
ipfa aurem A I maior quam A k ; erit V P , multo maior . 

Recta igitur V P xqualis aggregato redarum V N,N S non eft maior 
quam A F , nec minor, quam A K . quod fecundo loco crat ortencendum ■, 

Scholium. 





Ex demonftratis pater, cum AD ad A F minorem rationem habet, quam 
A G ad AC, data autem V Z non eft maior minorcl^ftarum k T , F C-, 
Problems duobus mo* 

disabfolui pofle. Nam 
fi a pundo A ad circu- 
ferendam K F ducatur 
reda A M xqualis A 1, 

& producatur donee fc- 
cet circumferentia T C 
in O , erit M O * 
ma omnium, qux 
tercircumfcrentias KF, 

T C interijeiuntur , & 

(umpta V P xqiali dit 
fcrentix redarum VN, 

N S, ea minor erit, qaa 
V S hoc eft , quam A I , 
vel AM, non autem < uim 
AK, vtdemonftrauimu dta- 
que poterit a pundo A ad cir* 
cumfercntiam kM duci re- 
ds A E xqualis V P . Simi- 
liter fumpta VP xqualt ag- 
gregato redarum VN,NS, 
ea maior erit, quam V S, hoc 
eft , quam A M , non autem 
quam A F , vt dcmonltraui- 
mus; itaqiie poterit a- pundo 
A ad circumfcrcndam M F 
- .. du- 


• 

> 
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\ 
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A duci re<5h A E arejualis ipfi VP. Igitur fi A E ducatur aequalis differen- 
tix re&arum ‘V N, NS, aptabitur retfta datac Vz acqualis inter circumfe- 
rentias K M , 7 O ; fi vero ducatur AL axjua/is aggregato ipfannh V N, 
NS, apcabittirea recfta inter circiimferentias M F , O C , atque adeo pote- 
rit aptari ex vcraque parte minima; M O , ac proinde Problemaduobus tn ca- 
dis ablolui . quod in praccpco iccundomonuimus. 

-• • • - • • ‘ -it 1 ..Li . . ."•* . 

• « Lemma IX. '*■ ■ • 

. „ • ' • • . ■ 

Rurfus fit ratio A D ad A F minor ratione A,*G ad AC , data autem^ 

VZ fit maior mmoie rtcftarum KT, FC>& a punfloA ad circumieren- 
Jj tiam kF.ducatur AM xqualis A I, * pioducaturadorcumfcrentiam T C 
in O , ctt autejp A I * mint^, quam A F , maior quam A Jt . Dico fi K T ic « 
maior fit , qudm F C , difttrtntiam u&arum VN, N S meiorem eilc.quam' 

A K , Ir.inorem quam /TM"; fin minor , compofitam ex V N , N S , rtino- 
xem eflc ,quam A f 7 maiorem,quam AM.- i * 

Conne&antur eflim Gk,kD,quibus parallel* agancur Cy,y* fecan, 
tes T A, C A pro- 
duLlas in pjntlis 
' y x , & fit pri- AD 
' mum V P Jeqn- pc 
lis differentia; re- ^ 

C £hrum V N,!Sf S. AG 
& k T maior, qua 
FC.ergoipfak T ay *2 
maxima eric om- 
nium incerccpta- 
rum inter circum 
ferentiasKF, TC: 
quare rcita datx 
V Zxqualis poce- 

ric aptari inter cir . . 

cumferentias k M, TO, non etiam' inter circumft rentias M F, O C , ct'tn fit 
D V Z maior, quam F C , ex pofitione, ipfaq.FC * maxima omnium intcrce- u^"* 
jitarum inter circumferentias M-F,OC: Quoniam igitur ell vt AG ad A C, *■> * 
itaKTad Ty, 8 ^ ita quoque VZad Z L*x confiru£iione,erir vr V Z ad 
ZL.ita kTad Ty ; & diuidendo, vt Z V ad VL, itJ TK ad ky : fed Z V 
minor eft, quam Tk; ponitorenim Z V minor maxima, ergo & VL n inor 
erir, quarok y , &ctim fit rcdtangulumy A K ‘ aquale quadrato A I,& u&a j 
A I * maior, quam A k, erit A y multo maior . 

Et quoniam rcdhngulum P V Q hoc eft V P L ( funtenim xcuales VQ# 
PL)* Xvjuale eft quidraco V S, vcl quadrato A I , tni quoque *kqu le 
eft re&angulum y A k , xqualia erunt redtangula V P L, y A kV& 

P ideo 



•j 
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ijco * proportiooalflSr V P ,y A , A K , P L , fed VL compofita ex extremis 
'w.T ’ olienfi eft minor , quam k y rnnpoSu ex medijs ,ergo altera * mediaruifl 
y A , -A k maxima erit , altera mioiffUifed Ay oftenlacft maior ,• quan^, 

A k ergo A k minima eric , 5c confequemtr V P maior, quam A k, Qlkh^ 
auteir: lpla V P minor fit , quam A Mpatet ex co , quod ea minor eft quaq\ 

V S , iplique V S iqualis A 1, vel A M » ex oonllrujftione . Exiftcr.te igitu^ 
k T maiore , quam F C , reifta V P differentia redhrum VN,NS maior ell, 
quam A K, minor autem quarp A M. quod ell pnrr.um ■ 

Scd fit V P atqualis compofitat 
ex VN..N S , & K T minor , 
quam F C ,ergo FC * maxima 
eft omnium intcrceptaruin inter 
circoroferentias k E, T C , quarc 
red a data: V Z arqualis poteric 
aptariintercircumferenttasM F, C 
O C , non etiam inter circumfe- 
rential k M , T O cum fit V Z 
maior quam k T ex pofitiono , 
to»i- ipfaquekT'maxima omnium in- £ 

tcrcertarum inter circpmfcren- ,1 • , * 

tias kM.TO. Ft quoniam cfl vt A G ad AC,* ita FC ad G X» * 
& ita quoque VZ ad Z L , ex conftrudionc , erit vt VZ ad -Z-L , ita' 

FC ad c xj & diuidendo, vt Z V ad V L ,ita C F ad Fx : fed Z V minor eft P; 
quam C F ponitur cnim Z V minor maxima, ergo & VL minor erit, quara 
F x , bi cum fit rcdangulum F A x ' aquale quadrato A I , fie recta A 1 * mi* 
nor , quam A F , erit A x mu ho minor. * i . 

Et quoniam rcdangulum P V Q^ycl V P L * aquale eft quadrato V S, hoa 
eft quadrato A 1, cui quoque * aquale eft rcdangulum F A x rcdangula V P la 
atfcni F A x aqualia erunt , fie ideo * proportionalcs V P , F A , A x , P L , fed VL' 
compofita ex extremis oftenfaeft minor , quam Fx compofita cx medijs ergo 
altera* m.cdiarum F A, A x maxima erit, altera minima;fed Axoftcnla eft 
minor , quam F A , ergo ipla F A maxima erit , quare V P minor,quam A F. 
Ipiam autem V P maiorem efle, quam A M mamteftum eftmam ea maior eft 
quam V S , V S autem xquaiis A I, vel A M, cx conllrud ione . Exiftente igi- 
yj| K T minortm , quam F C reda V P arqualis compofita: ex V N , N S mi- 
nor eft , quam A F , maior autem quam A M . quod lecundoioco crat often- 
dendum , quarc con I tat propoiitum . 

Plerumqucaccidit vt Rclolutio Problematic incidarin srquatioqcm deduo. 
bus terminis cxphcabilem , ex quibus vnus tantum folutioni Problematis 
idoneus fit, quippe lion (emper vterque indicat id quod quarritur, fed alter 
tancupi, interdum minor,iiucrdum maior. Dicendumeft igitur quomo.lo 
terminus qua fitum indicant dignolcatur . 

Dignokitur terminus quxfitum jndicans ip/a terminorum , prout 

* . ' Po. 
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A Porifma prarcipic , exhibitionc : namcxhibitisillis tcrminis . fi vnus tantuin 
idoncuscft iolutioni Problematis, alter inconflrucndoProblcinaie manikdo 
feoftcndic, aut maiorem quifico, autminorem , aut etiam alia via confiru- 
(Sioni aduerfantem : is ergo reijeiendus; fameiidus aucctn alter pro n.dise 
quaefiti; fiveroycerque terminus iolutiom idoneus eft, quia vero non indicac 
eundem quatfitum vcerque,funr cnitn eo Cafu dua; magnieudines , dc quibus 
poteftquzri, altera minor, altera maior . Ideo fi dc nnnorc quiritur lumen* 
duselt pro indice quxfiti terminus minor,fi verode maiorc lumcndusmaior. 
Hate omnia exemplis fient euidenuora . 

• -• .■ _ Propofitio . Ii 

* * 

® Terminum quzfitam A E indicantem in femicirculis ad primum pracccptum 
pertiriefitibus dignolccro . . t . ; - . , 

S it ratio A D ad A F nonminor rarione A G ad A C . Oportet terminum 
indicantem quxfitam AEdignokerc . Rdumantur compolmon.s fi- 
gure ad huiufraodi Calum percinetes. Quoniam igftur termu.uic qui- 
bus VEqaatio cxplicabilis ag + 

eft fimr-VP differentia re- ^ AD r 
ctarum V N, N S,& V 
aggregatnm earundem, 
manifeftum clt alterum 
C eorum quafitain A L in- 
dicare . Et quoniam ra- 
tio A D ad A F ponitur 
non minor ratione A G 
ad A C.rcdta A 1 non eric* 
minor maiorc rc&arumj 
AF, Afc,vndc AE quac- 
fita minor eric, quatn A I, 

hoc eft quam V S , & mulco minor quam V ipfa igitur V Q non indi- 
cac quatfitam AE, ergo cam indicac V P . Icaque exiftente ratione A D ad 
A F , non minorequam A G ad A C , differentia rciftarum V N , NS indicac 
D A E quificam . Agnicus eft igitur terminus quafitamAE indicans, vt fa- 
ciendum erat. Hinc praceptum primum conlfitutum cfl . 



Jem. 4 


Propofitio 


I I. 


Terminum quxfitam A E indicantem in femicirculis ad fccundum Prace- 
ptum pertinentibus dignolcere . 

It ratio A D ad A F minor ratione A G ad A C, & data V Z non fit ma- 
icr minorere&arum KT , F C. Oportet terminum qusfitam A £ indl- 
cantem dignolcere. Refumatur Compofitioms figuraad huiufmodi ca- 
° » Pa ium 
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fumpcrtinens. Quoniam igitur termr- * A 

ni ,de quibus sequatio cxplicabilis elt. 

(unt V P minor, V maior, manifellu 
elt altcrum corum indicarc quafitarn. 

A E. Ducatur a pundto A ad circumfe- 
renciam K F redta A M aqualis A l,hoc 
poult fieri, ell cnim A 1* minor quaqi 
A F, niaior aucem quam A k. Aut igi- 
tur quaflta A E definit in circumfere- 
tia M K,auc in circumferenda M F • Si 
in MK ,caerit minor quam A M , hoc eft quam A l,fcuVS,& multo mi- 
nor, quam V Qaggrcgatum redtarum V N, N S . Redta igitur V Qjion in- B 
dicat A E quafitarn , ergo earn irdicat V P dift'trcmia ipfarum V N, N S. 

Si veto quafita A E definit in e 11 c urn fcur.da M F, can - aicr eft, qua A M, 
hoc eft quam A I, vel V S multo n aicr cu.m V P . redta igi.urV P non 
indicat A E, quafitum ergot am indua \ Q . Si igitur ratio A D ad A F 
minor fit ratione A Gad A C, & data V 2r.cn fitn.aior minoreredtaruKT 
F C indicabit quafitarn A E, turn difterentia, turn aggregatum redtarum VN 
N S, differentia quidem fi A E definit in cirtumferentia kM, aggregatum 
verofi definit in circumfertntia MF. A gnitus eft igitur terminus qusfitum 
A E indicans, vt faciendum erat. Hinc 1 ra ccpturn fccundum coftitueum eft. 



Propofitio III. 


C • 


Terminum indkantem quafitarn AE in femicirculis ad tenium pracce- 
ptum pertinentibus dignolcere . 


Vrlus fit ratio A D ad A F minor ratione A G ad A C , data autem 
V Z fit maior minore redtarir kT, 

FC. Oportetterniinumindiean- 
tem quafitarn A E dignolcere. Fiat coltru- 
dho vc iupra, &: producaiur A M ad cir- 
cumfcrcntiam TCin 0. cm MO' minima 
omnium interceptarum inter emumtere- 
tiask F,T Qmanifeftum ell igitur re cta da- 
ta V Z aqualcpoffe aptari inter circunnfe- 
rendas l’emicircujpmex vda tantum parte minima, nerr pee regione maioris 
redtarum KT,FC. Itaque fit pnmum kT maior quam F C, ergo redta 
aqualis data; V z poteft aptari inter circumferentias K M , T O , non etiam 
inter circumferentias M F , O C cum fit V z maior quam F C , iplaque F C 
&>roi. ’ maxima omnium, qua: inter circumferentias M F , O C intcrijciuntur : ita- 
que A E quafita definit in circumferencia K M, & ideo minor clt quam A M, 
hoc eft quam A 1 , leu quam A S , & multo minor quam V Q, qua - eft arqua- 
lis aggregato redtarum VN,NS. Redta igitur V Qjton indicat quafitarn 

AE, 
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A AE, ergo earn indicat VP arqualis differentia ipfarum V N,N S . 

Sed'fit F Cmaior, quam K'T,ergo reda arqualis dat.t V z poccll aptari inter 
circumfeiennas M F , O C,non autem inter circumfcrentias k M, T O. icaque 
A E quarlita delink in circumferential 
M F>& ideo maiorelt, quam A M, hoc 
eftquam A I,leuquam VS, atque mul* » -s 


tomaior, quam V P . Ipia igitur V P no 


AG 

AD 

nr 

FC 

KT 

AK 




indicat quadicain A E,ergoeam indicat A1 r ,2y 
reda V Q . Si igitur ratio A D ad A F a 
minor lit ratione A G ad A C ,data au- 
tem Vz miior minorc rediarum K T , 

B F C, differential!! redarum V N , N S 



AJ) 


4. it P v 


exiltcnte K T maiore , quam F C indicabit A E quatficam, exiilentc vero mi- 
norc,aggregatum. Agnuusclt igitur terminusquxfitam AE indicans vt fa- 
ciendum erac . Hinc prxeepeum tertiumconllitucum elt . 

Oilenia ratione qua Iciri podit vtcr terminoruindequibus yEquatioexpli- 
cabiliselt, indicct AEquadiram , confennncumellollendere , indicantc vno 
terminorum quxlitam A E quid indicet terminus alter. 

Reluraantur compolitioms figure Sc connedatur G H eique paral- 



eaDy 


Google 


Di 


km. « 


171 De Refbl. 60. Comp. Mathcmatica 

fumpertincns. Quoniam igitur termi- 
ni ,dc quibus aquatio cxplicabilis cil: 
i'untV P minor, V Q^maior, manifeftu 
eft altcrutn eorum indicare quafitam 
A E. Ducatur a pundoA adcircumfe- 
renciam K F rcda A M xqualis A I,hoc 
potclt fieri, ell enim A I* minor quaip 
A F, maior autem quam A k. Aut igi- 
tur quafita A E definit in circumferc- 
tia M K,aut in circumferentia M F . Si 
in MK .eaerit minor quam A M , hoc eft quam A I, feu VS, & multo mi- 
nor, quanr V Qaggrcgacum redarum V N, N S . Rcda igitur V' Qjion in- ® 
dicat A Equaiitam, ergo cam irdicatV P differentia ipfarumV N,NS. 

Si vero quafita A E definit in eiuunfcier.tia M F , can aior eft,qua A M, 
hoc eft quam A I, vel V S ,& iruho n aicr cu.m V P .rcda igi.ur V P non 
indicat A E , quafitum ergo tarn indita \ Q . Si igitur ratio AD ad A F 
minor fit rationc A G ad A C, A c.ata V 2 r.cn fit n.aicr n inore redaru K T 
F C indicabit quafitam A E, turn differentia, turn aggregatum redarum VN 
N S, differentia quidem fi A E definit in circumferentia kM, aggregatum 
vero ft definit in circumferentia MF. A gnnus eft igitur terminus quafitum 
A fi indicans, vt faciendum erat. Hinc 1 receptum lecundum coftitutum eft. 


A 
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Propofitio III. 


C , 


Tcrminum indkantemquarfiram AE in femicirculis ad tertium prace- 
ptum pertinentibus dignolccre . 

Vrfus fit ratio A D ad A F minor rationc A G ad AC , data autem 
VZfit maior minore redaru kT, 

FC. Oportettcrniinumindiean- 
tem quafitam A E dignolccre. Fiat coltru- 
dio vt fupra, &: producalur A M ad cir- 
cumfereniiamTCinO. cm MO* minima 
omnium intcrccptarum inter cmunifere- 
tiask F,T Qmanifeftum eft igitur reda da- 
ta V Z aqualcpoffc aptari inter eircumfc- i C“K J » 
rentias lernicircu^um ex vtaa tantum parte mir.itra,ncmpec regione maior is 
redarum K T , F C . Itaque fit primum k T maior quam F C , ergo recta 
aquaiis data: V z poteft aptari inter circumfcrentias K M , T O , non etiam 
inter circumferentias M F, OC cum fit V z maior quam F C , ipfaque F C 
c.™i. * maxima omnium, qua: inter circumferentias MF,OC interijeiuntur : ita- 
que A E quafita definit in circumferentia K M, & idco minor ell quam A M, 
hoc eft quam A 1 , feu quam A S , & multo minor quam V Q, qua - eft aqua- 
lis aggregato redarum V N , N S . Reda igitur V Qjion indicat quafitam 

• ‘ A E, 
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X AE, ergo cam indicat VP atqualis differentia: ipfarumVN,NS . 

Sed fit E Cmaior, ijuam KT,ergore£ta xqualis daw V z poteftaptari inter 
circumfeiantias M F, OC,nonautem inter circumferentiaskM, TO. itaque 
A E quarfita definit in circumferential 
M F,& ideo maior eft, quam A M, hoc ad J 
eft quam A I, feu quam V S, atque mul- ?c a , 
to maior, quam V ft . Ipla igitur V P no « 
indicat quaditam A E,ergoeam indicat AI r ,2y 
re&a V Q . Si igitur ratio A D ad A F a ad f 

minor lit ratione A G ad A C , data au- 5 

tern V z m lior minore reiftarum K T , 

B F C, differcntiam reciarum V N , N S £ Orv s 

exirtentc K T maiore , quam F C indicabic A E quatfitam, exigence vero mi- 
nore, aggregatuin . Agnitus eft igicur terminus quaefitam A E indicans vt fa- 
ciendum erac . Hinc p weep cum tcrtiumconftitutum eft . 

Oftenfa ratione qua feiri poflit vtcr terminorum dc quibus /Equatioexpli- 
cabiliselt, indiect A Equacfitam , confentineumeftollcnderc , indicante vno 
terminorum quxlitam A E quid indicetterminusalter. 

Relumantur compoficioms figure & connedatur GH ciquc paral- 
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Ida agatur c y occurrcus B A continual in y . Duos terminos Pori fma 4 
confticuit , dcquibus AE explicabilis eft; vnum quidem differentia hi re- 
darum V N , N S , alterum vero aggregarum carundem . Dicoigjtur in- 
dicate vno terminorum quxfitam Atalierum redae A y lndictm cfle. 
Indicet enim quxfitam AE terminus V P , hue (it differentia redarum 
V N , N S , hue nggregatum . Quoniam igitur redangulum E A y * xqua- 
leeff quadrato A I ,& redangulum P VQ^'aqualc quadrato VS,quxqui.; 
dem quadrata xqualialunt, quia& re&z A I, V S xquales iunt ex conffru- 
didne ; idro redangulum PVQ^zquale erit tedangulo E A y , led VP, 
cum indicet quxfitam A E , xqualiseit ipfi A E , ergo & V Q zqualts erit. 

A y . itaque ipfa V Qy.qux eft alter terminus indicat redam Ay. in di came 
•igirur vno tcrminorunv VP , V Q, quaff cam A E alter redam Ay. indicat B\ 
qugd eratoftendendutn. '.-..l • 'i ;■ . 

Expoficisquxad conitrudionem. pertinent non alicnum videtur inftan- 
tias conliructioni aduerfanccs , & vnde ipk* orianrur tndicarc , quod to, 
Scholto poll Relolutioncm monnimus : . quo circa tres iequentes propofi- 
tiones pro&runtor, : .i-vi.sidtiuo. , u.- 1 ;. J, 

1 H. .j t ii 

, Pfqpofitio,. I, 


ii 0 


11 


*" w ” 1 
V Jist ... 



Sit ratio A Dad A F non maior ratictie A Gad A C,&dataVZficminor 
minima interceptarum inter circun.icrcntias k F , T C . Dico redam V:N 
dimidiam diflerentiam ledatum L 2 ,Z V minorem efle, quam AI; 

* ■ 2 ' — ... ‘ « : U 

S it prim um ratio A D ad A k minor, quam AG ^ ^ 

ad A C ergo A 1 minor e$ j-qjjanr A F , maior ^ 

autem quam A K . Ducatur igitura pundo A 
ad circuqiferentiam k F reda -AM xqualtc AM,&o. 
producatur vfque ad circumferjentiam T C in Q j trit.- 
iginir* MO omnium intercepts rum minima. ^Scccf 
autem reda A M circumiereijuam KDinR P& comsedatur G H ,cique 
paraliela agatur C R occurrcus M A continuatz in R . redangulum igi- 
tur MAR* xquale erit quadrato A I , & ideo proportionales erqnt ;M A , 
A I , A R ; linmo vero«qaalcs jjCum ffr.' A-M xqualp A I, cx tonllrud^ione ; 
quare R M dupla eric lpfius' Arl. ■ * ? O A 

Et quoniam eff vt A G ad ita MO aifQjl. , & ita V 2fe-ad 2 L, ex 

conffrudione , erit vt V Z adZL,ita MO adtT Ri'&diuidendo vtZVad 
V L, ita OMadMRTffd 2V mifior eft, qnam O M, ponimr enimZ V 
minor minima , ergo & VL minor erit, quam MR; atque adeo & VN 
minor , quam A M ,dimidia videlicet minor^tfuam dimidia . , 

Sed fir ratio A Dad A F eadenvqux A Gad AC > ergo A I* xquaiis eft 
A F, atque -FC * m ini ma efti ti ccrccpcarum • Connedantur autem GK, 
K D , fcilque parallels agautur <Ly ,y x iecances k-* , F * conttnuatas in pun- 
dis y x redangidnm igitur F •» x * zquale cite quadrato * I , hoc eft quadra- 
tlii I 5 * • to 
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A to * F : vndc arqualet eratu F Ai»*x# -fJ™ ir.:£T: j j* 
ac proinde Fx dupia eric ipfms * F ,, /•. c.r; c > A , j :n 
yel » I . ••• :•••• j. / n r . 

Et quoniam eft vt * G ad* C>ica VZr.mtd 
adZL, exconftru<ftione,& * ua FC, j t, 
ad cx eric VZad ZL,vc Fcadcx. 

& diuidendo vt Z V ad V L , ita G F ad 
F x , led Z V cum fit minor minima »ni- 
nor eft quam C F ,crgo & VL minor 
erit quam Px : vnde & VN minor, quam A l;dimidia videlicet minor, 
quam dimidia . - - , \ . 



Lem. ) 


Scholium . ‘ 


. t. <; 


Ex his conftat cum ratio A D ad A F non eft maior, quam A G ad AC 
inftantiam conftrudbohi aduerlantem oriri ex data V Z dcficiente a mini- 
ma . nam co Calu ntet ite eft , qued V/N i dmudia diftcrcntia redtarom 'L Z, 

ZV minor fit quam A 1, & ob xqixcZla ipfi A 1 zqualis non poific apeari in 
circulo, cuius diameter eft, V,N, proui For lima hen tnbet , atqueadeo con- 
ftruciaoProbkmaus peihanon pollkc. ' id lm.-.l I ■ 

i. r. >t -n ’LV n.».i w ibdCJ . i 

i s:v * h fropoCtio-., I. J, : 

_ Sed fic'ratio A D ad AF irfafor ratiotic A G ad A C, & data V Z fit minor 
® minima iriterccptarum ihrti i dt i aii^fei l iniias K F ,TC . Dicqautdimi- 
diamdifferentiam tedarum. LZ,ZV minorem cfle^quam A I, auc ter- 
minum indicaniem qua fit am A E , maioien; clTe maiorc redtararu A F, 

A k 1 *' *• . - i • 

- ! , fit.i jj l jlj j n fli b?l t * r: oii-iLiup iia 

D Vplex eft Cafus, aut enim F Cinterccpta eft inter cauam circumfe-' * : ' 
rentiam T C , conuexam K F,& idcexAFinaicrift.quam A fc, 
aut inter cauam vtramque, 4c ideo A K maior , quam A F. Sit pri- 
mum intcrcepta inter cauam & conuexann p,M".rr; • 

ergo F C * minima eft omnium inrerce- V t-t (f u*. , 

ptarum inter di&as cirtfumfcrentias . Con- 

nc&ancur autem Gk>kD> clique par.il- fc x --' ‘ j; J 

lela* agantur oyvyat/ fecantcs AK^F A on ■ 1-... ... l h/ • 

continuatas in punttis yx.re&angulunu f q - vt c, 104 • 
igirur F A t* a:quale.crit quadraco A I }"*'•/ ^ ■ iut 2s 4 ,,u " i 

quartf* proportionalci efunt F A * A 1, A x\ ■ ' w " v z 

font autem inaquatfi. < quia A 1/ maior 1 •• \ /ir ' 

efti/qdim .A F .ergonF x ccmpolna ^xexurtr is maior' erit .qtiWn *Utpla. „• 
livedia. FiaAigitunviicpF ad Fjcjira dupia AI ad--alism ;qua hr B:ea mir 
noreritrjuim FC,curn fic& Aidupia ntinor , qutfth F3C- iu.' 

Sit pnmumVZ minor, quam B , eaamdw mtncrerit pquam J&Q ,,Di- 
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co V N dimidiam diffcrentiam redarum L Z, z V, minorem efle , quartt. 

A I . Quomam enim vt AG ad AG ica ell Vz ad z L. ex conlirudione , 
fcn>. i & ' ita F C ad C x , eric vc F C ad C x , ita V z ad z L,& conucrtendo vc xc 
ad C F ita L z ad z V : & diuidendo vc x F ad F G ■, ica L V ad V z ; fed 
x F ad F C , ica eft A I dupla ad B , ex conlirudione , ergo vc L V ad V z, 
ica eric A I dupla ad B , & conuerrcndo vt z V ad V L , ica B ad duplam 
A I j fed ponicur z V mipor , quam B , ergo & V L minor eritj quam du- 
pla A I , & confequenter V N minor , quam limpla A 1, quod eft prioium . 

Sed fit V z non minor . quam B, minor 
autem quam F C . Eadcm ratione qua fu- 
pra , ijldemque verbis oftendemus, vc Z V 
ad V L , ica die B ad duplam A I ; fed po- 
nitur z V non minor , quam B; ergo ne- 
que V L minor eric quam A I dupla ; id- 
circo nec V N minor quam A 1 limpla . 

In circulo igicur circa diametmm V N de- 

icripto poterit aptaii reda aqualis A 1 . apretur ergo, eaque fit V S, & con. 
nedatur N S,cui aqualis ex,N V. aulerafur N P ; roiiqua VP indicat A E 
quaefitam fichabetur in Porifmace, per cuius fationem texuimuscanftrudio. 
nem Problcmatis . Dico igicur lplam V.p maiqrem efle , quam A F . Quo- 
ta* i niam enim vt A G ad A C , ica eft Vt ad z L ex conftrudionc , & * ita F C 
adCX, eric vcF cad cx,ica V z qdzL, & dimdendovcCF ad Fxjca erir 
zV ad VL>ledCF ponicur maior quam z V , ergo Fx maior eric 

quam' VL. ; - i - / •' i n u^jtri ■ 

Delcribatur autem ex centre N ad inccruallum Fi S , vel N P circulus fe- 
»•“ cans N L in rcdanguluin igicur P V Q * zquale eric quadraco ‘VS , Hoc 
eft quadrato A I , fed redangulum quidem P V Q arquale eft rcdangulo 
**•» V Piij luncenim aiquales V P , PL» quadratum vero A I * sqiialc rcdangulo 
F Ax, ergo redangulum F Ax redangub. V P L arqualeenti, quart,* 
« 6 fmi prpponionalcs truuc F A, V P, P L, A X; fed Fx compofita exextre- 
rl toi : o* mis oftenia eft maior, quam VLcompofita ei nwdijs^ergo 'alwM*-flx»c« 
marum maxima eric, altera muiimai&d .Ajdwajdbmtnima, quia maiotf 
eft , quam A F ; nam cum fine proportkinaies F AqA i , A X , ,ve ©fknfum 
i ,„. 4 elliupra,& A I * major, quam AFyericrAx ,Uifcon^oi^r*g 0 .AFttU- ^ 
nimaeritiicaque VPmaidrquam A F quod lecundD loa, rear oftendendutn ; 

,CK I > Demde lit FC inccrcepca inter cauax urcumfereaciaa. jTC, k F , ergo k T* 
minima eric omnium incercepcaruni intardi&as circumfcrentias. conneda* 
tur autem G K, eiqi^parallclaagatur c plecartsikiAjcdmintmanMp'y ,re-, 
dangulum igirur y AK*acquale ent quadrtior.sAjl} qfcarc* propottienales 
u- 4 crone yA, A i,AKi>iunc autem inaapiales, quia A i*taaioreft /quk»AK» 
ergo y k compofitaex extremis triaidr ericquam dupUmcdia Ad;*) Eiac igi- 
tur vt y K ad k T_Xta dupla AI . ad aluna, qua Ik fi. canunor*ric,quam k T 
eiun 1 m & A i dupla ouupr > quaupy k . ii rarao. toiuujXV <mi,.- 4 i j.-j 
, . ‘ tri- 
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Liber Qiiartus. 

A Piimum igitur fir VZdata minor, quam B. ^ * 
ca multo n inor wit ,quam K T . Dico V N dimi- af £ 
diam dittcrentiato redarum LZ,ZV minorem 
efle , quani A 1 ■ Quomamenim vtAGad AC , a* u 
jea ell V Z ad Z L ex conllrudione , * ita K T ' 

ad T y , crit vt k T ad T y , ita V Z ad Z L : & conuertcndo vt y T ad T k , 
ita LZad Z V : Sc diuidtndo, vt y k ad KT, ita L V ad VZ.-lcdvt y Kad 
K T , ica elt A l dupla ad B . ergo vt L V ad V z , ita crit A I dup!a ad B ; 
Sfconuertendo, vt Z V ad V L , ica B ad duplam A 1 ; fed Z V ponitur mi- 
nor quam B,ergo& VL minor eric, quam A I dupla , vr.de & VN mi- 
nor , quam A I limpla , quod ell prnnum. 

B Scd l it data V Z non minor , quam B , minor AG r 
astern quam k T: eadem ra(ione qua fupra ijldcm- Ig £ 
que prorlus verbis ollendemus>yc z V ad V L it l ai 
efle B ad duplam A l , led z V ponitur non minor, 
quam B, crgoneque V L minor erit , quam A I 

dupla, atque adeonec V N minor qua?) A I limpla. incirculo igiturcuius 
diameter V N aptetur reda. V Saquabs A I , & connedacec NS,&cxNV 
abiandatur NP aqualn. N S ; reltqua V P indicat A L quahtam : lie enun- 
ciatu m ell in Porifmate . Djeo igirur ipfara V P maiore^efle , quam A k . 

Quondam cnim vt A G a4 A C > ica ell V z'J^ z L cx conllrudione, fe ' ita 
kTad T y , erit vt kTadTy, ira V z ad z L , 8c diuidcndo vc T k ad K y, 

C ita eric z V ad V L led T k ponitur maior, quam z V , ergo & k y maior 
eric , quam V L • 

Deicnbatur autem circulus fub N centre interuallo N S, vcl N P fecans 
N L in Q : redanguluru igitur P V Q hoc ell V P L * aquale era quadrato 
VS, hoc ell quadrato A 1 ,fcu quod idem ell * xedangtilo y A k , quare * ,sr "' i 
proport ionalcs erunc y A , V P , P L , A k , led y K compofica ex extremis , • 
ollenla dl maior , quam V L compofita ex medijs ,ergoalcera * extreraarum 
y A ; AK maxima erit, altera minima, ltd A y non ell minima, quia ma- 
ior ell quam A K, nam cum lint proportionates yA,AJ,AK,&Al ipa- 
ior quam A k, vc demonilratum elt, vcrumqueeric A y audio maior ergo 
Ak minima erit, quare VP maior quam Ak. quod lecundo loco crac 
D oltendcndum. 

Scholium . 

Exillence igitur ratione AD ad A F maiore , quam A G ad AC, ma- 
nifellum ell ex data Vz minore minima interceptarum , alteram e uuubus 
inllantijs conllrudiqni aduetiantibus oriri ; oritur eiiim prima lnltauua aim 
V N dimidiadiflerentia redarura L z ,z V minor, elt , quam A 1 ; n-m re- 
da xqualis ipli A l non pwellaptariincirculotircadian.i trum V N delcn- 
pto , quemadmodum Potilma hen iubet, 8c ideo Ptobltma ccuiiiui non 

potell. . . • 

* Cura 
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Cum autem V N non eftroinor , quam A I, pradida inftantia locum non A 
hr bet , verum altera lurgit , nam recta V P fit niaior inprimo quidem- Cafu 
quam A F , in lecundo vero quam A K ; iraquereda arqualis ipfi VP, non 
poteirapundo A ad circumfercntiam KF duci, vt Porilma praxipit , at- 
que adco conftrudio Froblematis pcrfici nequit . 



Propoficio III. 

led in quacumquc ratione cxtitcrint A D ad A F, &: A G ad A C. fit data 
V z maior maxima interceptarum inter circumferentias K F , T C . Di- 
co diflerenriam quidem redarum V N , N S minorem efle minore reda- 
rum AF,A K , ten pefitam Vero cx ijidem maiorem maiore . g 

S it V P differentia rtdarum VN^ SjCoirpofitaautemexipfisVQ^ 

& tcnncdai.tut Git ,K D, quibus parallels agantur cy,yx itfeantes 
k A , F A produdas tn pundit y x . AutigiturFC intcrcepta ell inter 
conuexam circumfercntiam kF,&cauam TC aq y 
aut inter vtramquc cauam. Primum fit intcrcepta AD 2 
inter conuexam , &cauam , ergo AF maior eiit, rc 7 
quam Ak. Et quoniam cfl vc A G ad A C ’ ita 
K T ad T y , & ita Jpz. ad z L ^ex conftrudienc- , 
critvt V z ad z L ita k T ad Ky ,& diuidcndovc 

z V ad V L , ita T k ad K y , led z V maior ell , quam T K, ponitur enim z V 
maior maxima , ergo & V L maior crit , quam k y . 

Et quoniam redangulum P V Q, vel V PL* a-quale eft quadra Jo V S , & 
rcdangulum yAk’tequalc quadrato A I , quat quidem quadrata xqualia 
Hint , cum fint xquales & rtda VS, A I ex conftrudione,ideo rcdangula 
V P L ,y A K arquahaerunt, & ideo * proportionales V P, y A , A K , P t ; 
led VL compofita ex extremis , oflenla ell maicr , quam y K compofita cx 
, mcdijs, ergo altera * extremarum V P , P L maxima crit, altera minima, led 
cum fit V P miner, quam P L;ipla VP minima, & per conlequcns mi- 
nor quam AK. 

Rurlus quoniam eft AG ad A C , * ita F c ad c x, & ita V z ad z I. ex con- 
ftrudionc ; crit vt V z ad 2 L , ita F c ad c x : & diuidendo vt z V ad V L, ita 
C F ad F x : fed z V cum fit maior maxima, maior clt quamCF,ergo &; V L 
maior erit quam F x . 

Et quoniam rcdangulum P V Q,vel V QJ-* arqualc eft quadrato V S , 
hoc ell quadrato A I,cui * xqualc elt& redangulu F A x rcdangulum V QL 
rcdangulo F A x squale erit, * quarc proportionates erunt VQ,FA,Ax, 

Q L , led V L compofita ex cxtrcmiscftenla eft maior , quam F x compofita 
cx mcdijs , ergo altera ' extremarum V Q , QL maxima erit, altera minima; 
led V Qjnaior eft, quam QL ergo ipla V Q maxima erit , & per conlequcns 
maior quam A P. 

Sed fit F C intcrcepta inter cauas circumferentias K F , TC , ergo AF 

minor 
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A minor crit,quam AK,& quoniam cftvc af I ay^iz 
AG ad AC,* ita FCad cx,&itaVzad 
Z L ex eonlhuCtione , erit vt V Z ad zL 
ka FC ad'c * : &diuidendovc z V ad V L , frywi 

kaC Fadpxcfedz V maioteft,quaMCF X5Z~ « i ^ 2 

ea enimponkur maior maxima; ergo & V L maior eric , quim 1 x . 

Ec quoniam redanguIumPV Qjhoceft V PL atquale ell quadra to \ S jf 
vel quaJraco A l , on * aquale eft , & scdangulum F A x rcdangula V PL, , 
Fax squalracninc ,& ideo proportionates V P,'F A , A* ,PL; fed V L 
compofita ex extremis oftenfa eft maior , quam F x ccmpofita ex medijs, er- 
go altera * extrenurum maxima erk altera minima, fed V P minor eft, quam ti 

JPL, ergo ipfa V P minima erk , & petconfequens minor , quam A F . 

Redam aucem V C^maiorem effo; quam A k manifcftum eft ; nam cum 
fit vc A G ad A C minor nempe ad maidrem , ka quadrature A K ad quadra- 
turn A I, ex conltrudionc , eric & quadracum A K minus quadraco A I , 
vnde & reda A k minor, quam teda A I hoc (eft quam reda V S, & mulcp 
minor quam reda VQ. • ' ‘ ^ _ 

Exiftente igitur VZ maiore maxima interceptarum differentia recto- 
rum VN,NS minor ell minofe redarum A F , A k ; compofita vero ex 
ijidem V N , N S maior maiore . quod erat oftendendum . 

vt Scholium IV . t ~ ,_ (r . ; 

C Conftacigicur inftantiam conftrudioniaducrfantemoririex data VZ exce- 
dentemaximam intercepcarum ,cum eoCalu necefle ficy Yt reda V P quas- 
fitam AH indicansvcl minor fit minore redarum A F, Ak , vel maior 
maiore , & ideo reda atquahs ipfi V P non polfic apundo A ad urcumfe- 
rentiam KF duci, quemadmodum Porifina fieri pr*cipic,&: propccrea, 
conftrudro problcmatis petficj non polfic . 1 

Cafus quarcus. 

: • 1 ii-isR? T. .» '!>.;• t ■■■>■ • 

Scd verganc ad diuerfas panes dati duo femicirculi neuwo reliquum in- 
cludente etiamfi complerentur . 

D Ol nti S“ ur tales duofiemicirculi ah,c,.def data aucem reda lincaG, 
\ ducatur A k contingcns fcmicircullim derm K; iplumvero a be 
fecansin T. Oporcct inter circumfcreofias t c ,k f ponere redam fi- 
ll earn aquale m ipfi G, ita vc ad pundum A pertincanc. , 

Hie quoque Cafus in duos alios Cafus diuidicur : in primo quidem ponen- 
da eft ea reda inccr cauam circumfcrenciam vnius femicirculi , & conucxam 
alter i us 3 in fee undo veto ponenda ell inter cauas vcriulque. 
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S it iam pofita rcda linca b a e zqualis data: G, vt impetratum eft , 6c ex 
centro citculi d e f.qucd fit O ponatur og aquaiis oc,6c reda bae 
etiam produda (ecet circuinferentiani kain h, & ducaturgr ipfi be 
produda: ad redos angulos , 6c L conncdatur c b angulus igitur abcinie- 
miurculoredus eft, ac proindc hr* aquaiis eb. , 

Et quoninm data: iunt ac 3 ag,be, 
a k ; pritra fit B , fecunda D, tettia G , 
ijuarta k , vt in figuris ad Rciolutionenu, 
pc ranentibus: & qutcratur a e,«lk>i|la A , r 

ergoredaab crit G.v.A>6<Cumfipffi- ^ 

miliatriangula abejarg; anguli enim 
a b c , a r g iunt aquaJcs , quia redi ; hie 
ex conftrudione, ille ex vifcmicircu!) ,6c 
xquales quoque b3c,rao,quia iunt ad 
verticem , crit vt a c, ad a g , ita a b ad 
a r . hoc eft in figuris ad Relolutionecru 
pertinentibuSjVt B ad D, ita G-A ad 
, atque adeo ar crit , a 

qua fi abicindatur reda hr aqualis ipfi 
e b, remanebit a h, qua ideo erit^^y^^ 

— G; fed rcdangulum eah a quale eft 
qftadrato a k , ergo r i i ' ' . . 

Pi .,u t. f ,. i>» aq - .. G a requabitur K Q_ 

Ducantur omnia in B; ergo ' 

Din G in A-’B in'G in A -- D in A Q axjuabitur KQin B. 

Et applicentur cmnia ad D, vt A Q ex ie fubfiftat , ergo G in A 
- A Qjarquabitur 

Sed vt sequatio facilius explicctur, tranfmutentur fradionesin integras ma- 
gnitudincs , vt in Reioluticmbus praccdentium Caiiium fadurn eft , nempo 
fiatvt D ad B,ita K Q^ad almd quadratum quod fi t Z Q, crit ZC^idcm 
quod ii— . .Similiter fiat vtDadB,ita G ad aliam , qua: fit F, crit Feadem 
qu£^-^ , atque adeo plhiium Fin A idem erit , quod planum — fiitta 
igitur tranfmutationc . * • " : ’ • 4 

G in A - F in A ~ AQ axjiiabitur ZQ.' 
hoc eft G - F in A - AQiquabitur ZQ^ ‘ ! 

Et explicata acquatione G }' ~ F «f* L. V. ( G j ~ F - • Z O) aqua, 

bitur A - J “- ; 

Vel G 7 F 7 L; V.f G V *• F Q - ZQJlzquabitur A. 

In h ac quoque acquatione A explicabilis eft de duobus terminis , maio- 
re , 6c tninore ; led quoCaiu terminus maior indicet qua;fitam a e, quoue ter- 
minus minor quoue etiam vtcrqueiuoiocodicctur . 

Po- 
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Fiat vt ag ad ac,ita quadratum a k ad aliud qindntum, quod fit a i, 
& ita reda G ad ali.irq rcdam , qua; fit F . dcinde dimidia: dificrcntia: , 
qua G iuperat iplam F , addita reda , cuius quadratum xquale clt exccflui, 
quo quadratum ciufflcin diinidix differentia; iUper.it qu.idr .tum a i , bet ter- 
minus maior . Vel eidem dinndia: differentiae dempea eadem reda, rtliqua 
erit terminus minor . > • 1 

Antequam conltrudio fiatoftendendx fiint maxima, & minima redarum, 
qua; ad pundum a pertinences , inter ctrcumferentias K f , t c interupiun-. 
tur,idquc vc data G poisit daerminari , nc maximum iuperarec , ncue a 
B minima fupcrarettlr. (ed prius iequens Lemma demonftrabo, quo facilius, 
ac clarius ca , qux lequunturdeiiioullrmcur.. * . * 

... Vrran • i' ■■••• 

Lemma X. 

Sint duofemicirculi AB CiD H F,quales in prxfenti Cafii ponuntur, & 
contingac reda A K tcmVcirculu’m D6F in K , &'ex centra circuit 
D fi F,quod fit V ponatur V G xqualis VC ,& fiat vc A G ad A C , 
ita quadratum A K ad quadratum A I. I'icqfi ratio A id ad A F minor (it 
rations A G ad AC, St redam A I minorem elk minare redarum A F, A k, 
& fi arqu alls xquakm, & fi maior maioreni; at minorem maiore . 


aut 


gitur 



S Itprimumiatio A Dad A F minor ratione AG ad AC 

reda FC intercept a clt inter caua* ytiiulquelemkirculicirtun ieren- 
tias,auc inter cauan. vnius, & conuexam altcrius . Sit primum mter- 
cepta incer cauas . Quoniam igitur elf, ac r ak 

vt AQ ad AC^maior nempead mi- 

norem,ita quadratum A K aJ quadratum r h-fri — tr- 

Aiex coni (ruct lone, quadratum AK ma- xJD' 
igs cric qu.iy tato A 1 , vndt & reda A k maior , quam reda A I. 

Dkindcfit FC intcrcepta inter cauam, & conuexam circumferential!! # 
Quoniam igitur ratio A Dad A F poni £§ ♦ AI r c \ 

tur minor ratione A G ad A C, vt autem c S°-5 \ 

A G ad A C , ita ell quadratum A K ad F v p 

quadratum A I , ergo ratio A D ad A F 

minor ctit ratior.e quadrati A k ad quadratum A I , fed vt A D ad A F pri- 
ma videlicet trium proportionalium A D , A k , A F ad tertiam ,itae(t qua. 
dratum lecundx A k ad quadratum A F tcrtix , ergo ratio quadrati A k ad 
quadratum A f, minor erit ratione quadrati Akad quadratum A 1 : qua- 
re quadratum A 1 * minus eric quadrato A F , & per confequens reda A I 
minor, quam reda A f ; reda igitur A I minor eil minore redarum A f, 
A k , quod elt primum . 

Deiude fit ratio A D ad A F eadem, qua: A Gad A C, ergo eadem erit, t 

• . . Q^_ qua: - 
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qua; quadrati A K ad quadratum A 1, fed ££ J M fj A 

Vi A D ad A F , its. cit quadratum A k c s A /d I 

ad quadratum A F, vtdemonltrauitrus: ^ v . ® ft * 

ergo quadratum A I quadrato A Fsqua- • . 1 . 

le crit , quart- & rcCla A I squalis red* A F , quod ell fccundum . 

Poltremo fit ratio A D ad A F major _ 

rauonc A G ad A C , ergo maior .euc & af j v. \ /a r * 

ratione quadrati A K ad quadratu ru c 1Wi ‘ ‘ A. — e j — _ — - 

A I i led vt A D ad A F , ita ottenliim ell * 1 i V 

quadratum A K ad quadratum A F, ergo 

ratio quoque quadrat! A k ad quadratum AF ma-or erit ratione quadrati 
A K ad quadratum A I ; quare quadratum’ A I maius crit quadrato A f , & g 
conlequentcr recta A i maior , quam re da A F i quod^ll tcrtiuir . 

Lcniqucquoniam eft vt A G ad A C maior nerrptad n.inoum , ira qua- 
dratum AK ad quedraam A I ; quadratum A K maius erit quadr. to A 1: 
vnde Sereda AK maior quam reda A 1 . Recta igitur A i minor ell rnaio- 
re red-rum A F , AK ■, qued vlun:olocotrat cktndtuiuu; . 

Lemma XI. 

• - ' » • * ' ..... » 

lildern peftis . Gt ratio A D ad A F non maior ratione A G ad AC. Dico 
K T maximam e/Te omnium, qua; per puucium A Quel a- inter <onue- 
aam urcumfcrentiam k F , & cauam T C lutercipiuntur , ir.ininum F C 
earum vero qua inter cauas circumftrenrus iriterupiuutur , minimum el- 
ie kTj maximam PC. Aliarum cuiem vuoquc Calu ptoptnquiorem 
minimsremctiorc maiorem clfe . 

D Vcatur enim per A vtcumque re- 

da hnea LAB iccans cirt umfe- j, c } f , 1 ;: » 

renuas K F , T C in punQis L B'& lit pri- I l ( ■ — . < 

mum 1C intcrcepta intercauas circum- g * v ® v " 

terenuas K F,T C . Quoniam igitur A C ■f~f' 

maior e-ii, quam A B.& /\F maior quam 

A t- tota (1 F maior erit , euam tota BE,& fie oflenJetur omnibu* alijs 
maior. Maxima eftigitur FC.* D 

i an ratione quoi.iam A T minor eft , quam AH, & A fc minor quam 
A H , tota K T minoi erit , quam tota 1 B , atque cadcm ratione oilendetur 
om nibus alijs minor . Minima ell igitur K T . 

Rnrlus ducatur per A alia recta L rt P Iccans circumferentias k F, TC 
in pundis LPi lirque LP minim* k T propiuquior, qu3m E B; erit 
A P minor quam A B,& AL. minor quam A E , atque adeo teta P L mi- 
nor , quam tola B £ , hot ell propiuquior minima; . minor renittiore . 
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Sed fit F C intercepts inter cauam cit- „ a 
cumfcrcntia T C, & conuexa K F, & coo- || i 
neftantur G k, k D, quibu s paralie 1* aga- 
tur c y , y x fecentesAT , A C in pundisl^^y- iq 
re&angulum igitur FAX* sequa- 
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lesw | 


crit quadrato A I , led re£ta A 1 ei antecedence Lcmmate non eft major 
quam A F, ergo ncqtse Ax maior erit quam ipfa A F , alioquiaredbngu- 
lom F AX maius effet qnadrato AI. no- A -i ' < -• 

Et quoniam reClangulum F A x **quale eft rfaftangirldi y A k, crit'vt A K 
ad AF,*ka Axad AycicdAkmaioteft.quaolAF, .ergb & Ax maior 
erk quam Ay ; fed Ax oftenfa eft non nAior, quam A.E ,.ergo & 
BAP maior crit quam Ay , atque. A K multo maior. Itaque quatuor ^ 
proportionaiium AK,AF,Ax,Ay minima, crit A y ; , & * : confcquen- 
ter maxima A K, atque adco y kooonpofiu cxrpaxiuia &-mittima maior, 
quam Fx compofitacx reiiquis.;' T~nir .u -?j » J • 

Ec quoniam eft vt AGad AG. * ita fix adCjr^&* icakT:«lTy,erk 
vtKTadTy,ita Fcad cx: StpermurandovtlirlTad FC»ita Tyadcx 

videlicet vttota ad toam, itaahla4*adHhijMamvquare.&: reliqua yk ad reli- 

quam X F, erit vt coca k T ad F C cocam , led y K ofttulaeft maior , quam 
X F., ergo & kT maiorcrit , quam F C . - A U 0 ,/ . . ; ' i 

Producatur aucem B £ donee fcco.circumferennam kO in H»& con* 
ne&acur GH,cui parallela agicuk CSiecans iplam Afl in S. redangu- 
C lum igitur. y A k*,*qualecnt ro&njgnloSA Etquare vt. A K* ad A E , 
ka erk AS ad Ay, fed Ak maior ell , quam.AE, ergo & AS maior 
erit quam A y : eftautem & A F maior , quam. A y , vc dcmonftrauinmt, 
ergo AE malco maior erk , atque A K tnuko maior . Sic igkur quatuor 
proportionaiium Ak,.A£> AS, Ay minima eft. J^y, maxima vero AK 

vnde y Kcompofila ex' maxima 6c mihima*’maior/quarn S E compofi- 

- ‘ionirfi . -t A mtuo a 

ta ex reiiquis. ‘ , 

Et quoniam eft vt A Ofd A ,Cj*ita EB ad BS , 8c* ita kT* ad T y , - u»» 
erit vt KT ad T y , ita r B adB;$:8cpe*mutando vt kT adE B,ita Ty ad 
B S videlicet vt tota ad totam , ita a^ata adablataro: quarc 8c * reliqua y K 
ad rcliquam S E eric, vt kT ad EJB j fid ^ k oftenfa eft maior , quam S E, \ 
B ergo k T maior crit , quam E B, eaderoque ratione oftendetur jpla K T om- 
nibus alijs maior. Maximaeft igitur omnium KT . , , , 

Dcinde quoniam re£Urtgulutn' F Ax* *qu£c. eftre&anguloE a S , erit 
Vt A E ad A F , ita A Xad A S \ fid A E maior elj ; quaip A F ,ergo & A X 
tnaior erk , quam A Si led aX oftenfa eft non. -maior quam A F ,crgo& 

A F maior erit , quam a S , atque a E muko cnai6r . jfaque quatuor proper - 
tionahum aE , aE, ax, aS maxima. eftoiSfr,’ minima veto 26, atque 
adeo S E co mpofita cx maxima » 8c minima * maior, quam x F compofitacx 
reiiquis.. . . . ' , . > .• r; ■ - _ -q • 

Lt quoniam eftvt »G ad aC, * ita E BadBS,,#: it? F C ad rx,eritvt 
• " ' a tb 
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E B ad B S , ita F C ad c x,&y>crmucaodD vtrE JB ad &G i tta BSld cx,vi- 4 
dclicct vctota ad cocam , ita abjataad abiat4nic 'quarej &' reliqua „S.E ad re- 
liquam X F erk vc E B ad F C » fsd^S’E oftanta :ofl:apai<Jr , quim X F *. 
ergo & EB maiorerit; quam F C-i &licqucaitoqcte.‘alu dcmonitfabicur: 
niaior , quam ipia F C . Minima ciFigitar FC.i <« ^ 

Scd ducaair per A alia reda PAL fecanj circbrnferencias T G, kF inal 
pundis PL',cireumfc&dtiam vcro K Din<^,&& itiminimse GFpro*. 
pinquior , quam E B,&connedatur G Q, & ci paraileia agatur C Z fccanj r 
[.r 1 ; redanrPAiri Z ^ Redaogula igitur L A Z, E A S* g^-takacrutiCyflciddo* 

““ proportionates A L , A E/> AS , A Z;ted AL minor quam AE; ergo 
& A S minor crit , quam AZ . :h «*»;•., a A Wd , > - nip • 

Ec quomam redanguium E AS '.zqualeeQ: quadrate.. A I, erunt propor- Bj 
donates A E, A I; AS.ied A E maiorell, quam A t , cum ipta Alnon 
Be* maioryquam AF;ergo& Almaiocctir, quam, AS«kaqu«. ipta As 
minor eric quam A L , & mulco minor , quam A i : eft eciam minor quam 
A Z , vt dembnftraiiimus , ergo ipta A S ‘minima, crit.quatuor proporuona- 
lium A L , A E , A S , A'z. quare A E maxima , atquc SE compofita tx' 
maxima , & minima maior eric , quam zL compofea ex ircliquis , hoc eft 
zL minor, quam SE. ..,■■■ m~j . j,- . ,.r y 

• Ec quoniam eft vc A G ad A C , * ita E® ad B S , & ita L P ad P eric vt 
LP ad Pk,ita E B ad BS,& pcrconuertionem rationisrt P Lad Lz; ica 
i B £ ad E S, &conuercendo vc ZL ad LP, iti S i ad EB, ftd *L» 
oftenfaeft ’ nil nor, qoam S £ , ergo «t L P ibinor eric , quam E B, Jioecftpro- O 
pinquior minim® minor rcmociore- quare conftacpropafitutn . 

... •, - a.: < 1 'itfci 4 >. r-.-.'-H'. •, ■. . ...a 

1 j . : Lemma ; I* .*,i oum o A - 
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1 era , vt K T ad k y , ita F C ad F X t fed k T ponicur major, quam rf C , er-i 
go & K y maior crit quam Fit. * ^ < • ..!<•' 'i, j , • .1 

Li quoniam xqualia liint rechngula y A k, F A X , ' proporiionalcs erunt 
y A , A F , A X , A k , fed K y ctmpoftcacx extremis oltfcnla ell mater, quam 
F x ccrr.pcfta ex medijs, ergo* altera aejitremaruni y A *A k maxima crir 
altera minima •, led A k non tit minima , quia maior ell, quam A F, ergo ma- 
xima erit, &: per ccnlcquens A y minima . itaque A y minor eft, - quam A F , 

& multo minor , quam At. , j ) ; jcm y i* 

Similiter quomam * aqualia (tint rebtangula EA 5 , k A y , ctic * vt™* 
EA ad Ak , ita Ay ad AS} led AE minor ell, qiiatn A K , ergo “ l "” 
& Ay minor erit, quam AS. cum igitur A y minor lit quam A S , & 
minor qua rn A E , vt demonitraui , & multo minor , quam A k , erit lpia 
Ay minima quatuor proporuonalium EA, A k, AyyAS maxiniayero J*!'"- 1 
A K, vnde y K compolita ex maxima & minima* maior: erit , quqm S t 
compofitaex reliquis.: . >. -tiu A A i .-1 1 • : * • » . . 

Et quoniam ett vt A Gad A C *itaEB ad &S, da ita rk T ad T yi cri* 1— i 
k Tad T y , vt E B ad B S; &<per coriuirlione ricionu vt Jk T ad K y , ita fcrir “ ’ 
E B ad E S : & conuertendo vt y k ad K T, ita S E ad E B i fed y K. oltedla bit 
maior, quam S f ; ergoA: K T maior cm, quanv EiB:t & fiedetnonliriibi- 
tur omnibus aiijs maior. Maxima eft. igitur omnium KTJ 
Sed fit F C maior, qua ;•/..! A <\ ip , im •• 

kT .Quonia igitur elt vt Af - lz i. ^ t ■ , n;.- 

A G ad A C , * ita F C ad 
C x , & * ita K T ad T y 
erit vt F C ad c x, ita K T c 
ad T y , & perconucrfio- 
ncm rationis vt FC ad b' 

Fx,ita kT adky; led ~o T uni 

FC ponitur maior, quam •j nrnosur'up 1113, 

k T , ergo & F x maior erit , quam K y j led lpfa E x sefempofitai fift eif ?X- 
tremis quatuor propottii nalium A F , A y ,A K , A,xs ipli vero lAjUK.W- 
dijs (conftat autem cas propottionales clfe ex eo , quodiqualia-(un|, reft; n- 
gula F A x, y A K ) trgo * alteraextrcmarum A F , Ax maxima e^iif/ akar4«„,., 

1 minima, fed AF non elt maxima, quia minor eft, quam A Kuecgo.pnh 
nimacrit, vndc A x maxima itaque A x maior ci it ^quam AJ? A fiftiBMAst r „ toI 
maior quam A E . Et quoniam’ aqualia (tint re&angulaE A S, F A A>.cqit "j • 
vt A E ad A F maior nempe ad minorem , ita A x ad AS ,q’uai;c.& A'* IT ^i 
ior erit , quam A S ; led ipla A x oftenla maior, quam "A Ei& ideo muko ma, 
ior , quam A F , ergo quatuor proportionalium E A , A F , A x,A S 
erit A x, vnde A F m’inlrtia/atque adeolof compfcfiujcxnrtxlma, & minima , , , 
maior, quam Se cbmpofita ex reliquis., 1 , ‘ ; A oiei: .up ♦»* aod, 1 A 01 
Et quoniam eft vt ; A b ad AC,* ita EC ad Cx,A& ittt; £fi> ad; 3 $» i«- 
•fit Vt FCadcx, ita E B ad L S,& per conuerfione rqtloilil At t Qad,F*i,Ka 

i 1 Q. J £u 



lew. ] 


Digitized 




1 8<6 De Re lol. Comp. Mathematica 

F B ad £S i & ccnwrrtendo vt X Fad F C , icaerit S E ad E B , fed x F often- A 
fa eft maior , quam S E , ergo &: F C , quam E B maior eric . Eademque ra- 
tione oftendettir omnibus aiijs maior . Maxima cit igicur omnium F 0 . 

Sed ftntarquales. k T , 

F C . Quoniam igiturxtt At/ 

vc A G ad A C > * ita F C g* ' s'" ax 7 

ad C X , & * ita K T ad ak £ r.J 

T y eric F C ad C x , vc c x D 

K T ad T y , icd propo- v- D * 

nuruur *qualesFG,kT, 8 us 
crgo;equalcs»rum&Cx, ° T 

Ty ,qua-^i.^ba:quallbusCF>TkauflrarturrcIiqua , XF,yKa:qualeserunt g 
led X F compoftta eft ex exireniisquaruor proponionalium FA,Ay,Ak> 

A x ; ipfa vcio-y K ex mtdijs,coi.ftist autern cas proportionales elleexeo 
quod* rctiangula F A x ,y A K lu.t a qua ha , ergo ’ maior extrema maiori 
media:, minor rr incrracuali: cut; fed A I extrema non eft aequabs mediae 
A k , bare tnim tangit circulum DL F, ilia vero fecat ergo xqualis eric 
ipfi Ay . .... , v . 

Et queniam * arqualia lulu n&arpula yA K, F A S ,eritvt*A y ad A E,. 
ita A S ad A Kj ied A y cun fa cquclis A F miner eft , quam AE,ergo 
& AS minor eric, quam A k, vide quatuci prtpcrtionaJium Ay,AE, 

A S,A K maxima tut A~k*.& per cci.it qtens* minima A yjitaque ykcom- 
pofita ex maxima, &; minima* major cm , quam S E compoftta ex reliquis . q. 

loftremo quotiiam eftvt AGnd A C *ita t B ad B S, & ita kT adTy, 
eritkTadT y , vt EJBad B S , &• per ccr ucifoi.cm ration is vc kT adKy* 
ita E8a<4£ S , & conueitcndo , vt y kad k T, ica Scad E B led y K oftenia 
cft-'rnak>r quam S E ,ergo & k T maior crit , quam EB - Atque cauerr ra- 
tiond'oftlndetur maior omnibus aiijs. quarc & FC, cum ft atqualis ipf 
k T,erit quoque omnibus maior; itaque veraque maxima eric, Maior igi- 
ru? k TtF'-C rftaxmia elt omnium qtac per A ducuntur , & inter 

drttrtrt ft rent i asdi F ,TC interijuui.tur .quod eft primum • 


* Efotxi* A-t< Ws bc*f , ■: • :D 

cet OM -pro- . ... : 

duftaenteum- A *» ji ,i:> i ><; 
fetdifim-KD c - V 

ini ( Rv & cOn- F * vi 

neciatur G R, k • i 

eique parslle- • 

la agamrON' A, i A . ! .-ruv t . >t q 

fecans re«aam OMinN. Retftangulum igiiurM A N * arqualeerk quadra-, 
to A Ijhoceftquadrato A M , funt cniro *quales A I, AM,quare AM 
mqkali* eWtiipfi' A N,,j& cum retftangulum F A x'aquale ftquadrato A 1 , 
feu quadrato A M,*propomoaaics cunt A F 4 AM> Ax, funt autem & 


:*1 ro 


A inxqualcs , ergo 
x F compofuaex 
extremis maior 
erit,quim du- 
pla medu.hoc eft 
quam MN. Et 
quoniam ell vt 
A G ad AC * it o 
FC ad C x,Sc ita* 



M O ad O N ,crit FCadcrvt M O ad O N, &: per conucrfionem ratio- 
nis vt FCadFx,ica MO ad M N , Sc conuertendo vt xFad Fc, ita N M 
B ad MO; fed xF oftenia ell maior, quam MN,crgo& Fc maior erit, 
quam M O * yfcque quoniam re&angulum y A K * xqualc eft quadrate A I, 
hoc eft quadrato AM,* proportionales erunt A k , A M , A y . funt autem 
& inacquales , quare yK compolita ex extremis , maior erit , quam M N 
media videlicet dupla , & quoniam elt vt A G ad A C , * ita k T ad T.y , & 
ita * MO idON, erit KTadTy,vt M O ad ON : &pcr conucrfionem 
rationis.vt KT ad Ky,ita erit NO ad M N: & conuertendo, vt y k ad 
K T , ita N M ad MO; led y k oftenia ell maior , quanr'M N , ergo & 

KT maior erit, quam MO. 

Eadem ratione quoniam rrftangblum £ A S * arcuate eft quadrato A 1 , 
hoc eft quadrato A M , proportionales erunt A E . A M , A S , lime autem 
C ii.arqualcSjtrgoS E cur pdfita ex extremis maior erit , quam dupla me- 
dia , hoc ell quam NM. Et quoniam ell, vt A C ad AC,'itaEB adBSj 1 ""'* 
& * ita MO ad O N,irit vt E B ad B S , ita M O ad CN : & per con- 
uerfionem rationisvt EB ad ES,ita MO ad MN; & conuertendo vt 


S E ad E B , ita N M ad M O ; led S E oftenia eft maior , quam NM, 
ergo & EB maior erit, quam MO. Atquc eadem ratione oftendemus 
omnes alias maicres efle ipla M O : Minima eft igitur M O omnium , quae 
per A ducuntur , & inter circumlcrentias K F ,T C interijeiuntur, quod eft 
lecundum. Pollrcmo ducatur per A alia rcSa PAL ftcans circumfcrcn- 
tias T C , k F in pun&is P L , lintque P L , B E ex eadem parte minima • 
MO , & fit PL ipfi M O propmquior , quam B E > & producatur P L 
D ad circumferentiam k D in Q, & lungatur G Q^ciquc paiallela agatur 
CZ lecans P A in Z. * arqu alia erunt re&angula L A Z, E A S, A-ideof^ 1 ; 
proportionales AL , AE, A S, AZ: fi quidem A L propinquior ell redae 
A F . lie argu mentor , led A L minor ell, quam A E , ergo & A S minor 
erit , quam A Z . Et quoniam re&angulum e A S * a: quale elf quadruo A I , 
hoc ell quadrato AM,* proporticnaks erupt A E » A M , A S , fed A t ma 
ior eft, quam AM,ergo&AM maior erit quam AS,itaqueAS n'-.inoq 
erit, quam A L,& multo minor, quam AE: eft quoque minor qua.ru 
A Z , vt proxime dcmonllrauimus , ergo ipla A S minima crit quatuor pro- 
portionalium AL, AE,AS,AZ: maxima vero A E , atquc S E , com. 
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pofitacxtnaxima.Sc minima, maior quam ZL, compoficaex reliquis, hoc A 
eft z L , minor quam S c . 

Si vcro A L remotior eft ab ipfa A F , quam A E . argumcntor in hunc 
modum , fed A L maior eft , quam A E , ergo & A S ir.aior erit , quam A z. 

Et quoniam redhngulum e AS" squale eft quadrato A 1 , vel AM, pro* 
portionalcs erunt AE,AM,ASj(cdAE minor eft, quam AM, ergo 
& A M minorerit quam A S : icaque A S maior erir, quam A L , & mul- 
to maior quam A E : atquc eft maior quam A z , vt demonftrauimus,crgo ip- 
&~'fa AS maxima erit quatuorproportionalium AL, AE, AS, A z,&‘con- 
fcquentcr A E minima atquc adro Sc compofita ex maxima & minima ma- 
ior , quam z L compofita ex rcliquis , hoc ell z L minor , quam S e . quod 
etiam demonftrauimus & liipra . B 

Et quoniam in vtroque Cafii eft vt AGad AC,*ita EBadBS,&ita 
L P ad P z , erit vt L P ad P z , ita E B ad B S, & per conuerfionem rationis 
vt PLadLz, itaBEad ES; & conuertcndo vt z LadLP.ita S Ead EB; 
fed z L oftenfa eft minor , quam S E , ergo & L P minor erit, quam E B,hoc 
eftpropinquior minima; minor remodorc.quod tertio locoerat oftendendum. 

Corollarium. 

C Vm igitur propinquiores minima; remptioribus ex eadem parte mi- 
nores fint ; manifcftum ell KT maximam efle omnium , qua inter 
ctrcumferentias k M , T O interijeiuntur . Earum autem , qua; in- q 
terijeiuntur inter circumferential M E ,OC maximam efle P C. 

Compofitio quarti Cafus . 

S int datiduo femicirculi ABC ,D E F, qualei in prsfenti Cafu po- 
nunturj data autem reda linea V z , & contingat A k femicirculum 
D E F in k , femicirculum vero ABC fccet in T . Oponet inter cir- 
cumferential TC,KF poncre redam lineam squalem VZ, ita vtad puu- 
dum A pertineat. Oportebic autem ipfam V Z non eflemaiorem maxi- 
ma redarum , qua ad pundum A pertinentes, inter circunifcrentias T C , 

K F interijeiuntur , neque rainorem minima , qus autem fit maxima, quxue 
minimaiameft demonftritum. ' 1 D 

Si igitur data V Z fit squalis maxims , fachim iam erit quod proponitur i 
& enim maxima eft ea, qus maior eft redarum kT,FC: fi vero iit squa- 
lls minims , minima autem fit ca, qus minor eft ipfarum K T , F C : itidcin 
fad um erit quod proponitur. 

Si autem neutra didarum kT,F C fit minima, inuenta minima Pro< 
blemati fatisfict . rnuentio autem minims conftat ex Lemmate 16 . Si autem 
V Z minor fit maxima , maior minima , fumatur ex centra circuit D E F > 
quod fit O reda OG squalis O C , & fiat vt A Gad A C, ita quadrature 
Ak ad aliud quadratum , quod fit A I. Similiter fiatvt AG adAC.itq 

VZ 
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fitiplarum V Z, ZL diftercn- A£ 
tia L V,qux lcccttrr bifanam HQ p 
ihN. Cum igitur a quadra- 


A VZad aliam 


Liber Quaruls . 


FG 


fir., 


AI r.3 
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r-TT 

z\tn: r 

1 . 1 n s 
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° i i 

A A 

■ j 

G 


ih N .. 

to N V debcac 

turn A I , vt Portiina praxipic - 
dcicribacurin VNJcmicirtu- ac 
J us , in quo accomodecur VS 
requaiis AI infrademoiiftra- 
bitur ipfa A I minor , quam 

V N, & cohedatur SN . Qua-. 

B dratum igitur N V fuperac : B 

quadratumS. V quadrate S N '> 
anguius crii'tti N $ V iniemi* 
circulo rectus ell. Itaquortv 
ci* V N addenda eft > vcLatV . 
ferend 4 redx squalls NSw'fic 
Porifma fieri iubet » addarur*^? 
ergo, Vel aufei-anir prout la-d 
quentia practcpca docebfifit/, } 
eaque auda , vel diminuta fit : ■ c 

V P cui squalis ducatur a pu- il jft/I 1 
Q- do A ad circunaferencia K F >i 

reda A E, & producatur do-*.. 
ittc licet (tmicirculum ABO 
ih B . ip/am autem V 
ede minorem 

riim A F,Ai,ncc maiorim * 
maiorc , tribus qua: fequunnir Lemmaribus manifeftum Iam fada eft 
conltrudio Problcmans. Nunc oftendemus repetendoRefoludoriis VeftigiS 
E B iqualefn efle V Z dat* . 4 .v ■ . . , 1/ 

Secet reda A E vc-I continuata , circumfeientiam K D in rt , & centro N 
intcruallo NS vel N Pdfcfenbattircirculus lecans V L in : Q_:is circulustan- 
D : get redafn S V in S , Beproinde quadratum S V* irqualc erit redatlguto 
P V Q^, Vel V P L , feu quoij ideim eft -rcdangulo V P Z\ minus redangulo' 

V P, LZ-, pundumenim Left inter punda PZ, nam N Pciltu , fit'ifq'ua'lifr 

N S , maiorelldlafnetrb V/foCcft ipfa N L : fi igitur fiif vt A Ctfd A G» 
ita vtraque aqualitatis pars ad aliasparttsttidem maneb(F«fttt!re» part«is- 
qualitas . At qudniafliwt vt A <$ ad A Ci itfi qiiadtatiittFA K Sd quadmurtv- 
A I , ex conllnidione ■, etit conuertend©', vt A C ad A Gf itSquadratliirt X'lj- 
hoc eft quadratum S V , ad quadratum A K J qiiadratum'fgitur A' K er’it vna’ 
pars arqualitatis , alteram vero fic cxplorSbimUs . - £ « mate! j 

Fiat vt AgC ad A Gihoc ^vrLfcddZ-V/ita PZ'adaliara, qrts fit- 
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2M:ea erit nwie>r,quam Z V, quoniam & P2 maior eft, quam LZfi A 
cum fit pundum Lamer punch P Zr, vt dcmonftrauimus .'vt autcm P Z ad 
z M , ita clt redangulam -V P z ad redangulum V p , t M ; func cnim ciufr, 
dem-alritudinis VP, ergo vt A C ad AG, ita erit redangulum V Pz ad ; 
redangulum VP,zM. i '-'oi 

£t quoniam c(i vt AG adlAC , ita V z ad z L, ex conftru&iorie ; erit- 
conuertendo , vt A C ad AG, ita L z-ad -r V : vt autcm L 2 ad z V , ita eit 
redangulum VP; Lz ad redangulum P V z jfuhtenim eiuldem altitudjk 
nfs V P , ergo vt A Cad A G , ita erit redangulum V P ,Lzad redangu- 
lum P V Z ; led vt A C ad A G, ita olknfum eft redangulum V P z ad redan-, 
gulum V P , z M , ergo vt redangulum V P zad redangulum VP, zM, 
ita erk redangulunj V P , L z ad redangulum P Vz j ncinpe vt totutn ad B 
totunv, ita ablatum ad ablatum : quare & * rcliquumad rcliquum erit vtro- 
fum ad-toturo T -ideft k redangulum V P z, minus redangulo V P,L z, ad 
redangulum V P, z M minus redangulo V Pz, orit vt redangulum V Pz 
ad redangulum VP,zM, hoc eft vtACad AG- Itaque redangulum, 
VP, z.M , minus redangulo P V z, erit altera pan zquabtatis. Quadra- 
turn igitur A K ficc eft redangulum E A H, a quale erit redangulo V P , 
z M , minus redangulo P V z , hoc eft aequale erit redangulo P V M , fed, 

PV aequaliscft A L , ex conftrudiOne , ergo & V M jyquslis eru A H . 

Poftremo connedatur B C ,cui pirallcla agatur: G A occurrens AE con*i 
tlnuatzin R , Vrngulus igitur A RG: sequalis eritaugulo ABC, led redus 
eft A B C in femiurcnlo^rgpreduserir & A R Guquare " sequaJes etunt EB>, Q> 
H R , & fumpea fc x acquali A H » vel V M ; tota . B x sequalis erit teti A R, : 

& cum fint arquales AE, V P t & srqmles h x; VM , tota Ax uxi P M 
aequalis erit . £t quoniam fimilia lunt triangula .A B C , A RG, anguli cnim, 

A BC, A RG limtsequales.quia redi, & yquales quoque BAC,R AC„ 
quQfUTtrad vertices, erit vt AC ad A G , ita A B ad A R j led vt AC ad t 
A.G, ica cit quoquc Pz ad z M , ex eonftrudione i ergo vt A B ad A R, 
hoc eft ad Bx ,, ita trie P z ad z. M :& permujando , .vt A B ad P x , ita B 
ad z M , videlicet vt pars ad partem , ita tota ad tot am square & reliqua A z 
ad wliquam‘W Peiifc v-ttQt* B’,x ad «>HiB Mat led Axaqualiseft MP, 

CX. cpnftmdtone', ergp.A: ,B X *qaaii»m>t * MiifedtBiX zquaits ell V M ex, 
cwwfti^ionecrgQ $ reliqua .ABiwftquae, V* : ^afts erit. Ppfita eft igi- p* 
turinter circuttiterenpas ,kP,TCreda EBijequalis dacte. V z , eaque ad ; 
pundutn A pcnineo, quod erar faciendum, Uj., . . ■ ■ ;j. ■. ■ v 

t . At verp rcdain A 1 minprem efle,qu*xqy Nfad^diftrabimus . 

. Hancdcmonftraupnem induas par- 


M.r. fi- 


res diuidam , aut enim A D ad A F 
maiot.cm rauooetn babet , quam A.G c ■> 
ad A C , aut non inaiorem . pnmunu ^ — 5 — j- 

habcat non maiorem , &■ F C lit inter- , , . • V f , . .• u • 

cepta inter conuezam circu m iercutiam K Fjiiaaum TCjergo Al* Opn 
5 W S ' * . erit 
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A erit maior , Tjuani A F , arque F C* minima eric omnium 'incerccptarum in- 
ter circumferential K F , TC . •< onnectaacor autem G k, K O, clique pa- 


B 


rallcle agantur c y , )• x iecantes A T , A C in punctis yx. Re< 
igicur F Ax* xquale eft quadrato AI,& ideo’ proportionates 


Red mgulum 


FA, Ai, 



Ax , vnde F xcompofita ex excremis non erit minor, quam dupla media A I*- 
Ec quoniam eft vc A G ad A C , ica V z ad z L , ex ccnftiu&icne , & * ita 
Ec ad cx, eritvt Fc ad cx,ica Vzad z L: & per conuerfionem ra- 
ti jnjs , vt C F ad F x , ita erit z V ad V L ; led C F cum fit omnium tnter- 
ccpcarum minima minor eft, quam zV: ponuur enim zV maior mini- 
ma, ergo ic Fx minor erit, quam VL; fedFx oftenfa eft maior ,quarru 
Ai dupla, ergo Ai dupla. oiipor exit, quam VL,& ccnlcquentcr Ai 
fimpla minor, quam V N , dimidia videlicet ipfius VL. 

Sedfic FC intercept inter cauas ’ -r. . J— J 

circumfercntias k F , T C , ergo k T ad * AI t- * 

minima eft omnium , qux inter dicias c 
circumfercntias intercipiuntur . Con- 
nedatur autem G k , ex' ■ • ci parallel u t • 

agatur ty ftcans ATin y. redan. • ‘ ‘" r 

gulum igitur y A k ,* aquak erit quadrato A I . & idco* proporiionalcs 
erunt y A , A 1 , A K i func autem & inaquaies, quia A 1 * minor , eit quam 
A K ; ergo y k compofita ex extremis maior eft, quam A I dupla. ttquo- 
niameft vt AGad AQ,*ita kTadTy,&ita Vzad 2 L , cx conftrudio • 
<3 ne , erit K T ad Ty vt V Zad ZL , & per conuerfionem ratioms vt T K 
ad ky > ita'crit Z V ad VL,, led K l" cum lit omnium intertcpcjrum mini, 
ma minor eft, quimZV , ergo Sc ky minor eric, quam V L j led k y often, 
fa eft maior, quam dupla A I , ergb A.I dupla minor erit, quam V L, Si 
confcqucnter A 1 (impla minor, quam V N dimidia videlicet ipfius V L . 

Sed habeac A D ad A F maiorem ra- 

tioncm , quam A G ad A C ergo AI Air. 7 

maior erit, quam A F, minor autem , 
quam A K: itaque a pundo A adcir- - 
cuinferentiam k F poterit duci reda^ 
squalls A I i ducatur igitur , eaque fit 
j) AM,& produda iecet circumferentiam 

T C in O , ergo * M O muuma eft omnigm interceptarum inter circumfe. 
rentias kF,TC. Producatur quoqueipla A M vfquead circutrferentiam 
kD in H j&connecVatuc G H ,cui parallcla agatur C R lecans A O in R . 
rcdangulum igitur MAR atquali erit quadrato A 1 , hoc eft quadrato AM; 
quare xquales erunt AR , A M . 

Et quoniam ell vt A G a J A C ita M O ad O R , & ica V Z ad Z L, 
ex conltnidiune , erit vc M O ad O R , ita V Z ad Z L , Sc per conuerfionem 
rationi., vt O M ad MR, ita ZVad V L. led OM cum fit omnium in- 
tercept arum minima , nnnoreft quam Z V ponicur enim Z V maior mi- 
nima , 
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mrna, ergo & M R minor erit,quam VL,& confequenter AM, yd A 
A I minor , quam V N dimidia videlicet minor, quam dimidia . quaro 
conftat propolitum; ■ i ■ . J . ■ i *. v, : . . . ■ t 

Quo autem Cafu red® V N addend s fit reda xqualis N S , quotjc aufc- 
renda ratio his conftat prsceptis . * • 

Przceptum I . 

S I rario A D ad A F non fit maior ratione A G ad AC, red® VN' 
addenda ell reda ®qualis NS. 

- ' Prxccptum II. • " 

i \ - ' * * * ■ B 

S I ratio A D ad A F iraior lit ratione AG ad AC, data autem VZ 

non (it maior minore rtd'arum K T, FC.red.e VN potent fiuo 
addi , fine aufern reda acqualis NS: in hocenim Cafu reda arqualis 
dar* V Z poult aptari inter circumferential k F , T C ex ytraque parti* 
minim®, &: ideoduobus n edis Problcma abltlti. Nam li auferaturapta- 
bitur ea reda c rcgtoi.e FC ;li veroaddatur aptabiturcregione kT. 


rrx'ccptum I I 


I. 


1 fnn.ii 


I vero data V Z iraior fit minore rtdarum fe T, PC, reda ipfi VZ 
xqualis potent aptari inter circumlerentias k F , T c ex vna tantunn 
pane minima:, neir.pt e regions nitons redarum KT,Fc,itaque Qt 
exifttntc k T maiorc ,quam FC,-rtdd V N • addenda ell reda aqualis 
N S, exilier.icrr.ii.ore, auferenda. > [ 

Reltat vt teda V P luir.pta , quemadmodum prxcepn docent , ollenda- 
tur non minor minore redarum A i , A h , nec nnicr niaiore, .uocuca 
tna Lemmata proteruiuur. 

Lemma XIII. 

Sit ratio A D ad A F non maicr rsticre AG ad AC. Dico VP com- 
politam cx, VN,NS maiorem elle minore redarum A F , A K , mi- 
norem autem rr.aiore, 

D 

Vt enim reda FC intercepts eft inter conueyam circumfcrentiam 
. K F , & cauam 1 C : quo Calu A F minor clt , quam A k ; auc 
inter vtrarr.que cauam , quo Calii A F maior eft quam A K. Pri- 
me* Ca(u K T * maxi mam eft onmiuni , quarinrer circumiercnius KF, 
TC intcrcipiuntur , minima vero FC,itaque VZ data mirorcll quam 
KT, maior quaDi FC, ponitur enim VZ minor maxima, maior mini- 
ma. Secundo autem Cam ' minima eft KT, maxima FC; vndeVZ 
data maior eft , quam K F , minor quam 1C. 

Connedaomr autem G K , k Q, eilque paraiiel* agantur c y , y x (e. 

can- 
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canrcs A T, A C in pun&is I ' 

y x . Quoniam igitur ell vt 
A G ad A C , in V Z ad Z L 
ex conftruclionc, & ita * PC 
ad c x, eric vc VZ ad Z L,ita 
F C ad c x ; & per coUuer* 
fioncm rationis vt ZV ad 
V L , ica C F ad F x , fed z V 
in prirno quidem Calu po- 
nitur niaior , quam F C , er- 
go & V L maior eric , quam 
B F x. In fecudo vero Cafu po, 
nicur Z V minor, qua c F, er- 
go & V L minor eric, qua, Fx. 

Ec quoniam sequales funt c 
L N, N V, cx conftruclione, f 
& arquales quoque N P,N 
vt ftmidiametri, idco fiunc 
Quoque a:qual;s LP, V Q^ 

quart rcClangulum I? V Qyquale eft re&angulo V PL, led redlangulum. 

P V Q_^ iqualc ell quadrato VS, hoc eft quadrato A I, cui quoque* sequale 
eft; reftangulum F A x, ergo reulangulum V P L arqualc eft reciangulo F A x. 

C -quare'proportionalesfunr V P, F A, Ax,PL,in primoqiiidcm Calu fie 
argu mentor, fed V L compofiu ex extremis oftenla ell maior, quatn F x com- 
polita ex medijs, ergo J altera extremarum VP., PL maxima erit , altera 
minima; fed VP maior eft, quam. PL, ergo tpia VP maxima eric, & 
coniequenter maior quam A F . ~* i "' . 

, lniecundoaucemCafuargumcnmt'jn huncmodura. fed V L compofica 
ex extremis V P , PL oftenla ell minor,, quam F x , counpofita ex medqs. FA 
Ax , ergo * altera medurum FA, A* maxima erit alteraminima , fed A x 
maior eft, quam A F , nam cum rcdangulum F A x* sequale fit quadraco < 

A I , & recia A I minor, quam A F erit A x multo minor , ergo ipia A F 
^maxima eric, atque adeo V P , minor, quam AF, 

Dp Rurfus quoniam eft vt A G ad A C, in V Z ad Z L , ex conftrudione,& 
ita* KT*d Ty,eritvc Vzad z L ,ttaKTad Ty. Sc per conuerfioncnu km ‘ t 
rationis , vt z V ad V L, ita T K ad K y , fed t V, in prirao quidem Cafu * 
ponitur minor ., quam T ergo & VL minor eric,. quam ky : in fe- . 
cundo vero Cafu z V pontcur maior* quam TK, ergo &VL niaior 
crjc , quam Jc,y « < o . ji» m ■? ••• i • . • 

Ec quoniam .re&angulum y A IK* atquale eft quadrato A I, &rc£la A I* fe'L'i . 
minor,, quam A K : eric A y suuloo mmor . v , • , i > a -> . t 
- Ec. quoniam reftangulum PV Q» hoc eft V P L,*.arqualc eft quadrato 
V S, hoc eft quadrato A l, rtaquoque * equale eft rctftangulum )r AKsrqua- *-• » 

• • .* R lu 
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li» erunt redangula y A k , V P L , & ideo * proportionate* 'V I? , ft l A iCs >V 
P L.ied V L'. compofita ex extremis in primo qoidemCafu oftenla aft rrf 
oor , quam ky- cofhpofita exmedijs, ergo* ake**i»ti«diarnm yA , A K 
m awfl a cr it , alu t a m umna fcdyAyoftenkt eft minor, quam A K, ergo 
A k maxima erit , & per con/equcns VjP minor, quam A K. \ t i.j. 

Infccundo vc*oGafa V L compofita cx extremis V P , P L often fa eft maa 
ior , qpam K y compofita ex medijs ; ergo* alcera cxtntmarum V P , P L ma* 
xima erit, alter/'miruraas fed VP maior eft, 'quoin 1 PL, ergo ipia VP 
maxima erit, atquc-adeo maior ,quain, AX. Extfteme igirur rationc A D< 
ad A F , non rruiore , quam A Gad it, reda VPxotaipofitaox V N , N S 
maior erit minoren&arum A F, A X minor maiore .(pod eraroftendendum. 

- r ) I'l... - " i v t> i . . t| 

- Lemma ^IVi , - H r .U 7 . , 

- . • S 2"k \ * 1 * 

Sit ratio A D ad' AF maior rationc A C ad A C data autcm V 2 non ma- 
ior minore redarum K T > EC. Duo deque compel. tam « V N, 

N S , neq; difterentiam earundcm maiorem eile, quam a k , aut mine- 
rem , quam a F . 


S Itenim VParqualiscompofitx ex v N, N S , v veto xqnalis differen- 
tia camndem , & connedancur Gk , kD, cisq. parallel* agantur cy 
y x , fixantes ;a I j a C in pundis y x. 

QuoniamigiturefljVt aG ad 

aC, * ica k TadTy,& itav Zad £r 6 C. 

z L>ex c6ftrudione,eric vtvZad |& k/^' v _ 

z L,ita k T ad T y,fic per conuer * 1 s ® ' ”^*6 

lionem ratwnis, vtZvadvL, __ ran 

ita erit T K ad K y j fed Z v non v ^ H r *• ■ 

ell maior, quam Tk, ponitur enim Zv non maior minore redarum XT', 

FC , ergo ncque viL maior crtc.» quam X> Y. Er.com fit recbngulum - 
y A X * axjuale quadrato a I , & reda a I * minor , quam a X ,erit a ymul- 
to minor. •• >• • ’/ - ...... >min , . A rr.*! p, 1 .*'* " ,-' 1: 

Et quoniam redangulum PvQ^ hoc eft v P L iiiaccnim acqualos vQrPL, ^ 
O". . xquale eft quadrato vS, hoc eftquadratoa I , cui quotjre * ae quale clt redan- 
lmi gulumyak, xqualta erunr redangula v PL, y j K , 6C ideo'*propcirrionale$ D' r 
vP y a,ak, PL.iedv L compofita ex extremis ottcnla-eft non idaibr ,qOam 
ky , compohu ex medqsi ergo ii eft minor, erit alcera mediarum y a, ak ma- * 
xima, altera minima i ied Ay olhrn6 eft minor, <^nn a k, ergo a kinaxt- K 
ma eric j& per conlequc ns-VP minor quam a k. ' - " ^ v L - ; 

Si vero V L compoiua cx extremis xqualiscftyk compofita ex medijs , > 
T *It’ maior ' extremarum maiori mediarum zqualis erit, hoc eft V PreoUtdis a k. 

iplam autem v P non efle minorem , quam aFmanifi-ltumell; , nsrheumvP .; 

*“■ •• maior fit, qua vS,lioc eft quam a i,ipia aute a 1 * maior,quam a Fjcrftv P mul- 
to maior: Reda igulir vP xqualiscopoluxcx vN,N Snon <di tjiaior qua ak,'/ 

^ nee 


- »; . fn’jc! Liber Qdjrrus . r j 1 9 j 

AA nee minor quam A F , quod eft primnm. , 

. . pein^qijoniaai V minor eft quam V S ; hoc eft , quam A I , ipfaque 
Xl* minor, quam A’K-j eHc'V Q^mdjco. minor; lupereft igitur vt ipfi 
V Q_Jo'fteftdarur non rninor, quam at 3 * id autemita fit manififtum. 

Quohiamenim Vt aGad aC*itaeft 1 FC J ad Cx, Sc ica quoqueVZ <"»•» 
sd Zt, ex" donltrudtone , eric Vt V 2 ad ZL, ira PC' ad c X , Sc percon- 
licr/ioi^ciii radonis VrZ Vad V L , ftaCF ad F'xjled ”2 V ‘non eft maior, 
qua hi CPi poniturerittri ZV non maior minbre redarum KT.FC, 
ergo iiequc V L maior Vfir, quam Fit'i'-fe cam fcdangulum F Ax’ xqua- Y«l’„ 
ie fir ^oadrato a f , & reda ai * malar-, quam Fa ; cric A x mulco maior . 

Eciquoulam redangulum QVP>vel V QJL, fiint enim xqualcs VP, 

$ QJL * : ayualceft qajdr uo V S ; hoc elt quadrato a I , cui quoque xquafe •• “ ,i| 
cltfeitaiigulun^ F A *, ipia redangula VqL, FA x xqualia erunc, & ideo 
* proportionates V Qrfa , A*, QL.-fed V L coropoftta ex extremis oftc- ■«*•«» 
la eft non rttator , quiff - F t compolit^ ex medijs, ergo ft eft minor, crit* T ££;* 
altera mediarum FA, Ax maxima, altera minima , led Ax oilenla eft v 
ahaior, qaaitt -FA , ergo ipft FA minima erit, Sc conlequcnter VQ.roa- 
iorqquam A F J Si vtri>, Y L.compolica excxcremis squalls eft Fjc.com- 
pdftwex medijj, micor: extremarum* minori mediaruin aequalis cut , hoc tw.i 
eft VQ^arqnalis: AP; Reda igitur V diff-renua redarum VN , N S 
non df'tffinor, quam A.f, nee maior, quam A K , quod lecundo loco crat 
oftendendum. o, i i , r -i i c i . : • * 

Scholium. 

j.uti'id /j </ a ; j j. . > . t. 

\ cExdcminftxatisigiiur manifcftum eft ft A Dad A F maiorem rarionem 
habear , quam a G ad a C . data aucem V Z non fit maior minorc redarum 
JcT-.FC , ProUema duuhus modisablolui poflejnam ft a pundo A adcir- 
cumtcrentiam k FJjcqtur reda a M squalls a l , & producatur ad circum- 
ferepttam T G in O /cm’ M O minima omnium , qua: inter circumferen- ‘••■n 
das k 'F.T-G'intcrijciuuttir . Eccum V P compoftta ex VN, N Sollen- 
li fit maior , quam a I , hoc eft quam aM, non aucem quam akj po- , 
tcricapundi A ad circumfercnnam KM duci reda a E, xqualis V P. 
Similiter cum V Q^difftrentu redarum V N , N S oftenla ft t minor , quam 
© aM , non aucem quam a F , potent a pun do A ad circumferenciam MF 
duci reda aE xqualis V Q. Itaque ft a pundo A ad circumferential 
KF ducatUr/a E aequalis V P coinpofica: ex V N , N S , apeabitur reda 
data: V Z xqualis inter areumferentiis KM, TO. St Vero ducatur aft 
icqualis ,VQ differentiae iplarum VN,NS aptabimr ea reda inter cir- 
cumferentias M F,OC , atque adeo poterit aptari ex vtraque parte mini- 
ma: M O , & ideo Problema duobus n.oJis ablolui , quod in prxeepto fc- 
qtndo m onui gius . . ' : ft * 


... , / i 
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1 fit major mi no# rcdarum KT ;FC,&a pu^io A ad circumfercmiam 
q K F ducatur A M arquahs Ai , & producatur ad circurofercntiam T C 
. Im •“ inO clt'autem Al major , quam AF.punor autcm quam AK. bico 

ii K T maior fit , quam F C, compcfitam ex V N , N S minorem dTe, qua 
A k , maiorcm quarn A M ; im minor, diHcrcntiam rcdatum VN ,N S 
maiorem edc , quam A F, minorem quam AM- 

S it cnimVP iqual J tompofine* V N ,NS, V Q^vcro itquaJif diffc. 
renti*earundetn»aieo- ii Acit ■ i m -m •* 

nedantur G K , k D, pjfi •*# 4 

risque parallels: agantur c y, , a ‘ iT^TTTTt-t..^ , 

xlecantes A T, AC in pun. a v 7 ~^TO 
disyx,& Htprirnumk Ton. . , ifTfjfj TTP'Tr j 

4 or,quamFC,crgoiplaKT* . i-,.', , -t v A. , <■ \ /„>•(,.; ., ;r . . • 

maxima ell orrmum intcrceptarum interrircuirferenrias KF,TG;quarcrcda 
ipli VZaqualis poterir aptari inter ctrcun icrci/tiasKM/I O.non man. inter 
ore on ftremias Mr,CC, cum {it V Z maior quam FC,e*pc'liikne,ipiaq. FC 
* maxiiT a omnium iiucrccptaiumintcrcitcurrieremiasM F,GC.. 

fciquoniair.di , vt A O ad A C ,‘*ta K TadT^pfic itaquoque VZadrZL 
cx conllruflkne , crit vi V 7 ad z L, 11a K 1 adT y , &pcr conuniioue raiio- 
nisvtz Vad V L , itaT K adk y ; ltd 2 V tj.inoreft>quamTK:eaenim po- C 
nitur minor maxima, ergo & V L minor crit, quam k y,& aim (it redangu- 
«»•* lum y-A K. * eequate quadrato A i,& icda A l’miDor,quam AK,ctit Ay 
muitA minor. . • .• ■ •• .‘,.s r u: rrf.11. ■ ••VI 

£t quonianaredangulum P V Q^> hoc eft V P L ( fiintentm equalc* VQ^ 

P L ) * arquale clt quadrao V S , vcl quadrato A i ,cuiquoquc* aqualeeft 
redangulum yAk,idto xquaitaerunt redangida YPL*yA k, ac pror 
indc’pn pottknalcs V P ,y A , A k , P L ; led V L comrpoliu e* eatreroii 
nltcnla clt minor , quam ky con poll ra ex mcdiljj., ergo * altera mediae 
*”* lum yA,AK maxima erit , altera minima; ltd ay ollcnla clt mnor, 
,’ua-n a K, ergo ak maxima eric, & tonlcqucmcr VP minor, quam A K„ 
Iplamautcm V P maiorcin cllc, quam a v. mamtcltum clt . NatnVPma» 0 
iorelt, quarn V S, cm rrqualis clt a I, vel aM cx conftxudicne . fcxiltrntc 
igitui K T maiore, qua'm F C rtda V P aqualis coirpoFt* cx V N , N S Bair 
norclt,quam a K, & maior, qu-m aM ,qucd cltprimum. a 


Sod lit KT minor 
quam PC, ergo F C, 
*»••<« ‘maxima clt omiitu 
intcrceptarum inter 


maxima clt ominu 



circumlcrcntias,kF, 
T C,quarc recta data: 


vz 


t ' r - Liber Qaartus/' 

VZ a^iffisf)dteftdptnri inter circumftrentias MF.GC, non etiam inter 
cirrtirtiR‘rt/ittlsl*K : Mj T O, cum fit V Z maior, quam k X, ea po(iciottt£ ipu 
‘autem KT ffiaximabrtwium , que infer eitttmierentias K M TO in- 
ifWjdiW/' " ’ '• : : ,i £ ,•*•» ; 

Lt quoniatwet)‘VE“A G jifa’-'F^JatJc jCs Afita VZ ad ZLi«f 

conitructione , erit vt V Z ad Z L , ita F c a^j: x : & per conucrfionem ra- 
tionis ,vc z V ad V L,itaCF id Fkj ftdiPV'minor eft, quam F c: ea entm 
gcmijtirfnjnqr quaigj.f.x \i , £t 
ctangulum FAX a quale quadraco A i , icrcfia A I * maior, qua in A F , 
eric A X multo maior . 

Denique quoniam reftangulum Q_V L , vel V Q^L * atquale eft quadra* 
I to V S , hoc eft quadrato Arivcui qjiyquc * aquale eftj*ciangulun> .FAX,, 
re&angula V QL,F A # xqualia cruht,& ideo’propotjrt nales VQ^F A, A x, 
OLjied V L con-poiit/ca extremis, dlerda eft m&rtJrT'^uam F* oompolit* 
ei mAnjs,Trgo^aItVr*ii^fffOTri F A^A'k maximaeiit^alftra minimi ;icdr 
A x oftephr«it^pa4or,^ua«i,/A F, ergo ipia minima crifjvnde V Q ma- 
jor, quam A F . lplam autem V Q^minorem efte,-quim :A M conftat Me eo » 
quod ea minor eft, quam V S, cut squabs eft A 1 , vel a M , ex xhnftrqdiial 
■ac. Efi.fteisiejgiturK 'IiiBinare^qilBcnF G} rcdaj iViC^jaquahs difierem 
ti* redarum-V< N/biSnwqor eft, qudra.A E * minor atirern quam a M,quod 
ilccundolocoerar ofteudtndam . > d .d-jilqxv • i uyx iu»;t ; sm * ■ 

Reiolutio huiufte quahFGafus, quemadmodum Ik rtrta),incidit inarqOa* 
C tionem dc duobus termini* fjcplkabtjcm, quotum hiaiorctt aggregatum 
redhrum V N , N S , minor, diiferencia carur>de*n . Ft quondam noil iem- 
per vterque iudic.it A h. quadium ,.uieo itic quoque oitendam quomodo 
terminus quaiuam a iudicalis dignoicatura , i )«, I 
• i ■ . : v 1 1 :i.» ;t. a A • •dV .a 1 * al- a i , »•: 

. .*-01 MM tJP'PPPjW? l. . -n. V t. i.- 

Tetminum indicantehi quaeftcam A E 1ft femicirculjs primum prxee. 
pmm pertinentibus dJjfijjggrt ^7^ " 

S it ratio A D ad A F non maior rationed aG ad a.C . Oportee termi- 
num indteantem qaaditam A B dignoicere. Rcluttlantur cotr f oft-, 
_ tionis figtfraeadhuiufmodi Cafum peranentcs.-Quonum igitur ter- 

mini de quiSusiqUatiO'eifpdicabilis eft, font V F aggeegatum red-tum 

VNjN^&VQ^difteremuearam- n iiir..-' - 

dem, ideo manitellum eft alterum 
eorum quacficam A E indicarc^ & < 
quoniam ratio A O ad a "P pjtn 
turnon maior rati juc. aGai ay, 
recta A I non* eric rniitr mihorc 
redtarum A F , A k , vnde A E 
quam A I, 


lriM 
lea. to 


;« tenij 
l«« •• 


Theo».» 

buuu 


quadica maiqr eric 



'i 
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i fit Dc Refol. Comp. Maihemarica , 

hoc eft quam VS, & multo maior quam VQj ipfa igitur VQnonindi- A 
cat quclitam A E j ergo earn indicat V P . Exiltente igitur rationc A Dad 
A F non maiore , ratione A G ad A C , aggregatum rcaarum V N , N S 10- 
dicatquihtam A F. . Itaquc agnitus eft terminus quahtam At indicans, 
vt faciendum erat . Hinc prxeeptum primum coulmutumcU. 

Propofit io I I . 

Terminum indicantem quatficam A E infcmicirculisad fecundum przeev 
ptum pertinentibus dignoftere. 


It ratio 



X AD ad 


1 s 

V AFma 

& 

EG 

6 

Iff 

21 

ior rationc A 

AX 

•M 

Gad AC, & 

cL— — 


data VZneu- 



tra redarum 



KT, FCfit 





~* 

-1 i . . > 

maior . Oportct terminum quxfitam A E indicantem dignofeere. Rcfuma- 
tur Compofitioms fagttra ad huiulmodi < alum peninens. Quoin am igitur 
termini de quibus *qu tioexplicabilis eft funt V P , aggregatum redarum 
V N,NS , & V(^ differentia earundem ,manifcftum tit alterum eoruou 
indicare quxfitam A E. Ducat ur a pundo A ad urcumfcrenoam k F re. C 
*»•«> da AM xquahs A i ,vil Vi ,hoc autem poteft hen , nam A 1* maior eft, 
quant A F , minor auum quam A k . aut igitur qua lira A E dcitmt ire. 
arcumfcrentia M F , aut in circumfcrentia MK. ii inMF.ea cm maior 
quam A M, hoc eft quam VS, & tr.ulio minor quam VP. Reda igi- 
tur V P non tndicat quxfitam A r , ergo V Q; earn indicat . 

St veroquxfita A Edtfinit incircumfcrcntia M k,ea maior erit ,quam 
1/ A M ,hot tft quam^ S, & n.uko maior, quam V Q^. ipia igitur VC^ 
non indicac quxfitam A E , ergo V P earn indicat . Itaquc exiitente ratione 
At) au A F maiore , quam AG ad A C , & data V Z non maiore mino. 
re redarum kT,FG mdicat quxfitam A h , turn differentia , turn aggre- 
gation redarum V N ,_N S i differentia quidetn cum AE definit in tir- f> 
cumferentu M F, aggregatunt vtro cum deftnk io circun ferentia k M . 
Agnitus eft igitur terminus quafitam AE tnd leans, vt faciendum erat, 
Hmc prxeeptum iecundum conftitutnm eft., 

Propofitio - III; 

Terminum indicantem quxfitam A& in femicirculis ad tertium price- 
ptum pertinciitibus djgnofcerc . 


Rur- 
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'u arcus 


ratio A D ad C i j. r* j " 1 p 

A F maior V J ■ / ^- S t 

” A r ? — Z 5 

ad A G, fed- ** 

data VZ fit 

maior minonrTedanim KT,FC. Oportec rerminum indicantera quteG- 
tatn A E dignofeere. Fiat conftrudio vt in antecedent! propofitione & pro- 
ducatur M A,vfepieadcircumfcrentia® JTC in O.ergo MO* minima 
B erit omnium , qua 'inter circumferentias k F , T C interi jciunrur . Mani- 
feliutneiUgitur redam data VZ xqualem polfe aptari inter circumfcren- 
tiasiemicirciiKmicxynaranrumparte minim*, nempe eregione maioris re- 
darum kT, FC. haque fit prirnum k T maior, quam FC, ergo re- 
da squabs datx V z poterit aptari, inter circumferentias kM, TO ; non- 
ctiam inter circumferentias MF,OC,cum fit YZ major, quam FCez 
pofitione.ipfa F C* maxima omnium, quz inter circumfermtias MF, OC 

intercipiuntur; iraque A E quarfita cerminabitur in circumfercniia KM, 
& td.o maior erit , quam AM.hoceftquam Al>ifeuquam VS, 6 cirul- 
to maior quam V Q, qute aqualis eft differentia: redarum VN,KS: Ter- 
minus igitur V non mdicat quz/itara A E, ergo cam indicat V P xqua- 
C lis aggregato ipiarum V N , N S . 

bed fit 'KT minor, quam FC, ergo red i atqualisdat* V Z poterit ap- 
tari inter circumferentias M F, OC, non autem inter dircumferenti is K M, 
TO, cum fit VZ maior, quam K T, qua: eft* m-tima omnium inter cir- 
cumfcrenms K M , TO intercept :rum ,atquc A E quarfita terminabiturin 
ciicumfer-cniiaMF, vude minor erit, >c )z s' — "'v. Aittui 

quam A M, hoc eft quam Al, feu ... it 3^ \ XT ijlp 

quam V S, & multo minor , qq in, u v • p — — 3 

V t>; term nu* igitur V P non indi j j ■ yrjes . 

cat qjxlirani- A t , ergo cam indicat - > 4 * it * 

VQ. Cum igitur ratio A D ad A F , , 

D maior fit , quam A Gad AC,& data VZ maior minore redarum kT, 
FCeniftente KT maiore, quam F C, aggregatum redarum V N 1 N S 
in 'iiat A h quxfiMtnj exiftentc vero minore differentia. Agnitus eft igi- 
tur terminus quxiitam A E indicans, vt faciendum erat. 

Hue prxeepeum tertiiim coqltinuum eft. < j . ’ ' ; .• : 

Superdt vt oftendanius qucmadmotium fadum eft in prxeedenti Cafei , 
nempe indicantcvno terminoruni quxluam AE, quid indicec termi- 
nus alter. 

Rdumanrur Compofiiionis figurx, & connedatur GH.eique ptralle- 
kagatur cy kxans Asm y • burn terming* » Pprilma conlUtuit , dcjcjui- 
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bus A cxplicabilis cil vmjm quidem- r. 

aggrcgatum redarum/V N , NS.' 
alterum vero diflerentfilm earundem, 

Dico indicancc vno cetminoru qui- •. 
beam A E , alterum reds Ayindb-*vL>{ 
cem elTe . s. — ; — . - « t 

Indicct enim quxfitam A E ter- v? i 





loii 


n’ 


A-. ij'uabus rtdk. AB.Cl) abfcinddrttur red* h. 
1 A E, C F acju.iU-s & rrdapgulurn A B E fit m?- 


_S_t- 


• f A 




minus V P, fiue fit xqualis aggre 
to redarum V N ,N S , fiue dirteren-* 

.tix. Quoniam igjturredangukrni' 
l ” u ' E A y * xquale ett quadroto A'l ,8c 
**“ n,i redangulum P VQ^xquale quadra- 
to V S , qux quidem quadrat i a-qua 
lia fiint , quod & red* A i , V S lunt’ 
xquales , ex conllrudionc ■, idbb re 1 ' 
dangulum P VQxqualecnt redattgbjo’ E A y 1 ; fid VP indicans quxfi- 
tam A E xqualis elt rpfi A EV«rgo & V Cb xqualis er it A y:ifaquc re- 
da V Qj, quxeft'aitmerfninus ihdicat redans A y . ' ( 

Indicanteigitur rnotcrniinordm'-yP, VQ^qusfitam A E , alter redam 

AIindkat}quodpradfleb4endUnd*fi‘->- cfi ;««»*' - * = « ••*».*» I - 

• ; IIP.. ib f!'J cil'L,,' Ti. , 

. " Lerhihu.-jiX VA.. . < • 

J , 

Si a duabusredis linek ablcindantur dux redx xquales , rcdapeulumautcm 
, contextum primp &idiquapanetiuldtm fit minus eo, quod Iccui da, & 
reliqua parte ciufdcm <onunuur,prtma n jnof eru ,quam kcunda, & 
reliqua pars prinua .minor > quamppliqpa parjlecpnda; . 


K 


nus.frdangttki CL) F . E-rroAF minorem efic 
quam QJQj. itcmque E B rrjnorc w/, qnarn F D. Seccritur enim A E t C F 
oifarianf inTi H',eruntaqua!cs€£, H E , vride &-Carum quad rata xqualia 
crunt, fed cum redangulum ABE minus firrcdanguldC D F,fic enim po- 
nitur,Wiri£lum rt£faflgbtom A B E ', vnacum quadratoGE, minusredan- D 
■gukrCO F vnaciinvcfuadrataHF ;(ed redrangolutri’A B E vnacum quadra- 
tu G£ *«q bale elf quadratoG B ; fimilitcr & rtdangtflum GD F,vna cum 
quadratoH F * aqnale quadrate H D , ergo quadrafum G B, minus erit qua- 
dratoHO: vnde&rcdaGB minor , quam reda H D, & addins xqualibus 
AG,GH, rota A B ni niorerit , quam C D tota atque ablatis xqualibus G E, 

H F, reliqua E B minor erit, quam reliqua F D . quare conftat propofitum . 

s 

. ? ~ Lemma X V I I . i 

Sint duo femktreuK-A©C,iD E F in diredum bsfes habentes, & reda A K. 

“ ' . F rl 
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ioi Dc Relol. & Comp. Mathcmatica ^ : 

perpend icularis ad A C. fccet lemicirculum D E F i.n & per A duca-' A 
tur vtcumquercda A B E lecans circumferencias ABC,KF in pundis 
3 E , & complcacurcirculus D E, F H, quern E A continuata (ecet in H, 

& ex eius cencro , quod fit V ponacur VGzqualis VC , & conncdantur 
r G H, G K , k D , quibus parallel* agancur cS,cy,yxlecantcs E A, AH, 

\ F A etum continuatas in pundis S y x . & fiat vc A G ad A C , itt quadra- 
turn A K ad quadratum A I . Dico G ad A C , ita eiTe F C ad c x , 

& ita E B ad B S , & ita quoque A K ad A y , & infoper vnumquodque rc- 
dangulorum y A K,EAS»FAx quadraco A 1 squale elle. t 


Qv 


Voniam enim xquales font VG, VC, & *quales quoque VD, 
VF, erunc xquales & D G, F C, & quoniam xquaksfont annuli g 


/ycx, kGDob panllclas y c , k G , & *qu ales quoque anguli 
yxc, kD G ob parallcla* y x«ikK D, Emilia erunt triengula kDG ,} cx 
vt igttur kG ad y c, ita eric G D, hoc ell FCad Cx j led vt kG ad y c, iti 
eft AGadACob fimilicudinem’triangulorum AGk, ACysnam cum 
Inc parallel* G H, cy , xquales font anguli A G k , A C y ,& a?quales quo- 
que A k G , A y C,ergo vt A G ad A C.ita ent F C ad C x quod eft prirr.um » 
Dcinde connedatur B C , ei paraliela agarur GR fecans E H in R : an- 
,£ulusigitur A R G xqualis cm angu lo A B C ; led re&useft A B C in femi- 
circulo,ergo&: A RGrcduscrn quarc xquales eruntH R, E B . 

£c quoniam paralklx font GH,CS,& ob id xquales anguli CHR, 
CSB , & xquales quoque anguli H RG, S BC,quia redi ideo Emilia erur.c 
trhqgula H R G , S BC ,vr igitur p K adCS, itacricH R i tioc eft EB 
ad BS7 led vt G H ad C S, ita eft qtfoquc A G ad AC.obJimilicudinemtrta- 
C gulorum AGH, A C S nam cum EncparaHelx GH , .xqualesiuntan- 
gull A GH , A C S , & xquales quoque anguli A HG > A S O > ergovc A. G 
. ad A Q, uaeric E B ad B S . quod tit iccundum . ' {- 

i 1 rtun quoniam Emilia funt triangdla A gT(T, A c y , vt demonftrauimus 
erir vt A Gad A C, ita A k ad A y .quod eft cerrium . 

Quarto quoniam quadratum A K , & rcdangulum y A K eandem liabent 
alticudinem A K : erit vt A K ad A y , ita quadratum A K ad rcdafigulunx. 
- yAKvded A K ad Ay eftvc AGadAC>vt proximo demoriftnuimus , 
trgovt A Gad AC ita ent quadratum Akad rcdangulum y A K , fed vt 
AG ad A C ita ponitur quadratum Akad quadratum A I, ergo redan; 
gulum y Ak quadrato A I xqu, tie erit , atqucidcft quartum . 

Eadern rationc quoniam redangula £ A H,'e AS earodem babent akitu* 
dincm E A . erit ad A H ad AS, ita rcdangulum E A H ad rtdangulunu. 
E A S ; led A H vt A S eft vt A G ad A C propter Eimlitudimm triangu- 
lorumlccundo loco demonftratam, trgovt AG ad A C, ita erit rcdangti- 
11 Kre f lum E A H , hoc * eft quadratum A K ad rcdangulum £ A S i led vt A G 
ad A C , ita tit quadratum A k ad quadratum A J , fie enim ponitur ,ergo 
rcdangulum £ A S xqualc erk quadrato A I. quod eft quintum. 

”Vo Po * 
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44 /< Pdftfctno ^uohiam parallel? font k D , y x , cm iftgtffffif A D K Xjuafis 
• anguhx Ax y , 6t angulos A K D angulo A ytc , & fddo ftfrirlia triahgc/lt 
A I) ks : A xy , Vt igicur A D ad Ak , ; ita erit A xnd A y ; ltd vt A D tfdsAK, 

* ita eft. A 4c ad A F , redangulum enim D A F * arqualeeft buadrato A k , 
ergovc A x ad A y , ita eric A K ad AF vnderedattgulum FAx fub extre- 
mis, * atqualc eric red angulo y A K lub rnedijs , idd redangulum y A K a:- 
quaic eft quadraco A I , vt quariM loco dcrtonftrauitrlus j ttrgo & ccdangu- 
lumF Ax quadraco A larquale erit, quod lexto,& vltimoloeoeratoftcdendu. 

Coroflafium . ri ' 

e \ . s < • . 

■C X demanftratis coHigitur redangula y A K,E AS,hEAx arqualia efle 
B -t-J etenun vnumquodque eoriun oftenfum eft tequaje quadrato A 1 . 

( i Li, •: .j . . . 

. „ \ Calus qurntus 

Denuo vergant ad eandctn panem dati dad fehncrtxulififijfbriirinorenj inclu- 
des ■, led reda ponenda pecrrhearad angulum femicftcdli ifairtbris, a quo 
quidem angulolemiciibtilus maior plus diftet , qudnva feKquo. 

*• ' • I i j i . . . : ! ; 

S int itaque calcs dati duolemicirculi a b p, d e f j data aucem reda linear 
G , & ducatur a k perpendicularis ipfi d f fecans circurafcrenciam a q f 
in k oporcec inter circmnferenfias a be, kf ponere redam lineam-. 
equalem ipli G,ica Vtad pundnm a pertingac. >. . . , T 

C toflrio. • — ' T 

P Ofica iam lit reda linea cb sequalis datac G , eaquead pundum a 
peningac, 6c, ex ccntro circuit def, quod lit T ponatur T G arqua- 
lis TC,& complcatur circulus. fc,dh, quern c a produdalccec 
inh,&ipti eh ducatur perpendicularis g r, 6c connedatur be, eaquo- 
que ipfi c h perpendicularis* eric quia angulus a b c in lcmidrculo redus 
ell . vnde * arquales crunt h f , c b . 1 

Datarum ac,ag, 
be, akiprima lit U, 
lecunda D.tertuG, 

D quarti K . vc defigna- 
tum eft in (igurisad 
refolutioncm percine- 1 
tibus , 6e ijuaerarur a e. 

«fto ilia A , ergo a b 
«kit A - G » & cum 
fint fimilia rriangula 
«bcj arg, anguli e- 
aim abc, arg lunc 
jrquales, quia redi, 
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,fc^ 5 l«: 9 J 0 )ijucanguIiad a, quia font ad Vertkem ■, erit vt ac odf ag.^A 
it* abadarjwpdlin figu|kRcfoluuonis «BadD,iM A-*-,Gad^- D -^ ; * 
atqacad«) a r/<rit ,cui addita rh., quacscqualueft ,eb totaaherit 
»*"“• 4* Gi fedredangulum eah* a-quale elfcquadrato AK.ergo * 

p»»* . ftr p r -gj{* Gin A sequabitur KQ_ y 1 A j. - > 

Ducantur omnia in B , vt fradio cuanefcat,crgo 

. D in A Q-- Din G in A i» B in0 in A atquabitur KQ iniB. 

Et applicentur omnia ad D , vt Port lias iquaciorus ev fc lubliftat , ergo 
a r\ a A. fa 11 » 


A Q- G in A ^ 


equabit 


ur : 


Sed vtAquatiofaciliusesplicetur. tralinutentur fradionw in integrasma- 

f nicudines , vt inReloluciombus praxedennum Caluum fadtim eft; hoc eft 
at vi D ad B ita k Q ad aJiud quadratum , quod fit 2 Q, erkque Z Qidem 8 
quod^iii. Similiter fiat vt D ad B, ita Gad aliam , qua fit tf, cheque 
F eadem qux , atquc adeo planum F in A idem erit , quod planum 
‘■■"p " * . fada igitur tranfmutationc . 

A Q^-Gin A «$* Fin A arquabitur ZQ 
In hac zquatione G interdtm miner eft , cuam F t , interdum maior* 
interdumxqualis.namcum D minor ell, quam B fiet &. G minor , quam 
Fj eft enim vt D ad B,ita G ad F, O autem minor eft, quam B turn 
centrum cirtuli def includentiscxittitimer punda ? c ; maior vero cum 
exifiit- extra , squalls autem cum exiftk in iplo a pundo . Itaque cum G mi- 
nor eft , quam F quadratum in Aquation* aibcitur a f fir matt ; cum autem ^ 
tnaior afficitur negate, at cum arqualis, nujla eft alildio, led quadratum pu- 
rum manet , nam id quod eft afnrmatum aquale eft ei quod eft negatum , at- 
que adeo alfirmationcm delimit negatioi Exiitente ignur 6 minorc quam 
F , ciuiinodi era Aquatio. v <• - J A— • 

A Q «p'F~GinA SquabiturZQ ' 1 - v, i r ’ • ■ 

‘ Qua Aquarione explicara • •' 1 ,/ '1 j ~ 

«■*'' L. v! ifF i. - G i' Q "2 Q) ^ t-equabitur A 

Exiflente vero G maiore , quam F. squatio erit huiufmodi. 

A Q- G - F in A squabiair ZQ^ 

Qua Aquatione expbeata /. v . \ ‘ ' 5: ‘ D 

1~ V. ( G j- - F 1 Q z Qj G j -- F ' r atquabitur A 

* Porifma. : ,* 

Fiat vt a g ad a c , ita quadratum a k ad aliud quadratum quod fit a i, & 
ita reda G ad aliam redam , qua fit F. deinde red* cuius quadratum arqua-, 
le eft quadratis a i , & dimidisdifterams, qua Flupcrat G uquidetn F maior, 
eft, quam G, hoc eft fi A C maior eft, quam A G. dematur ipladiroidia dif-> 
ferentia; reliqua aqualis erit quatfiti ac . Si veroF minor elt , quam G j hoc 
ell fi a c minor eft, quam a g:addatur illi reda: dijnidia differentia, quaQ 
luperat F, & ita compofita aqualis cm quzlitac a e . , : ' : 

Com- * 
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Liber Quarcus . 
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Compoiitio. 



S int dati duo femicirculi A B C , D E F , vc didum eft- , data autem reda 

linea V Z . Oportet inter circumferentias ABC, Jt . E 

D E P ponere redam lineam squalena V Z,ita vt ad / I */\ 
pundum AK pertincat. Oportebit autem datam V z 
non effe minorem , quam F C, nec maiorein A fc per- uerr 

pendiculari a pundo A ad circumfcrentiam D E F du- H \' y! 

• da . Siquidem V z squalis fit alteri iplarum A it, ca 3 j Air- so 

F C . fadum iam erit quodproponitur , fi vero maior fit Ac | L 

quam FC, minor autem quam Ak. Ponatur ex cen- 
B tro circuit D H F , quod fit T reda 

T G , xqualis T C , & fiat*, vt A G ad ^ 


differentia redarum V z , zL freetur j [ a • I T / 
bifariam in N , eique ad redos angu- 0 D j 5 /A c T F 

losducatur NO squalls A 1 , & con- y ga I 

nedatur OL. quadratum igitur O L \q.\ /*• ac 3 

a-quale eft quadratis ON,NL. itaque A 1 — A? / ak r. 40 

fi A G minor fic,cuara A C, reds O L, jx ) . ** r - 10 

C detrahenda eft reda .equal is L N, fi vc- 

xo maior, addenda. Sic Porilma fieri iubet .'primo igitur ab ipfa V L abfrinda- 
tur reda L F squalis L N.lccundo vero addatur L Patqualis L N infra demo- 
ftrabimus,redam O P in pi irria quide Caia mi norern effe, quam A F, maiore 
quam A k: in iecundo veto m,.iorem,quam A F, minorem quam A k. Itaque 
potent a puiido A in tire usv fbrcYi c ia nv K F duci reda A £ squalls O P.duca- 
' turergo A E.quamtiemiciicullis A-B C ipcet in B,&;fida erit conftrudio , vt 
Porifina lieu.iubet. Nunc oitendendl elt E B squabs dat* V z . 

Coplcatur igitur circuits F E D.quem E A produd»lccct in H,Sc fumatur 
P S SiiU.iiis V z. ea .minor eft, quam PO, cum fit & ipfa V z minor ,:vt infra 
detr)o<lftr|<bimusifed'& 1 GJ.squ.ilis eft V L,crgo & S Q^squ.dis erit 2 L . 

X) Deindi ccntro L intcruallo LN.yet LP dcicribatur circulus fecans redam 
O L , etiam contiuuatam in is circulus canget redam O N in N,cum 
fedus angulus ONL, ex conftrudione : quare qtiadratum :ON squalo 
erit red.mgulo FOG?, hoc eft redaqgulis* PO,S Q_, POS.fi igitur fiat vt 1 fecmti 
A O'- ad AG, itavtr.Kjqe sqdalitaus pars lcparacimad alia plana, itidem 
■ mandate aqualicas in Kjefolutiorfe cViuerio modo fadum eft, nempc vc 
Ar^j ad A C', iti yqabue sqaaln^tis pjirs.ad, alia plana . At quoniam 
eftvt.A G ad AQiita quadratum 'A k ad quadratum A I, ex conftru- 
dione , hoc elt ad quadrituin ON critconucrtendoyvt AC ad. AG,ita 
quadratum ON ad quadratum A K: quidracum igitur. Ak erit vna pars 
, , S iEqua- 
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xqualicatis. alceram vcro fi c inucnienuis . 


A 


Uwi 
» fexti 


Itm.x 


Hatvt A C ad A G.-hocdt vt LZadZOdeu quod idem cft,vr QS ad S P, 
ita O S ad aliam, qux (it S M, ea in primo quiaem caiu minor eric, quam S O, 
quoniam & S P minor eft,quam Q^S. in lecundo vcro maior; quoniam & S P 
maior cft,quam Q^S. Et quoniam eft vt A Cad A G, boceftvtQ^S adSP, ita 
* rcdangulum P (3, $ Qad rcdangulum O P S;lunc cnim ciuidem alucudinis 
O P. Similiter vt A C ad A G, hoc cft.vc O S ad S M, * ita eft quoq; rcdangur- 
lum P OS ad rcdangulum P 0,S M, cum fine eiuldcm alticudinis P O : ideo 
eric vt rcdangulum P 0,S Q^ad rectangulum OPS, ita rcdangulum ft O S 
ad rcdangulum P O , S M ■, led vt vna antecedentium ad vnam confequen- 
it qaieii tium , * ita hint oir.nes antecedences ad omncs conicqucntcs . ergo vt redan - 
gulum PO, SQ_ ad rectangulum O PS, hoc eft vt A C ad A G , ita erunr 
redan gula P O , S Q^, P O S ad rcdajigula OPS, PO , S M , redanguk 
igitur OPS OP, SM erjunt altera pars aqualiratis. iraque qvadrarum,, 
A k hoc eftrcdangulum E A H xquale erit redanguiis O P S, O P , S M , 
hoc eft rcdangulo O P M j led A E xqualis eft O P ex conftrudioiie , ergo & 
AH xqualis eric P M . 

Dcnique connedatur B C, & ei parallela agatur G R fecans A H in R : an- 
gulus igitur A R G xqualis erit angulo A H C, & ideo redus; cum he redus & 
iple A B C in lemicirculo; quare* xquales erunc E B, H R. (iimatur autem B X 
xqualis A R , ergo coca ft x xqualis erit toti A H , hoc eft ipft P M : & cum fit 
A E xqualis O P, ex conftrudione , & E X xqualis P M, reliqua A x rcliqux 
O M xqualis eric, / ' 

Et quoniam eft Vt A C ad A G, ita A B ad A R ob fimilirudinem triangu. 
lorum A B C, A R G, & ita O S ad S M ex conftrudione, erit vt A B a3 A R, 
hoc eft ad B x ,ita O Sad SM : &diuitiendo vt A xad x B.itaOMadJVIS : 
led piima A X oftenkeft xqualis tertix O M , ergo & lecunda X B xqualis 
eric M S quarex, fed]X E oftenla eftxqualis P M , ergo & reliqua B E reliqu? 
P S, hoc eft V z datx, xqualis enr, quod erat oftendendum . 

Polica ell igitur inter circuterctUs A B C,D E F reda B E xqualis datx VZ, 
caq.pertiner ad pundu 
A, quod, ficiendu crat, 

Ac vcro redam OP 
in primo quidem Ca- 
fu minorem cite, quam 
A F , maiorem quam 
AK. in iecando ve- 
ro maiorem , quam, 

A F , minorem quam 
AK; ita oftendemus. 

Conned in tur Gk, 

JcD quibus parallels 
agancur C Y , Y X 



DO Z 
GA l 
AC 6 
CF 2 
Air. ao T 
AX l» 

AKr.+o 

Air. n>i 


Uf. 17 


B 


U«.»7 


I* uni 

.t6l.au 


iKui. I? 


rr' Liber Quartos. ' • io? 

fecantes KA, AC produ&as in pun&h y x : tritigrturvt A G ad AC* ita 
F C ad C x ; led vc A G ad A C, ita eft quoque V Z ad Z L, ex corift-utfionc, 
ergo vt V Z ad Z L ita crit F C ad C X , & in primoCalu ent diuidendo . in 
Iccundo vero per conucrfioncm rationis,Vt V Z ad V L,boc eli ad P Qjica F G 
ad FX:(cd V Z ponicur maior quam FC,ergo& PQ maior eric, quam FX. 

Ec quoniam reffangulum F A X arquafc eft quadrate A 1 , hoc eft quadra- 
to O N, leu * rettangulo POQ, proponionales * crunc PO , F A, A X.O Q . 
fed PQ differentia extremarum oftenlaeft maior, quam FX differentia me- '" 
diarum , ergo * altera extremarum P O ,Qq^ maxima erit , altera minima . 

In primo quidem Caiu he argumentor . led P O non ell maxima , quia mi- 
nor eft, quam O Qp ergo minima erit, & conlcquenter minor quam A F . In 
lecundoverocalii argumentor hoc modd.Sed PO non ell minima, quia ma- 
ior eft, quam O Q.ergo maxima efit, & per confequens maior quam A F . 

Deinde fumarur A T sequalis A K. quoniam igiturelt,vt AG ad A C*ita 
K A ad A Y, & iu V Z ad Z L ex conftrudbone ; ertr vt V z ad z L , ita K A 
hoc eft AT ad AY. in priolo quidem Calii ent diuidendo; in iccundo 
vero per tonuerfioncm racionis . vt Vz ad VL,hoteftad PQ, ita AT 
ad Ty : led V Z ponitur minor, quim AT, hoc eft , quam A K . ergo & 

P Qminor erit quam T y . I in .‘.up f 10 ; 

Et qupniam re<3angulum y A K, hoc eft y AT zquaie eft quadrato 
A 1 , hoc eft quadrato O N , vel * rettangulo QO P j * proportionates crunc 
y A , QO , OP, AT; led y T differentia eitremarum oftenla eft maior , 1 

quatn p Q^ differentia mediarum , ergo*ahira extremarum yA,aT ma- 
iima erit, altera minima ; led in primo quidem Cafu aT non eft maxima, *“ 
quia minor eft quanv ay ,Trgo ipla a T > hoc eft aK, minima erit , & 
per confequens O P 1 maior , quam a k . In Iccundo vero Calu 1 a/F noa> 
elt minima, ca enim maior ell , quam ay: ergctipfa-aT , hoc elt iK 
maxima ent , & per confequens O P minor quam a k . quart conllsj 
propolitu-n.. • • 1 '■ 1 

similiter recta rri Vz mincrem tfle, qiidm PO ita fictmnifeftum . 1 ■ 

Quoniam enim eft, vt A G ad A C, ita quadraium-iA K ad quadratures, 
al, < 0c ita Vz ad z L : vcrumqtie ex conftrudione erit , vt V]z adzL, 
ita quadratum a k ad quadrature! a 1 , hoe til ad quadratum ON ,velad 
redbngulum POQ: led vt V^_-ad z L, ita eft quadratum V z ad re- ,««na 2. 
dtangulum VzL,camdcm enim labenc altitudmem V z , ergo & quadra- 
tum V z ad rc£bngulum V z L , ita efkqdadratuma l ad re&ailgulum 
P OQj^ led quadratum V z roinus-eft quadfaio ah’, ponic»r «mm reifti> 

-Vz minor, quam reCti a It. ctgo& ; ridangulum ; Vz G minus ent reeixn- 
gulo PO Q^, luntautem atquales V L, P Q^ergo Vz minor erit quam u». „ 

P O , quod erst oftendendum ^ - r * ilt»ii.;t ocniitbriJcf uj nt true 

1 Diximus oportere datatn V z non efle niaiorcrtV,quam a fc , neeminorem 
quam F-Cr-quoniatn atidnin ixinft eft Omnia m , qdi iff putifhjm a per- 
tinents inter- circu .nkreruias a8C,KF iitterijciuntur^F G mnuma . 

- l i S 1 Aba- 
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tpi De Rcfol, S^-Comp. MathemaAca 

Aliamm autem prepjjiquiar minima rpniotjore minor eft , quod quid mi fic 
demoaftrabitgr , V . _ ’ 

Ouoni.im cnini in primoCafu A I?* maior eft. quam AH, eamulto 
mjiur tru , quail} H R. > Iw ’ fft <}4am Eft, & fic demonftrabitor ornate 
bus alijs maior , . , -• ... > x. , . 

Maxima eft igitur omnium Ak , . 

Similiter qupniam A D * minor eft.quim A H» 

AG autem major, quam A R reliqua DG minor 
v eric , quam reliqua HR. ho? eft FC minor quam 
£ B, & Ac ipja F q dempnftrabimr minor omnibus 
alijv. Minima eft igiiur .omnium FC. 

Kujius ducamralia re^a A^N lecsns circum- 
ferencias A B C , K Fin pun£Us MN fit red*, 

^ - MN ipfi C F prppinquior , quam B E, produtfa N A fecet circulum FED 
fompietum m 0.&; conneilacur M C j cui parallel agatur G P leoacs re- 
gain AO ill F, quam etiam (ec«G K. in Q_, eric angijFus APGjrqualisaar 
guio A M C j fed re&us eft A M C in lemicircuJo , ergo a? A P G rejigs erk 
IW- * quare 'aiquaJcs prune M N , P O. Et qupnjam A O minor elt, qqanv A H , 

A aucem maior , quant A R j reliqua QO minor eric , quam reliqua R H., 
yndc re£a F O muko minor ,quam ipla R H , hoe eft M N minor quam B E, 

, piopinquiOT yidelieet minim* minor rerootiore, : . ; . t a 

f Pn'l iii iccundo autem Cjilu A K ' maioreft, quam A E, 

« ergo mniift tpaiorquam £ B , Maxima eft lgicnr om- 
nium AJJ. r't 

£t quoniam AFminor eft,quam AE»AC verq 
maior. quam A B, reliqua CF minor erit, quam reft- ® ,,, 

-qua ft E , Si ficF C demoaftrahitur omnibus alijs minor . Minima eft igitur 
pmniura FC. „ 

Denique ducatur alia re<2a AM N fecan* circumfcrentias A BCik;F in 
pun<aisMN,i ti-vtM N ipfi C Pfit propinquioGqiiam B E . Quoruam igi- 
.(uc AN minoreftquam AE.AM autem roaiot quam A B, reliqua MJW mi- 
,jjor eric.quam reliqua BE. Vropjuqmorigitur minim* minor ell renwtjdre. 
:^itas&<i«aoi^|jU«ttdcC9r«^>WW>o^, ; . . ... , , . . .ju .( 

Cifus Teietes , 3V ' i 1 $ 

V rs.ulu'l.M G 
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ii.i/.n. 


i O Edvcrganc ad diuerigs partes daci duo famidreuli, fl< maior fi complca- 
M: cur iududac minorem , & recta ponetida percine.y ad anguliun 
eulis minoris, a quo quidem anguio iemicirculus major plus dillec , quam. a 
rcijquo.j :<..!■ .! . > . . I v - . , ...... : a ; '' : ’ 

Sint icaque tales dati duo lemicirculi a b c , d e f ; data autem recta Jinea Q, 
dpunftpautem a dcmftWfuraJt Jidm^os angulos ipfi ac.vii^cad cir- 
■ eumfrrenyatn d of m jk,. .Oportec incar-circumiereimas a b c , K f ponerc 
reftajjiluicamatqualcm.tpfi Gi iu^adfundom pejxiaeat !i ..i .„ ;3 

“ Re- 
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«n-.rr Liber Qnartvu 

* rtsujr- ’•£.;'«• l.oifiaftcflsciluri. ail- ~ _ trim . e:-.. 

Wp <aif3f.yp.iJb' boup h id sli RifoWda. **»“/ ; 

.....tup k j-»oai:a <3 umyt wr-diua • nuniM outran ina'r.j . -...bi-. oiitwriJs 

P Ofita iam fit re£h linea e bzqualis dat* G,ea{jttead panihitriaL'p^f'* 
tincat>&ponaturex ccntpdcfrfciilt 'd«f> ijuodiic e.’ve.id^g acqua- 
Jis t c , & conipleacur circulus fe , d h fecam- tda prodb^m uvh , 
ipfltjue eh duc^ufi.pwpt^ifJa'T^'.gfQ & cpijR^ftatur bc:jea quo- 
que ipfi eh perpendiculars erfcy * 
cum lit reifniy amhiliis'ab'f itrfhT ' ’ '6 
micirculo: quare **quales cruoi :L:1 
hr, eb. ' . , fj “ 

% 1 )atarum nutcrfra'C.'^^b-tja k 

pnmafit S,iecunda D,tertia G , n( ,~< 
quarta k, vein figuris ad reiolutio- 
iiempei«/5itihw.-*'quar^ra<S -< k f f 
cito lib A, ei^o »d>)Ale G^A,' fe • 4 .? t 
cum ijnt i(«h ilia i r« Jigiif a-, i! V ■" 

arg.emvradjd agd &Sa t B J atf (if 1 ^3 a/ii .Oi.' 
aF.nocoftKi'frguris.RefelutfottK, !; p oiiSsL^s^piiai ,r.; 
vt B ad D, ita G - A <ad' 8S m * 

d - 0 - 0 ^*^ at qi, 6 adeoi'a » ; crir ti:.JMafer«ur ab. v rh iquali 

ipfi e b- r refeqiia ab ? . Et quoniaifi redangulum c a h 

C cqualcdiquildraco alr.;^o‘ l - ,: ‘ ' •*> non uamsi 

G in A - »*«••"«*- K Q. • luJuipil 

Ducantur omnia in B vt fracho euanefcat ergo •" _ 

Bin Gin A- DinGiiuA W D iuA <X*quabiturkQinB. 

Et applicentur omnia ad D , vt poteltas jcquarioqis ex le fiibfiftat , ergo 

A Q\: Gin A .i-^^^Wtur* 1 ^- 1 

, :• '.I .> ,»» }v iUUu 9 AU.:-hii . . c • ,. . Lli , 

Sed vt atquayp j^.iftgliFW "Y"*2* 

magnitudmes , Vt in ^eiolujciombui pr^edanuu n caiuum tactum , hoc cit^ 
fiat vt D ad B ,jtx K (jtad.aliud quadracum, quod fie * (^, eritquc xQjdctn 
quod £3d5 !‘ . SimiTiter fiat vt Dad B , ica G a.l a.um , qua: fit F, eritquc F 
eadem qua 5-^2, atque adeo plaijyp). F id A idem eru,quod planum ■ — d~? 
fa&a igitur trahfmutatione .mains tek i , .:■ '■! lonirn'csv •< 

AQ-iGia A tF in A aquabitur z ran • . q .d /. j 
In jbac quoque iquatione quemadniodom^Jo *qbadone pracedcBtis _ , 
Ccfus G interdum minor eft , quain ; P mtodofti miaior V iiitrfrdum iquo- 
lu , pxout D mihoreft quanj B , vel maior , vd attfialiscjj.#fti«nitn; jrt 
D ad B.ita G ad F.. D aatem ’tiririor eft , qaarh O , cum centra tl. 
circuli d cT infludentis exiftit inter punfta a®, tfiiicr veto iuiB .exiftlc 
extra , equalis’ autenx , cum’iexiftit' ih ipfi> d ;ptm^o - litaqtie euro C 
minor qasni'F'X tjuadrirnnt ih-icquatiohe'atftcitu# altfinnaic cu<tL» 

am S j maior 


iron 


I GoogI 



a.ro De Reiol. 6c^, Comp. Matjpemarica 

maior afficitur negate , cum xqualis , nulla eft afte&io, led quadratum purum A 
manet.nam cum id quod eft attirmatum xquale lit ci quod eftnegatum, quod 
affirmacio addit , idem negatio minuic . Exiftentc igicur G minore , quanta 

•** AQj* - ;*« :■ ,»»» M 

<^a.*c^»one ? xplicaia. til 

L. V. ( z Q5 ^Wf «quabitui< K A 110 . -‘-Ti}';* 

*' , 3-t mtbfr; ,r ;:ii > i'qi wp 

Bwftc nte a uam G nyiocc , qua m F arquado eric buiufmfxft 3ll ,. 1L . , 

' oE a't^ uaci ou 'i fg ^ tUr ivLupai * ?i> up :cliraii»nt 

r L. V. ( G F Z qjj'* d pquabitqi^A, ojrjr, fr\L*i;;t' i $ 

V feal'ifmaJ 0 *‘ Jssi ‘' J ibn«/»it ** ’?• rrr '^ 
a •tfhuichi be dm il niiv 

PlaKvc a g ad a c > ita quadratu m A K ^i^iud.qtwd^iwm , quodfira fc, 

& itar retka Gad aliam re&am , qua: fit F . Beinde retSk* .cuius, .quadrarum> 
arqualeettquadratis a ii& dimidi* diftcrentia:,, quaf iiperat G fi qmdexo 
F maior eft > quam G , hoc eftfi a c maior eft , qijain a g : dematur ipf*, 
dimidia dii&rentia , relxqua xqualis eric quaditx a<e..; ; $i veio,FiHji«or.eft 
quam G, hoc eftfi ac minoreftquam agij.addatur dimidu diftcrsacia* 
qua 6 faperat F i fitieiconipofita acqtialb eric a? t quacf«*.,' lt .i*„ a < ,,r ’ '* 
i Porifm?hockJem.<fti.adQd Porifgia Reibluriprus atyccede^Qdbs ,;ftd 
tamen non funt eadem vtrlufque Relbludonis ( vc^igia, idc^cOjfconi^q^io, § 
qu£ lequitur , eadem prorliis eru, qu£ in ancetedenti Calu , demonftrauo au- 
tem paulum diuerfa. Jjlf|f <, , u £If;{CO riVW ci 

" ' f ' 1 Conipofiriav . ' mil 

S int dad duo fcmicirculi A 15 C , D E F * vc ditftum eft . dataautem re* 
ftalinea V.z. Oportecintcr circumferentias A BC, D E F pojierc 
' redtam lincam arqualem V Z,itavt ad pun&um A perrindar. Opor- 
tebic autem datam V 2 non efte maiorem , quam FC nec minorem Alt 


j,/ >3R ii' m Liber Quantis.' j m 

A -ta» Q L> quadtacumigifur O.Lzqualetft quadratis ON.NL iitaque fi 

AG minor eft , quam A C red* OL detrahenda eft reda *qualis L N., 

fi vcro major addenda . ftp Porifma ficfHubec . ab ipla igitur O L in pri- • > 

mo cafu^abkiodaurmiU L P *quaiis L JM* in Iecundo vcro producatur O L 

in P ,t|t fix LP *quafis LN;, infra a$fim,oftendemus redam OP, in pri- 

mo qiiidem cafii maiorcm efle , quam A F , minorcm quam A k . infecuiy 

do vero minatpm , quarn A E> reaiorem quam A k . itaque potent a. pun- 

<dd;in cir^uraiereunam. k.F, fiecireda AE asqualis O P . ducaiur crgpAE, 

quam produdam iccct femicirculus A BC in B. fada cit igitur tqnftm- 

dioqu-smadmodum Poftim* fieri iubet. Nunc oftcndendumcft EBiqua- 

f l«n cile-dat* Vr, /. y . •!. •»/. 3.fcuii» 

$ t Compleatnr circulu* FED fccans AB produdam iU;H , be fumaturPS 

.zquali* V z . ea major ern quam PO ,eum fit & ipfa V z maior , vt in. 

fra demonftrabimus, fed& P Q^ rqualis tftV L , ergo & S Q sequalft esit 

fr L . deirtde centra L mperuallo LJW,yclLP deiertbatur circulusfpcaps 

redam QL ccuruco/uipuatamin Qjisdrcuiustanget redam O N inu> 

N,cum fitredusangulus ON L , ear conftrudione. itaque quadratum QftJ 

* *quale erit redangulo PQ_Q,|iac eft redangulo P O./S Qj, mmusredan- '* "™‘ 

gulo POS. Si igitur fiat, v* AC ad. AG >ita vtraque irqualitaus ,p»rs fit- 

para timad aliaplana , itidem foanebit jequalitas > inrciolutione couuerfpmf- 

do fadumeft,nempc vt AjG ad AG^cavcraquezquaiKaris par! 3d alia .. 

plana. Atquoniam eft, vt AG ad A C, ita quadratum. AK ad quadra- 

C turn A I ,exconftrudione , hoc eft ad quadratum ON ;crit conuertendo vf. 

AC ad AG, ita quadratum, ON adquadratum A K - quadratum igittM' 

Ak erit vna pars zquaUtatis ,ouuc verb muememus alteram . , . J V be 

1 Fiatvc ACad AGjhoceft vt Lzadz .V,ieu quod idem eft, vt QS a 4 

SP',ita OS ad aliam , quae fit SM. cain primoquidem Cafii minor ecit* 

quam S O. quoniam & SP jjjinor eft* quam Qj>. in iecundo veto maior ( 

quoniam & SP maior eft , quam QjS. Ec quoniam eft vtACad A G , hoe 

eft vt QiS ad S P , ita redangulmn P.O ,S Q__ ad redangulum O PjS > func 

cnimeiuldemaltitudinis OP, Similiter vt AC ad AG, hoc eft xtjtp^Sad 

SM , ita eft quoque redanguhim POS ad rcdanguJum 4 PO, SM cum 

fine nuid«maltiuidinisPO,jdco erit vt redangulum PO, SQ ad redan* 

(P gulum , 6 P t S, ita redangulum POS ad redangulum PO , SM,ynerape 

1 vtwnim ad totum , ira ablaut mad abb turn, ergo * vt totum ad cotum ,ita eri* 

& rehquum ad reliquum , id eft vt redangulum PO ,SQ_ad redangulum 

O P,S , hpc eft vc A C ad A GV ita redangulum P O , S Q_, minus eedaft- 

gulo POS ad redangulum OPS, minus redangulo P-O.S M. redangu- 

';lum igitur O PS, minus redangulo OP,SM eric akeoa pars eqinlimtis, 

itaque quadratum A k ,hoc elb redangulum E A H, atqiiak er* redangt*, 

, lo OPS, minus redangulo Q.P SM. hoccfta^u.'deciir redanguloO PWt 

tied .A E aajtalis dt O P , cr conftrudione , ergo & A H zqualis crjt 

' P , yi /• 1 ; rL > -rt-ii < 1 I 1 ' lTlju l f> , V i*rn JUIl- . / b. f * 1 
• ■ « * * 
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Dcnique connedlatur BC , & ei paralicla agatur G R ftcans *‘A 

angulus igitur AKG *qualis crit angulo A B C , & ideoredhis cum fit re- 
ftus,& iple A B C in feroicirculo quare * aqualesdrartt E B > H R# Sbfdindtf- 
turautem B xaqualis A R , reliqua X E squalls eric rciiqute A H# hot eft 
ipfi P M ; fed & A E squalls eft' OPcxconltruftione, ergoiM rcldjua Ax 
feliquz OM*qualis cric . -i • -< , i n e • « • ... mabiz.i om 

-Etquoniamellvt ACadAQ.iea AB # ad AR dbfimflimaihFm uS& 
gulorym A B C , A R G , & it a O S ad S M y eat toatfruftiont*'. Vi A 
ad ARj, hoc eft ad B X , ita OS ad S M :fc dibfdtindo Vt A-X^ X E\- icaL 
O M ad M S ; ltd prima A X oftenfa' eft xqmdmtiSfft ©MV«?gqi-‘& fc- 
cuiidi X B aequalii eric M S quart* , led & X F oltenla ajqtrilb 
crgo toca BE toti P S , hoc eft V Z daw e^dliieWtyq^eiac^ftendcn- % 
dum. Pofita eft igitur inter circttufteretinas-' B O ,'©®P ?ecfe« B Harqulr- 

iisdatx VZ caquc pcrtinct ad punefcum A) qto<fefra t fit-Mtfdfa m £om •. 1? ut 
Atvero O P in primo quidem Cafu. maiowwWIe-tquam AF minorem 
quam A K ; in ftcundo vero minorefn , quam -A ■[■', ir.aiofttav^am AK) 
ita fit manifeftum . ; urf: .-ini rr 

Conneclatur Gk, k D quibus parallel* ag*n- > d 
tur c y , y x lecantes K A , C A produdlas in 
punftis yx. Quoniam igitur eft, vt A Gad 
’ AC, * ita FCad cx,& ita VZ ad ZL, ex con- 
ftructioue , crit-vc VZad ZL, ita PC ad cxi- :v JJ 
& Mi primo quidem Cafu critdiuidendo, in led , ^ 
cundotvero per eonuerfioncm rauojus , vf VZnsju.iL 
ad VL,hoc eft ad PQ, ita Pc adiiVX?fad<d) 



i:q t riV 5 jf**» — S A 



V 2fpomtur minor, quam Fc. ergo & V Q vx, \ A 
liiinorerit , quam F x . > >•# . ' J r\ yfij, , tpy/r. hr 

it».ir quoniam redaugulum F Ax* iqualo .iiioup 

eft' quadrato A 1 hot eft qqadrato- ON, tea- ,|i ; . 
rc&angulo' PO Q * proportionates fchmttti&^rnttti 1 ii 
F A ,'A X , O Qj led P Qdifferentia extremal d Pifcniutjii 
rum oftenla eft 'minor, quam F X# differtnj supoTTo 
1 “-i. tinittediarum , etjd* altera mediarum RAyA,f mifJi- 
ma v in;pri mo quidem (Cafu fic arguiitentor/fed >.£:•« ribnelk-maxiin*; mi-Q> 
ttorenimeft, quam Ax, ergo minima ent, & perconfeqiyem (3P mai6r 
qaam AF. In (dcuudo vero Galu argumaitor inrhuiK inodum fed F'A 
noAcft rnirnma, maftar cnimeftquim A X, ergd tiiixim4efit , &percofi- 
dequebr^OV miobr quam AF. !1; muir;:: s l < 

< t Deinde fumatur - A T squabs A t Quoniam igitur eft vt ' A 0--ad ! A G* 
-iuKA ad A y, & ita VZ ad ZL ex conllruciicne, crnvrV^ fid t. L -,ka 
ITA hoc eft A-T-ad A y, in primo quidem. Olu eru diuidendo, ihTeeunio 
vero per conitcrfionenarauonis ,vt Vkad VL , hoe eft ad f RQ# ita ‘A Tid 
T y,(ed V z ponitur maior, quam A T, hoc eft quam A K, ergo 


maior 
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maior crit quam Ty, *■■■'■■' , ?, ~ »ir.».-p 

Et quoniam rc£tangu!um y A K, hoc eft y A T ' xquale eft qusdnUP 
A 1 , hoc eft quadraio O N vel * retlangalo Q^O P j* proportianaks erunc 
QQ, y A , AT, QPjded QP differentia extrctnarurp often!'* eft «na»op 

quam y T 4ifF-‘renci* medlar um , ergo - altera extremarum maxima ern > aU 
tcra minima . in primq quidem Caiii lie argumentor.led Q P non eft maxi- 
ma , quiattunor eft quam O (^, ergo minima eric, & per confcqucns mi- 
norquam AT, hoc eft, quam A Q. iniocundo veroCal'uhoc moda,fe4 
O P nop eft’minima , quia maior eft quam 0 Q^, ergo maxima eric , & p«\ 
confcquens maior quam A T, hoc eft quam A k . quarc conftat propofimm*. 
Similiter reftam V Z maiorem efle , quam PO, ftc demonftrabimus . 
Quoniam enim eft, vt A Gad AC; it* quadratum Ak*d quadrature 
A I, & ica V Z*d ZL, vtrumque ex copltruftione cric , vt V Z ad z L, it* 


quadratum A K ad Quadratum A I , hoc eft ad quaftrawm O N , feifad" rd- 
ftangulum POQj ledvr VzadzL,'' ica eft quadr^tim v *a| ; |ej»U». 
gulum VzL,camdem cnim habent, aftitudinem Vz.ergo vt quadrftnm 
Vz ad rcftangulum VzL.itaeritquadratum Ak,adr?iftangulumPOC^ 
led quadratum V r maius eft quadrato A k , ponirur ecumfeCta ahtt, 

qu.im A k i ergo 8? redfcangulum V ? L maius etit rcftangulo PsQQj k® 
iiinc xquales V L , P Q, ergo V * * maior efit , quam P Q . quod erac,ofte»' ( 

dendum, " ,r " tin e • * • ilsupi DG ol.'b 

Diximus oporccre datum VZ non eftifrunoreni < quam A k , nec trva* 
( J iorem quam F C r-ipft ertini' A lCtnimma eft omnium qu® aft pundtunq 
A pertinent, & inter circumfereocias AB.C,KF lOCCt^tjtniUW idq.Ue.iWr 
fit manifeftum ) i •. >-* i - •• •••*•>* . '» a ■ : • •> n* 

1 ’* Quoniamenim«inprimoiCalu AK* minor, eft quam A H, ?* 
minor eric , quam pUk > -hoc eft-quam £ 15 y Sc he de_monftrabitur omni- 
bus alijs minor , Minmnaeft-igituc i A-K - -j < pi : 

Similiter quoniam AD m*iorcftquam AH.&AG maior quam A R, 
eric tota DG maior quam coca H R. , hbe eft FC maior , quam EB, & 
£c ip Q. F C.demonftrabitur omnibus alqj ma^r . Maxinia eft igitur F C A 
Dl^atur aHKm„aiiq red*- fpj> A k pro- 

^ fccet k 

ft culum FED completum in O , & conneitatur M 

cui parallels agatur G P fecans AN in P , reflate f _ c 
VeroA EinQrcMt ahgblus <1A PiQ stquolis angulo E \ v * 
AM!Oyftiidca.reflus,a»m4i)icflM&arA M C in , 
fcmicqcula, xjuara’.SBqmdiis-oxiinnNiMjG'P . Et >i rv; rru , 
quoniam AQ?; mjqotelk*tqaam[/bHi'/ ^a: A P min;- i n i.:* 

nor quam A Q^, & multq minor, quam ARj tota OP minor erit, quam 
tota HR hoc eft NM minor,' ^im E 11 i propinquior igitur minima; 
Bif»r*ftjAtnD?k)tcri pcs,r) stif.baltup'K d •> canil tfasx «noq rr.r.i A A 
O - In iccanc^ aucemGa^i lAJC 

moj A quain 
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De Re(oI. fie Comp. Machcmatica 
quam E B > ratione oftendctur omnibus alijs 
minor. Minima eft igitur A k. 

z£que quomatn A'h maior cftquatn A £ , & A C 
maior quam A B , tota F C maior erit quam tota E B, 

& lie demonllrabicur ipfa F C maior omnibus alijs'. 

Maxima eft igitur FC . 

Sed ducatur per A alia reda NAM ipfi A K propin quior, quam E B-, 
eric A N minor , quam A £ ; led Sc AM minor eft quam A B , ergo 
toca NM minor cm , quam toca £ B . Propinquior igitur minimi mi- 
nor eft remet lore . quarc manitefta ell Determinacio. . -,r. ' 

Lemma X V I 1 I. i, ; 

Si redi lir.ca bifariam fececur,fie ineafumantur duopunda vrcumque^. 
Fundum quod efticit redangulum maius propinquius eft iediom eo 
puncto f quod minus redangulum cfficic . 

S Ecetur reda A B bifariam in C , & in ca liimamur vtcumque duo 
punda D E , fitque redangulum ADB maius rcdangulo AEB. 
Dico pundum D fedioni C propinquius effe, quam pundum E. 
Quoniam enim redangulum ADB vna cum qua- 

draco DC * xqualeeft quadraco A C. Similiter fie A e a c B 

redangulum AEB vna cum quadrat© tC'aqua- 

le cidem quadrato AC, ideo rccungulum ADB ^ .. ? f I ? q 

vna cum quadrato D C, sequale cut rtctangulo A EB 
vna cum quadrato E C ; led redangulum ADB ponitur maius redan-, 
gulo AE b, ergo reliquum quadratum DC rrimis crit reliquo quadrato 
EC . vnde& reda D C minor , quam reda EC. Itaquc pundum U (e.- 
dioni C propinquius crit , quam puudum E . quod crat dUccdcndum . 

^ o.'i..' ■ L:rt iJ A .. r. r , a- Li A (11 . 

Cafus VII. 

* ■ 1 • ■ 1 » ou ill-I •• • • 

, L *«[ j . * - • • . . ’ 

Denuo verganc ad eandem partem dati duo femicirculi maior minorem 
indudens , fie reda ponenda perrineac' ad* angnJum femicircuh mi- 
iiorisi led ab eo angi.lt>. kmitirculiis rfiaior minus dift«,quam a re- _ 
liquo- , ? O 

1 -i . •.iff.- in , ! i.j /. > tnt.--.~i 4 J Mvi. nq ;ua 

S int igiturtales dati- duo femicirculi i abc d ef dataautera feda It- 
nea G,fie ducatur ak pcrpendiculaws ad 4 f lecans circutnfcrcn- 
tiam de fin K . Oportec- inter circumfcrenrias abc k f poneiO 
redam lincam acqualemipft G,iti vead pundum a pertingat. rr..mji p 

— 'V 'I O -~0! , S A tfU VLi , I r, dlitirr: . f • \ i f l-Jil 

: ic.-p.-tiqoiq , . *S e 9r an i. ✓ • .1 Illl : a 

S it iam polita reda linea e b zqualisdatte G,eaque ad pundum a per- 
tlhgatt &extentt<fcirculi 4 el, quod (tt t ponatur c g acquaint c, 

fie coni- 


:r. . ; 

•.Kill 
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A Sccuplcatur cir- 
cuits fc , d h » 
quern ea produ- 
da lecec in h. Sc 
ip(i eli ducaturZ 
perpendicularis ^ 
g r, & conncda- 
tur b c . ea qiib- 
qilc ipfi eh per- 

pedicularisjcrit ■ ». 

cum fit reduS / '‘-Ji-" 

B’ angulus a be in fcmicirculo i vnde* acquales erunc hr,eb. ' 

Dacarumautem ac,ag,bc»ak. primafit B, fecunda D, tenia Gj quar- 
ta K , vc in figuris ad Refolutionem pertinentibus , & quaxarur a e . efto ilia* 
A, ergo aberic A-G, & cum fine fimilia criangula a b c, arg , anguli 
enimabc,arg func stquales , quia redi>& angulus a communis verique 
eric vt ac atf pg, ici ab ad ar, quod in figuris ad Refolucionem percinenti- 
bus rclpondcc vc B a^ D.ita A- G ad , iraque ar erit 

led hare deershaturipfi r h, cuisequalis eft e b reliqua a h erit G-- 
fedredangulum c a h * atquale eft quadrato a k t ergo „ 

G in A - '" .. G '* * iquabicur KQ^ 

Ducancur omnia in B , vt fradio cuanelcat , ergo ‘ 

C B in G in A D in G in A - D in A Q atquabirur k Q in B . 

Deinde applicencuromniaad D, vcpoceltas atquationis ex fe lubfiftat,crgo 
* G in A - A Qiquabicur 

Scd vt xquacio facilius explicecur. tranfmuccncur fradiones in integras 
magnicudincs, vt in Rclblutionibus prxixdcntium Gallium fadumeft, hoc 
eft fiat vc D ad B.ita KQ ad aliud quadfatum , quod fic ZQ^eritZQ^ 
idem quod Similiterhat vt 1) ad B , ica G ad aliam redam , quar fit 

F , eruque F eadem , qu* , Sc planum F in A idem quod planum • 

fada lgicur cranlmucatione . 

F in A d* G in A - A Q acquabitur Z Q 
« vel F G in A - A Qxquabitur Z Q_ 

Etexplicata ./Equations F G — L. V. ( F GrQ^— 2 Qja^jua- 
bitur A , 

-V4 F •- * G l * L. V. ( F ' r * G i.Q ~ Z Q>quabicur A: - 

In hac arquatione A explicabilis eft dedaobus termipis, quorum non* 
femper veerque indicat ac quxfitam> ied alter tantum, incerdum maior > 
interdum minor : quo aueem Cafu terminis maior indi^c^ jpftm qoxucam % 
quarc terminus minor ,qvwue etiam vterqlie , luoloco dice tur „ 
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• Porifaia. A 

- - 4 . i ' * -• 

Fiat vtag ad ac> ica quadratum ale ad aliud quadratum, quod fit a i , & ita , 
redta G adaliam rectam , qua: fit F , deinde dimidixcompohta: ex G ,&c 
F dcmpta re&a, cuius quadratum xqualc eft exccflui, quo quadratum ciuf- 
dem dimidi* compolttx luperat quadratum a i, reliqua crit terminus minor.. 

Veleidem dimidix compohtx addita eadem re&a fiet terminus maior. 

Prius quam compofitio hat oitendendj (unt maxima, & minima rcdiarum,) 
quarad pundium a pertinentes inter circumferentias abc, Kf intercipiun., 
tur ,idque vtdata G potsit determinari , ne he maior maxima , rjeve ndnor 
minima; led prius iequens Lemma denionftrabo, quo facilius,actlariusea, 
quxfequenturdeijiontfrentur. B 

Lemma XIX. 1 

* • . ; . '• ’ \ •- ‘ ~> * ' - 


Sint duo lemicirculi A B C, DE F, quales in prsrlenti Cafu ponuntur, & 
redla A If perpendicularis ad A F fecet femicirculum DEF inK,& 
cx cetitro circuit D E F , quod ht T fumatur T G xquaiisTC , & fiatvt 
AG ad AC, ita quadratum A k ad qUadratum A I. Bicoh ratio AD 
< ad A F maior lit ratione A Gad AC, & rc&am A I maiorem eflc,quam 
A F , & h xqualis, xqualcm , & h minor , minorem . 


It primum ratio A D ad A F maior , quam A G ad AC, ergoea ratio 
crjt quoque maior ratione quadrati A k ad quadratum A 1. eltcnim vt 
A G ad A C , ita quadratum A K ad quadratum A I ; led vt A D ad A F 
prima videlicet mum proportiocalium A D, A K, A F ad tertiam , ita ell 
quadratum (ecunda - A K ad quadratum AF tertia;,cr 
go rqtjo, quadraa A k ad quadrature A F maior erit ,ra ac 
tionc quadrati A k ad quadratum A I; quart * quadrttum c 
A:l.ipaiu>erit quadtsto A k ; itaque 6c rcdla A I maior I 
qcam i edla A F quod tit primum . 3 

iJcind ■ iic ratio AD ad A F eadem qux A G ad A C, 


xqbaL 



A iL::d 


lo qurnti 
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AF. quod vltirao loco erat oltcndcndum . 
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• ^ ■ • . ■> 

Lemma - X' X. 

• f ' * ■ i 

Ijfclem pofitis . fit ratio A D ad A F non minor ratione A G ad A C . D ico a k 
maxima^ q(Te omnium, qua: ad pundum A pertinent , & inter circumfe- 
rentias A^ C , k F jnterijciuntur : minimum vero F C> aliarum aute pro- 
pinquiorem minimi minoremeir©remotiqre, - ... 

■; A . j.-.X :.:j J. ^ ■! 

D Vcaturcnim a pundto A vt- 

cumqire&ahnea.aBE fe- 
cans circu mferentias a B C , K F 
jin punotis BE, &cpmpleatur 
circulus FE DH, quern Ea, 

Kacoucmuatse fcccnc in pnn&is. 

JH V > & cynncclantur G k, k D , 

G H , clique parallels agantur 
c Y » % * f 9 s decantes a.k , a D , 
a id ^onrinuacasin/puoffos y xs. 

. ^Lvidam tgitur rc^angulum 
Fax * xquaTe eft quadrato a I, 
proportion's crunt a F , a I , 
ax : fed a I ex anceccdcnte Le in- 
mate non eft minor ,quam a F , 
eo quod ratio a D ad a F po- 
nitur non minor ratione ,a G ad 
A C , ergo ncque a x minor erit , 
quam ai ,ncc idco minor qua pi 

a F . 11, 

Etquoniam redangulum F ax*xquale eft reiftangulo y a , 

hoceft a V ad a F, ita a xaday : icd a V minor eft » quam aF ,ergo ' ax 

minor erit , quam. a y : icd ipla a x oftenfa eft non minor, quam a • cr 8° 
& a F , minor erit , quam a y . itaque quatuor proportionalium a V , a , a x, 
ay maxima erit ay. minima vero aV. vndc y V compolrta ex maxima, & 
minima maior, quam F x , compofita ex reliquis . 

* Etquoniam eft yc a.G ad a C , ita 
ak ad ay,&ita* TC ad Cx, eritvt 
a K ad a y , ita F C ad C x , & coquer- 
tendo,vt ya ad aK, hoc eft. ; ad. a V » 
ita xC ad c F , & componendo .yt jy.V^ 
ad V a, ica xF ad F,C, fed y v prima 
oftenfa eft maior , iquam x F tenia , er- x, 
go & iecunda aV , hoc eft ak , maior 
erit quam" F C quarta , 

T Si- 
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Similiter quoniam' xqualia (unt rcclangula y A K , E A S. ericvt* AK, A 
i«f<« hoc eft AV ad A E, ira A Sad A y:fcd A V minor eft, quam A E, ergo 
& A S minor eric, quam A y .eft autem & A E minor, quam A y,cumfit & 

A F minor , vc demonftrauimus : ergo quatuor prcportionalium A V , A E , 

„ Tiiou A S , A Y maxima eric A y . minima vero A V ; vnde y V * compofita ex ma- 
xima,& minima maior eric, quam S E compofita cx reiiquis. 

Ec quoniam eft, vc A G ad A C, ita*E B ad ,B S , & ' ica A Kad Ay eric 
vt A K ad A y , ita E B ad B S , & conuertendo vt y A ad A k»hoC eft ad A V, 
ica S B ad B E . & componendo y V ad A V , ica S E id E Bi fed y V oftenfa eft 
maior, quam S E, ergo & A V , hoc eft A K , maior fecit quam E B, eadem ra- 
tionc oftendetur ipfa A k omnibus alijs maior . Maxima eft igitur omnium 
AK. quod eft primum . ' '' * ' B 

Eadem racione Quoniam * arqualia func rcdangula F A X , E A S, propor- 
17 tionalcs erunt AE,AF,AX,AS;fedAE minor eft, quam A F , ergo & 

A X minor eric, quam A S: fed cum fic A Xnon mindr,quam A F,vtdem6- 
ftrauimus . ergo & ipfa A F minor eric, quam A S , & A E multo minor ; Sic 
igitur A S maxima eric quatuor proportionalium A E , A F , A X , A S: mi- 
nima vero A E , acque adeo S E compofita ex maxima , & minima maior eric, 
quam X F compofita ex reiiquis. 

Et quoniam eft vt A G ad A C , ita * E B ad B S , & ita F C ad CX. erit FG 
adCX, vcE Bad BS, & conuertendo vt X Cad C F,ita SB ad B E . & com- 
ponendo vc X F ad F C, ita S E ad E B: fed X F oftenfa eft minor , quam S E, 
ergo & F C minor eric, quam E B. & fic demoftrabitur omnibus alijs minor . C 
Minima eft igitur omnium F C. quod eft fecundum. 

Ducatur autem a punrto A alia reda A P L fccans circumferentias ABC, 
k F in pundis P L , &■ fit P L ipfi C F propinquior quam B r , & producatnr 
L A/ecans circulum F E Dcompletum in Qj & connedatur G , & ci pa- 
raljela ducatur C Z occurrens L continuaw in Z ; redangula igitur L A z 
E A S * aequafia erunt . idcirco * proponionales A L , a E , a S , a z: led a L ma- 
i« Mi Jbj- ef^quam a E,ergo & a S maior eric, quam a z . Et quoniam redangulum 
ira. .r FAS* aequale eft quadrato a 1, proportionates erunt aE,aI,as,fedaE mi- 
nor eft, quam a I, cum ijpfa a I non fit minor quam a F, ergo & a I min* exit 
quam aS . acque adeo ipia a S maior erir, quam a L, & multo maior quam a E . 
atque eft maior,quam a z , vt proxime demonftrauimus, ergo ipfa a S maxi- D 
t £m' ma eric quatuor proportionalium a L, a E, a S, a Z, & * confcquenter a E mi- 
nima; vnde S E compofita ex maxima, & minima maior et it, quam Z L com- 
pofita ex reliqu is,hoc eft Z L minor quam S E . 

Et quoniam eft vt a G ad a C,* ica E B ad BS.4^ ita LP ad PZ, eric ViLP 
ad PZ, ita EBad B S. & conuertendo vc Z P ad P L,ica S B ad B E. & compo- 
nendo vt z LadL P, ica S E ad E B; fed z L oftenfa eft minor, quam S E.ergo 
& L P minor erir,quam E B. Propinquior igitur minime minor eft remotio- 
re. quod certiolocoeratoftcndendum . 

■* . * 1 : . •* » ' r 
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A Lemma XXI. 

Rurius ljfilem poficis . ratio autem AD ad A F fit minor rationc A G ad 
AC. Djco fi femicircuius ABC non extendicur vlcra centrum circuit 
D E F,redam F C maxi mam efle omnium.qus ad pundum A pertinent , 

& inter circumferentjas A B CiKFinrerijciuncur, miniraam A K; fi vc- 
roextenditur , ducatur a pundo A ad circumferentiam K F reda A M se- 
qualis AI lecans femicirculum A B f in O . eft autem a i minor 'quam '"•••» 
a 1 , maior autem quam aK, cum fit vt a g ad a c , minor nempe ad ma- 
iorern, ha quadratam a K ad quadratum ai expofitione. Dicomaiorem 
redarum aK ,cf maximam efle , MO minimam , aliarnm autem pro- 
B pmquiorcm minima remotiore exeadem parte roinorem efle. 

D Vcatur enim vtcumq; re- 
da iinea a B F lccans cir- 
cumferentiasa BC,k F lin pu- 
disBE;& primum femicir- 
eulus a BC non exrendatur vl- 
tra ccuotn circuit D E F>quod 
fit T , & connedantur C k, * 

C E, C Bj crit angulus a B Cm 
femici rculo redus. ■vnde & an 
q gulusEBC redus *ric , quare 
C E maior erit quam RE j fed 
C F non eft minor quam CE> 

. ergo & C F maior eric quanu 
BE.&fic deraoftrabitur ma- 
ior omnibus alijs. Maxima eft 
igiturCF. 

Rurfus quoniam C k non eft maior;quam C E, ideo nec quadratum C k 
maiuseritquadratoC E; led quadratumCk* aequalccft quadratisCa,a k,& 4,p,I *‘ 
quadratum C E* xquale quadratisC B, B Ei ergo nec quadrataC a, a k ma- 
ioraerunt quadratisC B, BE. fed quadratum Ca maius eft quad rato CB,er- 
jy go rcliquum quadratum a k reliquo quadrato B E minus eric, vndc Sereda 
a k minor quam reda E B, & fiedemonftrabitur minor omnibus alijs . Mi- 
nima eft igiturjd K. Sed ducatur alia reda a P L lecans circumfcrentias a B C 
K F in pundis P L, 8c fit P L ipfi a k propinquior,quam B E . & connedan- 
tur C P,C L eritangulusaPC in (emicirculus redus, quare St angulus C PL 
redus crit , 8t quoniam C L non eft maior quam C E , ideo nec quadratu C L 
maius erit quadrato C F., hoc eft nec quadraca C P, P L maiora erunt quadra- 
tisCB, B E, fed quadratum C P maius eft quadrato C B , ergo reliquum qua- 
dratum P L reliquo quadrato B E minus erit, quare 8t reda P L tnjjwr quam 
reda BE. Propinquior Idlicec minime minor remotiore .. 

„• l T x Sed 
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Sul exttndarur letnicircu- 
lus A B C vltra pundum T . 
ix compieatur circulus FED 
quem E A , K A produdae 
lecem in pundis H V , & con* 
nedaiicyr Q H , GKjJsD, , 
qttibas.parallelaiag'anfur CS, 

9i K rj ,E A,, A K, 

F A 't jU ippndi? Sy.X , 
fit pwwna A k maior, quam 
CF> Quoniaraigitur ell, vc 
A G ad A C/ita F Q ad C X, 

& ica A k ad AY: cric A K , 
hoc el} A V ad A y , vc F C ad 
C X. & perrriutando vc A V ad 

FC, ita A y ad c x ^ ionfequenter* ita V y ad F x > hoc eft ita otnnes ante, 
ccdcntcs ad omnes confequences , fed A V , hoc eft A K , ponitur maior quam 
F C , ergo & V y maior eric quamF x . 

Ec quoniam teqqalia lunc redangula y A k , F A X eric , * vt A y adr A F # 
ita A x ad AK , hoc eft ad A V ; fed y v compofita ex extremis oftenfa eft 
maior , quam F x. compofita ex medijs . ergo altera ' extremarum A y, A V , 
nempe ipla A y maxim* eric ; minima vero A k , viuie A y maior eric quam 
A F , & multo maior quam A E . Ec quoniam jrqualia lime redangula y A k C, 
E A S . proportionales erunt A K , A E , A S , A y , fed A K minor eft quam 
A E , ergo & A S minor eric quam A y . 

Cum igicur A y maior fit quam A S , & maior quam A E ,vt demonftra- 
uimus , ac etiam maior, quam AK ; eric ipfa Ay maxima quacuor pro. 
portlonalium Ak, A E , A S , A Y ; minima vero A k , vnde compofita c» 
y a , a K , maxima videlicet , & minima , ideft reda y v , maior eric, quam t S> 
compofita ex reliquis . 

i Ec quoniam eft vc a g ad a c , * ica E B ad B S , * ica a K ad ayentak, 

hoc eft a v ad a y , vc E B ad B S , & conuertcndo , & componendo vc y v ad 
v A , itaS EadEB ; led y V ollcnla eft maior, quam SE, ergo& v a, hoc eft 
a K, maior eric quam E B , & fiedemonftrabitur maior omnibus alijs. Maxi- P* 
ma cft.xgicur omnium a k, * DAI X * 

Sed lit F C maior quam A k . eadem AC4 
ratione , quoniaoa, eft vt a g ad ac, ct -3 
ica F C ad C X , & * ita a k ad a y , 
eric FC adCX,vtak, hoc eft a v 
ad ay, & permutando vc FCad av, 
ita € X ad a y , & confequencer , * ica 
F X ad V Y omnes videlicet ante- 
cedentes ad omnes conlequentcs ; fed 

* FC 


Akw. 

Aim 
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A FC ponitur ‘maior , quam A K, hoc eft quam A V, ergo 8c Fx maior eric, 
quam Vy. led Fx compofica eft cx extremis quatuor propcrtionaliumji 
a f , a y , a v, a x , ipia veto v y ex medi js ; conftac autem eas proportionates 
efle ,cx co quod rccixitgulum FAX xquale eft redan gulo yak, hoc eft « «i. 
yav j ergo* altera extremarura af, ax maxima erit, altera minima, fedThJ.',. 
a f non eft minima , cum fit maior quam a v , ergo maxima erit , 8c * con- 
fcquenccr a x minima , itaque a x minor erit quam a v , & muito minor b “'“ 
quam a c . _ . ,'i. . 

, E t quoniam xqualufuntredangula F AX ,E A S proportionates erunt «,»<. 
af, ac, as, ax: fifdaf maior eft quam ae, ergo 6c a & maior erit. 
quam ax, eft autem SC ae maior , quam ipia akj vt demonftrauimus , 

B Sc con/cquenter a f muito maior r itaque a x minima erit quatuor pro- 
portionahum a f , ac, as, ax. quare af * maxima, vndc y f com- • 
pofita ex maxima , 6c minima maior erit , quam 5 c compofita ex reli- » *»“=»•* 
quis . xt ; - . j ; . • ■ . . , 

Et quoniam eft Vt A G ad A C , ita F C ad G X , & ita £ 15 ad B S j 
erit fc adcx.vteb ad b s , & conuertcndo vt x c ad ,c f , ita sbad be, 

& componendo vt xf ad f c , ita s c ad c b ; led x f oftenta eft maior , 
quam sc, ergo 8c f c maior erit, quam e b; eademque ratione often- 
detur, major omnibus alijs. Quare mayima eft fc . „ 

Scd fint .equates Afc, FC. w B /I I 

Quoniam igitur eft, vt A G ad g 

Cac, ita fc ad cx, 6c* ifaak * ” kY C F ^|£ 3 

ad ay, erit f c ad cx, vtak i* /\ A l ¥*2 7 ■ ltm 

ad ay, led fcponirur xqualis / V'!.; Ay ' T 

a k, ergo 8c cxacqualis erit ay, ',,-4 ‘ r%r/\ 

quibus adduis xqualibus c f, ■ : ai . < / : 5 

a v , tota x t arquahs erit toti I - x/nfc 'fcx&T ]\\ \ 

y v . fid x f compofita eft cx F 

extremis quatuor proporriona- tii. ^ A t 

lium fa,, ay, av, ax: ip- ' Z ' 

favercK y v ex medijs: ex au- . ?. 

, tem funt proportionaies , quia redangulum fa x xqnate eft redan gulo 
J) yak , hocett yav, ergo maior extrema maiorimedix , minor minori x- 
qualireejc, itaque- a f alceraextremarumxqualisetic alteri mediarum ya, 
a v f fed^non cit xqualis ipfi av, quia’ maior eft , ergo xqualis erit ipfi 
ay. . '• 

Et quoniam redangulum yak, hoc eft yav xquale eft redangulo i.m- ,, 
cas, eric ay ad a e, vt as ad avi fed ay cum fit xqualis a f , maior 
eft quam a e , ergo &c a s’* maiot eric quam a v , itaque quatuor propor- 
tionalinm ay,ac,as,av minima erir. a v , 6c * confcquenter maxima a y . "jj 
vndc xv compofiu ex maxima, 8c minima * maior erit, quam se corn- „,»»»» 
pofita ex reliquis . t • , ' <m ' "* 
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Ec quoniam eft vt A G ad A C * ita E B ad B S , & ira * A K hoc eft A V 
ad A y , eric A V ad A y , vc E Bad B S. & conucrtcndo vt y A ad A V, ita 
SB ad B E , & componcndo vt y V ad V A , ita erit S E ad E B ; fed y V 
oftcnfa eft maior quam S E , ergo & V A hoc eft A k maiorerit quam E B . 
atque eadem rauonc oftendetur maior omnibus ahjs .quare &FG cum fit ac- 
qualis A k , erit quoque omnibus maior. itaque vrraque maxima erit . Maior 
jgitur rectarum A k , F C maxima eft omnium , qua; ad puntftum A perti- 
nent, & inter circumferential 


A 


AY?» 4 S 
A 1 T>.is 
AK 5» 5 
AC 3 
AD 
DX 

J-P 


A B C,K F intcrijciuntur.quod 
eftprimum. 

Deinde producacurMA do- 
nee fecetcirculumcompletum 
FED in R , & connedhtur 
GR , eique paralJela agatur 
CN fecans MR produChm 
in N. Reiftangulum igitur 
MAN* zquale erit quadra. 
jo A I , hoc eft quadrato A M : 
funt cnim zqualcs A I , A M, 
cx conftru&ione . quare A M 
tequalis erit ipfi AN . & cum 
fit rectengulu FAX* zquale 
quadrato A I, hoc eft quadra- 
to A M, proportionales erunt 
A F , A M, A x: funt autem & inxqua- 
les ,quia A F maior eft, quam AM, 
ergo x F compofita ex extremis ma* 
ior erit , quam dupla media , hoc eft 
quam MN, 

Et quoniam eft vt A G ad A C, * ita 
FC ad c x, &*itaMO adONrenc 
F C ad c x , vt M O ad O N. & con- 
uertendo vt x c ad C F , ita NO ad 
O M . & componendo vt X F ad F C , 
ita erit N M ad M O . fed X F oftcnfa- 
eft maior quam N M , ergo & F C 
maior erit quam M O . 

Eadem ratione quoniam re&angu- 
lumy A k* zquale eft quadrato A I, 
hoc eft quadrato A M , proportionales g/ 
erunt y A , A M , & A K , hoc eft & 

AV; funt autem & inxqualcs ; ergo 
yV compofita ex extremis maior erit, quam M N , media videlicet dupU i 
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A Etqdaniflft^Vt: AfCtoJiAC 7* it# A K id A y , Sc * ica MO ad ON : eric ** 
n A kj.'fjrf A V ad A y, ita MO ad ON » <K* conutrccndo vty Aad A V, 
ic.’.N Q ad O M . Ac componendo vc y V ad V A , ica eric N M ad M O : fed 
y Voftcnfaeft maior, quam N Mi ergo 3c VA hoc eft AK major eric 
quam MO, 

Similiter quatrain redbngulum £ A S xquale eft quadrato A I, hoc ell 
quadrato .A M , proportionates erunt A E , A M , A $ > func autem , 3c ini- 
quales , ergo S E compoficaex extremis major ent, quam dupla media hoc 
eft quamNM. Ec quoniam eft vc A G ad A C,* ica EB ad BS, Sc* ita 
MO ad ON : eric £ 6 ad BSi vt MQadQN. ScconuertendavcSBadBE 
ita N Q ad O M. 3c componendo vt Scad EB, ica eric NMadMO, led 
B S E maior eft , quam NM,vt demon ftrau imus . ergo Sc E B maior eric , 
quam MO .atqueeadem ratione oftendemas omnes alias maioreseiTe ipla 
MO. Minima eft igicur MO omnium qus ad pnaftum A pertinent, 3c 
inter circumferebcias A B G , K F intcrijciuntur , quod eft (etundum , 

Poftaemo ducacur a punito A alu redds A PL fecanscircumferentias 
ABC,kF in pumftis PL, fintquc PL, B E ex eadem parce minime' 
OM,atquefic PL ipfi OM propinquior, quasi B E . dciildc produca- 
rur La donee leccc circttlum FED complecuth irf & connedftatur 
QQ eique parallel a ducacur cz occurrens LC^ continuant in Zi erunt .^ tl) 
igitur'acqualia redlangulo L A Z, F A S , ac p^uinde proporriowales’ AX, 
AE,AS,AZ. in primaquidem figura vbi A L , A £ exiftunc inter re- 
C (ftas AM,AK. fie argumentor , fed AL maior eft quam AE, ergo 3c 
AS maior erit quam AZ. Ec quoniam redtangulual £ A S * «quale eft u " *’' 
quadrato A I, hoc eft quadrato A M , propomonalts erunt Afi ,AM, 

AS; led AE minor eit quam A' M» ergo 3c AM minor eric quanu I 
ASjacqtmadeo AS maior erit qaim A L , -6c, muled maior quam X E ; 
atque eft maior quam A Z , vtdemonftrauimus , icaqtie A S maxima Iric 
quaruot proportionalium a c, as, az. Sc per' 1 confequcns . A E mi- n ££, , « 
nimavnde SE compofita ex maxima. Sc minima* maior erit quam Z L u<h*» 
compofita ex reliquis, hoc eft ZL minor quam SE, 

In fecundaverofigura vbi AL.AE exiftunc intcr-re&as am, af, ar- 
gumentor in hunc mod urn, fed a 1 minor eft quam ac , ergo Sc a s mi- 
D nor erit quam a z , 3c quoniam re&angulum e a s * equate eft quadrato 
a i , vet am, proportionates erunt a e,am,A*;fdd a C fftaiot eft quarti 
a m, ergo 3c am maior erit quam asj itaqui as ffiinqf erit qoam a L 
3c muha minor quam a e , atque eft minor quarti dd, vtdemonftrauimus, 
itaque as minima eric quituor proporckndlnlra .a 1,-^ e , as, az,Sc con- 
icq uenter *ae maxima . quare s e compofita ex-maxima , 3c minima 
maior erit quam ZL compofita ex reliquis , h6c eft zl ftjitoorquam Se- 
quod quidem demonftrauimus 3c fupra . , 

Ai quoniam in vcroquecalueft, vc ag ad ita cb ad b $ , & ita 

LP ad PZ, iu LB ad BS, Bcconucrtendo vt ZP ad EL, ita SB 

: -Tti3.. V . ■ - ■ a*t 


lev. iy. 
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ad B E . & compdnendoVt Z L ad L P , ita S E ad E 15 ; fed z L oftcufa eft mi * A 
nor quam S H jcrgo & L P minor erit quam E B . Propinquior igitur mini- 
in* minor eft rcmotiorc ex cadcm parte . quod tertio loco erac oftendeudum . 

Corollarium . ■ . 

C Vm igitur propinquiores minim* remotioribus ex cadem parte mi- 
nores flnt, manifcitum eft A K maximam efle omnium , quae inter 
circumfercntias aO , KM interijeiuntur. Earum autem , qua? in- 
terijeiuntur inter circumfercntias O C , M F , maximam efle C F. 


Compofitio feptimi Cafus . 


S int datiduo femicirculi aBC,DEF,quales in pratfentiCafuponun 
tur . data autem retfta iinea V Z . Oportet inter circumferentias a B C , 
D £ F poncre reeftam lineam squalcm Vz, ita vt ad pundhim a perti- 
Oeat. Oportebit autem ipfam V 2 non efle mat or cm, maxima redtarum, quae 
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A ad pun&ifm a pertinences inter circumfcrcncias a BC,DE F interijeiunnir, 
neque minoreni rnirtian ; qux sutes fit maxima , cjuoque minima , Lain eft 
demoaftrarum. Ducat ur ad A F pcrpendicularis AKibcans circumfaren- 
tiam D EL ta k , defi quidem data V 2 fit atqualis raaximx . faftum iam erit 
quod propociebatur .ecenim maxima eftea , qua; maior eft reftarum A K , 

F Cjfi verafit squalls minima:, minima aute fit ea,qu:c minor eft ipfaru Ak, 
FC,»Hdem faftum erit, quod proponebatur, fed fineurra diftarum AK, 

35 C fit minima , inuenta minima Problematiiatisfict . inuentioautem mini- 
mi conftat ex Lemmate^f. Si autem V Z minor fit maxima, maior minima 
iumatur ex centre circuit DE F , quod fic T refta TG atqualis TC, &*fiac 
VC A Gad AC, ita quadracum A kad aliud quadracum quod fit A I. 

2 Similiter fiat vt A G ad A C , ita Vz ad aliani , qua: fit 2 L . fie 
V L &uenpofita ex VZ, ZL iecccur bifariam in N. cum igitur a qua- 
drate V pj auierendu m fit quadracum A i , vt Porifma iubet , dckribattir in . 

VN ienucircuius , inqtio accommodctur V S arqualis A I infra oftendetur 
minor quam VN,deiudc con neftatur S N . quadratum igitur VN fijperat 
quadracum V5 quadrato 5N , angulusenim V s (si in iomicirculo re&us eft 
itaque rafts V N auferenda eft , vel addenda re ft a xqualis N S , fic Porifma 
fieri iubet, auferacur ergo, veladdatur prouc iequentia praxepta doccblfrit . «*• 
caquediminota, velauftafic V P ; cui squalls a punfto A ad circumfereru 
tiamkp ducaturrcfta A£ (ecans femicircuium A BC in B,ipiam aurenu 
VPnoncflemaiorem quam A F , ncc mmorem quam A K , quacuor lequen* 

C tia Lemmata oftcndenc. um fifta eft conftruftio quemadmodum Porifina do- 
cet . Nunc oftendemus £ B xqualcm elle V z data:. 

Producatur E A donee fccct ciroulum FED tompietum in H . & centra 
N inccruallo N S,vel N P circukis deicribacur iecans reftam V L in Q. is cir- 
culus tangit recta m V S in S. vndc quadracum VS * aquale erit rcftangulo > 6,,R,i 
P-VQ^vcl V PL, feu quod idem eft rcftanguloV P,Lz, minus reftan- 
gulo V' P z .piinfturu enim z cxittic inrefta V P , vt quacuor iequentia Lem- 
mata oftcndenc ■ $i igitur fiat vt A C ad A G , ita \uraquc xqu all tacis pars ad 
alias partes ,*itidem manebit inter cas partes acqualitas .igitur quooiam cftvt 
A G ad A C ita quadratum A k ad quadracum A I, eat eculfruftione,erkcon- 
uertendovt ACad A G » itaquadracum A I , hoc eft quadratum V S ad qua- 
D dracum A k, quadratum igitur A k erit vna pars xquaiitatis , altera veto pars 

fic inuenictur. — £ « / I Y 

Fiat vc AC ad A G, hocbft vtLZad * V , ita P* ad aliam,qu* fitzM; 
erit Z M minor , quam z V , quonianj & P z minor eft, quam L z,fed vt P * 
ad z M, ita eft rcftangulum V P z ad rcftangulum V P,zM: fimt enim ecuf* 
dem altitudinis VP : ergo vt A C ad A G , ita eric itoftajiguluw V Pz ad ro-> 
ftangulum VP, zM. • v. ' ~ q 1 - v magi; • 

Et quoniam eft vt A G ad AC , ita V z ad z L. ex confbruftsonc . «rh con- 
ucrcendo vt ACad A G,itaLz ad z V :led vt L z ad aV^iiaaft rwftangu- 
lum V P,L z ad rcftangulum P V z camdem enim habemaltitudkicm 

i’-'-J CO 
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go vc A C ad A G, ica eric redangulum V P L z ad redangulum P V z : fed A 
vt AC ad AG ; ita ofteniiim ell redangulum V P z ad redangulum 
VP, zM. ergo vcredangulum VP, Lz ad redangulum PVz,i» re- 
dangulum VPz ad redangulum , V P , z M . nempe vt cotumad totum, 
iraablacumad ablatum; qua re vc * totum ad tocum, itacrit &reliquum ad rc- 
liquum , hoc eft vc redangulum VP,Lzad redangulum P V z, id eft vc 
A Cad A G , ica redangulum V P,L z minus redangulo VPz ad rcdangu- 
lum P V z minus redangulo V P , z M . icaque redangulum P Vz minus 
redangulo V P, z M erit altera pars xqualitacik.. Quadratum igitur A K» 
hoc eft redangulum E a H , xquale erit redangulo P V z minus redangulo 
V P, z M . hoc eft xquale erit redangulo P VM, fed P V xqualis eft A E cx 
conllrudione;ergo & V M xqualis eric AH. * § 

Deniquc connedacur B C , cui parallels agatur G R fecans A E in R : an* 
gulusigitur a R G, xqualis eftangulo aB C,& idcoredus, quia &ip(eaBC 
u= i iniemicirculoredus eft . vnde* xqualesfuuc E B.HR: lumacur autem B x 
xqualis a R j rehqua x E xqualis erit reliqux a H , hoc eft ipfi V M, fed a E 
xqualis eft VP, ex conftrudionc, ergo & reliqua xa reliqux MPa:, 
qualis erit. j. -,~ ■ 


lean. 
i cm. jo 





Et quoniam fimilia func triangula a BC , a RG , anguli cnim a BC , 
a R Gfunt xquales, quiaredi & angulus a communis eft verique: erit vt 
aCadaG, ita aBadaRjfedvc aCada G.kaei’tquoque PzadzM, 
ex conftrudione : ergo vt a B ad a R , hoc eft ad B x , ua cm P z ad z M. 

& componendo vt ax ad x B , ita PM ad M z ; fed x a prima eftenfa *-* 
eft xqualis cercix PM, ergo & lecunda xB xqualis erit Mz quarts, fed 
E x oftenfaeft xqualis MV, ergotota EB cui Vz xqualis erit. Pofi- 
ta eft igitur inter circumfirentias k F , a B C reda E B xqualis datx V z, 
eaque ad pundum a pertinec. quod erat faciendum . 

norem efle, quam VN lie X -g . 

demonftrabimus : Primu 

habcat aD ad aF non Y *• 

minoremrationeni, quam /jV . /wy A *A 

aG ad aC ergo ,a Inon / \\ • ' \ ? ' 

* eric minor, quam aF: / I \ ® A ; G f D 

acqne FC" minima eric / 1 \ ^ tC. V 

omnium incercepcarum in . / i*a j 

ccr circumferencias aBC, /• fjk. y. \ - MS 

k F. Connedacur aueem j f/\)C — \ le \ ir ( Mfr. t 

G k , k D , quibus paral* / j/ . V. A _ 1 ,r!r 

lelx agancur cy,yx feca- lt~ I) A c C F<i / K11 ,i 
ecs aK> aD continuacas :: 

in pundis y x . redangu- . . . \ — -» ! r 1 — 

lumigicui Fax* xqualo * , ;i ,\ .,*■ 
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A ark quadrato AI: & ideo proportionales erunt Fa ,al, ax: quarc Fx 
compofita ex extremis non erit minor quam a I dupla. 

. Etquoniam efrve aGadaC,*ita FC ad cr,fcita Vz ad zL,ex 
conftrudione , eric vtFCadCx,itaVZadZL,& permucande vt F C ad 

V z , ita erk C x adz L . & conlequentcr * it* F x ad V L , omnes videlicet 
antecedences ad omnetconlcquenres : led FC. cum (it omnium inrcreepta- 
rum minima , minor eft , quam Vzj jicmitur enim Vz maior minima, 
ergo Ac Fx minor eric, quam VL; led Fx oftenfa eft non minor, quam 
dupla A I , ergo & A I dupla minor erit , quam ipla V L , & conlequcn- 
tcr A I fimpia minor quam V N , dimidia videlicet ipfius V L. 

Sed liabeat ADadAF roinorem rationcm , quam AG ad AC. Vel 
fi igitur lemicirculus ABC extcnditurvltra centrum circuli D EF, quod ell 
T , vel non extenditur . Primum non extendatur , & conncdacur G K , ei- 
que parallclaagacur C y fecans A K in y , & producatur k A donee fecet 
circulum F E D complecumin P: Quoniam 
igitur redangulum y A K * xquale ell quadra- 
to A 1, proportionales erunt y A , A I , A K . 
quarc compofita ex extremis y A , A K, hoc eft 
reda y P, non erit minor quam A I dupla. 

Et quontam eft vt A G ad A C ita A k ad 
A y , & ita V z ad z L ex conftrudione , erit vt 
akhoceft. AP adAy.ita Vz adzL, & 

C permutando vt A P ad V z , ita A y ad z L , & 
conlequentcr * ita P y ad V L , hoc eft ita omnes 
antecedcntes ad omnes confequentcs ; led a P 
, cui atquahs eft a k , qua: eft* minima intcrcc- 
ptarum, minor eft quam V z , ponitur eniitu 

V z maior minima : ergo & P y minor erit qua 

V L , led P y oftenfa eft non minor , quam du- 
pla a 1 . ergo & a I dupla minor erit, quam V L, 

& conlequentcr al fimpia minor , quam VN. 
dimidia videlicet ipfius VL. 

Sed extendatur lemicirculus aBC vlcra edi- 
fy trum T.ergo aG minor erit, quam aC> & 
per conlequens a k minor quam a 1 . eft enim Vt 
a G ad a C , ita quadrarum a k ad quadrature 
a I ex conftrudione . Cum icaque a I lit maior, ^ 
quam ak, minor autem quam aF,potcrit * 
pundo a ad circumfcrendam kF dud reda 2 N 

aMxqualis a I. Ducatur igitur aM. fecans fe- j/’\ ” A 1 , 

miarculum a BC in O . ergo * MO erit mini £ % 

imomcmon , quxadpundum a pertinent , Ac », 

inter circumferentias aBC, KF interijckuicar . Producatur autem M. a 

, i .• donee 
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donee fecct circulum FED complcrum in H > & iungatur G H , cui pa- A 
rallcla agaturCR fecansMH concmuacam in R . Redangalum lgnur 
Map.* aqualc eric quadrato a I, hoc ell quadrato a M, quare arquales erunc 
a.R, AM. ^ Sr. •«■> 

Etquoniam ell vt, aG ad a.C, *ita MO ail OR, fleiira Vzad zL.eic 
conllrudionc , erit vt M O ad OR. , ica V z ad zL', & permutando vt M.O 
ad V z , ita O R ad z L , & confequencer ica * M R. ad V L* oaancs videlicet 
antecedences ad omnes conlequenlcs : led MOi , cum fit omnium intcrcer 
ptarum minima, minor eliquam:V z j'poniturcnim Vz maior minima/;* 
ergo & M R minor erit , qinun.V L, & pcr conloqupns A jM, vel A I minor* 
quam V N dimidia , videlicet minor quam dimidtLquode&c oftendendam. 

Quo autem Calu redx V N auferenda fit red a tequalis N $ , queue ad* g 
der.d a , ratio his conflat prxccpcis . . . I , , j . ’■ ' t • 

. . ‘ . luu. - V.*;> 

Prxceptum I. .,,.1 ,{; ;• Z - Jlij 

S I ratio A D ad A F non fit minor rationc A G ad A C , redat V N au* 
ferenda eft reda xqualis NS. 

Prxceptum ‘ IT.' " 

k. j j“ V * i f ’•*' - < 

S I vero ratio AD ad AF minor lit rati*nc AG ad AC,& lemicir. 

cuius ABC non cxtendacur vltra cemrumurtuli DEI, reds VN 
addenda eftreda xqualis N S. -I" . \ ; i , r 7 . . ' r>; ,i Q 

v ;i»'U .IV 1 ; ..3: ’oi 

Prxceptum .-III- -j ;; 

S I autem lemicirculus A BC caemiacur vltra centrum circuit D EF, 
&Vz data non litmaior miuore reditu m a 1C , F C , recta: VN po* 
terit liue addi , Hue aufemreda xqualfs N.$ . in hbc cnim Calii reda' datie 
V z axjualn potell apeari inter dr^undcrcntias a BC ,k F ex vtraque 'parte 
minims, & ideo duobus mod is Rrobkma abldlui . f Nam fi auferatur aptabi* 
tur ca reda c regione a K ■, ii veto addacaf ^opcabitur c regione FC. 

Prarceptum' -I*V. *• .. i; > 

I. i It, ... . ir j 11 • 

S I vero Vz data maior fit minorc xedarum ak,FC; reda ipfi Vz 
4 xqualis potent aptari inter circumlerentias a B C , k F ex vna tancutrw 
parte minima; nempe e regione maioris redarum a k , F C . ltaqu«exiftedt# 
aK maiorequam FC reds V N aulerenda. eft reda xquaiis N S , cxillem 
te minore , addenda . Nunc ofteedam redam V P fumptam quemadmodum 
Prxcepta docent non efle maiorem., quam a F, nec minorem quam ak, 
atque pundum z exiftere in red» V P . quo circa quatuor Lemmata propo- 
nuntur , quorum primum pertinebit ad prnnum pneceptum , iecundum ve- 
xo ad iccundum * fic deinccpa , tin i i - s mi;. . 

Lem- 
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. im cnuxaru .« 1 Lemma XXII. 

Sit ratio A D ad A p non minor ratione AG ad AC. Dico V P dif- 
-3 forewijim refit arum V N , N Sminorem efle, quafn A F , maiorem quain 
A k , & punfitum z cxiftcre in ipfa VP. ^ 

Onnefihntur eunn Gk,k D j quibus parallels agentur cy, y x fe- 


1 .7 oantesAk a D continuatas in punfitisyx. ' , it , i 

V ^ Quoniam igicur clt vt aG ad aC,* lta FC ad C X^fitica um.„ 

V z ad z L ex conftrufihonc > erit v z ad z L, vt F C ad C x . & permutan- 

dovt Vz adFC,itazL ,a^ 

adCx.&ita* quoque / \ •* ’ 

V L ad F x : eft enim vt -~T>A L 

vna antecedentium ad V- 2 PN1. 

vnaconiequehtiutn >ica * 

ocs anteccdentes ad oes ' \f y 

cofequentes;fed V zpa- / \ \ 

nitur maior .qua FC;eft / V 

enim FG minima oium / \ \ 

qua: inter circufercntias / [/ \ ( /C""^ \ ' . 

a B C> K F intcrcipiun- X ^__£_L^ L. M axiI F 

tur. ergo & vL maior \ - \ f-v 

° n \ . t , V, fl . i • * i 

erxt quain F x . 'J - 1 - * 4 \ 

Et quoniam squales ■*- ^ 

funt V N , N L ex conftrufilione , 6c xqualcs quoque N Q> N P , vt femidia- 
metri , ergo Hunt quoq; zquales V Q, L P, quare redangulu mPV a qua- 
le critrefitangulo V P L,(ed refitangulum P V Q *a:qualc eft quadrato V $,hoc 
eft quadrato a I , cui quoque xquale eft refitangulum Fax; ergo refitangulum 

V PLxquale erit refitangulo Fax. quare proportionals erunt VP, Fa, ax - 
PL. fed V L compofna ex extremis oftctiia eft maior quam F x compo/Ita. 

ex medijs, ergo altera* extremarumvP, PL , maxima erit’, altera minima ; 
led VP minor dl quam PL j ergo ipfa yj^minimaerk, atquc adeo minor 
auam A F. otiod eft brimum . rm C *- D < - * 
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■Ww R y eompofiraex mcdijs , ergo* -altera lucdiarim y A , A R maxima erit, 
a.}tferammima;icd'A.ymaiorcftquami A R,ergoipia AR'munmacru, 
Scpet cooiequcijs y .P. maiorquam AR,liocxlt^uam A>i .quedrftlc- 
cundum . .‘I / j'.im Jw!liv> s I'nilnnn s3 t d 

Unique cum *rVP maiorquam A kj ipfaque AK mator quatrr V Z, erit 
VPmultomaior,quam.YZ. atque adca punctum Z erit ia recta V P.quqd 
, vlfimo loco crac oUccdendunc. , . v. r; ... ■■ ■> j 

- ' J Lemma XXIII." V 

J'irilU.-V :-<ob 

Sit ratio A D ad A F minor ratione : < ' ::i . j . . 

A Gad A C,&ftmieirtulus ABC non •- a j- * ± \/ 

exteodatur vltra ccntrti circuli DEF. :n» 

Dico V P compolitam ex V N, N S mi lamNupalno: -;nv 

norem cfle,quam.A F, maiorem quam yvV. tio 

ak, & pundtuin z ex i lterc in ip fa .yj5l><r^\ Ssi vc ; V 


(Jonncdlantur cnim G k ,'k D> eis- [ ■ 
que parallel* agancur C y , y x , fe- \ 
c<ntcs_a k , A P in pundiis y X . cric ' 
’em. 17 . jriturvt aG ad AC',‘ita FC ad 
Cx: fed ita eft quoque VZ ad ZL ' 
cx conltrudlione , ergo vt V Z ad Z L, N J 
iU ent F C ad CX. & permutan- 
dovt VZ ad FC, ka ZL adCx, 
««i»a & ita * quoque V L ad F X , om- 

nt *5 videjicec antecedences ad om-- ; 
. nes conlcqucnte* , led V z ponitur 
itr..,. minor quam FCj eft cnim F C* 
maxima omnium , qua: inter tircura- 
ferentus ABC, X F interijciSn- 
tur i ergo & V L minor exit , quam,. , . 
fX. a ■ 

Et quoniam arquales func V N, , 
NL, 8c arquales quoque N P, N'Q^APf 
vt fcmidiametri : ergo fiunt quoque \ 
squales VP, L(^. Quarc redhn- 
gulum PV Q^*qualc cric redbngu- 
lo V P L } l«l redlauguium P VQ 
, s MR u * ffqualc clt quadrato V S , hoc eft 
o quadrato A I, cui quoque* sequaleeft 
rectangulum FAX, ergo redtangulu . . 
V P L atquale erit re&angulo FAX: 


mfetrn F f mtcia 

■ iOn- ' wini 
t i-i •ar< i ',1 ,OiI c 
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A quare proport lonales erunt VP, FA, AX, PL; Ted vL compofica ex 
extremis oftcnla ell minor , quam F X compofica ex medijs, ergo * alcera me-Td,. , 
diarum FA ,a X maxima eric , aicera minima . icaquc A F maxima eric quip- 
pe qua: rnaigr eft , quam A X , & per confequens V P minor eric quam a F . 
quod eft pnmum.' ' •• 

Deindc compleacur circulus FED, quern K a produda fecet in R . 
Quoniam igitur eft vc A G ad A C, ua * a k ad a y. & ica quoque V Z ad z L i™.„ 
ex conftrudionc ; eric vc V z ad z L , ica A K , hoc eft A R ad a y . & permu- 
tando vc V z ad A R , ica z L ad a y , & * ica quoque V L ad R Y , omnes vi. . 
deliccc antecedences ad omnes confluences . fed V z maior eft quam A R , • 
pomeurenim V z maior quam A K qua: eft minima intercepcarum inter cir- >** >■ 

B cumferentias A B C , K F. ergo & V L maior eric quam R y . 

Ecquoniatn redangulum P VQ_»vcl vPL xqualeeft quadraco VS, feu 
quadraco A I, cm quoque * acquale eft redangulum yak, hoc eft y a R, erunt *> 

aqualia redangula V P L , y A R , & ideo proportionalcs v P , y A , a R,P L. 
fcaV L dpmpol i ta ejf extrem isoftenfa eft maior, quam yR compofica ex me- 
dijs, ergo aicera* excrcmarum v P , PL maxima eric , aicera minima i fed v P Thf.j huio* 
maior eft, quarti P L, ergo ipfa v P maxima eric, & per confequens maior qua 
A R-, hoejeft quam A K; quod eft lecundum . 

Rurfiis quoniam eft, vc A G ad A C, ica quadratum A K ad quadracum a I, 

& ica v ZadZ L ..vmimque ex conftrudione , eric vc vZad z L, ica quadra- 
turn AK ad quadratunvA I ,hoc eft ad quadratum v S, vel ad * redangulum , <tcniJ * 
C P vQ^feu ad redangulum v PL: fed vc v z ad z L , ica eft quoque qua- 
drawin v,e ed redangulum v z L > eandem cnim habenc alcicudinem vz. 
ergovr quadratum Vz ad redangulum v z L , ica crit quadratum A k ad 
I'edarvgUlum vtP L. fed quadratum v z maius. elF quadraco A k , poni- 
tur emm reda Vz maior, quam AK, quae eft minima intercepcarum, lemtl 
ergo redangiddm v zL humsenc redangulo vPL. quare pundum 
z propmquius crit ipfi N , quam pundum P , acquevtrumque cxiftic in 
itaedictafe NL . ergo pundum z eric in reda v P. quod vltimo loco 
erat-ofteiidendum : - ••.-.•j.u- wdY lv 


D 


i'., *r f;* r i • r : f 

- ... Lemma XXI V. , , 

Ruiffus-fit ratio A 1$ ad A F minor ratione A G ad A C . fed femlcircukis 


ABC extendatur vlcra centrum circuli DE F, & data v Z non fit maior 
minote redarutn AK,f C . Dico neque differentiam redarum v N, N S, 
nrque compoTitam ex ipfis minorem cfTequam A K , aut maiorem quam 
' A- Fc j & -pundum zcxtftcre-in lpfa differentia. ’ 

-1 Sit V P differentia red* turn V N , N S , V Q^vero aggregatum carun- 
detrF, 81 compleacur circulus BE, DR, quem ka produda fecec in R, 
®vi iuhgantur G k ,K D , eifqoe parallels agancur *C Y , Y X , fecantes 
A B produdas m piindis Y X . er« igicur vc A G ad A C , 

> V x ica 
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* u a AK ad Ay. -led ita eft quoque VZ 
ad Z L ex conftrudionc . ergo vt y Z ad 
ZL, ica eric A K, hoc eft AR ad Ay. & 
permucando vc V Z ad A R , ita ZL ad 
**’*“ A y . & confequcncer * ica V L ad R y> 
omnes videlicet antecedences ad omnes con- 
iequentes . fed V Z non eft maior qua ru 
A R , ponitur cnim V Z non maior mino- 
re redarum a k , F C . ergoneque V L ma- 
jor eric quam Ry. 

Ec quoniam redangulum PVQjhoceft 
V P L ( lunc enim *quales V Q^, PL ) x- f '\ ^ 3 

quale * eft quadrato V S , hoc elt quadratg 
A I,cui quoque * aiquale eft redangulum 
y A K > redangulum V P L aqualc eric re. 

danguio yak, vel y aR, & ideo proporcionales crunt VP , y a, a R, 
PL, led V L, compofica cx extremis oftenfi eft non major, quam y R 
‘ corapofica cx medijs.. ergo ([ eft minor, eric * altera mediarum ya» ak 
maxima , altera minima . fed a y maior eft quam aR, ergo ipla aR, 
hoc eft a k, minima eric: & per confequens V P maior quam a K, Si 
vero V L compofica ex extremis rqualis eft y R compofica- ex medijs , 
At., mm* minor excremarum minorc mediarum aqualis eric . hot eft VP aqualis 
aR, vel a k. 

Ec quoniam VP minorcftquam VS, hoceftquam al, ipfaqueal 
minor quam a F, eric VP ipla aF mulcoroinor. Redaigitur VP dif- 
ferentia redarum YN,N.S non eft minor quam ak,aecmaiorquamaF. 
quod eft primum, ? s - 

Simjli rationc quoniam eft vc aG ad aC,‘ ita FC ad CX, R, 
ica V Z ad z L ex conftrudione . ergo vc V z ad z L , ica erir F C ad 
C X .& permucando vc Vz ad FC .icaicrir z L ad CX,& ka‘ quo- 
que VL ad FX omnes videlicet antecedences ad omnes cpnftquepocs . fed 

V z non eft maior quam F C , ponitur cnim V z non maior minore re- 

darum ak,FC. ergoneque V L maior eric quam F X . Ec quoniam re- 
dangul'um FaX * aiqualc eft quadrato ai,&Xeda al minor quam a F;: 
eric a X multo minor *-,. .1 1 , : 1. y a . . , , r * e 

Rurliis quoniam redangulum QVP ,hoc eft V QjL, funt enim scqiiales 

V P, QL/aqualceft quadrato VS,hec eft quadrato a I, cui quoque* ^qua- 
le eft redangulum F a X , ipla redangula V QL , F aX a-qualia erunt,&ideo 

am proporcionales* V Q, F a, a X , Q L; led V L compofica ex extremis often fa eft 
Tho.M-.non mator,quam F x c 6 pofica«x petftjs. ergo fi eltroinor cric altcra*mcdiaru 
Fa, ax. N axima.alceraminima, fed ax oftenla eft minor quam a F , ergo 
Fa maximaeric. quart V Q minor quam aF. Si vero : VL compofica cx 

extre- 
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A extremis squalls ell F Xcoropofits ex medijs, * maior extremarum inaiori T “' iJ> “ i "’ 
mediatum xqualis eric, hoc elt V Q^xqualis A F. 

Ec quoniam ell vc A G ad AC ,minor nempe ad maiorem , ita quadratum 
AKad quadratum A l, ex conllrudione, quadratum Ak minus eric qua- 
drate Al. vndc & reila Ak minor quam reda A I, hoc eil quam reda 
VS; led VQ maior eft, quam VS, ergo multo maior crit quam AK. Reda 
igitur V Q^compolira ex V N , N S non clt minor , quam A k , nec maior 
quam A F , quod ell iccundum . 

Poltremo quoniam eft vt A G ad A C , ica quadratum A K ad quadratum 
A I . & ita V z ad z L vcrumque ex conllrudione , erit vt V z ad z L , ita 
quadratum A K ad quadratum Al, hoc ell ad quadratum V S, leu ad re. 

B dangulum PVQ,vcl vPL. fcdvc vz ad zL ica * ell quoque quadra- 
tumv z ad redtangulum v z L ; funt enim eiuldem alticndinis vz. ergo vt 
quadratum vz adredanguium vz L, ica eric quadratum A k adredangu- 
lum v P L . fed quadratum v z non ell maius quadrato A K : ponitur cmm 
reda v z non maior minoreredarum AK,FC. ergo (i ell gdnus eric, & 
redangulum v z L minus redangulo v p L . quare pundu^ propinquius “s* ,n 
erit ipliN, quam pundum Z; acque vterquc exillic in mcdietaccvN. ergo 
pundum z eric in reda vP. Si veto quadratum v zxqualeefl quadrato A k; 
erit & redanguluonv z L xqualcrcdaugulo v P L . quare pundum Z idem 
erit , quod pundum P. itaquc z ericin re da vP. quod vlumo loco erat 
1 oftendendum. • • . 


C 


'.cioi.au*' . 


Scholium . 


Ex demondratis patet li A Dad AF minorem rationem habcat quam 
AG ad' A C , letfaicirculus ABC extendatur vlcra centrum circuli 
D E F, atque data v z non lit ir.aior minore redarum A k , F C , Proble- 
ma duobus modis pofle ablolui . Nam It a pundo A ad circumferen- 
tiam KF ducaturrcda A M squalls A I, vei V S lecans femicircuium 
ABC in O . eric MO minima omnium , quae inter circumferencias ■».,» 
A BC , k F intercipiuntur , fee quoniam v P differentia redarum v N, N S 
minor ell , quam v S , hoc ell quam A M , non autem quam A k * vc de- 
monllrauimus , poteric a pundo A ad circumfcrentiam K M duci reda 
DAE xqualis vP. . 'I < { 

Similiter quoniam reda v(^ compolita ex v N , N S maior eft qtiam 
vS, hocdlquam A M , non.aucem quam A F,vtdemonllrauimus; pote- 
ric a pundo A ad circumfcrentiam MF duci reda A E squalls vQ. 

Itaquc it reda AE ducacur xqualis v P, aptabicur reda squalls datx vz 
inter circumferentias KM,AO. li vero ducatur xqualis v Q_ , aptabi- 
tur inter circumferentias MF , O C . poterit igitur aptari ex vrraque 
parte minims, atque adeoProblema duobus modis ablolui. quod in ccrrio 
prscepco monuimus . . i. *' t.- i . • •’ i. ■ 

-. V J Lem- 
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Rurfus fit ratio A D ad A F minor rationc A G ad A C, & femicirculus 
ABC extendatur vltra centrum circuli DE F : fed data VZ fit maiormt- 
nore rediarum A k, F C , & a puncto A ad circumfcrentiam kF duca 
tur AM aequalis A Ij eftenim A I, * minor 
quam A F » maior quam A k .. Dico fi A K 
maior fit quam F C , differentiam redtarurru 

V N , N S maiorem efle quam A K , mino- 
rem autem quam aM,6c pundlum z eiifte- 
rein ipfa differentia . fin minor compofitam ex 

V N , N S minorem cfle quam A F , maiorem 
autem quam A M . & puudtum z ex lit ere in 
ipfa compofita , 

Sit enim V P atqualis differentia; redtarum 

V N ) N S ; V vero a quails compofitae ex 
ipfis , & connediantur G K , k D , eisque pa- 
ra ilcia; agantur Cy, yx fccantesAk, A D 
produdtas in pundiis y x , & compleatur circu- 
lus F E , DR, quern K A produdb Iccct in R , & fit primutn A k maior , 

«m >i. quam FC; ergo ipfa Ak maxima erit omnium intcrccptarum inter cir- 
cumferentias ABC,kF. quare refta data? V z jequalispoteritaptari inter 
circumfcrentias KM, AO. non etiam inter circumfcrentias M F,OC cum 
eoretuji fit Vz maior quam FC, cx pofitione ; ipfa autem F C ' maxima omnium 
intcrccptarum inter circumfcrentias M F , O C . 
km.ir. Etquoniam eft vt A G ad A C, *ica AKadAy, &itaVzad zL, 
ex conftrudtione i erit vt V 2 ad Z L , ita A k , hoc eft A R , ad A Y . 
r ,-, permutando vt V 2 ad A R , ita 2 L ad A y . & ita ' VL ad R Y s omnes 
videlicet anteccdentes ad omnes confcquentcs , led V 2 minor eft quam A R. 
poniturenimVZ minor maxima A k.crgo& VL minor erit quam Ry . 

Et quoniam rcdtangulum P V hoc eft VPL,*a;qualeeftquadrato VS, 
K*. >7 vel quadrato A J,cui quoque*xquale eii rcdtangulum y A K , hoc eft y A R, 
roti ideo zqualia erunt redtangula V PL, y A R , & idco * proportionales V P , 
y A , A R, P L . fed VL compofita ex extremis oftenia eft minor quatiL. 
fhe-j.buius y R compofita ex roedijs . ergo * altera mediarum y A , A R maxima erit , 
altera minima, led A R mmol' eft quam A y . ergoipla A R minima ent,& 
confequencer V P maior quam A R hoc eft quam A K. Ipfiun autem VP 
minorem efle quam A M patec, cumipfa V Pminor fit quam V-S, cuiaequa- 
les lunt A I , A M , cx conftrudtione . . 

Rurlus quoniam eft, vt A G ad A C , ita quadracum A K ad quadratu A I, 
& ita V z ad z L vtraque cx conftrudtione erit vt V z ad z L , tta quadratum 
i< ternj A k ad quadratum A I , hoc eft ad quadratu V S, feu ad * rcdtangulum P V Q> 
i fna vel V P L. led vt V z ad z L , ita elt * quoq; quadracum V z ad redtangulum , 

cum 




B 
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fjftcr. Qtiarths . 

A cuixi fincoiufda r«^o'vt quadr3tum Vs ad redanguium 

, V zL, nawt ij^dwtum AK-adlfedanguium VPL.;fed qimdratum Vz 
mmuscit quadrato A Kbtpidwfcuf enim reda Vz minor maxima, qua eft 
A k. ergo 6c redanguium V z L minus eric redangulo V P L. quare pun- 
dum P " propinquius eric ip(i N , quam pundum z . ltaq; pundum z eric in i 
in reda V P, Exiftencc_A£itur A.K maion ,quam Ff reda V P diftcrencix. 
redarum V N , N S maior eft , quam A minor a u tern quam A M , atq; 
pundum z exiftit in reda V P . quod eft primum . 

Dcindejit A k, minor quam PC. ergo p C 
* maxima ericomnium inccrccpcarum inter 
circumterfhcias A BC , k F . quarcrcdada- 
3 ta: V z irqualis potqric aptari inter circumfe- 
rential, M F , O C , non aueem inter circumfe- 
rentias kW',A O , cum ponatur ; V z maior 
quam A K, qua: eft ‘maxima omnium inter- \ 
ceptarurri inter ciraimferentias KM , A O . - 

£c quoniajn eft vc A G ad A;fL , ’ ita F C 



ad C x , flc ita V * ad z L, ex conftrudiono , 

!Vt Vz adzL ita FC adcx^& permu- / T^T'Y’ 

do vt V z'ad F C, ita eric z L ad C x , Sc ~~' F .ti<rlr ~k, T~r .rp 


/ • 

erit Vt 

tando vt V z ad f t- , ita erit z t; ait Li,ac y — r p2N £ * 

coniequf nter * ita V L ad F x , oranes videli- . 

cet antecedences ad omaes conlequentes i led Vz minor eft quam FC; poni- 
! turcnim Vz minor mdxima inrerceptarum nicer circumfcrentias ABC, 
kF,ergo66V;l. minor erit , quam F x. Ecquoniain redanguium F.Ak* 
atqualecftquadracoAIjScreda Al minor quam A F, critAx.multo. minor. 

Ecquomam redanguium Q^V P ? vcl V Q L * xqualc eft quadrato VS, 
hoc eft quadrato A I , cui quoque '* atqualc eft regandulum F Ax, redangu- 
la V QL.FAx equate arum , & idco ptoporttonalca VQ^F.iAj Ax, 
QJL , led V L eompofita cz extremis oftcqia eft minor , quam h x , compo- 
fita ex medijs , ergo * altera mediarum F A, AX maxima eric , altera tnini- 
ma.fed Ax oftetila eft manor quam< F. A ■ ergo; ipfa F A maxima erit. 
quart V Qjninorquam A F - Iplamautem V Q^maiorem ede , quam A M 
maniieftum eft , cum ca maior lie ; quam VS, cm atqualis eft A I , vcl A M 

1 exconftrudione. .. .is q ms: .' IIuim 

Similiter pundum t vejdftere in reda Y Q^conftat , nam cum fit vc A G 
ad AG minor ad maiown, ict Va *U zL exconftrudione , critic Vz 
minor, quam z L vndefumdum z ctu in reds V N Jlpc coniequeoter in 
-re&a V Q. Exiftetue igitur A,k minori , quam f Ci reda V Q compo- 
iica ex .V N , N S minor eft, quam A JR, maior aueem quam AM. & pun- 
dum z, exiftit in ipia V Q^. quod lecundo loco erat oftendendum . 

Rcfoludo pratdidi C.-ftm quemadmodum terti). Be quarti incidit in *qua- 
tionemde duobus ccrmims explieabilem , quorum non iemper vterque indi- 
catquxluam A E , ilque Calusparum diftaraprxdidti . idcircoeadcnp .tere 
•v.., ratione 
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ratione terminus ipfim quxfitam indicans dignofcitur; quo tatnen conftan- 
tior vndiquc cernatgr methodus , hie quoque breuitcr oftendam quomodoter- 
miuus quaefitam A E indicansanon indicancedifeematur . . ... .j 


Propof. I. 


\r.r\i 


Terminum qua-fitam AE indirantem , in femicirculis ad primum Price, 
ptum pertinentibus dignofeerA 


■ non minor ratio* 


I 


n . ad 4- 

4 A C 8 
3 CF "C 
MfAI hi** 
« A G 2 



riii fol. 
Caf-7 


S it ratio AD ad A ; 
ne A.G ad A C . 

Oportet terminum indicantcm quafe- 
tam A L dignofeere . 

Rclumatur compofitionis figura ad hu- 
iaftnodi Caiiim pertinens. Qucniam igi- 
tur termini de quibus A-quatio explicabilis 
ell funt V P . differentia re&arum V N , 

NS. & VQ aggregatum carundem . V 
autem maior ell quam V S , hoc eft quam 
A 1,& conlequenter multo maior quam A E, 
dc qua quseritur ; eft emm * A-I non maior 
quam A F. itaq* v Q non indicat iplam A E . . 
ergbtam indicat vP.Itaquecxiftentc ratiof .. 
ncA D ad A F non minori, quam AG ad.. AG j- differentia redarum vN C 
N S indicat A £ quaditam ;agnnuscft igitur terminus quieficam AE indr- • 
cans, vt faciendum erat. HmcPraceptum.primumconftitutumcft. 

PropoCll ' 

r - pet! 1 A Iri .1 

Terminum indicantem quaifitam A E in lcmicirculis ad fccnndum Price- 
ptum pertinentibus dignofeere. : -ass si.- j : < A s j.,, . . , * 

’• • • • *•» ' ». rm. :Ji J *•;!:::■/ t f 

... O I* «tio A D ad A F minor ratione A G ad A C • & femicirculus ABC 
\ non extendatur vltra T centrum circuli D E F. 

Oportet terminum quxfitam A E indicantem dignofeere. Refumattir 
compofitionis figura ad huncCalum pertinens. iD 

Termini de quibus aquatio explicabilis ell funt vP aggregatum redarum 
v N , N S , & v O differentia carundem . Et quoniam eft vt A G ad A C , 
itaquadratum A ad quad rat urn Ad ex conftrudione. & AG in hacfc- 
micirculorum pofitionc non minor quam A C : ergo neque quadraturii mi- 
nus erit , quadrato A I . quare nec rd£fa A K minor , quam- rtda A £ fed 
A E quifita maior eft , quam A Kfe orgo maior ctiam , quam A I , hoc eft 
quatu v S. & confequeiiter multo maior , quam v Qj reda igitur v Q non 
indicat quadicam A Is . ergo earn mdicat vP. Itaque exiflere ratione A D 
ad A F maiorc , quam A G ad A C , & femicirculo ABC non extenlo vltra 
'"“ ; f centrum „ 
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A centrum circuli D E F . aggregatum redarum VN,N S indicat quariuam 
AE. Agnituseftigicur cermtnus ! iplam qu*fitam indicans, vt faciendum* 
cue., Hmt Prxeepeum iecundum coniiicu turn eft . 

PropoC III, ■ -i 

Terminum indicantem quzficam A E m lemicirculis ad fertium Prarccprum 
pertinentibus dignofccrc . 

R Vrfus fie ratio A D ad A F minor rationc A Q ad A C - led femJcir- 
cuius A B excendatur vltra centrum T, & data V z non fit maior 
minore re&arum A K , F C . 

8 Oportet terminum indicantem quaeficanj A E dignofeerc . 

Relumatur compofitionis figura perunens ad 
huncCalum '* • t 

: Quoniam igitur eft. vt A G ad A C , ita qua? 
dratum Ak ad quadranno A I , ex conllrudio- 
ne i & A G in hac famcirculorum pdiuono 
minor eft , quam A C ; eric & quadratum A K 
minus quadrato a 1 . vnde & reda a k minor 4 
quam recta a I, feu quod idem ’eft a I majors 
quam akyfed ip&'alrainar eftquam aF.er* .v" 
go patent i pundo A adciiaimferentiam K ft 
C duci reda A M aequahs A I ; ducatur igitur A M fecans femicirculum 
aBCinO. Aut igitur quatfira aF rerminatur in circumferentia k M , vel 
in circumferentia M F ; poteft cnim terminarii^i vtraque nartf reda atqualis 
dati V z poteft aptari inter circumferennas femrcirculorum ex vtraque par- 
te minim* 54.0, cum ipia V? iponawr non maior minqre redanun ak, 
FC. ii igkar “xfe definirjp cifpumfcrencia kM; ca minor eft, quamaM, 
hoc eft, quam «I. J feu'quam Vi, 6c raulco minor quam V aggrega- 
tum redarum VN , N S, quod qft ynuse ddoltustcrminu de quibys Aqua- 
tio etpheabilis eft ; alter vero eft V P difiereotia redarum VN ,NS • Ter- 
minus igitur V Qjaon eft idoneus ad uidicandam aE qujsGcam , ergo cam 
indfdat. VP.: : ... j itB, . , v. 

D i -Suydo quatfira aE delink M> circumferentia M F ,ca maior eft, quam 
al, |eu quam- VS,& «rWto flam quam X V P . redajgitur V P non indi- 
car' ipfem qnatluam . ergo earn todteat V Q, Quando igitur ratio a£)adaF 
minor eftiacione a. G ad a Of & feujicircoJus a$Q exkniteur vltra centrum 
T , aftjuc data V z non eft maior minore redarum a K , F C , indicatqnacft- 
tam a £, turn difterentia turn aggregatum reiftanjin VN, NS. ddferen- 
tiaquijemeum a E deftnit in circumferentia k M ; aggregatum vero cum. 
definitin circumferentia MF. Agnitus eft igitur terminus quarfitam aE 
indicant , vt fkiendnm erst. Hinc Prscepcum ccrcium conftitucum eft. ( 



!*»•* * 
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Terminum indicantcm quxfitam aE infcmicirculis ad Prxccptutn qtlarturrf 
pertinenibus dignofeere . ; : 

R Vrfus fit ratio aD ad aF minor ratio- 
ne a Gad aC> & femicirculus , aBC 
extendatur vltra T centrum circuii 
DE F , fed dat*,V z fit maior minore rediarum 
a K , F C . Oporcet cerminum indicantcm quatfi- 

tam a E dignofeere. Fadh conftruftione vt in- - ■ 

antecedent! Propofitione,tnafiifcftum eft redam { 
datxVz xqualepoffc aptari inter circumferen- /--"'''T i \ \ 
tiasfemicirculorum ex vnatantum parte mini- v z f ** t 1 * { 

mi . nempe e regione maions rc&arum A K , F C. Itaque fit primum A K 
maior quam F C , ergo re&a squalis datse V z poteft aptari inter circumfe- 
rentias KM,AO, nonautem inter circumferentias MF,OC, cum fit 
y z ma io r q Uam p q } jpiaque F C * maxima omnium , quainter circuits 
ferentias MF , O C interijeiuntur. ergo AE quxfita definit in circumfe 1 - 
rentiak M, & ideominor efi quam AM ,hoceft quam A I,fcuquam VS, 
& multo minor quam V aggregatum rediarum V N , N S : terminus 
igitur v non indicat quxfitam A E . ergo cam indicat V P differentia^ 
ipiarum VN,NS1 r. i A ; r M .. 

Sedfir Ft£ maior quam 'A k. ergo redla 
xqualisdatx V z poedt aptari inter circum- 
ftrentiasM F,OC, non autem inter cireum- ^ 
ferentias KM,AO>&A£ quxfita definit 
in cirdumferenria MF, & ideo maior eft p I - S' 

quam A M hoc eft qnam A 1 , feu quam V S, 

& per coniequens multo maior quam VP f 
differentia mftarum -V If, NS. ipfa igitur ; y" & p N 6___ ‘ 3 

VP non mdicat quxfitam A E. ergo V 

aggregatum redbrum vN, NS earn indicat. Cum igitur ratio A D ad 
A F minor eft ratione AG 'ad AC ,& femicirculus ABC extenditur vl- 
tra centrum T , atque data v z maior eft minore redarum A^RjF C , eii- 
ftente Ak maiore, quam F,C differentia reflarum vN, NS indicat AE 
quxfitam . exiftdntc vero F C maiore quam A If , aggregatum . Agnitus eft 
igitur terminus quxfitam A E indieahs , vt faciendum crat . Hinc Prxcc- 
ptam quartumconftitatumfcfti >•••- ’ - * 

•i e. -.ii.njvJ p. CjfilSi. yTn, 

Rurfus vergant ad diuerfas partes dati duo femicirculi. maiorfi complcretur 
minorcm indudens , & redta ponenda pertincat ad angulum femicirculi 
« ' mino- 
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A a. minoriX tfcdab co angulo lemiurculus nnaior minus diftet, quam a 
idiqUO . • 

IjSt igitur tales d.ui duo femictrcoli xbcvdef; dataaucem recta linea 
’ G ,& a pun do a demictatur ipfi d fperpendtcularis a k , vfque ad cir- 
v^--‘ cumferentiamde £ . c.n. . n 

Oportcc incercircumferencias abc,Kfponere redam lineam arqualem 
ipfi G,icavcad pundum a pcitincac - 


AltJli'.'ip 


• 0-0 ^ 


i Refolucio 


B 


It iarripofira«j&* linea eab xqualis datac G, & cx cencro circulidcf. 
quod, fit *> pooatur tg aequalis tc, fie compleatur circulus fc,dh, 
iVm .qucjh c b produda lecct in h, & ipfi eh ducacur petpendicularis 




A . i.”fiutioq ykO 


fit re- 
quar* 

ta 1C, Vc defignatura eft in fig a r is ad refblutionem pertinentibus . & quxratur 
D a c . cfloilla A .'ergo ab‘ eric G - A . & cum fine fimilia criangula a be, 
erigierisyc aqad itg.i,iiJ 4 ja.b a4a6.-..^4<Hf in figurisqd refblutionem per- 
tinentibus refpondet: vc B ad D ita G £4 A ntque.adeoar 

eric — ,cui addica rh a:quali ebtota ah erii - *$* G.fed 
rcdangulitm e a h acqualc ell qaadrato a k , ergo 
G m A D ^^~“A?-aequabicur K 


g r 4' dbcatur fic . cttiubque cidcm ch perpcndicularis eric ; cum 
dus arigufus a b c ‘in fetriicirculo . quare iequafis erunc hr, eb. 
Dacarumaucem ac, a gibe, a k pritna fic B.fccunda D. tertiaG 


Ducantur omnia in B , ergo " 

BinGinA Din G in A- Din AQjequabiturkQin B . 

Ec applicentur omnia ad D , vc Poteflas cequacionis ox ic fubfillat, ergo . 
5^^^GinA--A(^squabitur!^ - • - 


Sed 
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Scd vt /Equntio iacilius cxplicerar tranfmutcntur fra&iones in int^gras A 
magnitudines, vtin refolutiombus prxccdcntium Caftium fa&umeft ; hoc eft 
fiat vt D ad B, ita k Qad aliud quadratum quod fit Z erjt 2 Qjpdem 
quod . Similiter fiat vt DadB , ita t G ad aliam re&am , qux fit £> eritq. 

F eadem qu* . & planum F in A idem , qucxl plafium ■ - . ja&a igi. 

tur trafmutatione . O 

Fin A Gin A — AQ_«quabitur Zq. ; i ii 

Vcl F G in A — A Qzquabitur Z Q_ 

Etexplicatajtquatione.F^^, G - *t*L.V. (F j-«I» G j-Q^-ZQj xquabitur A 
Vcl F|-*i‘G'“*-.L. V.(F‘ ( . >I‘GijQ i “ZC^)*quabttur A 
In hacquoquc /Equations A carpi icabilis eft deduobus tertmfiis, led cunv 
inomniCalunon polsit fumivterque ad indicandam aq quzfitam, inter ® 
lumendus fit fiio dicetur loco . 


Porifina . _ 

Fiatvt ag adac,itaquadratum ak ad aliud quadratum quod fit ai. 

& ita re&a G ad aliam rc&am quzfic F , deinde dimidi* compofitz ex F , 

& G addita retta , cuius quadratum atquale eft excefliii, quo quadratum ciuf- 
dem dimidiz compofitz luperat quadratum ai , fiet terminus maior. 

Vcl eidem dimidiz compofitz detract eadem rcCta , reliqua erit ter- 
minus minor . 

Sed ajucquam Problems componam, ollendendum ell , qux 'fit maxima , 
quzue minima redarum , quz per pun&um & tranfeunt& inter circumferen- £ 
uas a be, kf intcrijciuntur . id enim pertinet ad Detcrminationem,ied 
prius lequens Lemma demonftrabo . 

Lemma XXVI. 


Sint duo lemicirculi ABC,DEF, qualesin przfenti Cafu ponuntur , & 
rtSSa Ak pcrpendicularis ipfi FD iecet femiciffulum DBF, in K,& 
ex centra circuli D E F , quod fit T iumatur T* zqualis T C , £ fiat tt 
A G ad A C , ica quadratum A K aid quadratum AI . Dico fi ratio A 0 


ad A F minor ell ratione A G 

quam A F , & fi zqualis, zqualem ; 


P 


C, & redam A I minorem eflo , 
fi maior maiorem r '^ v p 

Rim um fit ratio A D ad A F minor ratione A G ad A C ■* • ergo minor 
erit & ratione quadrati A K *’.•< 

k&L 


ad quadratum A 1 : eft enim 
vr A G ad A C, ita quadratum a k 
ad quadratum A I i fed vt A D ad 
A F prima videlicet trium prapor- 
tionalium a D , a k , a P ad tertiam, 
ita ell quadratum fecundz. a K ad 

quadratum A F tenix. ergo ratio 
qua* 


PA' . 
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A quadrati AKadquadratum A F minor eric ratione quadrati A k ad quadra* 
cum A I . quare quadracum a I minus eric quadraco A F. vnde & recta A I'» 
minor, quam recta A f.quod eft primum . •• 

; Sic dcindc ratio A Dad A t cadem.quie AG ad AC. ergoeademi. 
eric ratio & quadraci Ak ad quadracum Al. fedvc AD ad A f, prima 
toempc adteniam , tnum proportionaiium AD,Ak, Afj ica eft quadra- 

•• • A . 


B 


j FAZ 
? ACI 
\ AX» S 




T A *1 
AC 1 + ■ 
ad n 
AG 12 J 

A IRI2 



I fm 

a -o 


j 


■■ — ^ y 



ium fccundar A k ad quadracum A f tertiar . ergo quadracum A I qua- 
draco A f xquale eric, vnde & rcCta A-I aequalis rcdtz A f. quod eft 

} Sit tertio ratio a D ad at maior ratione a G ad aC. ergo maiof 
ekic & ratione quadraci AfC ad quadracum, a I, cum fit vt aG ad a C, 
’ * ta quadratum/f X a d quadramm a I, ex conltruCtione led vc *a D ad 
a>f,ica eft quadracum ak ad quadracum a f , vc demonftrauimus , ergo 
ratio quoque quadraci a K ad quadratum a f maior eric ratione quadra- 
d a K adquadracum al, quare quadracum a 1 'roaius crit quadraco af. 
vnde reCta al maior , quam reCta a f 'quod eftccrcium. quare con- 
ftat propofiturm . . . • 

Lemma XXVIL 

• * 

I lidem pofitis fit ratio aD ad a f non maior ratione qG ad aC. Dico 
a K maximam eflc omnium , quz ad punCtum a pertinent, & inter 
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circumferential aBC,Kf inrerijeiuntur > minirmm vero f-.G. Aliarum A 
autem propinquiorem minima: , remotjore minorem efle. . ui 

Ducatur enim per a vtcunque redta iinca £ a B lecans circumfcrencias 
kf, aBC in pu&i* F. B, & copleatur circuius t E,D H,que EB,K a product* 
fecent in pundis H V,& cpnneftantur G K,K D>G H,quibus parallel* agarur 
C y,y X,C S fccantes a K>a D, a H in puniftis y X S. .erit igitur re&anguium 
U» ir F a X * *quale quadrato a I, vnde proportionate crunt a F,a I, a X. fed a I,cx 
antecedente Lemmate,non eft maior quam a F,eaquod ratio a D ad-a F poni- 
turnomaiorrationc aGad aC. ergo neque ax maior erit,quam a J,cucideo 
"«ta i ’ nulor quam a F. Rurfus quoniam re&anguluip F a X * aquale eft rcrfangulo 
YaK.erit*vt aKad aF, itaaXad ays led i K" maior eft quam aF,ergo& 
a x maior erit, quam ay.fedipfa a xoftenla eft non maior, quam aF.ergo& i® 
a F maior erit,quam ay.itaqiquatuor proportional ium a k, a F,a x,a y mini- 
ma erit a y,maxima a k . quarc copofita ex a y ,i k,hoc eft y V maior erit, quam 
UmJf F x compofita ex reliquis . Et quoniam eft vt aGad a Cj* ita a K ad a y, & 
ita FCadC X erit vt aK,hoceft a Yad ay > ita F C ad Ci, & conuer- 
tendo vt y a ad a V, ita x C ad CF. & componcndo vt y V ad V a, ita x F ad 
EC. fed y V oftelaeft maiorquaxF.crgO & V a,hoccft akjraaiorerif quaFCk 
uraMn.nSimihterquonia*arqualia funt redagula y a £>£ a S,erit vt'a k ad a E, ua a.S 
‘*"7" ad ay:led aK maior eft, quam aEsergo & aS maior erit,qua ay.eftautee* 

& a E maior.qua a y,cum fit & a F maior, vt detpoftmimus-. ergo, quatuor 
uv ini proportionalium a k,a E,a S,a y, minima erit a^fcixima ak, quare topofir 
taex a y,a K,hoc eft recto y v/maior erit, qua m S E comptjlo ex reliquis. „y, § 
kmIJ Etqubniaeftvc aGad aC,*itaEBad B S,&ita a kad ay.ericvt at, hoc 
eft a V ad a y.ita E B adB S,& couertendo vc y a-»d a V,ita S B adBE.fiti 
k ~ copanendovt y V ad a V,ita erit S E adE B . led yYpften/a eft maior »quatn 
SE . ergoCc A V , hoc eft A K, maior erit, quam Efl Eadctn rationc oUcndes- 
tur ipia A k omnibus alijs maior . Maxima eft igitur omnium A ft . quod 
eftpnmum. . i ; 1 

Eade ratione,quoniam**qualia funt rcctongula F A x,E A S, 'proportiona- 
te erunt A E,AF,A x,A S. led -A E maior A F, ergo & A x maior 

orit,quara A S. led cu fit A x nop maior>qp»mA Eiytd£mbftraMimii5,frgo & 
ipia A F maior erit, quam A S:& colequenter A E multo maior. Ita q; A S mi- 
nima erit quatuor proportionaliu A E,A F,A x, AS. maxima A E.atq; adeoSE D 
copofita ex maxima & minima'maior erit, quam x F compofita ex reliquis. 
im..r Et quonia eft vt A G ad A C,ita*EB ad BS. & ita F C ad C x,erit F C ad Cr 
vt EB ad BS. & couertcdo,& coponedo vt x F ad FC, ita erit S E ad E B. fed xF 
oftenla eft minor, quam S E sergo & F C minor erit quam EB. & fic demon- 
ftrabitur ipia FC omnibus alijs minor. Minima eft igitur omnium FC ; quod 
eft fecundum. 

Poftremo ducatur per A alia reda LAP ipfi FCpropinquior,quam EB, fe- 
cans circumfcrentias F K, ABC in pun&is L P, eaque producatur donee fecet 
X cir- 
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A circulum F E.D completum in Qj & iungatur Gk, & ei parallels agnur 

C Z iecans ipfam L in Z . re&angula igtiur L A Z , Ea S xqualu * crunt,«.-.u™ : rr 
& idto ' proporcionalcs a L , aE, a S, a Z. led aL minor eft, quam AE. 
ergo&a S minoreriti quam a Z . Et quoniam re&angulum EaS* arqualc 
eft quadrato a I : proportionates erunt a E , a I , a S 9 led a E maior eft , quam 
•a I cum ipfa a I non ‘ fit maior quam a F . ergo & a 1 maior er it quam a S . <? <«« 
ltaque lpla a S minor eric , quam a L , & multo minor , quam a E , atque eft 
minor quam a Z , vcdemonftrauinjus . ergo ipla a S minima erit quacuor 
proportional turn a L , a E , a S > A Z : maxima idco a E . vnde E S compo- 
iita ex maxima , & minima * maior eric , quam L Z compofira ex reliqui* , 

Jioceft Lz minor, quam E S. 

8 -> ‘Et quotiiam eft vc a Gad aG ,“ ica EBad BS, 8c ita LP ad Pz . erit vt <*»•** 
L P ad P z , ita B B ad B S . Sc (onuertendo vt z P ad p L , ita SB ad BE. 
AiComponcndo vtz'L id L p, ita S£ ad E B. fed z L ottenlaeft minor, quam 
SE,ergo& Lp minor erit quam E B . Fropinquiorigitur minima: minor 
eft-retnooore . qUbdtcrtiuloco crat oRcndemium ■ 



Lemma XXV II l ' . .. , . 

„ . .. _ *-‘t 11 * •* *•• • 

K Vrfus ijfcicm pofitis ratio auterrt-A Dad ! A F fit maior raticine A G 
ad AC: Dico fi teniicirculds* A ! B 'O-.'jrxrendiii/r Vltfa centrum 
L - circnli DLF , auc ipliim centi%iit r 8i*#ilj»it , i redam'F G'toaximatn 
cfirommum,qu* ad pundum A pfertincar, & i nter tire u mferen t las ABG,4P 
interijciuntur.mTttimam A btSiyerb ne©<exltfoifitur>nec centrum illud atiin- 
giti ducatur apundo A adcircurafcrentbto'K -Prfeda A M trqdalis A 1 , fii 
producatur ad chcumferentiam A-B C in O : eft iuteni A i- nrajotvquirw a F, 
minor vero, quam a K . cum (it vt a G ad arC rtiatfer'-nempe id -tnirtoretn , ita 
quadratum a k ad quadratum a i ex pofittone. Diva n&wcrt^KS^ttfdm sKi 
F'C max irt) am eflt^Omminiam.'AiiarumaUWttvptOpmqaiotdii'minimi 
«W«iore ex featfc^ parttfWiinorem^fleii 'snrnox i u i / «i ‘vHnji'f t 
X ''Diicatiirenimiper A* VtguhqUcKdadtpeaiEoi® lecaqs arcurrtfcrerttiasF K 
a B C in puntlis E B, & primum fcmicirculus a B C,vciextcndattjr vlrracem 

•»/* •! ’ 111 V i 1 3 -I A -I r ^ f. ) 'lil* « • ' * ! ■ 
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ttttwqirc*ll DJEP,quddftT,Vci tpfiitft ettfrru4t(ingartfr conmsftantufC K 
C EjG f.angulus.igitur E'B Witi feWitirtUfo reduifftt. qtlardE Cbifittrian- 
g»ti ElftCymaior erirlacerc E 8. ied-F &n6n ; eiFminWji uam ECiergo & FC 
maior erit qua £B,&i)c oftedetur maior omnibus alijs Manima^ftigitur FC. 
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Rurlin quoniam C K non eft maior quam C E . idco nec qqadratum C k A 
«r j»iai maiuserit quadrato C t > led quadratum C k * squale ell quadratic A K , A C, 

6c quadratum C E xquale quadratis E B , B C . ergo nec quadrata A K > A C 
maiora crime quadratis E B , B C; fed quadratum AC maius eft quadrato BC. 
ergo reliquum quadratum A K minus crit reliquo quadrato LB. vndc 6c re- 
£ti A K minor, quam recta e B . atquc eadem ratione oftendetur minor orq- 
nibus alijs. Minima eft igitur A k . : 

Ducaturauccm alia recta LAP ipfi AK propinquior quam E B, Sc- 
an f circumferentias F k , A B C in puntftis L P , & lungantur C P, C L. 
angulus igitur LPC in femicirculo reftus erit j Et qucni-m CL non eft 
maior quam CE, nec quadratum CL maius erir quadrato CE.ideitnec 
quadrata LP,PC maiora erunt quadratis E B , B C : led quadratum PC £ 
maius eft quadrato BC. ergo reliquum quadratum LP minus crit reli- 
quo quadrato E B . quare & rctl a L P minor, quam refta E B. ideft propia- 
quior minim* minor remotiore. . ' 

Sed non extendatur femicirculus ABC vltra centrum T, nec ipluta# 
centrum attingat . Producatur au- 
tern E B lecans circulum comple. 
turn in H., quern etiam k A pro. 
dutftalccet in V,&iunganturGH, 
eisque parallel* agan- 


IV-*- 

AG IS 

&& 

Aiti.lt 


Gk, K D 

turCS,Cy ,y X lecautes A FLA k* 

A D i in punftis 5 y X . & lit pr»- 
mum Ak maior quam. F.C, Quo- 
.= -- niam igitur <ft vt ; A G ad. A C , * 
ita FC ad CX,& iu Ak ad A y. 
erit A K jboceft A V ad- Ay , vt 
FC ad CX. fr permutando vc AV ad FC» ita Ay ad ,C x. ,6< com 

»i*"i fcquenter* ita V y ad Fxomnes videlicet antecedentes ad omocs coplequ«Pr 
tes , lid A V > cui *qualis eft-A K , ponitur maior quam F C, : Wgp fc V y 
maior crjt quam Fat « r. ::i:..iiiA..i-in.-imrtqA < r l i «.qm J fts 
& quoniam * arqualia lunt raftangula y A k , FA r. erit * vt A y ad 
A F , ita Ax ad aK,hoceft*d AV.fed y V com police* extremis often- 
maior , quam Fx conjppfiucx medijs.^ergo* altera ex tremarum Ay, Q 
A V , nempe ip‘a A ^minima cry , maxilfia vero A V v quare A y ] minor 
mol '.r.i-erit , quatia A F , Ac xtiulto minor , quam A E. Et quoniam* aj^iilia funt 
w rc<ftjngula\A k , E A S ^toportionales eriAtp A K , a E , a'S jay . fed a k 
maior ell, quamjE jjergo & aS maior erit , quam a y ,boc eft ay mi- 
nor, quam aS , ledipia ay eftquoque minor, quarirATE,vt demonftra- 
uiffiw* teminor ■, qg«ro ^jfawgoipCaA yminijmafitkquatuotiproporw^ 
"‘'•'•’""" nalmm vnd?c»tppcfit#ci.y *,«K 

maxitn^yidcJi (et , 6c minima* ,ho<; ( cftrq&» y V » maior wit 
pofitaex«l*qu»- . M -■>! z uxlititno vji&iu on 1 Sophia 



SBad BE, & componcndo vt y V ad V a ,iraentS£ ad b B . led Y.V 
oftenli eft maiory quam . SE, ergo & V a , hoc eft a K > raaior eru qua.-n, ' 

B tii'i ac^ ficdemonftt»J>inir omnibus aJijs maior . Maxima elt igitur om- 
nium aK. . .- 7 :!: i ,ui tii 

i - ) Sedifit FC maior, qdateA"k ! . eadetrirarionequonram eft vt aG ad aC, 

Xic-f 1 P O • adL*C Xy & ■ icaJ a Jt ad ;a;yd rfcrir F C ad , CJX, vt a Jc » hoc cltfa/V »“• 
SM ay? ft pcrmbtandi/ vt fvQ)!aalr:on;r ;\j .if; ' - j . f 7 

• 4 -V ,’llaJCrfX &dva YXotooonfcquciwip icu y Lr . \ 3 . r--. 
tetiftfifiX tK^Vyfifcftiornneaaa-firjijrs •'vie • - V, Ac 4 

% tftetfehrei-'ici. .omnepMafequeniies-'; <iUu;. jo p. AD ■ 

ted PG pdhriur+aaior.yqiiam aX . . J;- VK 

4>bc-«^q»aw« Wb.ia^Q&:J.Xmi- \ JE^ j * 

ior erit , quam V y . fed F X com- M-W nip 3 , 0 a ,\ 
yhfitdn#ftieJ(<eTrerc*iS duamf*,picaa.».d aar^S nbfiiaQ 
portionalium aF,a y , a V,aX.ip- tlO. !aj k i 5 .-.':ni'o A 

fa veto Vy ex modijjs ; conftac au- t . ••.>£, n 0 1W r., 

tem eas propottionaW effc ci^ co quod re&anguluni'Tx.X * zquale.eft re- Carol. fvij. 
Sangulo y*K,hoceft y.xM;. . ergo 'altera extrcmarum aF,*Xim«ima rk ‘ 
erit , altera /minimk./icd a,F non eft maxima, cum fit, mindr quam' a V;. 
ergo min%aerfr, flc eonfcquenter aX maxima iraque a XAiftqriefit quam 
^ a V4& multo maiOr-r^uSm a£ . ! :*n* Ma .■ r > . ' 

Etquoniam*a:qualia funtre&angula FaX: Ea S , proportional?* .trunt 
aE, a>E,a S , a,x . fed a F minor eft, quam a E, ergo & aS .miffttfarrit , „ 
quam aX. eftaufem& a E minor quam aX;vtdemooftraifmu»vft£.c®B- 
fequcnter aF mulco minor itaque a X maxima erioquatiiczpmporrJotialium 
•aR r a:E /aii:,aX . qiiare *aF minima, vnde FX compofitaex maxima, & T '" a ‘'“ 
minima maior erit , qiifm S £ ceropofita ex reliquis . . ;j ,5 ,, ; 

S- JEtcpoBiiibelkYe&Gtad »Oita RCadCX , & itaE Bad BS»«pit-F C 1 «..,q 
adC xvtE Bad BS. & conuertendo vt xCadC F, ita S-B ad B E, J & com- 
ponendo vt x F ad F C rka S E ad E B. fed x F oftenfa eft maior quam S f~j 
ergo & F C maior erit , quam E B . eademq.racione oftendetut maior omni- 
-£) bus alijs.quare maxima eft omnium FC. quddcft priroum " • 

; Sed fint acqualcs a k , F C . Quoniamigjtuxeftvt;aGadaC>*itaFCad r . r 
C x.&itaa k ad a Y.erit E Cad C X,vt a k. ad ^ytfediiCponiturzquaiisa Jcy 
ergo & C x zqualis erit a y. & additis zqualibosG F,a V.tota x F zqualis erit, 
toti y V. fed x F compofita ex extremis quatuor proportionaliumf a , a y 
a V,axj ipfa vero y V ex medijs. patet aiicomeas proportionales cflb, 
quia re&angulurft E ajt**qnalc eftrediangulo.jrjiK^boc eft.Y & V -ergo c-ol 
maior extrema maiori mediz, minor minori* zqrtalis erit . toque a,F al. 
xera iek bxcrumis zquabs erualtcri cxmcdijs y a, a V. fed non eft zquglis 
i' ip fr A Vty qfiia minpr eft '. ergo zqualis ericipfi ay* , 1 • -i'a. : iv s. 3 
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Rurius quoniam C K non eft major quam C E . ideo nec qnadratum C k A 
*r p^i maius eric quadraro C E > fed quadracum C k * squale eft quadracis A K , A C, 

Sc quadracum C E xquale quadracis E ft , B C . ergo nec quadrat a A K , A C 
maiora crunt quadracis E B , B C: fed quadracum AC maius eft quadraco BC. 
ergo rcliquum quadracum A K minus eric reliquo quadraco LB . vnde &; re- 
dta A K minor, quamre&a e B . atque eadem ratione oficndecur minor om- 
nibus aJijs . Minima eft igicur A k . , 

Ducatur autem alia recta LAP ip fi AK propinquior quam E B , &■ 
cans circumferencias Fk,ABC inpundis L P , & jungamur CP, CL. 
angulus igicur LPC infemicirculoreduserits Ec quoniam CL non eft 
maiorquam CE, nec quadracum CL maius eric quadraco CE . idelt nac 
quadrata LP,PC maiora erunt quadracis E B , B C ded quadracum PC ® 
maius eft quadraco BC. ergoreliquum quadracum LP minus eric rcJi- 
quoquadrato E B. quare& rcdaL P minor, quamreda E B. ideft propin. 



turn in H, quern etiam kA pro- ’Aa , 4P 

dudaiecec in V,&iunganturGH, | , »• ad ‘3 

G k , K D, ekque parallel* agan- ! / d ! \ '< AKktJ- 

turC S ,Cy ,y X iecauces A H,A k, 

AD* in puedis FyX . & Ec pr». wmi $ 

mum Ak maiorquam. EC. Quo- irfl-i-juMtl ,v% 

»= •• niamigiwT <ft.vti A G ad. A :C, * linwubwq 

ira FC ad CX,& iu Ak ad Ay. .. 27 3 i! rrTrr-sr^fii :ip ,onv Midi 
etit AK jhoceft A V ad' Ay* vt . ... . wife.- -p ha d e t : 

FC ad CX. fr permucando vt AV ad FC > icaAy ad C *. Ac coH- 
fcqucntcr* ica V y ad F x omnes videlicet antecedences ad omnes confequepr 
tes, led A V > cui arqualis cftA K > ponicur maior quam F C ; e<gp & V y 
maiorjerkquam Fxi n B ,;l idt.mqas Jilt 

“jjujjtr £t quoniam * acqualia font redangula y A k, FA x. eric ‘ vc A y ad 
A F,ita Ax ad aK,hoceft?d AV.fed y V com polka « eatremis often- 
Tm.tiaiuf^ eft maior ? quam Fa contppfea c* medijs ._ergo* altera cxtremaruni A y, 0 
AV.neiopeipla A y minima etft , maxima vero A V v quaro Ayr’minor 
«»i. i.x.irerit , quad) A F , & mulra minor. , quam A E. Ec quoniam * afqMlia Tunc 
m c«i redtmgula \A k , E A S ,*'proportionales crime A K, a E , aS ,a y . led a k 
maior eft , quam. aE .^erge & aS maior erk, ^U5may,l)oc eft ay mi- 
nor, quam aS , iejjpfa ay eftquoque minor , quarrTAE , vt demonftra- 
uiifiw* fem»nor , quaro a jCaergc ip& A ytninioM ewquatuotiproporck* 
""-'• l " l '’nalHiin tt,K* »E>* *« 9 . *K> 8 

pmwme^delkct , & miflifiM * >koc oft <e&* .jf V > major eru quaWLftiS'rdB^ 
t 1 * '*ils Jt'< inino ioiE u a i :&,(! 1 sup *- 




Liber Quarrusi . t +j 

A Et quoniam eft vt 4 G' ad A C , ita * £ B ad BS, fcitaaK ad ay; erit 

•a K , hoc eft a V nd a Y vt E B ad B S , & conuertcndo > vt y a ad a F , ita 
SB ad BE, & componcndo vt y V ad Va .iraeritSE ad b B . led YV 
oftenli eft maiorv quamSE, ergo & V a .hoc eft a K. maior cm qua.n. 
CB^ac^'ficdemooftaabitur omnibus aJijs maior. Maxima elt igitur om- 
nium a K. ( ,. 0i ^ , 

i > SedifitEC maior, qdata/Yk', eadefiirationc quoniam eft vc aG adaC, 
S-itt- P O vadl-C X> & ■ itaJa k: ad i*yd inc FC ad.CX, vc a k , hoc clVvV 
Stf aPY? Sc permrutando' vt |v Qjiaafcnon u / 

■*V foa-GX ad- a Y^otecordequen-i r> ic 
tet *SF P X ’SdrVy , ideft 
% tetedihrei -id ■otnnep' jj®ti 
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terneas proportionate ellc ex eo quod re&anguIum'F aX'asquale eft 
dhngulo y a K , hoceft y.a.V;.icrgo’ ’ - — 

eric , altera minima . led a,F non eft 
ergo minima erit if 
a V , & multo maiorquam a£ . 

Et quoniam * squalia funt re&angula F aX : Ea S > proportionate ,ei“unt c 
aF, a£,a S , a x . led a F minor eft, quam aE.ergo & aS jninhr^ferit , .... 

, quam a X . eft aucem Si a E minor quam a X ; vt demonftrauirrtus,. & con- 
lequencer aF multo minor itaque a X maxima eric quatuor proportionate m 
•a F , a E yaS, a X . quarc * a F minima , vndc F X compohta ex maxima,& T ■or.i.huiu# 
minima maior eric, quam SE compofita ex reliquis. , . fcn; ... 

V. Ec quomam aft vua G-ad *C^ita FCadCX , & itaE Bad BS.qtk F C 
adC x vtEBadBS. Sc conuertcndo vt xCadC F , ita S Bad _BE.,|& com.- 
ponendovt xF ad FCrita S Ead E B. fed x F oftenla eft maibr quam S E-j 
ergo & F C maior iric, quam E B . eademq.ratione oftendetur maior omm- 
HD bus alijs.quaremaximaeftomnium FC. quddeft priraum ■; 

V Sed (int acquales a k , F C . Quoniam igatur eft vea G ad a C , * ita F C ad 
C x.&itaak ada'Y.erit ECadCX,vtakad pysfcdJ’jCponitursqualisa k-, 
ergo & C x squalls erica y. & additis *qualibns:GF,a V.tota x F squalls erit, 
toti yV. fed xF compofita ex extremis quaruorproportionaliumFa, a y 
a V , a x ; ipfa vero y V ex medijs . patet xiitotn eas proportionate cite , 
quia rc&angulum E a x**quale eftre&angulo jutiC, hoc ell.Y a V . ergo CtM| 
maior extrema maiori medis, minor minori* sqtfalis erit . imqup a,F. .al. 

Wi iriefextranis squalls erit alteri ex medijs. y a. a V . ’fed non eft squabs 
- tpli' EVr quia ntinpr eft . ergo «qualii critipfi ay r.j 


altera extremarum a F, a X imaxima 
maxima, cumfk.rrihdr quacoia Vj. 
Sc eonlequenrer aX maxima iraque a X'tniiqr erit quam 
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i ±6 De Refol. & Comp. Mathematics 

Etqnoniam*rcdbngulum yAK, hoc eft yAV xquaje eftre&angulo A 
E A.S, proportionates crunc A y , A E , A S, A V .led A y cum lit zquilis 
twi A F, minor eft quart A E. ergo 6c AS minor eric, quam AM. itaque 
k *'« quituor proportionalium 1 A y , A E , A S , A V maxima eric A V , Sc ' con- 
- kquenrer minima A y . vnde y V compoGta ex maxima , & minima maior 
quam S E compofita ex reliquis . . >j a , t t 

Et quoniam eft vt A G ad AC, ha* E'.BT adB;S. & ita A k_. hoc eft 
A V -ad A y ,critA Vad Ay i vt EB.ad BS'x&xonuertend© vt y A «d 
A V , ita S B ad BE. & componendo vi y'V ad VA, ita crit S E 
ad hjB.. fed y .V , oftenTa eft maior quam S E .ergo Sc VA ,hoc eft At 
maior crit J , quam EB. atquc eadem ratione ofteodetur majoy. 0 fni;ibu 5 
alijs . quart & FC> cum lit zqualis A k, eric quoque omnibu%.fntuor> 
itaqae vtraque maxima crit. Maior igitur reiftarum A k, FC mjraima- 
eft omnium, qua - ad pundum V A pertinent, fie inter arcuddtr^nttas 

ABCjKfyntcrijriuntur. • rr«o X I . . ; ,\ n 

Deindc producatur MO donee lecetcirciduin pED cotnplctmn in R, 

& connedatur G R , cui parallels 
agatur C N fecans MR in N. 
rechngulum igitur M A N * z- 
quaie crit quadrato Al, hoc eft 
quadrato AMifunrcnira zquale* 
redz A I , A M , ex conftratftio- 
ne . quare A M zqualis crit ipli 
AN,fc cumiit rc&angulu FA X 
ka . ij * zquale quadrato A I, hoc eft 
quadrato AM; proportionate;, c- 

runta-F, aM, aXs funt autem / a, -ii tc.ii. ! 

& irtzquak»,quia aF minoreftquam aM; ergo FX compofita exertre* 
mis maior cricquam dupla media , hoc eft quam M N . i 

um.fr Ecquahiameftvr aG adaC/ita F C ad Cx.&ota MO ad ON 
eric-F C ad‘C X, vt MOad ON. - ..... . >'-lu 

Cc conuwtendo vt X C ad C F, ita 
N O ad O M . & componendo vt 
XFad FC, ica eric M N ad MO. 
fed X F oftenfa eft maior , quam 
N M . ergo Sc FC maior erit quam f Fl 
M O. Eadem ratione quoniam iX 
reitangulum y*K,hoceft yaV, 
w.. it. ’ zquale eft quadrato al, vcl qua* 

•rfcni drato- a M ,’ proportionates crunt 
y A , A M » A V : lunt autem 

& inzquales . ergo y. V compoftta ex extremis maior erit , qoamM N , me- 
dia videlicet dupla . Et qutuuam eft vt AG ad AC, ita A&ad Ay . & 
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A it*: WO ad ONrerie*c> AK'icl.AiVS aid A Y . itiMO ad ON*. & con- '' 
dentfndu vt y-Apad-fA Y* fta.;l>LO(ad;jp.Mv;de componendo vr y V ad 
V A, im eric N M ad M O . led y V ollenia eft majors quam N M : ergo 
& dP sii)3ielA;k pnaior erkqoadjsMO;. h j ;»:«:?> s •• , w 

r ij^fii>)^dhia«ibretiaDgukartT E AS ‘ ajquaie ett ijoadtato A I , hoc eft “ m ‘ r> 
qoadiwoiAvftfcl propt)«ionaleser«ric A:E AM- auam & intequa^ 

WJU ergtp & ■& com pbfita e x exnsanus' maiot-cOCi, quauiBdtipla!^ru!dia,aoc. 
eftjiju^maM-N^i kosjifoniam elt; v.c Arti ad AOcjt' idi ;B B ad-ii S: & ica- i,.. ,, 
MO ad ON. crit vt EB ad B S , ita MO ad ON. & conucucndo Vt 
SB ad B E , ita N O ad 0 sonipqncodo vt S E ad E B , ice. 
crit NM ad MO. fed S E maior ell, quam NM , vtdcmonilrauimus, 

3 s ft miabr. eqir; qiiara .SHE. , Atque eaccm xaiione oltendemu* 
MM«s3aii.A naaiares 1 cllbiipla.; MO v .qiiliima eft igftur MiO. quod ell fc- 
cUadumq A tnutoujqbovi;''’ ,jV tncsml m;{j ; 

Poftrerno ducacur per A alia rc£h LAP, ipfi M<© spropinqtlior , quam 
EB iecans circumferentias F k , Adi C in punclisftfP . & hnt retie L P, 

E B exeadem parte minima: M p , & producaiur.LP donee fern ctrcu* 
iu-n DEF completpai in Q^, & iungatur G ei paralUla agatur 
CZ iecans ipiam L in Z. Ke&angulu igitur L A Z, E AS* atqualia 
crunt.acproindeprogortionalcs AL,AE, A S , A*Z . in prhna quidem 
Egura vbi A Lt A E exilunc inter re&as AM,! A ft fie argumentor , 
fed A L mino/cft quam' AE', ergo & AS minor erit , quam AZ. Et 
45 quoniam rciftangulum E A S * arqoale eft quadrate .i A i ,Jioc eft quadrato 
A Mi propomonJes crunt A E> A a S. fed a E. maior eft quam a M, 
ergo & qM maior erit quam a S atque adeo a S, minor erit quam a Li 
& multo minor quam a E, atqui eit minor quajb -; A Z,*vt dernonttra- 
uimus j ergo ipia a S minima ent quatuor propouionaiium aL » aE, aS, 
a Z , &‘conicquentcr, a E maxima . qtjarc E S coirpcfif a. px maxima & 
minima* maior erit, quamLZeompofitaexrcliquis, bocdLLZ minor, 
quam ES. , 

-m fJndeawd%v«TO!^gu»wbi aJiKinap,^^: to 

aE »M> aff -PA- <4 

argumencor hoc iqodp . ; icd a L 
D mwor.eft.qudinrai f^Wgo & aS 
vlnaiori<^qWm,#.Ze. ^tquprviamr .1 

, reiftdogulucn EaVftqyafe eft qua- 
L.dra(a hte ejft. quadijito aM \ j 
I. propprtiepftej eruftw aEjaMraSv • 

, Kd .a E rrunor fel^UMoi adVi> V • ’ 
gpi&.aM minor exit, qttam a S . 

- at^je'idto. * S .maior cri&qpa tn alLi ■ i ni 
•t ■&'<ftultonjaiof quam-a 8 ■ eftquoqiae maior < 

ipii, AS. maxima oft quamorpjppomaQaim«#fr, a E> aS,.aa, & coa- 
iu»a* fe- 
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i4* Dc Refol. & CoOip. Mathematics 

TKik * k ’ fequenter'aE minima, quare ES compofita ex maxima minitfiaiina* 
ior erit, quam LZ compofita ex reliquis , hocellL z minor quam E S .quod 
etiam demonftrauimus & fupra . ' „j. . : . i/i !>.. 2 .. /. ;i i-ui V 

fc L Etquoniamin vtroquecafueft vt a Gad aCy ita> E.Bad BS,!*&,ita *LI& 
ad Pz. cntvtLPad Pe.iti E B adBS. flccoouertendo vtZ£^« 4 P;Lj jta 
S BadBE. fitcomponcndo vtZLad L Pyita S E ad E.By |cd.Z -Ejoftenl* 
eft minor ,quam S E . ergo.&LP minor crir, quamEB. Propinqiiiw igU 
* rur minimz minor eft rcmotiorecx eadem parte , quo^ teitio ibobxrat o&cft- 
dendum. . .i u. O Pi mi, 2 l] bs Sid jv ini .AO db Ola 

Compofitio udaui' Cains. O 'A i i . i a I* l! 2 

* ‘ " ■ n , IA '/ li.. i t L»J1 . C >A he M#1 iit» 


S im dari duo iemicirculi ABC, DE F, quales inprxienti cafii ponontur.. 
data autism reda linea V Z . Oportet inter circumferential AB.:C> DEE 
ponere redam lineam xqualem V z , ita vt ad pundum A pctuncat , 
Oportebit autem ip: ' 

Cim V z non efle maio- 
rem maxima redarum , 
quxad pundum A perti* Jf ) 
nent , & inter circumie- 
rentias a B C, D E F in- - r 
tcnjduntur . neque mi- 
norem minima . qux au- 
tem (it maxima, quxue. 
minima urn eft demon- * 
itratum. • ,• 

Ducatur aKipfiFD 
perpendicuiaris iecans fe. 
miarculum D E F io, 

K , fit G quidem daw v z, * 
fitxqualis maximx . fa- 
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dum iam ent, quod proponitur . etenim maxima eft ca,qti* maior eft re- 
ft arum aK, EC. fi vero lit xqualis minimx, minimaquefitea ,qox mi- 
nor ertiplarum aK,FC. itidemiaftumefit quod proponitur id veroneu- 
tra redarum a k , F C fit minima . inuema minima Problemati fatisfie-, 
inuenrio autem rcinimx conft.it ex Lemmate 31. Si autem V2 minor fit 
maxima ,-^m?ior minima . iumatur ex centro circuli DEF, quod fit T, 
; 1 reda T G\ xqualis T C , & * fiat vt AG ad AC, i;a quadratum a K ad 
aliud quadrdtum ,quodfit\a 1 . Similitcr.fiat vt A G ad aC, ita V z ad 
alum , qux fiE-z L , & V t compofita ex V z , z L fcctnir bifariam' in N . 
cum igitur a quadrawJ&iP'Suftrendum. fit quadratum A 1 , vt Pbrifma fie- 
ri przeipit : dclcnbatur in V N femicirculns , in quo accomodetur V S r- 
quaiis A E. inilra'oihfldetur A I miner , quam V N . Dtinde connedarur 
S N . quadratum igitur V N luperat quadtatum V S quadratoSN ■, angului 
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A enim V SH in (cmicirtulo re&us eft . itaque re<fVar V N addenda eft , vel au- 
- ftrenda rufta zqualis N S.fic Porifina.fien iubet . addatur ergo, vel aufera. 
lur prout fequentia Przccpca doccbunc , eaque acura vel diminuta fir .V P . ea 
non eric minor jquam AF, ncc maior quam Ak, vc qiiatuar iequentia 
Lemmata oftendent . itaque poterit a pundto A ad cirtumfereOUam k F 
•bet re&a A. E zqualis VP.} ducatur igicur A E , fit producacur donee 
fccet fcmicirculum ABCinB- Dico recta m EB Problema etlicerc . 
r ; Compleatur enim circulus FE,DH, quern EB products teceun H. 

4c ccntro N. amcrqallo. N S , vel H P dekribatur circulus tccans reclaim A' 
VI*inQ. i* circulus tangit rCiftam VS in S ; quarequadratum V Szqualc 
eric rcdlangulo P V vel V P L , feu , quod idem eft redtangulo V P, 

B 2L, plusrciftangulo V PZ: pundhitn eftim Z cxi .it in reda PL, vc ea- 
1 detn quatuor fequentia Lemmata oftenderec . Si igicur fiat vc AG ad AC, 
kaveraque zquaiicatis par* ad alias parccsitidem iranebic inter cas partes 
qualicas. A'd qubtiiatneft,vc AGad ACyicaiquadratum A K ad quadratum, 
AiijicETtScnJlruiftionei.criccoiiuertcndt) vc AC ad AG, ita quadratum 
A I , hoc eft quadratum V S ad quadratum A K , quadratum igicur A k eric ’ . 
vaa pars zquaheatis . alteram vero fic inueniemua , Primo quorum) eft vc 
A G ad A C , ita^V Z adZ L , ex conftytdtionc , crit conucncndo vc AC ad 
AG,itiLZad MAywauumLiad *0 ,itaeft rcibngulum VF,Lzad 
i*ftangulu» P V z ; canddm eninv habencalcitudimm VP. ergo vc AG 
ad A G.».ica cm rccfamgiilum V-Pf Lx ad rc&angulum P V.z. .. 

•naLvj . * Fi*t 
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Fiat vt A C ad A G , hoc eft vt L z ad z V, ita P z ad aliam , qu* fit z M 
vt autcm P z ad z M , ita eft reChngulu mUPz ad re<5fangulum VP, z M: 
Punt cnirii eiufdcm altitudinis V P. ergo vt A C ad A G , ita erit re&angu- 
lum V P z ad rebtangulum V P, z M Et quoniam eft vt A G ad A C , iti/ 

V z a d zX , e< conftrdctionc > erit coriucrtendo vt A Cad AG, ita Lz ad 
Z V . tdvTL z ade\I , itaeft rc&angulum v P, L zadrc&angulum PV z; 
eandetn enim habcnt almudinehi V P . ergo vt A C ad A G , ita erit rcdan- 
guljm V P,L z ad rc&anguluni P V z.ied vt A C ad A G, ita oftenfum eft 
recianguiuin V P z ad rcfta'ngulum vP , z M : ergo , vire&angulum vP, 

L z ad redangulum P v z , ita erit rc&angulum v P z ad redangulum VP, 
ii Z M . led mx vna antceedenrium ad vrurn conlequentium , ita * liint omnes 
anteccdentcs ad omnes conlequentes . ergo , vt rectangulum V P , L z ad 
redtanguium Pvz,hoccft vt ACad AG, ita erunt re&angula vP,Lz, 
vPz, ad rcdangula P v z, vP,z M . atqueadco rc&angula Pvz,vP, 
z M , eruuMilterapm acqualitatis . 

Iuque quadratum AK,hoc eft rc&angulum A k , hoc eft redangulum 
E A H , sequale eric/edangulis pvz,vp,zM, hoc eft re&angulo P v M . 
fed Pvjcqualiseft A E , cx conftrudione ; ergo & vM squalls erit AH. 
condediatur Autcm BC, cui parallela agatur GR lecans E aln R . angu* 
lusigirur ARG xqualiselt angulo aBC, &ideo redus , quia & iple 
*• aBC in (emicirculo rectus eft , vnde * atquales lurit "E B , H R . fumarur 
•autdnvB ; i»^oalH a R; tota E x acqualis erxVoti'AH. hoceftipfiar'Aiiled A 
E A^sequaUs^ft- Vtpex-conftru&ione .ergd&rcHqda ax squalu erk -ri- C 
liquae VPAI ; ib . izw.:. i . ei'vicb tiqajs.aft civiciip.! iltoiq -ci 
:i Eejquonkim limiiiA funr-triangula a'B CvaRG ;crirvt aG^adnaGr>-ia 
al B ad'» Rl rled vt a Cad a G, ita eit -quoqUe p ? ad zM,ci ; conftrudid- 
neydrgov* aiB aii^R!,hoo«ft ad B X , it* erit 'p z adz M .Acomp^- 
nendo vt ai adxdyita pMadJvl z . led a xiofttnla- dlt aquaiis jpM..crg<> 
&xB squaliserit Mzvdcdtotj EX oftenlaeft seqoalistoti'V (My * r g° 

A & reliquaEB reliqus Va squaliHritv Ptrfita eiiigitut intei aitwraik 
rentus A BC, KF re£ta E£ abjualisdat* 1 iVi, eaque ad pundtiuti 1 * P e * 1 
titief. quodtaCicndutn .) m L . < - • JJ • ‘ . ' ; n 

i Atvero ieitatn aE minorcmefle, quiam y N y fic demonftrabiittus ; v - 
.b Prim uni ha beat a DadsF -non maiorem rationim , quam laGatfaCl D 
■cm. a. ergo -al, non * erit maior quam a F . atque- F tb minimaerit lfucreeprarnm 
ltJ1 ' intercircutpferent las a B Cy-RF. cohn Sda/itar autettt G K , K D , eilquc* 
parallel* Agantur GY, Yd fecantes akyaD in pundtis Y*. Rc&angd* 
lum iguumF a X * squale -erit • quadra to a[l iejuire prcportionales erunt 
Fa,al,axi vnde Pi compofita ex extremis non cm minor > qqaai* 
al duplaJt ■ -'iroj ::ia ^ J. ibs ^ n, J.Abut ! 
b Etqudniam eft yea G ait a:C ,4 m SFCad-CXivdcrka Vr- Ad zi « 
conftmctione ; erit vc F C'scf. C-X , ita Viz ad z L & permutatida inf C ad 
vz , ita erit GX ad zL fle * ua quoque F X-ad V L . omnes videlicet, ante- 
i i cedcn- 


It*, if 


tea. ty 


l) qoirui 







l! 


jm > niunjt 35. 1 

eSSn O i .->A firsts 


Um. \1 


B cedentesadomnes coaftqaemes.lcd FC»cum fit omniunv interceptirum 
minima , minor eft quam V z ; ponicur enim V z maior minima ; ergo & 

F x minor eric quam V L fed Fx often (a eft non minor , quam dupla a i . er- 
go&al dupla minor eric, quam ipla V z. & conlequenter al umpla mi- 
nor , quam VNdimidia videlicet ipfius V L . 

Sed habeac a D ad a F maiorem ' * 

rationem , quam a G ad a C . Aut 
igitur , fcmicirculus a B C cxten- 
diturvlrra centrum circuit D E F , ur 
quod fit 
primum 

C ka donee fcccc 

completum in P. & conncdatur 
G k,cui parallela agitur C Y fecans 
ait in Y. redangulum igitur yak 
’itquale crit quadrato a I . vnde 
proportionales erunc y a , a I j a fc. ‘ X V ; • 

qnarecompofita ex extremis yA, A K, hoc eftreda yP-non eric minor 
qoam ' AY duplav, > s » ; ta *u*d£iqs t* 1 < 

Etquoniam eft vt AG ad AC* ita AKadiAy,&ita V z ad2JL.ex con- >«-w 
ftrudione ; erit vt A k hoc eft A Pad A y ,ita Vz adz L- & permutando 
vt A P ad V 2 , ita erit A y ad z L I & * ita quoque P y ad V L ; omnes videli- >,<•;>»! 

D ccj ancecedentesaiidmnesconlequcntes.fed A P,cui*quaiis eft* AK mini- 
ma inter ceptarum , mincrcft quam Vx; ponicur enim Vz maior minima; 
ergo Sc P y minor , etit quam V L»icd Ryoftenlaeftnon minor quam du- 
pta a J. ergo & a 1 dupla minor eric, .quam VL , & conlequenter a 1 fimpla 
minor, quam VN dimidia videlicet ipfius VLv, 

' r Sed noneztendatur rciqicircdus . a BC vkra centrum T ergo a G roa- 
ihr erjt.quam a Gi & per conftquens a k maior quam al;cft enim vt aG 
ad aC , ita quadratum .ak ad qu'adcanim a I ex conftrudione . cum itaque 
a I minor fic, quam a K} maiorautem,quamaF.potericapundo a adcir- 
cumferentiam F K ducireda a M arquahs a I . ducatur igitur a M-, caque 
-ttv.'J pro- 
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:tyod tpaaixa jayou snjiA suoispxdap suuotii tuaatds jad snuoai stjonje oaoj 
onbqe qe jAeit ‘Jeaicdsnpadjojd suriu snqinbxa'sainoiuqnp jniucSij y 
‘ laqcq 0} lit aioud xoipcXa anbiE JoypM uiapinb :$ ‘ xjjm qnmnajp 
tpttaiuanirt snpout tuaine xsijy • rnbc jcauclusqKjBtUHH >g * ouioWttx:j[tnb 
-uej] sftut turw ‘ tpiA ctnEiicg in andpxjd yg ‘ potty ur eiusqjjsp ut qjenb 
snjuajxa tntqjajtp tit auiuEjd enbqc ut tijcuca pA * snnu ja^p snunuodo 
sr8era cutna utn^) ‘ jnwjcqtni xttbc sapyjadnj sir ‘snuaAjjncna snquuaj 
-y 1 tip aisqap ascq uay jaidoidsn'o ‘ suaticiu ?? ‘suayyuoa Eftbcjnminbaj 
nunnofau aoq pr turn) • oncxado lajaprna xejjej sueiu uintnpai^' mntnp <3 
jajdojd tucaipeut ut utaine uou ‘ narj onbip uiuaij ajaqap tuouorlwado 
tpoaymnq txt(j *snp stutmjp jnnqEp t umxputtqiuy uinjnojEa jad 
Jsiuaribajuoo ^ ‘ stuuiqcjyiKiuiap.iiaypd lA'jMiai jaiatoetpjniiqEp ‘uttuoid 
-utnj fnarj ampidamn moaoj luonpBiiUEyip j»‘sif|SW«Ui«a^iq?.qq^uiua 
snap * arobc uiapyiadnj ?g ‘xukucj sHjimpjoj uiajatcpnj jatut utnjptuaiut 
yauiniEtou uinpouipBUianb ‘ xabc AUai agaadty c? ‘ si loyua ui uinjboo jajut ya 
ponb ‘rannenjaiut jajuaSiyp jmiaiou ,-ysapauinpjy iinnyuouiap ia ' xtiai 
utnjiuaa ponb yamJpt uuuiuaixiajs snina‘ ya eouxqdj sintatiEOi anbie'su 
-uayyuoa arnbe turaa sapyjadtlj ‘ jajpd uotttiapiA jnjaxauodlaftiTuatunjjp 
f uinjnao janu oitni mb ‘ a>nbc iu sic it putmt qo prqj t nraoinj' j nitiiamtid .ip 
uiriaipoiu pA'snjnaoy ja cu • xnbc itfapyjadnj aianiSSfun tacbiitj jradtiaainj 3 
pc letuanxad njrA battop suaumdap pA J ajy suajjoiiEiqjuaut iy oaoj mamc 01 
-Mp ut ! stpad sniuA aiodiA * xnbctuapyjadnj Jp • sitjiuicjoj aitfltwtxrty i*n 
-ut ujnjjctuaiur iy 35? ‘ uatunj iiiicuod uauieaoj uinjdt mnt suiuiejmaineoS 
-jai « ‘ uinpnp utauipmucj ut ujujejoj suaqsq eutuiej utcnbiejdnj utnpDip 
-uadxad pp jnitSua oiaip uituonb ut ‘ uinjoueijpui wwji UHimiuttu opudj 
sj ismi riiuEyip Eoojonp ‘spuaAsnqiiuajy ' snorjauipidaioui jnuwiuns 
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A pendicu laris HO, & centre H inceruallo-H O delcribatur circulusID-P.fi>* \ 
cans crura He, Hf mpuodifclK . produdum vero crus.maiuscHitt P • 
crunrigitur Ic , K f cxcellus,quibus crura Hc,Hf fuperanc perpendicu- 
laremHO. Quoniam igicur daheur bifisEFiiexcetTus maior IE excefliis 
nMriorfaFviCc bafisBexfefli«VfrotnaiorD, exccfTusautem minor G„vj;in 
%MairefQl«fjp4isdcfigpacumjeft. R.iM’fys.-senrroH-, itU«*uaUp autem H F * 
alius circulus deferibatur , fecans bafim E F in M, crus verb E H in L. ipfum- 
que produdum in N , differentia igicurlegmencorum EO. OF eric EM 
cum fine * xqualcs M 070E, differentia autem crurucrrlTE , H F cne'EE, “""' i 
ea ipfaqu^pff feccffuumlE.kf; eaque in figurffrclolutioniscrit D — G . s s s 
Quxratur'E M differentia fegmencorum E O, O F . ea efto A ergo B dr A 
B erit duplum fegmenUim E O . vnde.fi mpiurn erit Q ‘ 4* A j- f If* > 

Et qubniam redangiffum L E N * cqu-le eft redangnbM E F,erit v^L. c ywt \ 
adEM-iitaEfadEN hoc eft in figura ad rcfolutionem X pertinence crir'vc 2 < 

D — G yV , ita B ad . itaque ■ erit ipfe Bi'J , a qua fi aufcfaijur \ \ 

P N hoc eft^i reliqua -E P cne — G . ' V \ 

Et quoniam redangulum I E P * axjualc eft quadrato E O , fi bc e ft reddn. 
gulum fiib'JDjjA — G xqualc quadrato ex® A >C d E c> ^ 
i ~rr — B iiKTiquabitur B Qj- ff* A B in A . vj 'J ^ ^ 

Quadruplicefltur omnia , vt Poteftasxquationisintcgra fiat, ergo" 

* "’1^ — — D in G 4 xquabitur B Qff» A Q ff* B in A 1 . 

-j n - » Auferantur vtrinque B in A 1 , & A Q . addatur autem D in G 4. vccogni- 
c .C ta ab incogmtis diftinguantur , ergo 

8 \1 ""i— B in A i — A Qjequabicur B Q+ D in G 4 • 

1 ~ : Vt autc xquatio facilius explicetur, tranfmutetur fradio "J j in integra 
} " fliagnicudine>eaefto F. nam fi fiat vt D — G ad D,ita B ad alia, qua: fic F. erit F 
’ eadem qux a tq-, adeo planum F in A 4 idem erit , quod planu 4 • 
cranlmucata igitur fradione in magnitudinem integram . 

Fin A 4 — B in A id A Q,xquabiturB Qt DinG 4 . 

Ji ' Seu quod ijlem eft F 4- B a in A -- AQxquabicur BQ |D in G 4 . 

• 0 Et explicata fecundum tertium Canoncm /Equarionc . v 

F i-B-L. V.(F x- B Q^B Q- D inG 4) xquabitur A. \\ 

Vel Fa-B-^ L. V.( F 1 B Q - B Q^- D in G 4 )a:quabicur A. -'■— — — - a 
fnhac Aiqtiarione A explicabiliseftdeduobustermims^uorum riilnortan- 
tum indicat quxfitam E M diffcrentiam fegmentorum bails. 11am terminus 
maior manifefto (e oftendic niaforem ipla differentia, iramo ctiam tota bale,vt 
in opere conftrudionis peripicuum fiet . 

ei i aonim jff ,*• 1 tjpioq aa> .vliijp x* . '1 , qJt m-jrib 

iFiat vt .differentia exceffuum .ad exceflum maiorcm , ita bafis ad al.iam 
redamr, differentiae autem , qua dupla .ea.,r<y^a fiipcrac bafim dema- 
r 'tor. reda , emus . quadratum .xquale eft, exqpflui,., ^uo qu^dratum ciut. 

>» dem differentiae luperac quadratum bafts x & quatlruplum redangulunu 

-tuvib Z ' Tub 


\ 


1 6 1 De Refol. &, Comp. Machematica 

fub excefiibus. rdjqua- eric terminus minor . 1 

Vctebiem differentnradJatureadem fc< 3 a, & fict terminus maior. 

CompoHdo primi Ca(us. 

C It data bads trianguii F. F > exceflus autefri quo crus maius fuperar alti- 
O tudinem tnaftguli F D, excefl'usvero, quo crus minus tandem alum-i 

•fnji'il I •• • - ... . i ! ..rT » *(!.-• i ’>'■ ■ , 
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dinem fuperat D A, ex quibus excefiibus compofica F A fit minor bale 
E F . Oportet inuenire triaAgniurn. . Erigatur ex pun&o D perpendicu- 
Jans D 91 , quam ietnicirculus in F A defcriptus iecet in 91. ex putidXo au- 
tem F. demi.catur perpendicularis FT dupla ipfius D it. & conne&a- 
tur FT. qaadmntm igitul ET quadruplum eit quadrats wel re- 
a' “ (Xan- 
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Liber Qtiarrus . •' < 167 

A danguli FD A . Dcinde inFDfumatur DG xqualisD A .&fiat vt FG 
ad FD, ita FEad aliam.qux fit FR,eaque duplicecur inX,& in Ex 
deicribatur iemictrculus xCE. in quo accommodetur reda EC zquahs 
E T, quam dcmonftrabimus minorem dTc diametro Ex- fie conneda- 
tur 1C.& cencro x interuollo xC deicribatur circuius ftcans diame- 
trum £ x in S , eademquc produdam in y. Termini igitur de quibus A 
in .iCquatione cxplicabilis eft funt j E S minor }E y maior . 6c manifeftunL. 
eittcrmmumEy maiorem cflc, quxfita differentia legmentorum bafis. im- 
mo tota bale E F ■, nam cum fit vt F G ad F D, minor iienipe ad maiorem ; it* 

F E ad F R . eric Sc f R , vel R x maior, quam £E . flc conlequenter E y mul- : v 
cqmaior. in baft igiturE ffutratur EMzqualisES, quam poftcademonftra- 
B bimuj minorem ellft ipla E£ reliqua veroM flececur bifariam in O, per quod \ 

puniium ducatur ad redos angulosrcda H Q V. & fiat O V xqualis f D . de- / 7 
monftrabimus ipiam fD minorem efle, quarnE-Q . 6c conncdacur E V . cu - 
igitur r D , vel O V. minor (it, quam Q Ej crit 6c angulus O E V minor aflgu- '] \\ 
lo O V c.fiut ang.ibq V Fd xqualis abgulus V c Fi , occnrrens reda eFTre- i 1 

dzO H in H , & connedaturfH . Triangulum igitur conftrudu cit FTef, y 

cuius bafis eft data c 1 , crus vero Fi e excedit altitudincm triatiguli FiO ex- J p 
cellu O V zquali ipfi f q ; datx (iint cnim zquales Fie , FI V, propter xqtja- V , r 
litatcmanguiorum Fie V, FI V E fupereft igitur vt crusFif cxcttlit aititu- * 
dincm Fi O cxceffa xqmli datx D A j id autem, repetitis Relolutionis vefti- 
gijs, itafiet nmifellu m . 

C Centro FI intcruallo H O deicribatur circuius I O , k P ftcans crura e H» 

Hf in pundis Ik, &c^ producatur eH ftcans circumferential!) circuli in 
, P, vt fit PN xqualis D G , cui xqualis fumatur quoque 1 L. ergo reliqua 
Le xqualis eric reliqua: G f. producatur quoque y f ex vtraque pane, vt fit 
F Q xqualis F E , Be x Z arqualis x E . erit igitur Z Q dupla ipfius x F . 

Sc conftquenrcr quadrupla ipfius F R ; cum fit F x dupla ipfius f R , ex 
bonftrudione. £t quomam redus eft angulus x C E in kmicirculo re- 
tangii pircujum YCS, quarc redairguluip Y j^S.xqualc * crit 


quadrate CE, vel leu quadratis/e f, fT : fed-rfdang 

vc. 1. 1 • r ■ ! 1 s ~ £ 


, - i / . „ .yes, vd 

ZSe zquale eft redangulo z e S , minds qnadrato e$ , redangulum autem 
' Z e S ztjialc eftjcdangub) ZQ; ejS^ minus redailgulo Q e Sj_ hoc eft *- 




quite eit redangtilo fR , e S quater , minus redangulo fcS bi»**crgo re- 
dangulum fd,eS quktcr. rfTinus redangulofeT ‘ 


j£ 


v- - s - -.---j. o s bis, & minus quadra- 

(6 c S, zquale crit quadr.tdpT, plus quadrato fT,bcc eft plus redangu- 
lo fD A quater . Addatur vrrobique redangulum f e S bis , & quadra- 
turn eSt auferatur autepi redangulum fDA quater. ergo redangulum 
fR,cS quater, minus rcdangulo„f DA quater ,-^qqxle crit quadjttfis ef, 
cS, & xcdangub feS bis, hoc eft ‘zquale jvjt.quadrato y«l 

.dtatol eG quater., reda enim. fS dWtUieft ipfius CjQ, cunvfoK zquales 
S E. c.M, & zquales quoqufc M: 0 >P Cvtnrqne^x congjudioijc , tutp jgt- 
tnr quadruplum fitjaqoafc qtwdxiiplo , erit it. Cm plum zqqal^fi^pbv 
of Z x r hoc 


■i' S 
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hoc ell rcdangulum F R, E S , vel F R > E M , minus redangulo f D A » 
umi xquale cnt quadraco E O . led quadrato eO* xquale ell redangulum 1 E P, 
hoc ell redan gulum I c N , minus rcdangulo c 1 , P N , vel nunusredan • 
gulo cIL, ergo rcdangulum fR,cM, minus rcdangulo f DA, vel 
minus redan gulo elL xquale erit redangulo leN, minus redan £ulo 
c 1 L , adduo communi rcdangulo elL rectangulum F R , 


iWf ii »m> 

. "1 > 'i -J j J . 


. nndtaltn 
V H ollmisjni 

i 


o 


/ u!v; 10)1 I ,1> . t'.’l '111 , ' V- 

erit redangulo IeN, vt igitur eM ad eN , ita eric el ad FR. fed cum 
fitvt fG ad f D , hoc ell vt eL adcl, ita Fe ad FR.ex conftrudio- 
pe * dt quoque permucando Vt e L ad c F , ita e I ad fR . ergo Vt eM r id. 
EN , ita eric et, ad eF. quare redangulum FeM fub extremis xqualc 
erit rcdangulo LeN liibmedijs, ac proinde punda LM , fN in circu- 

lo 


Jigitized by Google 


'coro.t pi«f* 

icrtj| 


.Biir; M • Lihir Quartus. -4 -.T iff 

lqerunt, cuius quidem circuli , & centrum *cft in reda H V Cecan re redam, 
Mf bifanara , 6c ad redos anguios in O , atque ip/a V H lecat redam N L 
bifatiaai in Hi cum fint atquafts N Pi, IL, cx conftrudione , 6c iqtrales 
P,H j H'l, vrfemidiamctri, camquc Iccat non ad redos angulos. ergo ex 
^.efDUiace prxmiflo pundum H eric centrum circuli LM , F N . atque adeo 
ideal , quod centrum circuit 1 K P > vnde trquales crunt H F , H L .'iiint au- 
tem iquales & H K , H I . ergo & reliqua K F , idelt exce/Tus , quo crus H f 
iuperat H O alcicudinem trianguli . reliqua; I L , hoc el£_D A data; aqualis 
crit. Ad datairf igitur 'Bafim E f conftitucum eft triangulum HEf, coius 
cruraHE , H flu pc rant alcicudinem H O exccfiibus I E , K f, aequalibus da- 
tis f D Af A . qhqd facere oportdbat . , . 3 

At jrero rcdard.eT minorem e/Te diametro e X fic demonftrabirnus., 1 
Qu^niam enim <dt, vcfG ad fQ, ita fe ad f R>,ex conftrudione :/ 
eric pe^'diuifionetn rationis, vt fQ ad G D , ka f e ad e,R . fed f d Tni-i- ^ 
nor eft , quam f e i ergo & G D minor eric quam eR ; atque adeo totafD 
minor, quimtota fR; quare 8c redingulum fDG, vel fDA, minui jeric f ;1 
redangulo f R c . 6c conlequenter redangulum f D A quacer minus erit re- 
c quater , -arque-addito commum quadrato e f redangulum 


ID ff . 

citanguIo37R 

f D A quater , hoc eft quadratum f T , vna cum quadrato fe , leu quod idem 


eft quadratum cT minus erit rcdangulo f R c quater , vna cum quadrato 
fc . hoc eft minus erit quadrato compofita: cx f R , R e , feu quod idem eft 
quadrato X e . (tint enim acquales fR , R X , ex conftrudionc . quarc 8c re- 
* ua cT minor erit , quam reda X e, quod erat oftendendum . 

' bj Redam quoque e S minorem efie ba/c e f ita demonltrabo . 

Quoniamenim cR tnaior eft , quam G D, vel D A, vt proxime demon- 
ftrauimus. 6c cf maior quam fD , cum fit maior, quam cota f A , ex Dc- 
terminatione Problematis , redangulum f c R maius erit rcdangulo f D A, 

& conlequenter redangulum fcR quater, maius erit redangulo /DA qua- 
ter , hoc eft quadrato fT, atque addito communi quadrato ef, quadratum 
ef vna cum rcdangulo F E R quater, maius erit'quadratis e F , f T , hoc ell 
quadrato E T , vel quadrato c C . ' . \ \ 

Sumarur aucem R B atqualis R E . quoniam igitur quadratum ef vna cum \ 
redangulo FRe quater, hoc eft cum redangulo FeR quater, & quadra- 
D to cR quater, *a:qualia lunt quadrato compofitse ex fR, Re, hot eft qua- **«•*'• 
dratoFB.vel X e ; leu quadratis X C, C e . ablatoab vna parte quadrato ef, 

& redangulo F e R quater, ab altera vero quadrato Cc, quod oftcnfiim eft 
minus redangulo F e R quater, vna cum quadrato c F ; reliquum quadra- 
tum c R quater , hoc eft quadratum e B rcliquo quadrato X C minus erit, 
quart: Sereda eB minot'erir, quam reda X C, vel X S . atque addita,Vef 
ablara ytrinqucB S t fiqc c $ minor ,,quamX B , hoc eft quam eFi flint enim 
zquafls X B ,cFr,<:jirn fincxqualssR X , RF,&*qualcs.RB, Re ex con-. 
RfUdionc. quare conllat propofi^m. , Pcnique redam F D minorem eflei 
quam >c O de mojiftrabinw in iiunc modum • _ j. .... 
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Quoniam enim ift .v^FGadFD , ita F E ad FR,o* conftra&ionc, Vfrfi 
pcru.uundo vt F U id.F E , ita F O ad tR:. HacauccmVtF G adt*'E;>ta E M 
ad aium, qua: fat G fa. cr.govc f Dad F R , ita crit EM <adGB. quaxcre- 
ttangulum tub extremis £D >G B,xqualeent rcclangulo (ub tncdi js 
EAl.Rd rcdangulum iRj E M* minus redbmgulo F£)A> vd fDG< ; 
ouculum rit |4 Uemonllratiooc Fiobkmaus aqriaie quadrat© E O-. ergo^G 
' ; .. . ^ " — : f’abi, d X^.eupibi sSogib . I H , J! H J£> oltup* in w 

"p j - : - ' i 1,^1 1.LL i.-n ilur: ' it-'n i mentia ijiih. OH jmwjw 
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xedJangulmn F D , G B , minus re&angulo f DG,tieceft redangulum f D B, 
acqualecrit quadrato E O ; vndc proportionalcs cruin f D , EO, D B • faint 
autcm&instquales, vt polka demonftrabimusergo fB compohcaex eltre- 
ims maior erit , quam dupla media E O , hoc eft quam retfta S F, qusr dupla 
«lt ipfius EO , nam compofata cx iota f E, & EM , vcl E S, difilrend*i 

pax. 


m 

jj> 

extremis ^ 0 ., 

, . • ><b.primi 

altera ex* . . 

in.i huiuf 


InHU 


£ 


£5iictnMi|.56 C fiQu 3 y Si lo^>I ->a #£f 

pittium CO ,OF,* arqualis c't duplz « muuTfc-ax- 
Et quoniim ell E M ; , vtfl'E Sifd ir (3 ! fe,ci q 

copiifita *F & oftenlicHriiiaidf-.'qdarii 34 "; tdmpofita eShhcdij^cri^'i. 

trem.iiuni FG ,G b minima; ahera maxima .ltd IG non til maxima cum- 
fit minor , qmm F ih-. crgdmiiiinu ctic , & per conlequrtis minor , quam 
E S j led & PA mitrordlT^uam PE ;tx DetertVrmitfoncief^b ccWipofita ez 
F G , & F A hoc * ell F D dupla minor crit, quam Si compolita ex S E , 6^, e . IoLibU , 
E i , hoc clFquam d u plaj: O. quarc BcfimplafD nntu-awrrqirim-iimpla 
E O . quot^ej^ollcndenduths, •> 

At vqroiedias proporcionalc^D , E O , D^insquales c(Te ficdemonflra- 
bitur.// \ \ / ■ 

Si rtiim non luni ipsquales. firit fi fierrpotcft'iqudcs . ergo fb compo- ^ 
fita cxidxtremis aqu^jis critduplz frO', hoc eft recti St-& cum fit vc fG ad^-;^ 
f E , itAfe, M , vcl ES ja^C b . aiaao/f- b compfefifaex cxtfemis xquaifi S f*- 
componuex mcclijs [ minor’ extrenGrun. fG , G B ,'H^inori med (arum fE/iK,, 
E S arquaH^crit , maior autcni riiaiori. quarc fG,quippc qua: miner cllquamj H 
fE aqualis crit ipfiE.S , vcl EM ; ltd & t L) pomtur squalls i() . ergo & f> 
Icliqua G^} 'crit aiquali* rttiqui Ad ty? & per'conltqucnsetiam B A squalis^ qf 


erit O f i atque adc o tota f A squalls crit toti f E , quod clt ablurdmn, ponjfcur-*x£I 
enim fA minor quam fE, ex deterrr inatione lioblcmatis . Insqualcs funt 
igitur f D > E O , D b , quod cfteudific oportuit . 


OS Ex hoc Problematic conflrudlione diametrum tern inueniemus hac ra« 

£1 C done. 
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Dillantia duorum Iocorum , qua: in crcpidine lacusfutrpfimus . ideft re- 
&a linea tangens fupcrficicm aqus interie&a inter oculum menloris,& fo- 
ramen laminx . intelligatur bafis trianguh vcrticcm habcntis in centro terra:, 
altitudinem vero iemidiametrum terra- . nam ipla altitudofiuc perpendicu- 
lars c vcrticc trianguli duda ad bafim fccat iplam bafim in purrdo conta- 
dlus , in quo (cilicct bafis crianguli tangit luptrliciem aqua;, quam Iphzricaih 
effe demonftratum ell intcruallmn vero, quod'd! inter -iumitateqa foraminis 
lamina: ,& fuperfi^icm aq'uzintelligatqrcxcdTusrq'uo crus vhunX trianguli 
fuperat eius altitudinem', intcruallum autctfi qrfod eft inter oculum mcnio- 
ris, &c lupcrficicm aquae intelligatur exeeflus , quqcrus alteru m wangub lu- 
perat cius altitudinem -'.atque c* databafe , Be illisexcelsibus dabitur triangu- 
lum. quarc &eius altitude hoc dllcmidiamctertcrne . 

Ratio igitur inueniendi diametrum terra: ita Ce habec . 

F ' Iat>fMif{erentiaexceflubmadcxdelTuib maforetn,ira bafis ad aliam rc- 
1 daln,differeiuiz autern ,qdi diipla ca rtda fuperat bafim dematur 
' ■ ’rvefa's Cuius quadraumaqaliledfclcccffui , quo quadratum eiuftlem 
diftefirhtid: fupcftktquiirfratutft bifisj S: quadrupliiin rcdangulum fub cxccl- 
fibus , rtliqUi'Vdo ponattir jpWtthia' quatuor proportionalmm, quarum pri- 

ma 
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ma eft differentia excefTuum , fecutida verp bafts , quarts erit arquaJis compo- 
. „ ^ ta: ei Mceffibus , & diametro circuit , de qua quayitur . 

’ ft,. Eftcnimcx conrtrmftionyvt FG adF D,hoceftvtELadEI,itaFEad 
-- fR > cuius dupla eft fX,difterentiaautcni, qua ipfa Xf iiiperat bafim t i , 
eft X E ,cuius quadratum excedit quadratum G£ , quadratoXC ; quadratii 
itnM autem C E, vcl E T’ trqualc eft quadratis E f , f T , hoc eft quadrato £ f t & 

. ill i n G 1 J 30:! H Z , D "f 

-.erf, i d 
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quadruple re&angulo fD A > Vc) E IL. icaque quadratum XC eft cxccftus, 
quo quadratum X E fuperat quadratum E £ & quadruple rcdlangulum El L. 
a recta autem XEdempta eft X£ *qualis XC. rcliqua: vero S E fatfta eft 
*quali 5 E'i(4, differentia fegmentorum E O , O Fj quam quidem E M ponen- 
dacncffediximus pro tertta quatuor proportiomlium , quarum prima eft EL 
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’ ~ Librt Quartos. • * 7 ?- 

A differentia exceffuum El, K f.-fecunda ycrobafis E f; quarta m autem futu- 
ram efledixirous xqualem compoficxexexcefsibuJ, 6c diametro circuh , do 
quaquxricur. quod quiicreverum eft, nam vtE L ad EF,kaeft E M ad 
tNtcompoficam ex exceisibus E I, PN/j 6c diametro I P. 

Inaumwis fk-data-bafiptrianguli EE n,exccffus vero IE &,«<*£ 
fu( autem IK F I , fiat vt y • differentia videlicet exceffuum ad -8 exceffum • 
maiorem , ica x 1 , idelt bafis ad aliam redam , ea eric 14 eiusdupla 48, 
differentia autem inter,. ,4 8 8c 21 ell 17. ab hac auferatut i<S..nempc 
recta, cuius'quadheum xqiialceftexceffui, quo quadratum ex 17 luperat 
quadracumex at, 8c quadruplum eius quod fir ex 8 8c 1 , hoc eft ex ex- • 
ceftibusd/emanebunt 11 pro B M differentia fegmencorum E« , 0 F 
hx; difje/entiaponeudieft proterria quaruor-preporcionalium, quarurq jiri- L 
nu eft y , nempc differentia exccffbum , lecunda verb a t , hoc eft bails i V ’ 
quarts «ric 3} cotnpbfita ex exce(sibus , &c diinvecro quxlqa.a qua com- • 
pofita fi aliferanturexceffus nempe S 8c i remanebunt 14 prodi-naetro p 
circuit ,de qua quxritUr . * .1 >. ’ * ' v - f ! H 

Vel ht data bafis i^, extends maior j ^cxccffus jjjinor l- Fiat vtl * 
diffefenfTicxccffuurn aff-3 eiteffuum maiorem , ita 14 ad aliam redam . %. 
eacrit x 1 , eiusdupla 41 . differentia autem inter 41 ,8c 14 eft 1 8 , 4 b 
hacauferatur 24 , nempc reda cuius quadratum xquale eft cxceffui , quo 
quadrature ex 28 fuperac quadratum ex 14,8c quadruplum eius, quod 
( f . fttex 3 6c i , hoc eft ex excelsibus. remanebunt 4 pro EM differentia 
t /egmentorum ES, Q F. hxc differentia ponenda eil pro tertia quatuor 
, proportionalium ,quarum primaeft 2 differentia exceffuum , fecunda vero 
, 14 hoc elt bafis, quarta eric 28 compofica ex excelsibus, & diametro qux- 

, .. fjta , aufcranrur cxccffus , nempc 3 & 1 remanebunt 24 pro diametro 
circuli,dequa quxritur. 

£ ; Aliam quoquerationem inueniendi diametrum terrxexponemus, & qui- 
dem faciliorem quia per numcros minorcs procedet . 

Fiat vc differentia exceffum ad exceffum maiorem , ita bafis ad aliam re- 
, .ilam . differentia: autem , qua dupla ea reda inuenta fupcrac bafim dematur 

reda , cuius quadrature xquale cit exccftui <quo quadruplum redangulunu 

0 ^fub reda jnuenta , & differentia ipfius iniiennta;, & bahs fupcEit quadru- 
D pluih redangulum fubexceftibus ; reliqua-^vero potutur pro tererff quatuor 
y 'proportionalium , quarum prima eft differentia exceffuum , lecunda vero ba- 
r -ffrt , quarta eric compofica ex tycclsibus , & diametro quxfica . 
c J ^ Ratio hxc inueniendi diametrum terrxeadem eft qux ratio fiipra expofita. 
licet operatione different . nam quadruplum redangulum F R E lub reda in- 
uenta i FJl & RE idifterentiaiphus jF R f 8a ha/wdbF luperat quadruplum- 
rxduittgjulum ElLiub:cxcclsthus, : CQdem exeeffu, qua quadrature 1 E fu-. 
pccqt cmadrdtom ba/i) £ F». tic quadruplum redangulum £ ^L-JiiquU fie 
dBtriotjftrahi«ur.. , i!quibci :• lidenod; mob::: .1/11 •inafcaimr'qt-ib 
..sQuboiam enim guadracum *£,fupcuc quadmtaoi.CE*.Y«L-EcTi.ftn[ 
-sup - • - qua- 
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quadrau E F , F T . quadrato xC; quadracum autem FT xquale eft qua- 
druple re&angulo F D A.velEIL. ergo ipfum quadratum x E fuperabit 
quadratum E F, & quadruplum re&angulum E 1 L quadrato x C . 

Et quoniam quadruplum retftangulum fRe, vna cum quadrato ef s- 
timii quale’ eft quadrato compoficx ex f R, R c, hoc eft quadrato x e ; quod quidem 
quad rat u fuperat quadratu ef, Sc quadruplum reihngulum e 1 L quadra- 
• . . i - . 
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to xC, vt demonftrauitnus . ergo & quadruplum tc&angulum fR e,rni 
cum quadrato cf, luperabit quadratum E F ,& quadruplum rc&anguiuau 
£ I L eodem quadrato X C - auferatur commune quadratum E F , ergo qua- 
druplum redangulum FRE icidem fuperabic quadruplum re&angulua 
ElL, quadrato X C . led & quadratum XE luperat quadratum E F , 
•u.p qua- 
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A qsadrupItmvrcdangukim'ElLquadraro XC. ergo quadruplum redan gu- 
lum F R. E fuperat quadruplum redangukim E l Leodcmexctflu., quo qua- 
dracum X £ fiiperat quadracum £ F» & quadruplum reitangulum E 1 Ljqubd 

cracoftendendum , — ; -..a 

Sir data bafiftrianguli.*i cxceflus maior 8 , exceflus minor i. Fiatvc 
7 differentia egcefluum » ad. 8 exceifum maiorem , ita ti hoc eft bafis,ad 
aliam redim .-caerit a + « eius dupla 48 differentia aucem inter 48, & 
W 1 eft 17 * ab bat aufcrjuur i 6 j.nempe fed} , cuius quadratum xquale 
eft exceflui, quo quadruplum redangulum.fiib.i3 , C? i4i h#s eft, fub re-, 
da inuenca, flcffiffasentisfeiu Idem inuencx ; ac bafts, fuperat redangulum 
8 & [i ; .hoc eft cxexpefiibus; remanebunt u pro E M differentia leg* 
§ mrntorutu E N, N F , hare differentia potneur pro tenia quatuor propor- 
riq^alium^quarumprimaeft 7 differentia cxceftiium , lecunda vero 21. 
ileft bafis./ quajta eric 3 3 compofita ex excefsibus, & diametro quxfita , 
demptis cxcefiibusnempe 8, & 1 .remanebic diameter, eaque eric 1 4. 

Eupdem CafytnProDlc.maus alia via & tclojuam , & componam quamuis 
in qupqup', (Jus fequicuf ftefiiludone idem quxfitum eric . 

/■ inudi -cr;.* U r.i £ r W .^fus . q 

S Tc data bafts rriangoli, vc in incecedenti Reldlutione B, cxceflus vero quo 
crus maius fuperat alcitudinem trianguh D . cxceflus aucem , quo crus 
v, minus eiriideth alcitudinem fuperat G. Oportec inticnire triangulirm . 
^ 'Ipidum lirti'flr, &rcfumanrur antecedentls Refolutiouis figure , & qux- 



•inttfi. 3' - _ V iff"- ' .*p- < H!V.' rJ3-rV- 

ratnr , vtprius E>M differentia. fcgmentorum EO,OF.efto.iHa A. ergo 
B^AcritMF j&confequenter FOerit B 1 - — -A- . 

-uEcquoniatn iedanguIum LE v xquaie eft redan gulo M E F; eric vt LE 
id f W , ica fc F ad. t Kl . hoceft in figura reiolutioms , vt D Qad A , ita 
Bid - iraquog^erit ipfa-ii N aqiiafiauferaturlEjhoc eft Djreliqua 
IN E ' ■ ■ • *«” .-» 
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Producatur aatctn FHvftjueadcircumferentiam OIP id Z ; eric F Z af- 4 
qualis I N ; acquc adeo & ipia F Z era — D. ; :• • I 

Ec quoniam rcdanguluro K F Z ' *quale eft quadrato O F , hoc eft redan- 
gulum iiibG, & — D zquale quadrato ex Bf- —A J* , m’ 

Vo** — G in D , sequabitur B Q^‘- «$# A Qj — B ifl A *• 
Qijiadruplicencur omnia, vt Poteftas aiquationis integra fiat, ergo 
■ — Gin D4*^uabitur BQ^t AQ--B in-Aa •.u ; k 

Addatur verique parti B in A 2 , & G in D 4 . aufcratur aiicem A Qj Vt 
cbgnita ab incognitis ieparentnr i ergo -it ‘ ‘ 1 

u B in A 1 ■*— A Q , *quabitur -B Q 4 1, G in D 4 ■ - J 

- Vt autem asquatio facilius expheetur, tranimutetur fr actio in integrant 

magnicudinem , ea efto F . nain fiftat vt D — G ad G , ita B ad aliam , qua: ® 
fit r ; crit f eadem qua: b • atque adeo planurio f in A 4 idem erit, 

quod planum * . tranfmutata igitur in magnicudinem integram fra* 
dione. ^ ‘ 

E in A 4 B in A 1 — A Q^arquabitur B Q 4 * G in D 4 
Velquod idem eftf + tBiinA — A kquabicurBQYGin D 4'. 
it cxplicata Aquatione . . . , . . 

F 1 fB — L. V.F 1 pfaB Q-** B Qr- G in D 4, a:quabicur A 

Vel Fi 4 *B«i*I~V, Fx 4 »BQ — B Q — G in. D 4 «QU 4 bi- 

a 1 ->i 1. i 1;. afl£n*ltKn r} 

tur a . , . ' 5 jr 

In hac /Equations A expljcabilis eft de duobus terminis , quorum ini* £ 

nor tantum indicat quxfitam E M differenciam legmehtorqm bafts, m^ior ‘ 

enim terminus maioreft ipfa differentia, imrao etiam toubalc,vt in conllru- 

dione manifeftum fiet. 

Poriftna. 


Fiat vt differentia exceffuutn ad exceflum minorem , ita ba/is ad aliam re- 
dam , eompofir* autem ex hac reda dupla,& baft dematur reda, cuius 
quadratiim arqualccft cxceffui , quo quadratum ciuldem compofttst fuperat 
quadratum bafts , & quadrUplum rcdangulum fub exceisibus , rdiqua exit 
termini* minor. ^ V > 

Vel ft eidetu compofitac addatur eadem reda, fiet terminus maior . D 



S it data trianguli bafts E F ; exccflus vero , quo crus maius luperat altitu- 
dinem trianguli eD: exceffus autem , quo crus minus eamdem akituv 
dinem luperat D A. «quibus exceisibus compofica cA fit minor bar 
ft ef. Oporfet inuemre triangulum. Erigaturex pundo D perpendicula- 
rs I>£,qMamfcmkirculusih>eAdefcriptusfecec in$t .ex pundoaotem f 
d<mirt,itur ^perpendicular* f T , dupla ipfius D i}i , & cpnnedatureT. qua- 
dratum igitur fT quadruplu merit quadrati D 91, velredaaguli c D A v • 

Dein- 
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A* Dcinde eD fumaturD Giqualis D A . &fiatvtEGadC D, ita E F ad 
alum,<ju*CiF R. eaquc duplicetur in X , & in E X defcribauir fcmicirculiu 



6 XCE, ia qua aceomroodetur rodta E C aequalis ET» quam demon ftranimn*. 
minor em eiTe diametro EX ; & conneciatur X C-, 6c. centre X internally 
XC dekribaturcirculusfecansdiametnim e Xprodudtam ifi y.iscir cuius fb. 
cabit quoque retftam F £ , quia-xC maior eft , quam X E. vr infra eftendetar, 
icctt ergo in Si> termini igitur, de quibus A in a£quatione.explicabiliseft Hint 
SE. minor , E y.maior . & maaifeltum eft tewoinu nai E y mtderem effc qu** 


fra differentia iegmentorum bafts ; tmiuo tota.bafc, fecetur *fgoES bi- 
frriam ad redpsangulos tnQiredls HtQ-V fiao XX V «quai»s U> A. 

Z quam dfcmonflrabimus.piinoreRiefre ieQ#, ftp^^jomieQadtt fVt.aO) 
guUi-agUur 0:V5 &mm ^ angulo Q fVv^atang»lo o'V-f.*qvali>.*ngtit 
frfclVrby:qcco»«»J)i?ie^a.l H , retitaeOH in H, & C 9 nae&atitf EHv fFx/Mr 
C ^pWigityifrpnfWSwP eft H, c f Mili.45 .bafts eftidatjs 4 kl fif»* YW . Wf 
^Mp4‘talnu*d)9?m.ffi?ngaU H Qe*c«nuQ,VoKq^Ji<ipfi P.Ad** *WW 
JtlMOl tfqjifcleSprJ&tHY , proper *qualicacermaog>dfirum HfYj$ H VJ, 
frpevlt igiwf J*t«W§ ti E : cxcfldat ^lucydinfiift] fiWS&bSqYMildMie 
EdJiiid^ntenk italr. lonaqul iH,jH ntmtui 
Centro H interuallo HO dckribanirisiMiliildS ^J^ficaJttrwa.H/b 
H E input^tifibXa 4cp?odH«tar f H;fi<^nft«TfiWrtfe*er«i8JOGinir?>J» fr 
J-LN^quajisJt Q,JW ?qualis fumatnn quoqwi^.^sgcriywpifr r| J* equal is 
a ifc.t>>S J f:jeqtr?li%i>. A a velDG: rebqufl tMrqpdfc feljq^.EG.Pro- 

,dwc»aji-; quoquftEiy.jBL^.. yt fr xZ. «quali{ &jbiA§fitflWtlK f Qwqmfr fE. 
iatqoei fM apqq4i%i Sjfefl t Quqniam igttur-' Xyfrpert*i:Fj^^.»f^fo.XF M- 
DigksX.Ji* . hocieU .i^^tftipcrttbjt.dHpUna i'E yqu# ^Q^-M^fTii X;F.4u - 
«p» v fid Z.E iupe*ar ; QE excefftiZQ^ $rge£~Ci d^truripfwsjXE.)!# 
,dotdrqjtsnterqil^tupJa re<Ja: j2£jn - rI jj-j ' ori[t jl-j »>it.tbfittpaiU'j env t 

bouf 1 qtfoniam. re^wtfU;, ijnguW XlQe f iu, ftp jttffpfp.; .Ce^ tangit 
•irculum YCS. quare rcitangulum YeS atqualc ‘crip qugdratolO.c^xgl 
e T,feu quatfiatjf^tEjfrf rfid tfO(a8gijlii$*y ft&wl&S; Etf qu§fi.-?ft re^an- 
,^ 0 f ^^ ;Ji mwiis^«slrato^ & M . reetangMEvd; *u«Pj; ? « $ ^quaW re- 
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danguft ZC^E $, Q£ S, ftfcfc eft redahgulo R FyE&Mqwttct/Irre&angBlo &. 
f E S bfeyZ Q_emm offenfa eftiquadrupfe ipfiwRlb -dpla auterri <QmB <tepl» 
eft ipfius fE , ex conftrudione. ergo redangulum f R,E S quater, plus redan- 
gulo f E S bis, minus quadrato E S, arquale eric quadrato f E,plus quadrato fT, 
noceft pIusredanguIoEDAquater. 

Auferarur verinque redafiguiutnfE Sjrifc, &redangulum e^ A quater 
addacur a'utcm quadracumeo. ergo redangulum Rf, eS quater, minus re. 
dangukj c D A quater , arquale crir quadrans f c , e S, minus redangulo f c S 
bis . hoc 'eft zquale eric quadrato fS, vel quadrato f O quater , quare Ac iim* 
plum cm sequale fimplo , hoc eft redangulum R f , e S minus redangulo e P 
A, vel minus redangulo fl L eric tequaie quadrato fQ. fed quadracumfO 
atquale eft redangulo I F P, hoc eft redangulo I F N,'minus redangulo IE, B 
P k, vel minus redangulo F I L; ergo redangulum R f , E S , minus redan- 
gulo F I L , xqualc erit redangulo I F N , minus redangulo F I L i addito 


com muni redangulo FI L jrcdangulum R-F, E S vhrtfnsftRF M redaiw 
gulo IFN acquale eric, vrigicur FM ad FNiitk erithtVad fRi fed cum 


a 


IjtvcEGadGDjhocell vtLf ad tl, ita tf ad fR^quoq? permurando 
vt Lfad f£, itafl ad fR.crgo vt rMad fN, iu eiit : rL ad fEf vndo 
redangultim M fE fub extremis arquale erit redatigolo Mf L iub medijs. 
quarepunda MN ,EL incirculocrunt , cuius quidertiekcuh centrum eft 
-^‘•inreda HV iecante redam ME bifariara,& adrtdosa/igulosin Oj 
cum lint xquales Mf, fO iplis E SjSO, vcraque Vmque,eX conftrudio- 
ne; atqueipia V H fttat redam N Lbifariam in H, cumfnU srquales N Pi C 
I L,ex conftrudione, &; aqnales PH,HIj-vtfcmidtamecri,eamqt»c (heat 
non aid rddoi angulos . ergo ex Lem mate , quod htiic Problemati prarniflum 
eft , pundum H > erit centrum circuit M N , E L, idemqoe quod centrum cii> 
culi Pk I , atquc adeo teqhaleS' ciunt H E, H L: func aucertj fcquaks & H K,HF, 
etgo & reiiqui kE^reliqurc I L, hoc eft E D, aequalis erit . quod erat often- 
dendum . addatam igitur bftfim ef conftitutum eft rriangulum Hef, cu- 
ius crura He,Hf fuperant altitudincm HO>wce6ibns k« jlf ajquihbus 
dock «D,D A . qoodetatftokmdum. •- ->H oikui>!,.» ri o’ . O 

1 Redam autem #T minorem eflh diamettu t K» ka oftendam v 
"i Quonikkiehimeftvr e GadG D,ita ef ad f R , tx<onftrudtt>ftfl)& e S 
minorquam ef erit &GD minor, qufim fRj atqaetocae D mihtir,qUam D 
corae R „vridd St rcdangulum e D Givef c DA^rnirtuSetit redangulo # Rtf, 

St confequetrrer quudruplum redangulu m u D A , lux. <_ it quadrarum i T ,nu 
ftuserlr qiiadrupid rtedangulo d R fi atqpe addicO^tFiqfie paffi quadratof e,tjoia <3 
vrimi drata fT,te, hoc 'eft quadrarum e T, minus eric quadruple redangulo aRl, 
Hum* vni cum quadrato ef, hoc * eft minuserieqmadMt6«*opofit«ex l * 

ideft ofladrAo d X; quart At teda o T minor erit , quam reda-o‘X[q quod 
cratfclrcfKiihdum. • 'sup* < 4 -. Y mulir..-:- r-- :>'< muli.aii* 

' Redam'Vero X C niaiorem trtb f. Ita'fict manifeftum. 9 

Qnoniam enj m f R oftthfa maior^uain G Di c ntaios eft 


tota 
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A totaeaim c A minoreftquam fc ex Determination* Problematis; rcdaa* 
gulum efR mains erit rcdtangulo cDGj veleD A. & confequenter qua- 

r- .,’ idi i. -,|< ,«'» • • ;• v - • • _•* — • 

. a U Iwr (i ifii.L-i jiu loism . O Gl... 1 Gs-s n: 


Jlnomsb >1^1:) 


svloqndfa SDc;ji3.? 
i; \ 3 jv ;1 ,m.j 

•-Hu •ifeupts b\ t 

i XR. ffiijiuMi' \ 

, ! 3 rnstip ,513 jo: 
t bQ , iO ,U i - i"U ~ 


p . .. -:u. 1 - . aj 

tfitq mC. Is* :<i »»•:•? ;> 

isv.O 1 . e: 

B druphrm E F R,rraiusquadruplo ED A , hoceftquadraroF T . atque ad- 
dita vtnquepam quadrato F e , quadrupium roftangulum e fR vna cu qua- 
drato fE maius crit quadratis f T,f c, hoc eft quadrato c T, vel quadrato E Gi 
Et-quomam quadratutn E f, vna cum re&angula eRf quater , vel cum 
re&angulci c i R quater, & quadrato fR quater' jtquaha funt quadiato ♦ *»■* 
coippofitie* eRjRfjitoceft quadrato e X, feu quadratis X C ,C c^ab* 
laiqab vna pane quadrato ef«&rethngulo ciR, quater; ab altera vero 
quadrato Gej quod oftenfum eft minus re&angulo efRquater.vna cunu 
D quadrato ef; rcliquum quadratutn fR quater ,hoc eft quadrature XF*re- 
liqooquadrato XC minus erit. quart Stredta XF minor quam redbu 

XC. quoderatoftendendum. - t 

C Refltam denique DA minorem efle re&a O F. ficdemonftrabkur. : . 
Quoniam cnim eft vt EG ad GD, ita E F ad FR cx codftrudw, 
ne , erit per mutando vt EG ad EF,ita GD ad F R . fiat autem vt E g 
ad 1 EF,ica ES ad aiiatn, qux fit E B.ergo vtGD ad F R , ita eric iLS ad 
EB • quare rc&angulum fub extremis G D,E B xquaieerit redhngtlto fub 
medijsFRiES} fed redangulum FR, ES, minus redhngulo ED A, vel eDG 
oftenfum eft mdcmonllranone Problematisasquale quadrato F O. ergo & re- 
(ftanguium GD,eB, minus re&anguioE DGjhoc cftre&anguIumGDB,* - - 
* quale crit quadrato F G. vnde proportionalcs erunt G D, F O , DB; fimt autc 
& ioxquales , vt poftea demonftrabimus , ergo G B compofita ex extremis 
maior erit quam dupla media F O, hoc eft quam re&a FS . O . . 

D Etquoniaeft vt eG ad c f, ita eS ad e B,G B autem differentia extre- 
maru e G, e B oftenfa eft major, quam’ F S, differentia mediarum e f, e S. ergo 
altera exCremarumcG.cB minima eric, altera maxima, fed eG non 
maxima , cum fit minor , quam E f . ergo minima ’erit , & per confcquens 
miner quatn e S. fed & c A minor eft quam c F > ex dctcrmmauone. ergo co- 
pofitaexc A, flee G, hoe'eft dupla « D minor crit quam copofiu ex e e S. 

tee tftqaaln dupla eO. quare & fimpla cD minor erit , quam fimpla * 

-!x-j A a x EO: 
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£0 • & cum Gt E G minima > & extrema quatuc* ptoportionalium EG,Ef, A 
fiirat altera extrema E.B. maxima. vndc maiorquaro ef. ltd e D, often 
ia eft major, quam e O. ergo reliqua D B maior crit, quam reliqua O f • fed vc 
B Dad OF ,ica eftO f adDG. ergo & Of maior eric quam D C, vel DA, 

quod erat ollendendum . /" ■ 

At-vefo rectas proportioHaJ.es G D, O f, D B injqualcsefte ficdemonftra- 
bitur. \ 

Sienimnonfunt inxquales, fine fi fieri poteft xquales. ergo G B compofira 
cx extremis xqualis eric duplxFO, hoc eft reclxFS. & cum lie vt E Gad E f, 
ica E Sad E B, aeqae G B differentia extremarum EG, e B xqualis f 3 diffc- 
rentix mediarum e F, E S, minor extremarum mi nor i mediaruin* xqualis 
crit, maior autem maiori.quare EG, quippe qux minor eft, quam EF,x- B 
qualiserit e S: led cum ponantut xquales tres proportionates G D, O f, DB, 
crit &GD xqualis F O, vel S O, & per confcquens D A quoque xqualis O f. 
ergo tota c A xqualis crit toti.e f, quod eft ablurdum ; pettitor entra c A ft 
minor quam e f, ex determinationc Problematis. inxquales igaur funt GD, 
OF, pB.quoderacoftendcndum. ' i i ffio-sib 

, E ij hac conftrudione Proble m at is,inuen i t u r diameter terrx hoc mode. 

( Fiat vtdiiferentia excefluum ad exceflumminoteua,iu bal'is aijdiwn Jef 
dfcam.compofttx autem exluc re£ta dupla, &bafc,detrv«utxeCU J emus qua* 
dratum xqualc eft cxceffui, quoquadratum ciufdem compofitx iuperatqua, 
dratum balls, & qu adruplum rc&angulutn lub cxoclsabusi reliqua veropotu* 
tur pro tertia quatuor proportionahum, quamm prima eft differentia, excef* C 
fuum, lecundavero balls, quarca ent xqualis compolltx ex cxcdsibuS'i’& <lia* 
metro circuit ,de qua quxtitur . j ;i . ;r» b«ap . J A 

Eftenim ex conftruftione, vt eG adG D,hoc eft , vt L f ad fl, itaef ad 7 
fh. , cuius dupla eft f Xcoropolita autem ex X f , & fc eft Xe. ecus qua- 
dratum luperat quadtatumCc quadratoXC. quadracum autem Ce, vel 
e T*JC quale eft quadrato e f,vnacuraquadratof F, hoc eft vqa cum redtan- 
gu\(ff D A quater, vel L I f quater . itaque quadratum x C entexceflus , quo 
quadratum xe fupetat quadratum ef, & quadruplum recianguiurn Lit, 
a rc&aauccm x e dempta eft x S xqualis xC; reliqua vero S c facia eft dif- 
ferentia lcgmentorum c 0,0 f; quam quidem leu ipli xqualem f M po- 
nendameffc diximus pro tenia quatuor proportionalinm , quarum prima. D 
eft Lf differentia cxccfliium ke,lf. fecunda vero balls fe, quanarn autem 
futuram effe diximus xqualem compolltx ex excefiibus .& diametro circuit, 
dc qua quxritur. quod quidem verum eft, namvtLf ad fe,itaeft fM ad r '. 
fN compolitam excxccfsibus fi , P N , & diametro IP, 

In nuraeris lit data bolls manguli ti> exceffus vero maior 8, ,waf- 
fus autem minor i . Fiat vt 7 differentia cxccffuum ad 1 exceflum mi- 
norem,ita 11 ,hoc eft baGs.ad aliam reiftam. ea eric 3 . «ius dupla 6 
com pod ta autem cx 6 ,6c.. 11 eft 17, ab hac auferatur 16 fe&a videii. 
cet, cuius quadratum zquale eft exceflui, quo quadratum ex *7 iuperM 
\r. : qua- , 


Liber Quantise ' ' aft* 

A quaiirimiiniex *■ i > & quadruplum eius, quod firexS’& i , hoc'eft ex excef- 
iibus remanebunc 1 1 . pro tertio quaruor prtjporrionaiiam cermino , quorum 
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B primus eft 7 dtffttefflia cXttffuum , fecundup Vero 41 bafis , cfuartus crit 
■J 3 j-boc ett cottipofiw ex exoeisibus , & diimenp qeatfita . & dblaris excei- 
fibus 8 & i ,#ctn4nebitdtamwert4. ' inr. . ; h "■ :••• ; » 

Ec We quoque ewponaip rationem inuenfendi diamecrumterr* foeiborem 
nimirum per numeros minores progredieftCcm : 3 . ' . , ; x • • U 

Fiac vc differentia cxcefTuqfq a^i expeftutn mcqorcm , ica bails ad aliam re- 
dam . compoiica; autem ex hac redta dupla , & bale , demacur redta , cuius 
quadratum equate eft eatceffbi quo quadruplum rectangulum fub redla itjp 
uenra , & compoiica ex cadeVn inuenra ? & bait iuperat quadruplii m. rc- 
dtangolum fubexceiiibus ; rtliquaveco ponacur pro tenia quaruor proporno- 
nalium , quarumprima eft differentia exccffuum , fecunda veto baits ; quar- 
C ta crir corrtpofita exrlrxceftibtis i fcidwmecrodequaiquxrKur . ■ 

•' H*c facie inuenienii diamwrsni ocmarnon eft difilmilis ab Ca, qt* fa-> 
pra ripofica eft rackme . nam refta cuiutquadcaiufaiiqualeeft exeeffiH', quel 
quadruplum redangutum F R E iub recta inuenca F R , & RE compoiica^ 
cxipfa FRj&bafeFE lupcrat quadruplum re&angulum EDA fub eiccf- 
iiblls, vei LI F : eadem eft , qua; re&a , cuius quadracum arqualc eft exceflui , 
quo quadracum X E liiperac quadracum F E , & quadruplum rectanguluau 
L 1 F • Quadruplum enim rectangukim F R E lupcrac quadruplum re&an- 
^ guliun XlF eodem cxccffu ,nempe quadraco X C , quo ejiirn quadracum 
XE iuperat quadractim E F , & quadruplum rectangulum LIE. vtmpxde. 
monftrabimus. ■ . * .. ' v - 

D QuoniJm enim qfladratum X E iuperat quacfRrnnrrCEjVel ET.feuqua- 
dracaE F, FT, quadraco .X-GV quadracum aucem FT arqualc eft quadruplo 
redtangulo E D A, vel L I F . ergo ipfum quadracum X E luperabic quadra- 
turn E F, & quadruplum redangulum L I F, quadraco X C . 

M giqnoriiam cjuadrupluru reitongulum FRE vna cum quadraco FE'aequa- ti r ^a 
de elt quadrato compofit® exlft , R E.boccft quadraco xE, quod quidem 
quadracum liiperac quadracum f £ , & quadruplum rectanguluna- L Li qua- 
m;«i A a } dra- 
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drato X C jVt ddmonftrauimus -ergp & quadruplum redangulum FRE A 
vna turn quadratofE iuper.ibit qt^drajufo t E.i.&quadruplum redagulum 
L I f eodem quadratoX C. & ablato vcrinquc quadratof E, reliquum,ltoc eft 
quadruplum redangulum FRE, itidem fuperabit quadruplum rcciangu- 
lum L i f, quadratoX C. led &'quadratum x E fuperarquadratum f E, 6c qua- 
druplum redangulum L 1 f quadratoxC, vc eft demonftratum . ergo qua- 
druplum redangulum f R £ luperat quadruplum redangulum L I f eodenu 
excellu , quo quadracum X E luperat quadratum E f , 6c quadruplum redan- 
gulum L I f . quod erat oftendendum , 

Sit data balls trianguli x i cxceflus maior 8 , cxccflus minor i. Fiat vc 
7 differentia exce/Tuum ad t excelfum minorem, ita xt balls , ad aliam re- 
dam, eaerit j eiusdupla6. compofita autem ex 6 6c x i eft 17. ab hac aufc- B 
ratur 16 ,nempe reda , cuius quadratum s quale eft excclTui,quo quadru- 
plum redangulum Tub 3 6c x4, hocclt lub reda inuenta , 8c ccirpcfita ;ex 
eadem inueuta 8c, bale luperat quadruplum redangulum ex 8 8c-i , hoc eft ex ; ■ 
excelsibus. remanebunt 1 1 protertioquatuor prpportionalium termino,. quo- 
rum primus eft 7 differentia exccifuum , lecundus vero x 1 , tdeli bafts, quaru 
erit 3 3 compolita ex excelsibus , 6c dtamecro , de qua quxrfeur , atque adco 
ablatis excelsibus 8. 3 c 1 rcmauebiripla diamcterx+. .or... . . 

ftcfolutiofecundi£aFuf }‘ ' J ‘ J “ ! ‘ ' J 

Ed cadat perpendiculars trianguli extra triangujum , 5t^ lit data bad; 

B ; cxceflus vero , qup tru* maius luperat altjcudinem D, cxceflus au'- C 
tem , quo crus minuscsmdcmaltitudmem luperat £ . Oportc-t mueni- 
retriahguluau . » , mt-'.U > b. sL .i 

Fadum iam fit , 8c Gtillud triangulum H E f > ift cuius baGm produdam, ; 
cadac perpendiculars H O •, 8c cencro H ipteruqllo ,HO dtlcrtbatur tircu- 
lus i O P lecans crura H £ , H f on puudis 1 K, produdum veroems maiu^ 




E H in P, erunt igitur I E , k F exceffus , quibus crura H E , H f luperant 
perpendicularcm H O . quoniam igitur dantur balls E f; exccflus matorlE, 
8 c cxccflus minor kf. lit bads B, exccflus vero maior D , cxceflus au- 
tem 
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E3ur.ni£ibef(^MtJifc-;; .IdfcJi cQ ig^g . 

A /fern minor G, vc in figura adt<dbiuUot><'ni<pcitiqentcdefignatuni eft . 

Rurfus centro H inccruallo autem H f ; alius circulus dcfcribacur fccans 
prddu&shiftjafttfi fiiRfe Wj'crWsRsrfe^^H^L-, ipibtt^proddaiinf i^P^ 
differentia igicur redhrum E O, O M, erit bafis E F. funt cnim * »quak%ftO, 

0 M ; diffcpntra~aut*qicrurutn H E, H fecit E L;ca lpla qux eft jcxe*ffqum 

1 E,l£'f. e 4 q> in figura ReRducionis eric D -- G. Quxratur EM coippofigi ex 
bale/ &£ <fupla concinuationeftjafis, vfque ad perpendicularcm, hoc eft CQt^po- 
ficafafEf, Sd'dgpja fO; eftoi k A, ergo A ft* B* eric duplum jegm^npimox* 


• ceftij 



. w . reliqua P£_cm G-- ^ / \V - \ 

Et quoniam redtangalum FE P * xquale eft quadrato E O > hoc dft redtan- 

gulum lubD,& -E ~f — Gxqualc quadrito ex A f ft*B ;, t r : _ 

T D inG arquabuur A Qjj- •FBQ^;-ft*BinA)-. i 

Quadruplitencur omnia , vc Poceltas sequationis integra fiat > ergo 
■ “ 1 ^ — * — D in G 4 xquabirur A B Q ft* B in A i . 

Auterancur vtrinque B in A i , & A Q : addatur autem D in G 4. stcogni- 

u abincognicisdiftinguancur,ergo . — 

--Bin A i — A Qjequabitur B<J^»D in £4. 

Vtaute xquacio facilihs explicetufy tranfoKitecUr fracEio in integra 


<* - * 


magnitudine;ea efto F.fi enith fiat vc D — G ad D>ita B ad alia,quz fit F. eric F __ 
eademqua: 4 i^-. atq, adeo planum F in A 4 idem eric , quod planu 
tranfmotaca igicur fradlione in magnicudinem integram . 

Fin A 4 — B in A x ~ A Q > acquabitur B QT D in G 4 . 

Scu quod idem ell F 4— B 1 in A -- A QxquabichrBQ t D in G 4 . 
Ecexplieaca aEquatione . 

Fi-Bft*L.V.(Fx-BQ^BQ^-D inG,4)a:quabicurA. 

Vel F 1 - B - L. V. ( FiBQ-B C^- D in G 4 )xquabicur A. 

Poriftna . 


Fiac vt differentia exccffuum ad exceffum maiorem , ica bafis ad aliam 
P redtam v.differcncax autem 4 qua dupla ea recta (uperat bafirnaddicaredbcj 
cuius quadrature sequ.ilc eft cxccilui , quo quadratum eiuidem diftercntie 
fuperat quadratures bafis , & quadruplum re&angulum iiib excefiibas, ficc 
terminus maiorG x. J. lakltMuimift* A : . h .. •. 

1 ;• Velfi eidcro compofitce addtwsr eademrecta > ficc terminus minor . 

In hac quoque jEquatione A explicabilis eft deduobus tcrnunis , fed maior 
tancum indicar quacficam EM. ii r u 

•mi:. •* -ti /,• f ■ ;jp. j.ilf 31] sop mr.iia ' - 

:.dis!;:'U; :: C: _ ilic deeft aliquidil f.fi.T • . • 

-fi '/■ op , i •”. : r 5 K la.aj janttC) A c /. .C .:,iifcib tor 1 n ■■■> ' 

.._i Com- 



cncinour 
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nem trianguli F D : excciTus autetn quo«dus minus eandem akitudiBtm lit- D 
perat D G , quorum eaceffuum differentia F 0 Cyril nor bale e F . Oportee 
inuenire triangulum. Producatur Ft), in A/vf'fit D A xqualis DG, 

& in ipfa FA deferibatur fcmicirculus^quftspjudaex D perpendicularii 
D & fcccrin jjj , ex pun&o autem F deraiamwrperpendicukris FT> dupla 
iplius D Jkj & conne&atur t T ; quadrapnu igitur F T quadrupium crit 
quadrati D« vel reftanguli FDA. Dcinde fiat vt FG adFiD/isaFE 
adaliam, quae lit FR. eaque duplicetur in X ,6c in E X deferibatur femi- 
circulus , in quo accommodetur red a E Cxquaiis E T quam demonftra. 
bimus mmorem efle diametro EX, & conncdatur XC,& centra X in- 


rijJ 


ter- 


Digitized by Google 


* Lobar Qua reus. ^ .'o.aJl jQ iif t 

A ttyuallo X'C dpRrib«turcirflqli»4 foams diimetrnrtvEX kl Yilprodtictam 
v?roia S.- ■KrBMm<!jgicurtifcijtlAusjo-'flqtiKidtulo»pI»cai>ilisclt A iunt / 
ES mator, £*,.*^ 1 , & Mi avogtt « /i i ha 1H •. IdkJa, , 
Dcelt aliquid non ad demonftrationcm Problematis.fedadRefblutioneqqi 
quia vnusc> ifTliirtH^Refoludonis afsignatis in Porilmate debct aifiimi, noti 
cur vnus debeat aflumi , & non alius. 
iWducatur autcm E F^n M , vt fit E M xqualis E S > & (ecetur t M bl- 
fajiim , & ad. r^os angulqs a reda H O V , & fiat O V squalls F f) , quaiii 
oftendam cninorcm dTe recti j E O . ergo angulus O V E maior erit angufo 
O B V . fiit iginir Angulo Q( V E squalls angulus V l H , & reda £ H iecet 
re-lam O H mF^, & conhedatur F H ; triangulum igitur conllruiburn eft 
B Het, cuius bafis eft data e F ; crus vero H c luperat pcrpeudjcularem H O 
exceffii OV, xquali ipfi F D data 1 j funt cmrrTsqualsa H , propter 

squalitate anguloru He V , HV e. (upcrelt igitur vt crusH F cxcedat per- 
pendicularcm H O exceflu squall data: D G . id auretn repetitis relolutionis 
veftigijsita fitmanifeftum . ~ . 

Cencro H interuallo H O deferibatur circulus O k, I P fecans crura H £, 
H e in pundis k. I,& producatur c H vlcra circumferentiam circuli K I P Pe- 
cans earn in P , & fiat P n squalls G D , cui .squalls fumatur quoque I L. er- 
go reliqua L e squalis erit reliqua: G F . fumatur quoque F Q squalls F e, 
& x Z squalis x e . erit igitur Z Qjdupla ipfius x f , & confequcnter quadru- 
pla ip fins fRcum fit fxdupla ipftns f R , ex conftrudione . 

C Etquoniam redus eft angulus x Ccin lemicirculo ,reda C e tangit cir- 
Culum y C S ; quarc redangulum y c S * squale erit quadrato Ce.veleT 
feil-quadratts e F , fT . fed redangulum y eS; Vel Z S e aquu leeft r e da w gu - 
lo yoo»Zfi o, squale eftredangulo ZcS minus quadrato eS; ipiumau- 
tem redangulum Ze S, arquale eft rcdangulo Z Qf e S , minus rcdangulo 
Q e S . hoc eft xqtjale eft redangulo f R , e S quater minus redangulo fc S 
bis, ergo redangulum fR, e S quater , minus redangulofeS bis & minus 
quadrato e S , squale erit quadrato cf, plus quadrato fT, l*>c eft plus re- 
dangulo fDA quater . addatur vtrobique redangulum feSbis,&qua- 
dratum eS . anferatur autcm redangulum fDA quater. ergo redangulum 
iR,cS quater, minus redangiflo f D A quater ixquale erit quadratis ef» 
D eS, & rcdangulo feS bis. Hoc eft* xqualc eric quadrato fS, wcl quadrato 
eO quater ; red* ctiim fS dupla eft reds eO,cum fir ipia #S; squalls 
compolirx cx Me, EF. funt cnim arquales cS, c.M,ex conftrudione. 
Cum igicur quadruplum arquslc fit quadruplo, eric & firoplum zquak fun. 
plo hoc eft redangulum fR,eS’,vcl fR, eM, minus redangulo fDA* 
squale eric quadrato oO, fed quadrato cO zqaale eft redan gniim ! i c P , 
hoc oft redangulum Ie N, minus redangulo ei,PN, vel minus redan, 
gu 1» el La' ergo redangulum fR,eM, minus redangulo fDA*. vel roi- 
nus redangulo' ©l L, zquak i eric- -redangulo IcN , minus redangulo 
el Lj additocommuni redangulo el L , redangulum fR,eM, zquale 
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quart redangulum FE Nifiib extremis zquale eric redangulo LeNfub B 
medijs . punda igitur LF ,MNin circulo crunt, cuiusquidem circuii cen- 
trum eft in reda H V , ice ante redam FM bifaribd, & id redos angulos 
inOatque ipfa V Hfecat redam N L bifariam inH, cum iint zquales NP,* 

1 L ,ex conftrudione, & zquales PH,H I, Vt femidiametri , eamque fecat 
non ad redos angulos ; ergo ex przmiftb Lcmmare pundum H erit centrum 
circuii LF,MN, atque adco idem , quod centrum circub I O P . vnde. 
zqualeserunt H F , N L iliint autem zquales & H K , H I . ergo Cextliqua 
k F , ideft excelfus , quo crus H F luperat H O altitudinem trianguli ; rc- 
liquz IL, hoc eft DG datz , zqualis erit. Ad datam igitur balim EFj 

con- 
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A ■ eonflitawmefttriangulum H £ F , cuius crura H E.Hffuptrant altuudi- 
nem HiO excelsibusaxjualibusdatts f D, DG-. quod facereoporcebac. 

At vero reiftam ET irunorero ctfediametro E i. ficdemoalkrabimus. 

Quoma.cniraeftvt fGadfO.ita ftadfR, ex conltruCiione, erit per dir 
uifioaexnjracionis vc fG ad G D , ita fe ad £ R : fed fG minor elk quam f E, 
ex dererminatione ergo & G Dminor erit, quam ER-atque adeo iota fP 
minor quam ttita fR. quart ic rc&anguiu f O G, vei f P A > minus erit reifan- 
guio fR£,A:con(cquenter raAangulatn FDA quacermmus erit rcflangu- 
b j F R£ quater, atque add i toco, umuru quadrato EF .quadrat urnE F , vna 
oKHTetiaugub FiD.A quaccr, hoc elt cum quadrato .FIT. icu quod idem 
cat quad rat urn c T minus erit quadrato F E,-vna curn re&angub F R E qua- 
jj ter, hocetl minus, erit quadrate compofitieexfR, RE, hocelt quadrato 2 e; 
Hint cmm equal es FR, K xcx conliru&iune ; cjuaic &i rccia ET minor ait, 
quamrciia xE.qttoderat oftcndcndum . th \ 
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.Aquere&am fD mihdrfcmelTere&a E O, hocmodo oftendemus. . A 
Quoniam cnim rctlanguium fD A quater , equate eft quadraco F T , vr . 
demonftrauimus , quadratum autem fG minus elt quadraco E f , cum rt&a 
fG minor fit, quam recta ef exdeterminatione .ergoredUngulomfD A 
Hcovii quater , vna cum quadrato fG , hoc eft quadratum f A minus c/u quadtarif; 
f T, f 6, hoc eft quadraco e T. quare & redta f A minor eric qoam rediaeT , 
vet e G. Sc conlcquentcr multo minor , quam E 7 . acquc multo minor. qua, 
c S , veleM .fed & fG minor eft quam e f ex dcterminatione..ergo com* 
t poficaex A f,fG minorerit, quam compofita.exMc.ef fed coir polica ex. 
fS^A fifG dupla * eft ipfiusfD; compofita vero ex M e , c f dupla ipisusc O.. 
efgo dupla f D minor eric, quam dupla e O . & iimpla f D , minor 
quamfimpla eO< quod erac oftendendum, a ‘ •• - :r:' ,ri £ 

- NunColtendcmus cy terminum minorem eduobut ey, eS, dequu 
bu/m ALquatione eft caplicabilis , non efle lddneum ad. indicandam cM 
quefita.n. . 0 j 2 'j 

Autenun'IeStan'gttlum fD A maius eft redan gulo fe R, aut non ma-j 
ius . lit primum non mains. oftendemus ipfum terminum ey nonefle ma^ 
iorenvdat.v bale c f. } ^ j 

t^oniam eoiai redanguftim fDA non eft maius redtangu to f£ R, ne-j 
que quadruplum rciftangulupTi IDA, hoc cit quadratum fT.tqaiuscri* 
quadruplo redtanguItNfe R» icqucaddico communi quadrato cf, quad ra- 
ta ef, fF , hocdl quadratum eC non eut maius quadrato e f, vna cum 
quadruplo rcdbngulo feR. / C 

Su'matur autem RB aqualis R E'. quoniafn igitur quadratiftn e f, vna 
cum quadruplo re&angulo IRc, hoceit cum quadruplo rectangulo 1 c R 
iftaw; quadruplo quadrato eR'-equalc eft quadraco 'Tempofitat £i fr,re. 

hoc eft quadrato fB , vel ic, leu quadratis x C , C e . ablato ah vna pa^ 
te quadrato ef,& quadruplo redan gulo f eR: ab altera vero quadrato 
C e , quod oftenfum eft non maius quadrato e f , vna cum quadruplo rectan- 
gulo fer, pcliquum quadratum er quadruplum , hoc eft quadratum e B 
non eric tr^ius reliqtlo quadrato x C . quare nec reCta e B maior eric , quam 
retta x Cyvcl x y. acqnpaddica , velablata communi y B redaeynotl eric 
maior „• quam recta x B /.vel e f quod erat oftendendum . 

Facet igitur rectam ey , cum canon fit maior bale ef, non efle idoneam D 
ad indicandam quarfitam qM, qux maior eft ipla ef. 

bed (iVectangulum fDA maius rectangulo F.ER oftendemttt- W-*- 
Ey *'p*r*\«*> *t*il*£ £m . 

yiic deeft aliquid j \ \ N. 

V\ \ 

Quoniam enim rcdangulutn j-EfX'tnaiuS eft redtangulo FER, erit 
& quadruplum rt^ngi^pfjRD'A hoc eft quadratum FT maius qua- 
druplo rcdangulo F E R , ^tque adijitp- communi quadrato e F , quadrate 
FF,FT, hoc eft quadratum ETfivel EC, maius erit quadrato EF, 

vna 



Liber Quartus. *8$ 

A vnat cum quadruple* re&angulo FER. - JC 

Et quomam quadratum £ F vna cum quadruplo re&angulo I^E %, hoc 
eft cum quadruplo re&angulo F £R> & quadrupkrquadrato ER,'*qua- 
le eft quadracocompolit* cx fR, RE, hoc eft quadraco XE, feu quadratis 


XC,CE, ablato ab vna parte quadrate E f, & quadruplo redfangulo 
fE R , ab altera veroquadratoC E, quod oftenlutn eft maius quadrate E f, 
vna cum quadruplo re&angulo f E R, reliquum quadratum E R quadruplum 
U hoc eft quadratum E B , maius cric reliquo quadrato X C . quare & re&a E B 
maior erit , quam retfta X C , vel Xy . atque ablata veladdica communi y B 
rcdbE y maior erit, quam X B vel E f. *> 4 ^ Fo, FJ> *?****£*' 

£0 r-aFFA caF v A +’*>' F»F 

a^iF-f-tfPr.Z^^-irer.^ « fit-n «*+ J2> 

•* EC ^ — E> 

Ex hac lecundi Calusconftru&ione alia colligitur ratio inueniendi diame- ***** 
trum terra:, eaqueita lehabet. Dtftanria inter locutb in altiori monte ium- 
ptum,& iummitatem mofltis dcprefsicjlis , per quam ab ipib loco vifus *- w 
men for is cxccnditur ad circulum orizoncalem . ideft linca re<2a tangens s -\ 1$ /^? 

fuperficiem marts tnterie&a inter locum- in altiori monte lumptum , & ^ ~ **•*«**#!&. 
fummitatem montis dcprclsionis , intclligatur balls trianguli vertieem ha- £( . 

C bentis in ccntro terra:, cuius altitudo eft iemidiameter terra:. nam ipfa alti- 
tudo hoc eft perpendiculars e vcrtice trianguli duCii occurrit ball products 
extra triangulum in puncto contratftus, in quo fcilicet balls produtfta tangit 
luperficiem mar is ■, altitudo vero loci , quod in altiori monte iumpfimus , hoc 
eft perpendiculum ab coloco vlque admpcrlickm maris , intclligatur cxcef- 
fus, quo crus maius trianguli luperat eius al tirudi nem , altitudo aucem montis 
e deptsefsjohis netdpe perpendrcoiutrf iaH <uus a picar ,-viqifc adlluperltciem maris 
iriteili^atUrexceflasiquotimstainustfiangulifiiperateiusakKudinepi^ &'!«: 
ex data bale y &• huiolulodi'Qtoelsibus dabitur. tiaangulum j quote AteHis dltil 
iudo,h«xdilOTidiainw«rjerraF. r ^ oil, I*i, i i_o;r.ibs!'p lb 1 A ! y 
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j. Ratio igicur inueniendi dtametrum terra: hax exit . 

\ 1 . > . . .iii.'; 

Fiatvtdifferentiaexccfluura adexceffitm maiorem,ira bafis adaliam re- 
dam i differentia aucp#i qug dupla ea redb} fuperat bafim auda lofigitudine 
redi» cuius quadratum zqualc eftexcefliii , quo quadratum eiufdcm differen- 
tiae fuperat quadratum baits , & quadruplum redangulum fub excefsibus;po- 
patnrprotertia quatuor proportionalium ,quarum prima eft differentia ex« 
ceffuum, ftcunda veto bafis, quartacrit aqualiscompofitaex exceisibus,& dia. 
metro circuli ,de qua quxritur . 


t/* iff 

££ <. « ■•ci ^tjv 


Efteoim ex coftrudiane vt F G ad F D;hoc eft vt E LadE I,ita F e adt R* B 
cuius dupla eft fXvdiffcrcntk autem qua ipfax F fuperat bafim EFeft X Et 
huius quadratum excedir quadratum C Equadrato X Qquadranjm ante C E> 
vcl E T zquale eft quadrato E F,ET jhoc eft quadrate* F,& quadrupio radio 


Eiber Quanus. y • ; vU 1 ? t 

A gulo F D G, vel El L . itaquequadrarum X C eft excefliis , quo quadratum 
X E i'upcrat quadra turn E F , & quadruplum redangulum E 1 Vccta au- 
tetn l S comport* et£X,&XS zquali X C , tacta clt squalls t -M tom • 
ppfira ex E F , & dupla F O , hoc ell ex bale , & dupla coiitmuauofte balls, vf- 
quc ad peipendicularem , quara quidem E M poncndam elTc diximnt pro 
tertia quatuor proportionalium , quarumprima eltE L didirentiat-xctiluiim 
E [ , F k . lccuada vero bqf is E F , quarcam auccm tuturam die fiixinkis x- 
quakm compofirx cx excefsibus , & diamccro ctrculi , de qua quxrknr quod 
quidetn verum eft- nam vcE LadE F, ita eft E Mad EN compolicamexcx- 
cclsibus E I , P N , & diamccro IP. 

In numeris fit data bafis trianguli E F 4 ; exceflus vero El?, exceffus au- 
B cem F K 1 . Fiac vc a differentia videlicet cxcefluuni ad 3 cicelVum ma- 
iorem , ica 4 nempc bafis , adaliam rettam . ea eric 6 , cius dupla 1 1, dif- 
ferentia autem inter iz,&4 eft 8. huicaddacur 6. nempc reda cuius 
quadratum atquale eft exccflui, quo quadratum cx 8 luperat quadrature 
ex 4,& quadruplum eius,quod fit ex 3 , & 1 . hoc eft cx excclsibus, ficc 
1 4. pro reda E Mcompofica ex bale E F , & dupla F O continuatione ba- 
lls, vlquead pcrpendicularem OH. hsc compohea ponenda eft pro tertia 
quacuor proportionaliutn , quarum prima eft 1 nempc differentia excef- 
iiium 3 , & 1 , iccunda vero 4, ideft bafis, qua rta eric 18 compofica ex ex* 
cclsibus , &diametroqutefita ,a qua compofica fiauferanturcxccffiis .,uempc 
3 , & 1 remanebunt 14 prodiamecro circuli,dcqua quarltur. 

C Aliccr eandem diamecrum cerrz inueniemus in hunc modum . 

Fiac vc differentia exccfluum ad exccffum maiorem , ita bafis ad aliam re* 
dam ; differentia aucem , qua dupla ea reda inuenta luperat bafim auda. 
longitudine reds , cuius quadratum zqualc clt cxcdTul,quo quadruplum. 
rcdangulum lub reda inuenta, & differentia jpfius inuenta:, & balls, fu- 
perat quadruplum redangulum lub excclsibus. ponatur pro tertia quatuor 
proporcionalium , quarum prima ell differentia exceffuum , lecunda vero ba- 
lls , quartaerit compofica ex excclsibus , & diamccro quaff ta. 

Neque hax ratio conueniendi diamecrum terra; diisimilis eft ab ea, qua: 
fupra expofita eft ratione . Nam reda , cuius quadratum aquale eft exccf- 
liii , quo quadruplum redangulum IRE fubreda inuenta fR, & RE 
D differentia ipfius fR, & bafis E f , luperat quadruplum redangulum El 
L lub cxceisibus, eadem eft, qua: reda, cuius quadratum aquale eft cx- 
celTui,quo quadratum X e luperat quadratum bafis cF,& quadruplum 
rcdangulum elL. Quadruplum enim redangulum fRe luperat qua- 
druplum rcdangulum clL codem exceflu . nempc quadrato XC, quo 
etiam quadratum Xe luperat quadratum e f, & quadruplum rcdangulum 
c I L, idque fiedemonftrabitur . 

Quoniam enim quadratum Xe luperat quadratum Ce,yel cT, leu 
.1 quadtata ef, fT quadrato X C , quadratum autem IT, jequale eft qua- 
druple redangulo f DG ; vel elL. ergo iplum quadratum x e lupera- 

B b i bit 
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bit quadratum ef, & quadruplum re&angulum elL quadrate xC . A 
Et quoniam quadruplum rc&angulum FRE vnacum quadrato EF, X- 
quale ell quadrato compofitre ex F R , R E , hoc ell quadrato x E , quod qui- 
dem quadratum , fuperat quadratum E F , & quadruplum redlangulu ElL, 
quadrato xCvtdemonllraui. ergo & quadruplum rc&angulu fRE.vna cu 
quadrato E F luperabit quadratum E F,& quadruple reSangulum ElL co- 
dem quadrato x C . auferatur commune quadratum EF. ergo quadruple 
re&angulum FRE itidem luperabit quadruplum rc&angulum El L qua- 
drato xC. led & quadratum xE fuperat quadratum EF,& quadruple 
redtangulum ElL quadrato x C , vt demonllrauimus ; ergo quadruplum 
re£langulum FRE fuperat quadruplum redlangulum ElL eodein cx- 
celTu , quo quadratum xE fuperat quadratum £F,& quadruplum redtan- g 
gulum e I L . quod erat ollendcndum . 

Sic 
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jf£ Sir vt prius data trianguli bafts 4,«cefFus veromaior j . excefliis autetn 
r n»nor i fiatvt 2 differentia exceffuuritad< 3 exeeffum maiorem > ita 1 4 
nempe bafts ad aliam Tcdlatn . ea erit eiUTdupla '11 differentia aucera 
UttqrJii,& 4 c.t -huic addacur 6 - henipe rtdta'ycuiW'quadtatum x- 
^uale eft cxccffui , quo quadruplum -re&angijJuhi (ub 6 , Sc a.hoc eft fub re*, 
ita inuenta , 6c. differentia eialdetri intiencr, Sc bafts fiiperat quadruplum re-> 
ibngulum fub 3 & » j hoc eft fub ektelsibus. Sc free 114 pro tertia qua-' 
tuor proporuonaliiina < quaromipridu ; tft,4,iecunda vero 4 , quanta eric 
a 8 coiBpalira ox cxcofsibus, Sc diarnetro quxfkai ablatis igitur eidefubus ji 
& 1 , remanebic ipla diameter 24. . viouti. ! sd 

Alia via cuiidetn CaJura Pflabfcmatls& rcfoluam , Sccomponam. i * i 
Jj [ »• \ *lJ1i - 5*^- ) il [ "l* £ ** } . * - * ’ . - *1 a j < 

-*-'■* i-tL n 1 • :: , ... r, Aka'Refblucio fecandi Cafus. e • < .ft. jUi nl 

■ •— rtAH* 

S , It .data.bafis trianguli , vt in antccedcnti Refolutione B . exejeflus vero , 
quofcrus maius l^erar^ltjtiiiiittcm trianguli •ft’’, cxcefTufMianiyduo 

! eras minus eandem altitudincm fuperat G . Opdrtet inuenire uiangulu? 

siiloquKO , mujti ou 1 , • a ..y iuiui 





Fa&um iam fit ,8c refumancur ancccedcntis Refblutionis figura;, 6cqu*- 
ratur vt prius E M compofita ex bafe E F , & dupla F O continuations 
balls . elto ilia A, ergo A - B erit ipfa FM , $ per confequcqs ipfit, 
F O erit A ~ - B f 

jj Etquoniam re&angulum LE N isqu.ile eft re&aftgulo F E M; erit vt L c 
ad E f» ita E M ad E N . hoc eft in figura ad rcfolutionis,vt D — G ad B, if a 


-J-Zi 




3- 


8~ A *> 




A ad of %£***'*** ^ 

Producatur autem F Hvfque ad circumferentiam IOP in 2: erit FZ x- 
qualis I N.atqueadco ipla Fr. eric ^ - D.j\ N. / p* f- iskp 

Etquoniam re&angulum KFX * ttquale eft quadrato F O , hoc eft re/tau- P£ /?*-A 

..... H&sZZ 


gulum fub G , & — D *quale quadrato cx A r - B 

— G in D srquabitur A * B Q. j - B A r • 
QuaJrupliccntur omnia , Vt Poceftas iquationis integra fiat, ergo 

giab ia - * * * 1 - . r» r » 

■: r^T 


G in D 4 asquabitur A ( 5 >b BQ — Bin A 2 . 
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^atqr rnjqi^ paru J Q.inJ) 4. & B io A *4 aqfeMtw, ,aut?m A Q; v»#o- ^ 
gpi»*bt »9CPgfWt«^fHt^‘>WCgOoM|-.*. t -v 3. ‘ \ i.cn , 

A»R Ai« VA(^a^ua^ur.B<^C«Jj4.' d vana 

- i If, &. VI «qu4<4pip<»yUtf4 e^plic«ur,t«J)%ijtcwi' fratho ■ iotegti 

magnitiidjncieacllo F<namfifi«,Yt Dr^Gi?d Gjis*Bj»d alia^aiic-B. etk % 
cad«tn<if*ae -t^.acqiadeopl»num<F,mA4iid$WtflUjqood plauu 
tran^mutata lgitur fradabdfc inmagvuwciliKW iftttgfam ,uif . ; naJi 

;■< . Ftn jy 4 «$» B in A a *. A Q , iquabitur ft ,-Q t G » D . 4 -. . qot ; i ;-*n 

Sen (JuOd idem eft F-4-t, 3 a, in A *»;Aq«:qij:thWr JlQ 1 GinD 4 -^ -» 
Eccxplicata Aquatione. .41 r ■ •'.• ■ ■■'. , » -4 

F 1 1 li L. V. (f i t-BiQ; B q-G in D!^ leqtiabitur ,„u uv ,1.- 
Vel F a t B - L. V. ( F 1 A* B Q - B q- G in D 4 )<equabitur A. % 

In hac Aquarione A. eipbcaboiiseft dciduobufc.tfrminis , (ed maior 

Porilma. . , , _ 

, Fiat vt differentia exceffuum ad exceflum .minorem 1 i’u bails ad aliam 
redamjeoropofita auccra ex dupla ea reda , & Ipaic ,'auda iongicudine reefcd 
cuiui quadratum aquale eft exccffui , quo quadratum eiuldem compofita: * 

fuperat quadramm bafts , & quadrupium redangulum lub excelsibus, fiec 
terminus maior . concrada vero eadem Iongicudine fiet cerminus’niinor. 


s 


Compofitio. . 

i Q 

It data balls trianguli E F ; exceffus vero , quo crus maius fuperat alcicu- ■ * 
dinem trianguli E D , exceffus autem quo crus minus eandem altitudi- 
nem fuperat D G > quorum exceffuum differentia E G fit minor bale 
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/ EF . Oponqt inuenire triangulupi . Prodqcacur ED in A, vt /It B A xl 
quails D G , & in ipla EA dclcribacur lenucirculus, quern duda ex D per* 
peadieularis l) He lecec in f^e . ex pundo autem F demictatar perpendicu- 
Ia*is J? T : duplf ipfiuj P ^„ & cpnngd;uijr E T , quadratum igiciir E T 
quadruplum eric quadraci D p/. , vei redanguli EDA*: Deinde bac vt E G 
afiX>,D > iraE Fad aliam , qua: {it F R., eaque duplicctur in X , & in EX 
dc{bribatur icoH^irculut , lq quo accorpmodaur reda EC zquaiis ET, 
quarn dcraonllrabirrius minprem cfle di a metro £ X , & connedacur X C. Sc 
ceucro X tncemado- X C *ndeicribatur circulus iecans diametrum E X in 
j^ nrqdydarp yfirft jti jS, /Termicijgitur , 4 e quibus A in ztquaiiono 
iB«or.i$ i y : .*¥no|;*. i. • mV»> 

B i Scctftur S F bifari^p) in O, per quod pundum ducatur ad redos an. 
gulos reda HQV1& fiat O V zquaiis D G , quam demonftrabimus mi- 

-tz 1 v* :.'t • j • *.ci m/ • 


j / • . j . 

norem effe reda OF, & connedacur VF, angulus igitur OVF maior 
erit angulo OF V , fiat angulo OVF zqualisangulus V F H occurrens rc- 
D da FH red* OH in H ,& connedacur EH. Triangulum igitur con- 
ftrudum eft H a F , cuius bafis eft data E F } crus vero H F creed it altitudi- 
nem trianguli HO erceffu O V zquali ipfi DG datx ; func enim xqua- 
les H F', H V propter zqualitacem triangulorum H F V , H V t . fupereft 
igitur , vt crus H E cxcedat altitudinem HO exceffu zquali dacx tD. i4 
autem ita fit manifellum . 

Centro H interuallo HO dclcribarurcirculus O I , k P , lecans crura 
HF» H E inpundis l K, & producatur F k lecans circumferenciam io* 
Privtfit PN zquaiis ED, tui zquaiis fumatur quoque I L ; ergo cum tit 
li. zquaiis E D , & If zquaiis D G ,ent& icliqua t L zquaiis rcliqux 

EG. ■ 
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£ Gi Producatur qtioquefe S In 2 , vt fit X Z xqualis X ! E , & fiimatnr FQ^ AS 
sequalisFEvarquc F M arqualis S E . Quoniam igicurX E lupcfat F E'exteif* 
lu X F , duplaX E ,-hacclt Z E fupcrabic duplam FE, quxeft Q E dupbex-i 
cdHi XF j fedZ E foperat QE exceflu ZQ.crgoZQdupia erit ipfiasiFj* 

& cooieqocraer quadrtsplh (‘cdz R F . * d i:-. • .....p ."^••aatbtcp 

X Etquobiam rfcdus : cit angulus XCE idferticirculo', Feda C'E tangtr 
drtulum YjC S . quare redshgultim Y ESF’faeqfialc erit quadrato G E , veP 
ET , feu qa.rdracis E -P,F T? fed redaftgulum Y'ES, velZSE arquaJe^ft TeP 
dariguloZ-ES, munis quadrato lS; redangulum airtem Z c S> arquale eft re- 
dangults Z Q, e S, & QeS, hoc elt redangulo R F, e S quater , & redan gulo 
fc S bis ; Z Qenim oftenfa eft qiwdruplaipfius R f,Q_c autem dupia eft ipfias 
fc, ex canitrudiane. ergo redangulum fR, eS quater, plus redangulo feS B- 
bis, minus quadrato cS, xquak-cric quadrato fe,plusquadtato fT , hoc-eft 
plus rcdanguloe D A quater; addatur vtrobiquequadratum eS,auferatur au- 
tcm redangulum fe Sbis,& redangulum cD A quater . ergo redangulunu 
f R, e S quater, minus redangulo e U A quater xquale erit quadratis fe,e S,mi 
nus redangulo fe S bis, hoc* eft xq uale erit quadrato fS, vel quadraro f O qua- 
tcr quare & finiplum xquale eric fimplo, hoc eft redangulumRf ,c S, mi- 
nus redangulo e D A , vel minus redangulo L 1 f,xquale erit quadrato fO ; 
fed quadratum fO xqunle eft redangulo 1 f P. hoc eft redangulo I fN, minus 
redan gulo I f, N P, vel minus redangulo f I L. ergo ridongulum R f, eS f 
\ minus redangulo f I L, xquale eritredangulo 1 fN minus redangulo fl L, 
addito communi redangulo fl L, redangulum fR, e S, hoc eft R f M redan. C 
gulo 1 fN, xquafe erit. vt igicdr fM ad fN. ita erit flad fR. fed cum fit vt eG 
ad G D, hoc eft vt L f ad f i,_ita ef ad fR; eft quoqut permutando .Vt L f ad 
f e , ita f I ad f R , ergo ve f M ad fN. ita erit f L ad fe . vnde rcdangulurtu 
... M fe lub extremis scqualeericredagulo N fL lub medijs. aware pundaM L 
e N in circulo erunt , cuius centrum eft in reda H Vifccanterectam M e ad 
redos angulos in O , atque bifariam . t}am cum lint xqualesMf, Se ab- 
latis xquahbusOf, OS, Hunrxqualcs & reliquz MO,Oe. fedipfaVH 
lecat quoque redam N L bifariam in H,cum fine arquales N P, 1L, ex 
conltrudionc , & xqualcs P H , H I , vt femidiametri , eamque fecat non ad 
redos angulos . ergo ex Lcmmare huic Problemati prxmiflo pundum H erit 
centrum circuit M L , e N , idemqucquod centrum circuit Ol, K P i acquc D 
adeo xquales erunt H c , H L ; font autem xquales & H k , H J. ergo & reli- 
qua K e reliqux I L , hoc eft e D aqualis erit , quod erat oftendendum . Ad 
datam igitur bafim c f conftitutum eftcriangulum He f , cuius crura H 4 
H f fuperant alcitudinem HO excelsibus K e, Ef.xqualibus dacis c D,DG. 
quod erat faciendum. ; 

At vero redam e T minorem cfle diametroe X, itaoftendemus . 

Quoniam enimcft,vreGad GD,icaef ad fR>exconftrudion«*&eG 
minor, quam e f ex determinatione erit & G D minor, quam fR.atq;tota 
eD minor quam totae R. vnde & redangulum e DG,velcD A minus erit 

re- 
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A rcctangulo E R t , & confeqqentcr quadruplum redangulum E D A > hoc 
eft quadrature) IT , minus cm quadruple redangulo E R f . atque addiro 
vtrique parti quadrate f E , quadratafT .f E , hoc * eft quadratum E T,mi- 47rH«i 
nus erit quadruplo redangulo E R f, vna cum quadrato E f, hoc * eft, minus , imJI 
eric quadrato compofitse ex cR,Rf, idfcft quadrato E XTquare &re^ta ET 
minor erit , quam reda EX, quad cratbftcndendum S- 

Item regain DG minorem efle , quamO f fie demonftrabitur . 

Quoniamcnim redangulum EDA .quater , aqtfale eft quadrato f T \ 
quadra turn autem EG, minus eft quadrato c f, cum recta e G minor- fit, 
quam recta e f , ex daennjnatiopc . ergo redangulum. c D A quater , vna 
cum quadrato cG, hoc* eft quadrature) eA minus efi aqua drafts LT > f e . m. 
hoc eft quadrato cT . quare & reda c A minor erit, quam reda eT , vel 
eC , & conlcquentcr mulcoinuio/ 1 , tfaim c X. atque niulto minor quam 
eS . fed & e G minor erit quam e t ex determinatione , crgocompofita ex 
e A , e G hoc eft dupla e D, mmor erit , quam compofita ex eS,ef, hoc o>«i. -pn^. 
eft , quam dupla cO , quare & fimpla e D minor erit, quam fimpla u,lib ’■ 
cO.‘ 

Fiat vt e G ad e f, ita e S ad aliam , qui fit e B , fed e G minor eft, quam 
cf ex determinatione . crgo& eS minor erit quam e B r fed eD oftenfa 
eft minor, quam eO, ergorcliqua D B maior erit, quam reliqua OS, 
vel O f . 

Et quoniam eft vt e G ad G O, ita ,ef ad fit, ex conflrudione, erit pen- 
C murando vt eG ad e f,ita GD ad fR ,led vteG ad efjit* cftquoqueeS 
ad e B . ergo vt G D ad fR , ita erit e S ad e B , vnde redangulum fub ex- 
tremis G D , e B aqualc erit redangulo fub medi/s fR , cS, led redangu- 
lum f R , e S , minus redangulo e D A , vel e D G oftenlutn eft in demon- 
ftrationc Problemacis squale quadrato fO. ergo & redariguhim G D,e 
minus redangulo e DG.hoc eft redangulutii GDB, xqualc erit quadrato 
fO. fed DBoftenfa eft maior, quam fO. ergo G D minor ent , quam ip- 
fit fO, quod crat oftendendum . . <• > 

\ 

Finis Libri Quarti. 
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LIBER Q_V I N T V S. 

• ' . . : . . i ( k * 1 i i r- 

• J X-'S 

IC liber in quatuor capita diuiditur, quorum primo conti- A 
nentur ProbIctn.ua , qua: conllruchonc operaria non egent , 
led iolum poitulant, vt quantum numcro cxplicctur. Secun- 
do vero conttnencur Problemaca impofobilia , ex quorum. 
Refolutionibus cognofcioir eorum impofwbilitas . Tcrtio au- 
rem continenrur Problemata vana , feu nugatoria, quorum Relolutiones in- 
dicant talia cilc Problemata . Quarto denique continentur Problemata , qux 
•fub Algebramnon cadunt, eaque rcioluuiuur, & coraponuucur Methodo, 
qua antiqui vtebantur . 



be Problcmatibus qux conftrudione operaria non egenc , led Iolum 
pollulanc vt quxfitum numeto cxplicctur . — ~ 

Caput primum . 


P Roblemata qux conftru&ione operaria non egent , led poftulant qux- 
litum numcro exhiberi , reloluuntur eadem rationc , qua Problema- 
ta conftruSionem operariam requirentia ; verum Porifmata ex co- 
rum Refolutionibus dedu&a in fbrmam Theorematis proponuntur , eorum- * 
que demonllratio procedit per velligia Relolutionis , diredo tamen ordi- 
nc , vt in line libri primi monuimus,quz quidem Theoremataliiggerunt 
rationcm conltruendi ipfa Problemata , hoc ell explicandi numcro id quod 
quxritur . 

Pro- 
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A. Problcma priraum ; 

Quonjodo Archimedes pordonem argenti aurei corom permixearru 
inuenerit. 

R Efen Vitruuius lib. 9 . cap. j his verbis . Archimedcm duas fcciflc 
mafias xquo pondcre , quo ctiam fucrac corona , vna ex anro alteram 
ex argento . cum ica leaflet , vasamplum ad liimma labra implcuit 
aqua , in quo dcmific argenceam mafiam , cuius quanta magnitudo in vale 
deprefla eft ,tanrum aqua: effiuxic. ita exempta mafia quanco minus factum 
fucrat refudit fexcario menfus,vt eodem modo quo prius tuerac ad labra a:qua- 
retur . ica ex eo inuenit q uantum ad cerium pondus argenti certa aquas men- 
B fura rclponderec . Cum id expercuseflec .turn auream mafiam fimiliter ple- 
no vale demilit , & ca exempta , cadem ratione mcnlura addita inuenit ex 
aqua non tantum defluxifle , led tanto minus , quanto minus magno corporc 
eodem pondcre auri mafia elfec quam argenti. Poftea vero repleto valeinL. 
cadem aqua ipla corona demifla , inucnic plus aqui defluxifle in coronam. , 
quam in auream eodem pondcre mafiam & ita ex eo quod plus diflluxerac 
• aqua: in corona quam in mafia ratiocinatus , deprehendit argenti in auromi- 
xtidnem , Sc manifeftum furt um redemptions . 

Sed qua ratiocinationc Archimedes id furtum deprehenderit Relolu- 
tlodocebit. cil.i ;- j. ■ ., 1 ; r 


Relolutio . 


.'•n • - 


■I HICK 


niaflaargentea 


Oronat, quae conftat ex auro, & argento fit pondus P, pondus aurcru 
^ argenti quod eft in ca efto A . ergo P - A erit pondus auri . 

mafia aurca corona 

Deinde lumantur duas mafia: 
ciuldem ponderis cum corona , 
vna ex auro altera ex argento , Sc 
demittatur in aliquod vas aqua 
plenum aurea mafia . ea eijciet e 
vale tantum aqua;, quanta eft eius 
D moles , fit igitur menlura aqu* 
eiedta;, feu moles aurex mail* D, 
fimiliter demittatur , & mafia ar- 
gentoa cijciens tantum aquae, qua- . v 
la. eft 1 moles ipfius raalsx j cuius ; rabh 
quidemaquz menlura leu moles >■ 

mafia: argcntoaficB. aeqae eodem modo , demiiTa corona, effluec tantum' aqua: 
quanta eft moles ipfius corona: , fit igitur menlura ipfius aqua; feu, moles co- 
rptuelG^. i^uwuam igitur eft vc P ad A , ica B ad ttJ, hoc eft vt Pondusmaf- 
faeargencea:, ad pondus argenti, quod eft in corona , ica moles eiuldcmtpafi 

•iH (g 
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fie ad molem eiufdem argenti > corpora enim eiufdem generis eamdcm ratio- \ 
nem habenc in pondere quam in mole , vt detnonftrauimus in noftro Archi- 
mede promoco , ergo tdcj erit moles argenti , quod eit in corona , feu meulii- 
ra aqua mole aquahsipflargento. 

y£que quomam eit vt Pad 1 J — A , ita D ad hoc eft vt pondus mat 
fa aurea ad pondus auri» quod eft incorona, ita moles eiufdem mafia ad mo- 
lem eiufdem auri , erit J r p ~ — moles auri , quod eft in corona , feu menfuta 
aqua, mole aqualis ipfi auro, fed moles argenti eft .ergo 
exit moles totius corona , fed moles corona: eft quoque G , ergo . 


d in p • d in A 


•$* b xquabicur G 


I 


Ducantur omnia in P . ergo 

D in P — D in A «|* B in A aquabicur G in P 
Auferatur vtrimquc D in P , vt cognita ab incognitisdiftinguantur ergo. 

B in A — D in A , aquabicur G in P -• D in P 
Seu quod idem eft B~ D in Aaquabitur G — DinP 
Ec xqualitate ad proportionem reuocata , proportionales erunt . 

B-D G~D P A 
Idem Problema aliter refoluam 

. ... Rcfblutio fecunda. 

. • . .... 1 ... I 

IfHcm poficis, menfuraautem aqua, mole aqualis argento quod eft ia 
corona efto E. ergo G .. E erit 

menfura aqua: mole aqua- mafia aurea corona mafia argentea 
lis auroj ponitur enim G men. 
fiira aqua mole aqualis roti coro- 
na. Erquoniam eft vt pondus 
argentea mafia ad pondus at* 
genti , quod eft in corona . ica 
moles eiufdem mafia ad molem 
eiufdem argenti , eric 
, . vt P d A , ita B ad E 
Sed factum a b extremis aqua, 
le eltci , quod fit a medijs , ergo 
P in E aquabitur B in A 

Hac omnia numeris tra&an- 
tur , quippe & pondus , & mo- 
les numeroexprimuntur.&quoniam eft vt pondus aure* mafias ad pondus 
auri > quod eft in corona ita moles eiufdem mafia ad molem eiufdem auri erit . 
vt P ad P~ A , ita D ad G - E 

: Quod autcra fit ab extremis , aquale eft ei quod fit i medijs ergo. .’ f 

G m 1' - E in P aquabitur O in P - D in A . I n-'teii -*up 

•V SedbftenfumcftP in E aquariB inA. ergo per additionem aquuliunv. 
aquahbus. ■ > ,u .■■.um. j . r , tr.ijne;;--. -i 

ud G in 
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SedpffcnGyn tftP m E xquari, Bin A^ergo per additiopetf^^aliam 

Jt^UlOK^n'ji -uilti/Wii ’Aj O t • i ^ * I !» .*'•;• r^L;:. 

Gin P xquabiturBih A «p D in P-Din A ^ 

Auferatur vtrimque D<nP,vc cognit* ab incognitvs leparentur , ergo 
1) n.,G>itt-P-DiaPjequabicur B inA- DinA . ir 

Scuquadidejneft.GirDinPxquabiturB-Din A. \ , 

Et reuocata ad proportionemxqualicate, proportionales erant , 

B-D G-D P. A i «a, 

Eaipfa proporcionaiiura lerieso qua; per antecedentem refoiutionein jnue- 
niebacur. ‘in,- j .. '• • « • 1 

B U,J ~Porifma. ' 

3li; •>:. U. . : . .. Ch ) • • 

Vcdifferentia inter menfuram aqux deflitxx ip mafia argentea , & menfu- 
ram aquxdefluxx in mafia aurea, ad diffcrentiam menlune aqua; deflu- 
xx in corona & aqua: deftuxx in mafia aurea, ica eft pondus coron? ad poadus 

;argrari-.,'qbcb-eftiio;a)fQaac': x \ • ; ; ,• 

tin Vel Gci ybdiflwcosiadWtcrnsoles maflx argentex, & maflx aurex, ad dif- 
ferentiam inter moles coronx , & maflx aurex , ita eft pondus corftnf , ad . 

. pondtis argenusiquodxift in ««w»a. . i..-iqjc* * , m •,«/; 

Porifma hoc poftca in formam Tbeorcmacis Vniuerlalius prppohcum de- 
monftrabimus. 


' Relblutio tenia. 

-^naUpinivaiji nimaeJi i J , , yj . . 

i;a;j 1 




in 


euSMlt 


«K>na:ii 

1 -Tj WTO. 

* “ ;I l 

quails auro, quod eft m coron u 
clto E. ergo G — E, eric men- l 

fura aqu? mole fqualis argen- •■■■ L;kk| .a t. . xj 
to. Etquoiuam eft vtpondus au.a^r^^ jrivfCT^jv,,,,;, 
re? mall?, ad pondus auri, quod r D ‘ ' 

D eft in corona, ita moles eiuldern u-j. 

ntafl? ad molcro eiufdem auri -rtrSinoq . ,1 

- _.?? sfiibavooiCl.Geioqito m»i}2r 

p^-VtP ad A ita D — ^d E , Q 'J, t \ muKHn-.^Ua » 

. EtfadlumfiibeitrcmkxqualeeStf/fi, qu9di&; J j6jb J medijs, r i5flce^.i 1 . 
» PiftE. sqaabitur Dpi A -too niifiv aubnoq jj jg , 
vEqu? quoriiam eft Vi pondus mafl?argence?, ad pondus argenci„.quod eft 
in corona, ita moles eiuldem mafljad mctlcm ciufdem ygenti , , cric ' 

aiiP- t ^Al j i cq ) /ns ■ , , j 

«T:ns )b'. . : 1 

^ G in 




Digitized by Google 


jox DeRefol. 5^ Comp. Mathematical 

Et fa&um fubextrcmis xquabitur fadto fub medijs, hoc eft A 

G in P — E in P xquabitur B in P — in A 
Sed often fum eft E in P xquari Din A, ergo per additionem xqualmm. 
xqualibus. 

GinPxquabitur Bin P>£DinA~Bin A. 1 : 
Hicnonpoteftauferrivtrimquc B inP.nam cum B naaior fit , qbam G 
eric & B in P mains, quam G in P, ergo addacur vcrobique B in A & autera- 
cur D in A . icaque 

G inPt Bin A --Din A xquabitur BinP. 
AuferacurquoquevtrinqueGin P.ergo . 

B in A - Din A xquabicur B in P - G in P 
Seu quod idem eft B- Din A xquabitur B-GinP B 

Et reuocata ad proportionem xqualitace erit 
vtB-D adB — G ,itaP ad A 

Porifina . 

> l - 

Vt differentia inter moles mafia? argcntear, & taaffx aurex ad differentiam 
inter moles mafia; argentex , Sc coronx, ita eft pondus coronx ad pond us auri, 
quod eft in corona. ■ v : . ■iwi 

Ex hoc Porifmate, & cx prxcedcnti proponam Thcorema vmucrfale quod_ 
eft huiuftnodi . ■ •• - - 


Theorcma . 


PO 


ltd 
. Oi 


Si trium corporum xque ponderantium primum, & certium fuerinc gene- 
ris diuern, fecundi aurem portio fit ciufdem generis cum corpore priruo. 
reliqua vero ciufdem generis cum corpore tertio . eric vt differentia inter 
moles primi , & tertij ad differentiam inrer moles primi , Si fcctindi , ita 
pondus vnius corporum, ad pondus portionis corporis fecundi , qux eft 
ciufdem generis cum corpore tertio . 

S int tria corpora xque ponderantia A, 

B C , D , quorum primum , Sc ter* 
tium fine generis diuerli ; portio au- 
tern fecundi vtpoteB fit ciufdem generis, 
cum corpore A, reliqua vero ponio C eiuf , 3 
dem generis cum corpore D.Dicovt diffe- 
rentia inter moles corporum A , & D , 
ad differentiam inter moles corporum. 1 — 

A ,& BC, ita efle pondus vnius cor- & 
porutnad pondus portionis G . 

Sit enim portionis B pondas E F, 






£ F 


Mi I 


12 . 


r x V y j* © 




f ,3 P 


HOB 


portionis autem C pondus FG; ergo totmscofponsBC,veliplius A , auc 
D pondus cri tPG~r Dwnde twrporisA , fit moles H , pomonit veto' B moles 
' . ^ " IK 
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A I k i portionis au tem C moles K L , corporis vero D moles MO., 

Quoniam igicur eft vc pond us corporis D ad pondus portionis C, hoc eft vt; 
E G ad F G , ita moles ipfius D ad molem ipfius C hoc eft ica M O ad K L, 
corpora enini eiuldem generis eamdemhabent rationem in pondcre, quam 
in mole , vt eft dcmonitracum in noftro Archimedc promoto ; quare quod fit 
ab extremis E G , Sc k L,f quale eritei quod fit a medijs FG, & MO . 

Sumantur autpm MN^JP. vtraquc xqualisipfi H. Quoniam igitur 
eft vtpoqdus corporis A , atj pondus portionis B ,hoc eft vt E G ad E F , ita 
moles pi ad njolerqJ £ j fatftum ab extremis EG, & I K xquale erit fadoa 
IpedijsEF t.Qf.k&l m . M N . led oftcnlumcftid quod fit ex EG , Sc K L 
xquale efle e,i quod fit ex F G, & MO . ergo per additionem xqualium 
B Xqpahbus, quod fit ex E G, Sc I K , vna cum eo quod ex E G, & k L . hoc 
eft id quod fit cx L G , Sc l L > xquale erit ei , quod fit ex E F , & M N , vna 
cjiroeo quod ex . F G , fic M O . led quod fit ex E F, & M N , xquale eft ei, 
quod ex EC,§MN, minus eo quod ex F G , & M N . ergo quod fic 
CX EGj L „ xqpalc eritei, quod fit ex FG,& MO, vna cum eo, 

J uod ex E G, & M N , minus eo quod fit ex F G, & M N. In prima quidem 
gura dcmonftratio fic procedet. Auferatur vtrinque id quod fit ex EG, & 
M N ergo quod fit cx E G , & I L, minus eo, quod ex E G, & M N, vel & I P, 
hoc eft id quod fit ex E G , & P L^Xqualceric, quod ex F G, & M O, minus co, 
quod fit, exfG.&MN. hoc cftej quod fit ex F G, & NOj quare xqualicace 
ad proportioncm reuocata, erit vt N O ad PL, ita E G ad P G, hoc eft vtdif- 
G ferentia inter moles corporum A, & Dprimi videlicet, & tcrtij ad differen- 
tia inter moles corporum A, &BCprimi , 6 c fecundi; ita pondus vnius corpo- 
rum ad pondus portionis C,qu; eft eiufdcm generis cum corporc tertio D . 

Infecunda vero figura dcmonftratio procedet in hunc modum. Addatur v- 
trobique id quod fit ex F C,&. M N, Sc auferatur id quod ex FG, & M O; fiec 
id quod fit ex E G,& I L, vna cum co quod ex F G, &'M N,minus eo quod cx 
F G,Se M O, xquale ei quod fit ex E G,& M N . auferatur quoque id quod fit 
exE G,& I L: ergo quod fit ex F G,Sc M N, minus eo, quod ex F G,& M O, 
hoc eft id quodexF G,&ON, ?quale erit ei.quod ex E G,& M N,vel I P, mi- 
nus co,quod ex E G,& I L,hoc eft ei,quod fit ex E G,& L P. quare reuocata ad 
proportioncm xqualicate, erit vt ON ad LP, ita EG ad FG. hoc eft 
D vt differentia inter moles corporum A Sc D pri mi videlicet, & tertij, ad 
differential!! inter moles corporum A & B C primi & fecundi i ita pon- 
dus vnius corporum ad pondus portionis C , qux eft eiufdem generis cum 
corpore tertio . D> quoderatoftendendutn . 

Sit corona mixta ex auro,& argento 5 o.librarum,& oportcat inuenire qua 
turn fic in ea argenti,& quantum auri- Sumantur dux maffe eiufdcm ponderis, 
atque corona, vna ex auro; altera ex argento. &ponatur in aliquod vas aqua pie 
num;mafTa aurea,qu{ eijciat 6 , fextarios aqu?. Similiter ponatur Sc coronaiea- 
que eijciat feptem fextarips,codem tnodo pofita & mafia argetea eijciat 1 1 . fe- 
Xurios;maik:igKur,autygq | itflis grjt mole fex icxtarijsiaqux corona vero 7. 
' ’ , “ ? ‘ Cc 1 fc- 


K? 


>04 Dc Rcfol. & Comp. Mathematic* 

fextanjs ; mafia autem argentea 1 1 . lextari js . Fiat igiturvt differentia mo- A 
lis mafia: aurex, & molts mafia: argenres , hoc eft -vc S ad diffiffcneiam 
«.»«. molium mafix aurex, 6c corona: , hoc eft ad 1 , ita pondus coronx quod 
eft jo.ad 10, erunt*igirttr 10. lib. argenti in corona, auri vero 40. • 

Scdporiancur conuerlo ordinc prxdi&x mafia: nimirumprima in ordi- 
ne fit mafia argentea , tertia vero aurea . & fiat vt difierentia molium mafix 
argentex , & mallx aurea;. hoc eft vtS ad diftcrentiam molium mafix argen- 
rex & coronx, hoc eft ad 4: ita pond ns coronx quod eft 50. lib. ad 40. erit 
igicur pondus auri , quod eft in corona 40. Iib.pbndusvero argenti 1 o. lib'. 

£odem modo inucnictur pondus argenti , vel auri , qux fiinc in corona , fi 
aqux cieftx e vale liimancurad rationem ponderis , quemdmodum cas liim- 
pfimus ad rationem menlurx . corpora cnim eiuldem generis eamdem ha bent B 
rationem in poudere , quam in mole . eijciat cnim mafia aurea e vale tres li- 
bras aqux ■, corona veto 3 ’ r . mafia auteni argentea j . Fiat igitur vt difie- 
rentia inter j , & s r quxcft 1 ad difierentiam inter 3 & j '*■ , qux eft i 
ita jo. lib. ad 10. libras, hoc eft ad pciidus argenti , quod eftin corona, illud 
ipfum pondus quod lupra inueniebatur . 

A liter & Probtema rclbluam, Sc_ Theorema demonftrabo. 


:,U. ■ '.I 

. . ' M 

(' I 


* Refolutio quam . , ; . .. 

I lldcm pofitis quxratur pondus mafia aurea corona mafia argentea 
argenti, quod eft in corona, il- 
lud elto A. ergo P - A er it pon- 
, ■> P i«ry r 

dusauri , meniura autem aqux mo- 
le xqualisargento, quod eft in co- 
rona elto H . ergo meniura aqux 
mole xqualis auru erit G - £ . poni- 
tur enim G meniura aqux mole z- 
qualis toti coronx . Et quoniattL, 
eft vt pondus mafix aurex ad pon- Z' 
dus auri , quod eft in corona , ita ( D ) 
moles eiuldem mafix ad moles eiufi > — ' 
dem auri , erit 

vt P adP — A icaD ad G — E 
Nunc iludium adhibendiiriV eft vt deueftiamus ad aliquam proporrioiiem 
cuius tres termini lint cogiiiti ; id autem tali fiec argumentation . 
ergo per conuerfionem rationis erit vt P ad A ita D 'ad O - G ^ E 
led eft ■ vtP ad A itaB ad E 

hoc eft vt pondus mail? argente? ad pondus argenti quod eft in corona , ita* 
moles eiuldem malT; ad molern eiuldem argenti ; ergo eric 
*“•' vcB,adE,itaD» adD--G«|.£ 

6c permutahdo erit vt B , ad D , ita E ad D -- G *J»E 
6c diuidendo vc B--DjadD,iraG~DadD-- G s-f 4 E 
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Jt & rurfus permutando vt B ~ D ad Q-r r D itaD adD-G E 
fed ofteniitm eft lupra efle vc P ad A 1 lta D ad D — G 4* E 
ergo erit •' ■: i " vt'B ad Qa’D - it? P adA . hf!-> boili V 

, ilahacigicur propomone cogjuu lunr tret cernrini >atque eft ea.iplai pro-, : 
ponionalium feries , quae per antecedences Refoluuones inuentaxftii etui) de 
pond ere argenti, quodeftin corona qoaerebatur. atque adeo idem Porif* 
ma deducicur * i.osv-.-i. : .v : >u '.->l ! < '-q •. qut i> . -nusqj '1 1 


Porilma. 


yM' q y vj 


•iiWfl A <nC> 



, il ’ >-i H ■ vtB adB-4C 4* 'Eii! itaD adE . i.< 
et permutando i ; J vtB ’ adD (. iraB-G 4* adE 
D & diuidendo art-fr— D adD •> itaB**G adE 

& rurfus permutando . vcB-hD ' adB — G: itaD adE 

fedeft vtD r adE .iuP :adA . 1 

cum Ci c vc moles maflkaurea: ad raolem auri , quod .eft in corona ; ita pondus 
ciurdemmalfrad pondusciufdemaun.ergo erjC'.- .. 

■ ■■ frcB-rrD adB^ G iraP ad A ; 


Dantur igitur tres proportions termini , acquc eft ea ipfa propordonaiium 
feries , qux-per alias reldurionesinuenca eft > cum de pondere auri, quod eft 
in corona quzzebacur.atque adeo idem pojJiftnadeduccrur. > 

)/ fh/d , q ij v|!'. V.' I li * ' r -I*. ; a a J 4k ' ' i • ' * *" 'G • - 1 

cC ) Po- 
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3 "i ; i? — Cl in < I t.'i ii.»i i ■ i' "rt A 

a;? O..CU 

V tdiffercntia molfajim maflx, argsntes , 6f mafia: aurea: , ad diffcrentiam. 
moluim maifa argente jr, fle corona; yira eft pond us coronx ad pondus auri , 
quod«flii» corona ?’j. 'thulo'.jjl .. , . :L :o'i 

! £xlaoc^A: aniccedptKes'EonTmaoeipDopanemus vnum Theorema vniuer- 
falc illud ipfum , quod fuprapropofmmus, fed aiia via demonftrauo proccdet, 
cum & Reiolucio alia via procclferic • ,, 


rnaovifiib i 
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Si trium corporum tcque ponderantium 

primum, & tiniumfuericdiucrfige. 
neris , fecundi autem porrio fit erul-iulo; 
dcm generis tum qqrpore prime , re- 
liqua vero eiUlfJepI generis turn cor- 
pore tcrtiojerit vrdifftrenua medium 
pnmi & tertij ad differentiam nio- 
liumprirm, Sc (ecundijica pondus 
vmu$ corporum ad pondus port ion is 
corporis lecundi , qua: eft ciufdeiru ” 
generis, cuqs corjkjrctertio, . . : ' w ' ’ 

R Efumantur luperioris Theorematis figtira, Strepetantur eadem verba C 
idelh Sint cna corpora zque ponderantia A , BC,D, quorum 
primum , & tertium fine generjs diuerfi ; porcio autem lecundi , vr. 
pote B, lit eiuldem generis cum corpore A : reltqua Vero portio eiuldem 
generis cum corpore D. Dico vr differentia inter molem corporis A , Sc mo* 
lem corporis D ad differenciam inter molem corporis A , & molem corpoJ 
ris B C , ica effe pondus vnius corporum ad pondus portionis C . \ 

Sitcnim portionis B pondus EF portionis autem C pondus FG . ergot 
totius corporis BC ponduscrit EG, quodquidem pondus erit Sr corpo- 
rum A, Sc D corporis autem A fit moles H: portionis veroB moles I K, 
portionis C mole* K L •, corporis vero D moles MO. & fumantur MN, 

I P xquales ipfi H- Quoniam igitur eft vt pondus corporis A ad pondus* D 
portionis B , hoc eft vt EG ad E F > its moles ipfius A ad molem ipfi us B , 
hoc eft , ita H , vcl 1 P ad I K ; erit per-conuerfionem rationis vt E G ad G F , 
ita I Pad Pk. (edvcE <3,ad©F , itaeftqaoque MO^ad kL.eft enira vr 
pondus corporis D ad ponduS'porriomsC., ita moles ipfius D ad molem ip- 
fius C . jn prima quidem figuri fic concludes, ergo vt M O ad K L, ita erit 
I Pad Pk . & pcrmucando vtM O adft-P ,hoc eft , ad M N, ita KEadEK 
Sc duriffeadn vt ON ad N M, itzL^P ad PKvflc mr&s pertnjnaifdattric 
O N ad L P > vt N M jvellPadiPkqded oftenfum eftfupra eficiffc EG ad 
G F vt 1 P ad PK, ergo*» O N ad LP, itaetit EG ad G F, hoc eft vtdifle- 
• i i Js ren- 
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A rtntia inter moles corporum AD ad diiferewum inter moieseorpornm A* 
&B C , ita pondus vnius corporum , aut pondus portionis C, quzcit eiu/dcm 
generis cum corpore tenio . 

ti in fecunda vero figura conclude in hunc modum.ergo vel Pad P K, ita 
eritMOadkL , & permutando vc I P vel N MadMO, itaPk ad K L,t& 
diuidendo vt NOad OM, itaP L ad Lk > Scrurfus permutando erte vt N O 
*d PL , ita 0 MactLk. fed vtOMadL k> ita eft EG ad G F, hoc-eft vt mo- 
ler corporis D ad mojom corporis C , ita pondus eiufdcm corporis "Jf ad pon- 
dus eiufdem corporis C .crgovtNOad PLjita-eri^EGadGFvhoc eftye 
differentia inter molesj corporum ^ D ad differenciam inter moles corporum 
A & B C , ita pondus vnius corporutn 'id pondus portionis C , qua eft eiuidem 
8' generis cum corpora certjo,. quod eratoftendendum • 

Scd iacilius atquc exaiftius deprehendeturportidargenti quod , eft in co- 
rona G ip/a corona & mafia ilia; ponderentur in aqua , quemadmodum in no- 
ftro Archimedc promoto docu imus . 

• . , . . < 

Lemma I. 
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Si fucrint lineie quodcumquexquaikcr fefe excedentcs . Compofita ex extre* 
' mis zqualfteric vnicuique cornpofitaru m e duabus aque diftantibus abex- 
. tremis , & G fuerit numerus lititaru m impar , media- dupl/e equaiis erit . 

S int line* quodcumque equaliccr fefe excedentcs 
A BCD FE. -ri:.c 

Dico compoficam ex extremis AF xqualemefic 
vnicuique compoutarum ex BE, vel ex C D, vel mo- 
di* duple; G numerus linearutn eft impar. ... - 
Quoniam enim G ab extrema F auferatu r. cxceffus quo 
fuperat , proximam E , reliqua arqualis eric E . fi mil iter a 
fecundaB , ablato excefiu , quo luperat pnmam A , reliqua squalis eric A . Si 
igicuraKjualibus A , & B multatar addantur equates F , mulcaca & Ecompo- 
fitaex A & F mulrata ; xqualiscrit compoGta ex B multata & E . 

Rcftituantur cxceffus ablati cum ipli B , cum ip G F , qui quidem cxceffus 
Gint ?qualcs,nam aqua liter linez fefe excedunt.ergo compoGta ex A Si F tota, 
D aqualiscrit compoGta cx B toca& E . Eadcm ratione oftendemus compofi- 
tara ex C D , aqualem efie compoGta ex B E . quare & compoGta cx A F . 

Sed Gt numerus linearutn A B C 1 mpar.cadc rat tone often- 
demus compofitamcx extremis A C .equate efle media du- 

1 >la .namC contraiftaexccffu .quo fuperat mediaB , equa- 
ls eft ipfi B ; A vero procra&a code ciccffu eqUaliscrk cidera 
B. quare compoGta ex A C zqualis eric B duple . quare con- ABC 
ftaepropofitum. ; 

- idem aliter breuius oftendemus . < 

• Sint lines quodcumque zqualitcr fefe excedentcs, quarum prima Gt B. ex- 
■»> cef- 


i i r 
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ceflijiiWltem »' quo fcfoexccdunt A .crgo/ccunda erit B 4* A. tertia vero B A 
4* A*, &,ficdeinccps.exponarur igitur (erics huiufmodiiinearum.exerunt . 

B B4<A B 4* A z B1 A 3 BfA+ -Bt-Aj ' t i 

Manifeftum fcftcorppofiHtds extremis ;qualc efTc vnicuique compofitarum 
eduafcusxqutdiftauiibiMiii extremis . ham compofits ex extremis B . &Bt 
AS., .eft Ba. 4* A Sn.qtqnut erwm cftcompofita ex fecunda B*J* A & BA * 1 
A 4 , aceciam quanta dr! daropofita eat tertia li *f» A t &B f A | . Aiquea 
mamtertufjeft iiiiumcrus linearum fuent lmpar compoficam ex extremis 
xqualcmeile mcdis-duplx.. . . :,.L ... .. .. -..x.-rb 

I i’<" • ; • jH «. «J. i • 

Lemma II. 

Si fucrintlir.es quotcumque xqu 3 liter fcfe cxcedcntes . Dupla compofita ex ® 
omnibus , multiplex ell compofita: ex extremis per numerum linearum . 

‘J S’ ** * .. . . ..1. it , ! . ...... « 

N V merus enim linearu m erit par aut itnpar. fit par . Quoniam igitur 
compofita ex extremis squalls eft vnicuique compofitarum e duabus 
sque diftandbus ab extremis pet 1 antecedens Lemma, & squalls 
quoque fibi ipfi : idco cowpofica ex omnibus , totupiex erit compofits ex ex- 
tremis, quot lunc bins lines , & conlequenter dupla compofita ex omnibus > 
totupiex compofits ex extremis i quot lime lines, 

Scd fit ntimerus linearum itnpar . Quoniam igitur compofita ex extremis 
axjuahs eft vnicuique compofitarum eduabussque diftandbus ab extremis, 

& squalis quoque fibi ipfi , idco compofita ex omnibus , cxcepca media , to- C 
tuplexedrcompofir;ex extremis , quo lunc bin; line;* excepta media, & per 
conlcqucns dupla compofita ex omnibus , excepta media , totupiex erit com- 

f iofits ex extremis , quot lunc line; , cxcepta media ; fed dupla media* squa- 
iseftcompofit; ex extremis, ergo dupla compofita ex omnibus, totupiex erit 
compofit; ex extremis , quot func lines. Itaque dupla compofita ex omnibus 
multiplex eft compofits ex extremis per numerum linearum. quod erat dc- 

monltrandurru . ■■ , 

. ' • ....... . - ' . - ‘ .1 . . 

. i Lemma III. 

. , t r 

Si fuerit lines quotcumque squaIiterfcfeexcedentcs.Differcntiacxtrcmarum p 
continuaca exccflfu , multiplex eft ipfius exccftiis per nutnerum linearum . 


S int lines quotcumque squallier fele excedentes A,B,C, DI, fie ab 
extrema D I , qusfit maxima auferatur D E squalis minims A ergo 
differentia extremarum erit El. producatur autem El in F ,vc fit 
I F squalis exceflui . Dico E F muldplicem efle ipfius I F per numerum 

linearum, . 1 . L : : 

Quoniam enim A prima dilfert a fccunda quidem B. per xxcefTum 
squalem IF, a tertia vero C per duplum cxceffum IF, a quarta au- 
tem D I per triplum cxcclTum, ac denique ab extrema feu maxima per 

ex- 


N 
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^ exceffum multipiiccm , per numcrum lincarum , dempta. ‘ 
vna , hoc eft differentia extremarum , multiplex eft ipfius 
exceffus per numerum lincarum dempta vna , & confe- r 
quencer differentia extremarum continuata exceffu , mul- I 


I'- 


tiplex eft ipfius exceffus per numcrum linearum . quoderac 


oftendendum 


ABC 


% 


iV.— ,i: . .. .... ; Lemma IV.: 

Gihbw.c'UJta . —wilL- : .1 n> . 1 ; - . • 

,$pftiMiqt linear q^txjq^eaeqpiliter lefe cxcedentes . Eft vt dupla compo • 
r. ,^^;omn?bn&j ^cfliflpolitam'exextrpi^isjiu differentia extremamm 
continuata c’xceflu ad exceffum . ' j uA : 

Voniam enimdppla compofita ex omnibus* multiplex eft com poli- 
te x extremis' pgV numerum lincarum , per quern numcrum ctiarh 
_ differentia iitrdmarurtv toheinuata exceffu , multiplex eft ip - 1 
fiis exceffus . ergo qudru^lcx eft dupla compofira ex omnibus, compofita: 
ex extremis, complex ,‘eftc difftrentia extremarum continuata exceffu , ipfius 
exceffus ; quare vt dupla' compofita ex omnibus ad compofitam ex extre- 
mis , ira erit differentia extremarum , contifiuara exceffu ad cxcefluni'. quod 
crat oftendendum . 

■onniffisnoitulr.; t le Tj .1 xa.j, 

Problcma'II. ' 

X; Data minima & maxima linearum xqualiter fefeexcedentium & compofita 
; ex omnibus ; inuenire fingulas . Oportet autem duplam compofitam ex 
omnibus mulciplicemeffe compofita: ex extremis per numerum' binario 

rminrno> *•' ' It*. M- 


maiofem , 


Rclolut io . 


X) 


O It data minima B, maxima Vero D , compofita autem ex omnibus G. 
■O Oportet inuenire fingulas. ‘ 

n Qu*ratur exceftiis, is etto A . Quoniam igitur eft vt dupla compofita ex 
omnibus , ad compofitam ex extremis-* ita differentia extremarum continuata 
exceffu, ad exceffum * erunt proportionates . 

C, 2 . Dj» B D--B* A A.- <T; F;H+A,a 
Sed faiftum (ub extremis xqualc eft ei , quod fit fob medijs, ergo 

„ . . ,. ,( D Q-Din B *i* Din A 

G nn A zquabitqr ^ D in B 2^3 B in A 

Hoc eft G 1 in A tequabitur D'Q D in A id B Q *f» B in A 
Auferanrur vtrinque D in A , & B in A> Vt cognita ab incogilitis di- 
ftinguantur , ergo ‘ 

G z in A - D in A - B ia A atquabitur D Q-- B Q_ 

Seu quod idem eft G 1 — D— ■ B in A squabitijr D Q— B 
Et asqualitatead proportioncm reuocata , proportionals erunt. 

* G 1 
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Gi — D — B D«J*B D — B A 
Sed vt facilior rcddatur via ad Theoremaris demonftrationcm , quq pcr.ve- 
ftigia Reloludonis progredi dcbet , curanduin c£t 3 vt datarutn magnitudinum 
charaderes quam paualsimt cxiltant , multitude enim charadcrum obruit 
quodammodo ipla velligia, & inuoluit. ltaque cum in reloluendo Proble- 
matc piures charaderis, ( Hue aggregatum datarum magnitudinum , fiuedif- 
ferentiam fignificantes ) fimul lemper , vel in vna xqualitatis parte , vcl io, 
vtraque exiltant ; tunc ipfum aggregatum , vel differentia potent vno tantum 
charadere defignari . Igitur in luperiori Relolutione quoniam charaderis D 
♦f* B vel D — B lemper fimul exiftunt ; poteric pro D *f» B lubftitui F , & pro 
D — B lubftitui H. Subftituantur & procedat Rei’olutio ,vt lupra . Quoniam 
igitur * proportionales lunt ' JJ 

Gz JF FH*'A A . . - 

fadum fub extremis xquale eric ei , quod fit fub medijs ; nempe 
G i in AxquabiturF inH Fin A. 

Auferatur vtrinque F in A , vt cognita ab incognitis diftinguantuf , ergp 
, GxinA — F in A xquabitur F in,H . 

Seu quod idem eft Gi — F in A aequabitur F in H 
Et zqualitatc ad proportionem reuocata, proportionales erunt 
Gi-F F H A ‘ . 

ea ipfa proportionalium leries , quz per antecedentem refolutionem inuc- 
niebatur. 1 

. 4 (■ Porifma. _ _ . ,• ; ... ( . 

• ! } x ' -j » . . ||j4 ; i | . 

Vt differentia duplx compofitx ex omnibus , & compofitas ex extremis, ad 
compolitam ex extremis ; ita eft differentia extremarum adexceffum . 

Hoc Porilina in lormam Theorematis ita proponetur. 


i..y > " 


Thcorema . 

r 

Si fuerint linex quotcumque xqualiter left excedcntes , eft , vt differentia 
duplx compofitxex omnibus, & compofix ex extremis, ad compofitatn ex 
extremis , ita differentia extremarum ad exceffu m . 

N * , 

S lntlin<£r$rt>tcuta<jde zquali- 
ter felc excedcntes A , B , C , 

D E , lit que G 1 xqualis com- 
pofitx ex omnibus , & producatur 
maxima E D in k , vt fit D k xqua- 
lis minima; A, cuiquoque xqualis 
fiat D H . ent igitur E H differen- 
tia extremarum ; E k vero compo- p I 

fita cx extremis . Rurfus produca- 
tur HE in F , vt fit EF squabs 
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A c * c efliti » quo line* fcfe cteedunc . Dico differentiam dupl* G I , & red* E k 
adip&m EK efle, vtH E ad E F. Duplicecurcmm G I inL. & ab ipfaaufe- 
ratur LM*quaIis kE. Quoniam igitur eft*vr GL ad kE.ita HFad i».« 
ad F E >redangulutn fub G L,& F E * *quale erit redangulo fub K £, & H F, >* fe,,i 
hoc eft redanguhs k E H , k E F ; auferarur vtrinque redanguluro KEF. 
ergoredangulum tub GL,& E F minus redangulo KEF, hoc eft minus 
redangulo tiib L M , & E F , zquale erit redangulo k E H ; fed rcdangulu tn 
tub G L , & E F minus redangulo tiib L M , & £ F *quale eft redangulo tub 
GM.icEF: ergo redangulum fub G M, & E F , *quale erit redangulo 
K E H i quarc * vt G M ad K E ita erit H E ad E F . quod erat oftendendum . „ 

Alia breuiori,ac faciliori via & Problems retoluam , d Theorems de- 
B monftrabo. . . 

Ijfdem datis . quzratur cxccifus vt in antecedent . 

Refolucione t is efto A • Ec quoniam* proportionals funt. i«. ■» 

G» D*F B, D-B. 4 * A A 

Etdiuidcndoproportionales erunt 
1 Gi-D-B D 4 * B D — B A . 

Ea ipta proportionalium teries , qu* per priorem retblucionem inuenta eft . 
itaque proponectir idem Theorema ; ted aha ratione demonftrabitur . 

Si fuerint line* quotcumque xqualicer tefc excedentes . eft vt differentia 
dupl* compoficx ex omnibus , & compofit* ex extremis ; ad compofitam ex 
Extremis > ita difterentia extremarum ad exceftum . 

C Sint line* quotcumque xqualicer left exce- 
dentes A, B, C, DEj fitquc G *qualis T 

compofitx ex omnibus, &producacur maxi- t E 

tna ED ink, vt fit DK xqualis minim* t ,? I. < K 
A, cui quoque xqualis fiat DH. eric igitur 
EH difterencia extremarum ; £ K veroeomr ABC IK , , 

pofita ex extremis . Rurfus producatur H E G . 

in F ,Vt fit EF atqualis exceflui, quo line* 
tfte exeedunt. Dico differentiam inter du- 

plam G , & redam EK ad ipfam E k etfe, vt HE ad EF. Quoniaco. 
enimeft * vtdupla G ad E K, ita H F ad f F > eru diuidendo vt differ cruia , i».4 , 
O qua G dupla tiiperac EK ad Ek, ita HE ad li F j quod erat often- 
dendum . 

Sint numcri zqualiter tefc excedentes , quorum minimus, idcmque pri- 
mus eft j i maximusvero i 3 ; fumma autem omnium 48 , &oportet inuc- 
hif^fihguhjr, ' Piet vt differentia fiimffii omnfftmdupf*, & fummx exrte- 
nioiiiin^ ad tummatii extremorum , its differentia extremorahi, id exccfi 
<ttm i dftvt 8oad i6, ita 10 ad'ii iuiqfle i eric excetfasf atque adeo 
progretsio numeronim 3 . j. 7. 9. 1 1. 1 3 . quorum fumma eft 48. 

, 1.1 . U t j « <i 4 A jjjmb.axa . i.-. 4i--<n>?s j, ;... \ 

>.a siitoqinw eii-imx ID si ■sii.-jAviAWW :tl A*: •• .w.;* » 

rno * Pt°- 
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Problema III. /..V’; . 

Data iccunda linearum atqualitcr lelc excedenrium compofita ex cxtre- 
njis>itemque compofiraex omnibus, inuenircfingulas. O portet autem du- 
plam compoficam ex omnibus mulciplicem efle compofit® ex extremis, per 
numerum hinario maiorcm. 

H Oc Problema in duosCafiis diuidsm, primus eric cufit dfipla cbppfita ex 
omnibus multiplex eft compofita: ex extremis per numcru maiorcm 
ternafio , lecundus autem cum ea multiplex eftper rpfum ternarium . 

• j ... RefolutioprimiCa/us . 


A 


xL'wVJ r 


S it data lecunda B} compofica vero ex extremis D ; compofita autem ‘B 
ex omnibus G . fifquedupla G multiplex ipfius D per numerum ma- 
iorcm ternario,ergo numerus linearum xqualiterfele excedennumrcr- 
• nario maior erit . quoniam dupla compofitaex omnibus* multiplex eft com- 
pofita; ex extremis per numerum linearum. i < , . ■■vxAui'u i!7 

Exceflus igitur , de quo quxrafur eftoTV ,'ergo l£— *■ A cric-minima , qua: fi 
anlentur a D compofita ex extremis; reliqua © ^ B ft*- A erit maximal q ua 
fiaufpramrTirinima, qu® eft B A, rcliqua D— B i Hb A l 
'Uamajrm®, & minim® ; hoc eft extremafulft> n - ;, -“-y jttnsuii2 
Et quoriiaim ex antecedente THeotcmateeft j vt differentia dupt® compi* 
fit® ex omnibus , & compoxt* exextremisad ttunpofitatnex eetronu^tx’dtf 
ferentia extremarum ad exceilirtn ideo propOrftortdlpsatuitt^ p a! iftie. 0 

Gs “*D> D, D — ^ A‘i J u pRf <dd td,.\ <-;jn b 
Et diuidendo proportionalesdriint -’ ftruiborq -Jj , andirtro n siftoqtttco 
Gt~Dt p ;D — B: «$»A •'A'i ’* Cl H tat 

Itcrum diuidendo proportionate erunt ■ H H ;rd *i!r.i>L-% supotip ilia - A 

G i -- D } D D— ‘ B i - '■& ; ■.uuiuna-iizi sumi-jft'b H 3 

“ ' 3 :.o. ; • iitinttsp cjug^ 

’ •-> ui*b3xa ailcupx 33 atljv. '-Tut 

Vt differentia dupl® compofit® ex omnibusy SMripl#cOihp<jfitti*vfcxft|it 
" jnik; affcompofitam ex extremis ; itaeft diflferejHirf ebrfl point Ot-etdremift 
* Crdupli’ fechild® , adexccllbrn J 1 b r ' d i 1 mi A 3 be 0 lk uL Jv ' 11 a mi us 
ExKocFbrifmate proponbt^f Tftborehnia feitiufobdi!->' --'J 1 ^Iqt'b b> sup O 

. rnubmb 

• iq suptmfci ^uminirri muaoupTheorcmay) -jbl aaileups i»mun mi? 

-■UMi sajiuqo^ . f rruiifuno l lUGtrnrmfl; o-»v aurnbuoi if ifoumt 

- ~ - - pout® ----- 


oabr. 


C M- . .( i .i i .« .t; .{ tnLioiomx;noi«laago- 

’int line® quotcumque zqualieer fefe cxcedcntes A, Bj C,D, E F, 
. numerus fit ternario maior, & ponatur G I xqualis coinpofit® ex 


oiq 


C3i! 
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A omhibtuy eaque duplioetur in H . ergo G H multiplex eft compofitxcx extre- 
mis , per numerum ternario maiorem . quoniam dupla compofica ex omni- 


. jp ,7,'q'Jb 


] | 7 1 -id 


■u:; jpK. ,i:' ■ 11 'A 1 B C 


S' 

E 

K 


. .} 


• "c nL3 ‘ 7;J;: , T t ’ 0 ‘ > -f? ■ ■ ••••JL' . H -7 

i ;i i i iM« i nnu, i i» ft n i i ’i " ■> . ■ ; li u . . . 1 » ’ ' . I — > , 

, j ■ : ti mix. cv.b.. ‘ rtji .! ../j.) ... ... i 

B bus * multiplex >elft compofitx ex extremis , per nurqerum linearum . itaque i™ * 
ipla G H niaior eft , quam tripla compofica ex extremis . iumatur igitur 10 
G HretftaHL xqualis- compoficx ex’crtrtmis, cut quoque squalls iuma- 
tur LM , fimilitcr eidettt xqualis , iumatur M N xeliqna igitur GN eritdif- 
ferentia duplx compoficx ex omnibus & compofitx px extremis. ’ Dcindc 
fumatur EO xqualis primx A vel E K, & fiat KP dupla iecundx 
B. cum igitur PK dupla iecundx iuperec QK. dupla m primam, cx- 
ceflu POpfimph ieeqnda lupcrabit firr.plam primam dimidio exceflu 
P O . Secetur ergo PQfiifarianritiQ^rrit.P. Q^vel QO exccflus, quo lines 
fete excedunt . Dico igitur G H ad N .Mefle Vt F P-*d PQ^, hoc eft differentia 
duplx compoficx cx omnibus > & tffplx compofitx ex extremis ad corapofi- 

C ram cx extremis, cits vt differentia compofitx ex extremis, & duplx iecundx 
ad cxccffum . Quoniam enim ex . antecedence Theoremate eil, vt diffe- 
red tia duplx compoficx ex omnibus , & compofitx ex extremis ad com- 
pofitam ex extremis, ita differentia extrtmatum ad exccfium , hoc eft vt 
GL ad L M ; ita FO ad O Q . crit duudendo vcG M ad ML ,hoc eft ad 
MN,itaF Qad QO >Hoc eft ad Q_P » &c rurius diuidendo cry G N at} NM 
ita F P ad P Q^. quod erat oftendendu m . 

Sint numeri squallier fefe excedentcs . quorum iecunaus fit 5; iiimma* 
autem extreraorum 14. fumma vero omnium 3 j. & oportcat inuenire fin- 
gulos. Fiet vt differentia iiimmx omnium duplx, &tripis iiimmx excrcmo- 
rum ad fummam extremorum , ita differentia iiimmx extremorum & duplx 
iecundx ad excefliim .hoc eft vt z8 ad 1 4, ita 4 ad z.itaquez eric exccflus, 
atque adeo progreisio numerorum 3 5 7 9 > « , quorum lecundus eft 5 
fumma vero extremorum i 4. fuimna autem omnium 3;. , 


Refolutio facundi Cafus • 

r^ Ic data iecunda B cpmpofica ax extremis D : compofica ex omnibus G , 
\ cuius duplaifit multiplex ipfius D per ternarinpq , hoc eft fit tripla ipfius 
D.crgocrcs crunt lines xqualiter iefe excedcntcs . oportec inuemro 
primam >& tenia® .ii-.e . t 

... Pnmaefto A , ergo £) - A eric tertia » coinpofira auremex prima,& ter- 
i:._ y, " Dd tia 
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ua ponicur £> . rurfus quohiampriroa quidem eftA . ftcunda ■verpJJjC*" , A 
ceflut , quo fecunda B (u pc rat A priinam , eric B -w..A • is cxcelTus addatur 
fecund* B > fiet tertia B i — A , at cadcm certia eft D — A , ergo 
• D— aatquabicur Bi-a 
Addatur vtrique parti a ergo 

D aquabitur B %, , ; ; 

ha. ■ hoc eft compofita ex extremis-aquabitnr tncff iae duplx, quodquidrm *ve- 
rum eft, quocumque eiceflu btieajiejc cxccdant . £t cum in hac aEquatio- 
ne quamim Refolutio'rite fit pera&a , qua-fitura-non comparetur , cum cfato, 
vt tali comparatione quxfita magnittido p o f iit d e fi iM H y Mgum a ntum -efipri- 
mam Jjnearum dc qua qusritur cuiulcumque longitudinis exhibitanut 
modo ea minor fit ,quam data fecunda y Problemati ffitisfkcrc. idque B 
ica fit manifcfttim . ■■ • » •• . «>•> .b. j ■ ci . „ ■ ]•: n 

Sitdaufccunda.hoceftmcdiatriunjlineairumsqua- ,>v. 
liter fele : exccdentium B ; ccmpofita autem ex eaj/e- ; i . ; • * i 

im.. mis C Dea ‘eritdupla ipfius B , Oponetinuenireex.. r, . j 

trcmas.fecctur C D vccumquo inF, & fitC F minor, „ < Tg , 
quam FD. Dico lineas xqualiter fele cxcedentes eflef ‘ ] (T 

k».i CF BFD. Quoniam enim C D*xfjualis eft dupl* C F EL p 

B» fe&a CD bifiriatn iii E,erir vtraque ipfarum'j >_ . » ! T 

CE,ED atquabs tpG B \ fed C E fuperat CF pri- . nrAll ■ 
mam cxceftu FE, quo etiam tertia FJjfuperat ipiam ; ( i., 

ED. ergo & fecunda B fupcrabit primam CF cxceftu FE,atque tertia C 
FDB lecundam . Itaqae bnex CF B; F D acqualiter fefe cxcedunt, at- 
queearum media eft ipfa B data ,& compofita ex extremis dataCD . fa- 
dum eft igitur quod oponuit. ; i 3 

Innumerisfit iccundusnumerus, hoc eft medius j. fiimma extremoxum 
erit. 10. ponaiur pro primp numero quilibet nmnerus quinario minor , vc- 
pote 1 tertius crit 9 , & numeri 1 , j , f, xqualiter fefe credences Problc- 
mati fatisfaciunt . * r: 1 

Sed ponatur pro primo numero 1. tertius crit 8 ,& numeri z j 8 *qua» 
liter fele cxcedentes problemati fatisfaciunt . 

Item ponatur pro primo numero x i - , tertius erit 7 atquc numeri z L 
S 7 ,-*qualiter fele cxcedentes Problemati fatisfaciunt* •• ^ 

Quo modo Problemata impofiibiliacognofcantur. 

Caput 1 1 . 

I Nterdum contingit , vt Problema propofitum fit impofiibile. Iftam 
impofsibilitatem Refolutio arguic exhibens impofsibilem Aequatio* 
nem . Nam quorie£ftmque Refolutio Problematis incidit in Aequario- 
nem impofstbilero; argumentum eftProblemaimpofsibileefle. Aequationem 
aute iropolsibilcm voco cfi inea ta inor magnitudo proponittrr fquari maiorj, 

quod 
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A quod quidem ablurdum , vcl apertecernitur , vcl arguicur ex eo , quod ip la 
xquacio tunc inexplicabilis redditur j nam cum Aiquatio exphcari nequit , 
-cauia cltipla Aquadonis inxqualitas . idque fic demonilrabo. 

Proponarur ft in A— A Q^aquari BQ^. hacAquatio non poteft expli- 
cari -,nam ad cam explicandam oportet a quadrato dimidia coetficjentis B, 
quod eft B Q auferre B Qj quod fieri non poteft cum fit B QjnaJus, 
quamBQf. 

Dico igitur B in A — A minus efle B Q^, hoc eft in propofita Aqua- 
tionc arqualitatera non eflfc . Quoniamenim ponitur A Qjuifcrri aB in A, 
& id quod retnanet aquari B eric AQjmnus quanj Bin A.quareSc 
A minor erit quam B. atque adeo B in A minus, quam BQj & per con- 
B fequens B in A - A Q multo minus . In propofita igitur Aquauonc non 
eft xqualicas . quod crat oftendendum . 

Problema I. 

• ) 

Datam retftam lineam fecare , vt rc&angulum Tub partibus vna cum quadra- 
to differentia paniutn aquale fit quadracis partium . 

Relolucio . 


. i i — 

A. B-A 


S it data rctftalinea B 1 , quam oportet lecare , ita vt reftangulum fub par- 
tibus, vna cum quadrato differentia partium aquale fit quadratis par- 
tium, . 

Faftum iam fit, & dimidia differentia par- 
dumefto a. ergo pars * maior erit B «i» A * pan 
autera minor B— a. Et quoniam reiftanguium 
fub B a & B _ a vna cum quadrato ex a i 
xquale eft quadratis exB«i*a,&B — ajfic S 

enim ponitur (ecta datare&a iinea B x , ideo 

BQ_~a Q^’J* aQ4 aajuabitur B Q, 
x aQt / - t 

hoc eft B (^4* aQj xquabitur BQa 4* aQa. 
auferatur vttinque B Q , & a ; ergo 

:« A Qxquabitur B q . 

vndc & A xquabitur B , pars toci , quod eft abfurdum . Cum igitur 
Refolutio incidatin Aquatioocm impolsibilcm , argumentum eft Proble- 
ma impofsibile efle; qux quidem impofiibihtas repetendo Relolutionis ve- 
ftigiaita oftendetur . 

Sit enim fi fieri poteft rc&a aB lectain , 

C, ita vt rectangulum fub partibus AC, 

C b vna cum quadrato differentia: earun- ^ ; £ D C B 

,4em xquale (it quadratis aC , C b, 4: luma- ■ i — i — i — - 

> dur! AhxqualisCb.crgo differentia partium 

-im D d i AC, 


coa>pfobi.i 

lib l 
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ac,CB crie i C. fececur aucem A B bifariam in D. Quoniam igitur re- A 
dangulum A C b , vna cum quadraro EC , hoc eft cum quadrato D C qua. 
ter . xquale eft quadracis A C , C B , fic ponitur feda A b ; ipfum autem rc- 
,( «.■»« ^angulum A C b, vnacum quadraco D C “ xquale eft quadraco A D , vel 
quod idem eft redangulum A C B sequalc eft quadraco a D , minus quadraco 
DC; ideo quadracum a D minus quadraco DC, plus quadraco D C quacer , 
hoc eft quadracum a D , vna cum quadraco D C cer , aquale erit quadracis aG 
c b, hoc eft'duplo quadraiorfim a D , D c . auferacur verinque quadracum, 
a D,& duplum quadrati Dcjergoreliquum quadracum D c reliquo quadrato 
a D xquale eric . vnde & red a D c aquahs red* a D, vel D b pars toti, quod eft 
abfurdum . Non poteftigicur fecari reda hnea, vt redangulum fub parti- 
bus , vna cum quadraco differentix partiutn, xquale he quadracis parcium . £ 
Itaque Problcma impofsibile eft. quod erac oftendendum • 

Problema II. 

Datum iedam lineam fee are , vt triplum -redangulum . Tub parabus, 
vna cum quadraco differentia: parcium aquale he quadraco totius 
red* . 


s 


Refolucio. 

* 


It data reda linea b x fecund a vt 


peritur . 


Factum iam fit , & dimidia differentia. 


u - — s-.zyjj it r j 

. ji-j ■ . •: i PJ 




n>r" 

K — 

. K -B 




A. 

1 " 

• * _» 

"«*> V- 

i 

‘.If'iiV* t 


B-A 


: h 


■ Or 


partium efto A . ergo b «f* a -eric pare 
maior b — a pars minor . Ec quoniam triplum * 
redangulum. fub b a, & i> — a vna ctmr.i 
quadraco ex a x aquale eft quadraco cxb<x', i / • . 1 
ergo^ •- "■* * . •: *fr ft » • 

B Qj - a Qj 4 * a <^4 xquabicur b Q 4 
hoccft bQ 3 a Q xquabicur bQj. . r '- p 1 
auferacur verinque b Q 3 ; ergo 

AQjrquabitur b Q . fp. ■ Q ft fb 

vnde & A xquabirur b pars coti , quod eft abfurdum . Cum igitur 
xquatio impofsibilis fit i Problema quoque impofsibile eft . Idque fic de- D 
monftrabitnus. • -;oi -..iq < li iwcdctrsi A y. -jlitiy « 

Sir fi fieri poteft reda ab feda in c; ica n; c,- 
vt triplum redangulum aeb, vna cum qua-. , 
draco differentix partium ac, cb xquale 
fic quadraco totius a b, & fumaturaExqua- 
lis CB. ergo differentia inter AG,CB > 


t 

:• v-'rl 


■* - t - -i '■ - 1 1 <>mloi ..H 

p ; •’ 1 

£ D C B 

- — — i- 


cric EC, deinde fecetur A B bifariamm D. on. 1, - . ■>, 0 -j 

cr g° redangulum A C B, vna cum quadrito D C* xquale eft quadrato A D, 
vel DB. feu quod idem eft redangplum AC B-, xquale eric quadraco DU, 
“'J mi. 
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A minus quadrato D C . & confcqucntcr triplum redanguli A C B xquale 
triplo quadrati D B , minus triplo quadrati D C . led ponitur criplum re- 
r&Miguji A OB vna cum quadrato -HC, hoc. ell cum quadruplo. quadrati 
D C arquari quadrate A B , ergo triplum quadraa : minus tnpio qua- 

drati DC, vna cum quadruplo quadrau D C , Iioc eft triplum quadrati 
DB ,vna cum quadrato DC, iquabiturquadraco A B,hoc eft quadruplo 
quadrati D B .auferaturvtrinquetnpiOnl quadrati D'b. crgorcliquuiiiqua 
dratum DC reliquo quadrato D B *quaie crk.quare & redd D.G.rqualis 
redx D B . quod elt abfurdttth . No» potelF lgicurlepan reda lined, vtrfl- 
plum redaagqjutajlyb partibos, vna cum quadrato di ik rcntix paruiqnxqua- 
lc fif'quadrato toau» : Imex'C- Itsque Probloma hntpolsibile til qued era 
B oitendenciuou: 


f.-- 




am eu'.r.i. 
■‘j; O 1 


i A t:: y 
iv iun.lL A 

Datam redam lineam feca re Ytr edangu 1 u tn Tub qoca , fie difierentiftparriufti 
vna cum quadrato partis minoris Jpqaalc iitredangulo. iub tota, Be par- 


te matoro . 

. tnuliuldf. J!. 1 botrp , ua r. 


, fl j ‘jltdUloqmi aupoup i. m :■ 1 dorf tl ra*: 0, ’ 


. aii x-as ««.• . 
-:v c:u-i . K lu.-Ja 


;m i t 

9 

i r.iuD 


S it data redahnea B , quam opoitet (ecare 1. .. • .’V .phi 

vtdidum eft: Fadumiamlicficpaiiaia* A rii. i :yc:'. ■; j:i 
ior efto A . ergo pan minor crib 8 v> Ays: r * i ■ .iwfft — i .■> 
d atqi^iffereBfia pai^iucfit A t«B. Er quorni --n ^ r '; 

rctt angulu n i Tub B , 6/C^ At. --&vna com iquas- .. B-A. > 

drato ex B —A xqualc cltredangulo Tub B, & A. 

B in Aa»B Q<p BQ ^ A Qj- B in A i aqudbitur ; B an, A hoc ell 
A Q^arquabitur B in A pars toti . quod ell ablurduin - ,fiA nl u;ec 

it Problrma igitur iinpobibilc elt , i Jque demdniirabi unis bap ratione . , 

Sit li hert pocetl reeb A B leda m C , vt redan- •. x il-jip-;, -■ j 

gulum fub coca A B 6c diftercutia patcuim AC, ^ 

C6, vna cum quadrato partis minoris C B lit zqua- «•— . P 

lc redangulo fab ipli A B , & parte Jnaiore.A Ci • . >J A n 


in it), 




fiefumarur CD iqualis CB • Quoniasn igitorfeda ell A B imC, vt redan- 
D gulum. B AD( hoc elt lub tota 6c differentia pactium ) vha- cum quadpato 
CB atquale fit redangulo B A C ; iplum autem redangulum BAD, vna 
cum quadrato C B , zquak ell quadrato AC; hoc demonltratum elt fub 
Theoretnate prunoJibriprimt, ideo quadratum A C.arqualccrit redan- 
gulo B A C pars toti ; quod eft abfurdmn . Noa potclt igitur lecari rcda> 
Tinea, vt redangulum lub tota, fie differentia parcium vna cum quadrato 

E arns minoris mu ale lit redangulo fub tota & parte niaiorc . atqueadco Pro- 
lema iropolsiblie eft . quod crat oltendcndum . 


Dd j 


Pro- 
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Problema IV. 


. Cl vyj* t 


i.;.r 



—-■A.- 


•"*'* fe-A. 


jt f;» 




• « ' 

Obtain rcdJam lincam fccarc ,yt redtengiduoxfub tot* & differentia partium 
aequaie fkquadrato partis niaioris , L mJ % £} A o;fii *»' \ * 

J - • ,r ! n ’ a ' 

- ■ . - ■ ^ - . , i . ' ... . . ■ / . ( -j V I )]fi1 i&up ■. j 

S it data re&alineaB fccamda in duas partes* quemadmedum Problema 
idbet. . Fa&um win & pars. HnsiQrtfto. .«•: r<r. ib i.OU«r. 

A, ergo minor pars eric B - A atque diififc . . 
retina panium erit 'Ax.— B . Ec quouiatn Kn. . 
iftangulum fub tota , & differentia panium 
quale ell quadra to partis maioris . 

B in A a - B Q^arquabitur A C£. , . - 
Addatur vtrique pani BQ^, & auferatur 
A Q , vt cognita ab incognitis feparentur s ergo < . l >u ;! 

BinAi— AQ^ zquabitur I^Q^ o.u.i: t: j . u <\ viitL; 

Et explicata zquatione . i 

B zquabitur A. totum videlicet parti , quod eft abfurdum . 

Cum igitur /Equatio lie impofsibilis j Problema quoque impolsibile eft, 

idquefic demonftrabimus. a... - . * M " ' r *' *" * 

iit fi fieri poteftreifta A B leifta in’ 

C, ica Vt re&angulum fub tota , & dif- 
ferentia partium zquale fit quadrato re- 
dzA C partis maioris . & hacC D ac- 
qualis A C . ergo differentia panium. ■ 

A C , C B eric BD. FiacquoqueBE ' ■»’. 

zqualisAB. • • UnMxf't *•«'• '* 1 

Quoniam igitur re&angulum A B D , quod fit fub tota, & differentia par- 
tium ponitur trquale quadrato A C i ipfum autem reclangulum A B D, aequa- 
le eft re&angulo DAB, minus quadrato A B j ideo redtangulum BAli, 
minus quadrato A B zquale erit quadrato A C. addatur vtrique parti qua- 
dratum A B . ergo rc^angulum DAB, hoc eft C A B bis ( rctla enim D A 
dupla eft ipfius A C ) leu quod idem eft redtangulum C A E( eft enim A E 
dupla ipfius A B ) zquale erit quadratis A C, A B .dcindc, auferatur Vtrin- 
que quadratum AC, ergo rettangjilum CAE, minus quadrato AC, 
hoc eft rcCiangulum A Ce zquale eric quadrato A B . quod eft abfurdumi 
quadratum emm A B zquale eft re&angulo A C E , vna cum quadrato C B. 
Non poteft igitur fccari re&a linea ,vt redangulum fub tota,& differentia 
partium zquale fit quadrato panis maioris. itaque Problema impolsibile 
eft. quod eratoftendendura • - 


B 


lOll! 

ri 

A 

*— 


. ri ■ ■■ 1 1 • 


i j an": 

•j . A 
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/ 
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Problems V. 


i*9 


I , j . • « 

Dstam redam lineam lecare, vt redangulum fub tots & dupla parte maiore 
zquale fit quadratis , qua: bunt a cots ySc a parte maiore . 


Relolucio . 


rniii r « ■ : 

Fadurn 





B-A 


S Jt data redl linea B fccanda , vt petitur 

iam fit , & pars maiorello A . ergo minor pars 
erit B - A , & quoniam redangulum fui> B , & 

Adupla, xqualecft quadratis ex B & A , 

.B in A u®quabirur BQdbAQ j • 

Aufcratur vtrinque A Q , vt cognita ab incognitis leparentur, ergo 
Bin A 1- AjSquahicur. BQi; : - >il;. , J. 

Ec expkeata Aiquatione B atquabicur A , totutn parti , quod eft abfurdum. 
P/ablema igimr propofitum ifripofiibtle ell , idque , ita otlendecur . ( 

Sic fi fieri poceilreda linca ABledain partes , , , ■ 

AC ,C B.quarum maior fit AC r ica yc redan- A. > , C jj 

gulum fub A B,& AC duplaihoc. eft vt redan- 1 - • , 11 1 

gulump ACbis,arquale.fitqi*»dratis AB, AC, 

& auferacur vtrinque quadratuOi- A;C, erg^o.re^angulum B AC bis, minus 
quadrato AC. aequale eric quxdrato A B , led redangulum BAG bis, at- 
quale ell redangulo BQ A bis, vnacum quadrato A C bis, & conicqucnter 
redangulum B A Cbis minus quadrato A£ a.quale redangulo B C A bis 
vna cum quadrato A C. ergo rpdangulum B C A bis yna cum quadrato A C, 
aquale erit quadrato a B quod eft abiurdum. quadratum emm A B* aequale ,n.,*u 
elt rcdanguig B Ca bu , vna cum quadratis a C ,C B . Non poteft igitur 
fccari reds , vt redangulum £ib rota , A dupJ* PWV m liore *quale fir qua- 
dratis tonus, & partis m aeons i at quo adeo Problcnta, propofitum lmpolsibilc 
eli, quodemoftpndeqdum . '• • . t i : • 


Problema V I. 


Superdata bale triangulum confticuere,,in quo differentia fegmentorum ba* 
fis fi^dupla differentia: crurum atque differentia crurum fit dupla cxceflus, 
O quocmsmaiusiupcratur a bale. ( , 

Reiolutio . 


muenire trian- 


C It data bafis trianguli , dc quo quiritur ' B , & oportcat 
*3 guiuo^ . . . j; _ 

Fadum iam fit , & exceflus , quo balls fuperat crus maius efto a . ergo dif- 
ferentia crurum erit a a, & coniequenrer dificrentiani Iegmentorum bafis a 
4. Et quonia bafis b fuperat crus maius excelTu a ; erit iplum crus B -- a , fed 
crus maius fuperat crus minus excelTu a t . ergo crus minus eric B - a j ; atque 
adeo aggregacu m crurum eric B i - - a 4. 

jj Et 
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Et quoniam eft * vt differentia cru- 
rum ad differenciam fegmentoruni ba- \ 

iRsrita bails adagg^-gatum crarum, 
hoc eft vt a i ad a 4 , ita B ad B a i erit 
B a aggregatum crurum ■, fed idem ag- 
gregating crurum inucnrumefteflc B 
a --a 4, ergo !l - • 

B 1— a 4 xquabicur B 1 
Scu addito vtrobiques 4 B t, xqua- . 

bicur B 1 + a 4. quod ell abiurdum . — - ; ■ 

Cumigitur Aquatio fit impolsibilis fProblemaquoque impofiibilc eft, 
idque oftendetdr hacratione . ' ll ■ ; ; 1 ■ • g 

Sic trianguium a B C, in cuius bafim BC , qux .fit|naior crurc rnaiore 
a B cadat perpendicuilaris a D.e* centro A,interuallo aCdelcribaturcir- 
culus fccaiis bafim BC in E , crus vero a B in F, ipfumque 1 produ<ftutn,m G. 
differentia igitur crurum a8,aC'efti)F: ! ri- , 1 

aggregatum y ero B G, differentia aucem fcg 4 '<■>. •• < 

mentornm B D , D C eft B E . Rurfus centro 
Bintcruallo bC aliuscirculus deferibatur (e-^ 
cans ipfa nvb G in H J exceffus igitur, quo bO 
fuperat chis a b' , eric a H . & fie fi fieri pdteft 
bfedupla ipfius b F, iccmque b F'dupIa ip- ; 
fius aH. Quoniam igitllr b C xquaiis eft 
compofitx ex ba , a H; ipfa- verb ab xquali* ‘ - > 
compofirxex aC,‘ 3 ibF>hoceft& aHdupla 1 r 
erjc b C xqualis compofirx ex a C , & a H tri pli-, fed clim ipfa bC xqualis 
fit compofix ex b a , Be a H , dupla b E xquaks erit compofitx ex b a , a c , 

& quadrupla a H , hoc : eft cx b G & quadrupla 1 a H , fed quoniam elf , vc b F 
ad b £ , ita b C ad bG , ipfa autem b E ponitur dupla ipfius b F . ideo & b G 
dupla eru ipfius bC hoc eft erit b G xqualts duplx bC ; fed dupla bCoften- 
fa eft xquaiis compofitx ex b G, & quadrupla aH-ergobG xqualis eric 
compofitx exeadem b G, & quadruplaa H. quod eft abfiirdum . Non po- 
teft igitur inueniri trianguium, in quodiffcrentia Iegmentorum bafis fit du- 
pla differeneix crurum - acquc differentia crurum dupla exceffus , quo bafis fa- q 
perat crusmaius.itaque Problema impofsibile eft. quod crat oftendendum. 



Problema VIL . : . - 

Datam re&am lineam fecarc, vt rc&angulum fub tota & dimidia diffe- 
rentia partium, vna cum re&angulo fub partibus xquale fit partium 

quadraus. ■ jnas.- . u 4,1 \ -r:- 

-- . .. . i::l. 

•• / -• . ... 

' ' •' o 

Re* 
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in 



S it data reda linca B x,quam 
oportet fecare , vt didum 
ell . Fadum iam lit, & di- 
midia differentia ello A . ergo * 

B A eric pars tnaior, B — A 
pars minor . Et quoniatn redan- 
gulam fub B x , & A vna cunu 
redangalo fub B ♦{» A , & B 
A atquale eft quadratis ex B •!» 

B AV&B-A. 

B z in A tb BQ A Q^> *qu a- 
bitur BQi A Qi 

Demacur vtrinque A Qj. ,& B Q- ergo 
B i in A — A Q } asquabitur B =' 1 

& omnibus per 3 {Jiuifis vt numcrus quadratorum reducatur ad vnitarep , 
B *- itrA — AQatquabitur B T 

Hfc^£quatioimpoisibiliseftqi}onia m explicari non poceft nam ad earn 
explicandam deberet BQj r aufcrri ex BQ ;-quod fieri non* poteft , maius 
emm eft B Q.-quam B Qj ’> Cumigicur Refbiutio incidac in aCquatioinem 
impofsibtlcm 1 Problcmaquoquc impoidbile eft . tdqucficdemonftrabimus. 
^ hit fi.fieri poteft reda A B feda 
iff Cjira vc redangulum fub toca 
A'B &’dftnidia differentia partium 
A <17 CB, viva cu m, redagulo A G B 
fub partibus-xquale fit quadratis par 
tium AC,CB ; 6c liimatur A E 1* 
qualis C B , ergo differentia par- 
tium AC.CB'erit EC. quare :/ : 
feda t C bifariam in D , erit E D • ?rdi ‘ ,'K ^ , 

dinaidia differentia partium AC, f ^ 

1 C B . Et quoniam redangulum. 

® ACB, vna cum quadrato DC,* 

. (equals eft quadrato A D, dempto 
com muni quadrato DC, redan- • br. j.-j a . . -!: iiii.iq:' ; r,in.;c! 

gulum ACBsequaleerit quadrato A D , minus quadrato DC, fed cum 
redangulum fub A B , E D , vffa'cum redangulo A C B, arqualc fit quadra- 
nis A C , CiB , fie culm ponitur AB feda,ideo fi loco redanguli- A CB 
fumaturquadratum AD, minus quadrato DC, radangulumfobtlA B, 
D E vna cutn quadrato AD, minus quadrato DC, zqualc erit quadratis 
A C , C B , hoc eft * duplo quadratorum A D, D C . auferatur vtrinqnc du- 
plum quadrati D C , & quadratum A D , ergo redangulum A B , D E, mi- 
•ajf nus 



5 fccuadi 
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nus quadrato D C, ter hoc eft redangulum ADE bis, minus quadrato DE A 
ter xquaie crit quadrato A D . fed redangulum A D E bis , minus quadra- 
to D E bis , xquaie eft rcctangulo A E D bis , & conlequcnter redangulum 
A D E bis, minus quadrato D E ter , xquaie rcdangulo A E D bis , minus 
quadrato ED. ergo redangulum A E D bis, minus quadrato ED, xquaie 
**"** crit quadrato A D , quod eft abfurdum . quadratum emm AD* xquaie eft 
. - -JlH--. redangulo A E D bis , & quadratis AE,£D. 

< j> — - > Non igiturlccari poteft reda linea , qucmadroodumProblema fieri iubet. 

* quareipliim Problema impolsibile eft. quod eiat oftendendum . 

Problema VIII. 

Datam redam iineam lecarc , vt duplum redangulum fub tota , & parte ma B 
iorc ; xqualc fic quadrato totius , & duplo quadrato partis maioris. 

Refolutio . 




Ar 


B-A 




S it data reda linea B Iccanda re petitur . Fadum 
iam fit & pars tnaior. efto A. ergo pars minor eric 
B — A . Et quoniam duplum redangulum fub B, 

& A xqualc eft quadrato ex b , & duplo quadrati ex A . 

Bin A i xquabitur b A Q^, 

Et ablato vtrinque A Q_a , vt cognita ab incognitis leparentur . 

B in A a *- A Qji xquabitur B Q 

& conlequcnter bin A -- (^xquabitur bQj- C 

Hxc a£quatio non poteft explicari ; nam ad cam cxplicandam debet a qua- 
dratodtmidix b, quod eft b Q^'-auiyn B Q 4 -.quod fiert non pole ft cum 
fit b Q^-maius quam bQ 4 ~, icaque impolsibiliseft hxcxquatio, atque adco 
impollibile quoque & Probl^nfa, vt root demonftrabo . 

Sit fi fieri poteft reda ^ B ieda in C , vt duplum 
redAnguli b A C xquaie fit quadrato a b, vna cum A C 

duplo quadrati a C . ergo ablato vtrinque duplo 1 1 

quadrati a C ddplum redan guli b a c , minus du- 
plo quadratd a c , hoc eft duplum redangult a c b j xquaie eric quadrato a b. 
quod eft abfurdum ; quadratum cnim a b ‘xqualc clt quadratis ac,cb,vna 
cum dupla redangult a c b . 

Nonigitur poteft lecari reda linea, vt Problema iubet. itaque ipfiim Pro- 
blema impoilibilc eft. quod crat oftendendum . 

Problema IX. 

Dacam rectam Iineam Iecarc, vt rectangulum triplum fub partibus xquaie > 
fit totius lmex quadrato . 


Rea 
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Refolucio . 


JM 


C It data reda linea B, quatn oporcet lecare, vttriplunj redan gulum Tub 
^ partibus xqualc fit quadrato totius B . 

Fadum iam fit , & vna pars efto A .ergo altera eric 
B“- A. Ec quonum cSsiplum iedangulum iub partibus 
stquale eft quadrato totius B .V ^“A 

B in A 3 — A q 3 arquabitur B q 

Et omnibus per j diuifis , vt numerus quadratorum ad vnitatem deduca- 

tur . ergo -he , . 5 * . ;«•. 

B in A - A q xquabitur B q f . . 

B ImpofsibilisefthxcaEquatio.qtiippequxnon poteft explicari . nam ad 
camexplicandam oportet a quadrato dimidix B quod eft Bqf auferre Bq j-j. • 
quod quidem fieri non poteft ; maius cnim non poteft auferri a minore . Cum 
igitur vEquatio fit impofsibilis ; Problema quoque inipoisibiic eftY idque fic . 

demonftrabitur . :: 

Sit fi fieri poteft reda A B foSa in Cjita vt . . . > ; 

iriplum redangulura A C B fiib partibus xqualc 

fic quadrato totius A B. crgofirrplum redangu- I> C B 

lum A C B lubxquale crit tertix parti quadrati * 1 ' 

AB,& ideo maius eric quana parte eiufdem qua- 
drati A B ; hoc eft maius erit quadrato dimidix 

0 A B , qux fit A D . fed quadrature A B * xqualc eft redangulo A C B , vna f v 
cum quadrato O C , ergo redangulum ACB maius erit eodem redangu- 
lo A C B , vna cum quadrato D Ct quod (ft abfiirdum . Non poccft igitur 
fecari reda linea, vt triplum redangulum liib partibus xqualc fit quadrato 
totius. itaque Problema impoisibilc «ft. qUod erat oltendcndum. 

Simili rat lone oliendetur pmne Problemacuius Reiolutio incidit in /Equa- 
tionem impofsibilem , impofsibile cfle . u . • . > ; 

. < * [ > 

Quomodo Problemata vana,lcu negacoria cognofeantur. 

. , , ■ Caput tenittin'.' 

O 1""' Xpoficis qux ad cognitionem Problematum impofsibilium pertinent: 

I — 1 fequitur vt dicam quomodo Problemata vana,leu nugatoria cogno/ci- 
-■ — * tur.ea cnim Problematibus impofsibilibus ex diametro opponuncur. 
nan Problema impolsibile dicitur , cum id quod Problema iubet nulla rario- 
ne fieri poteft. Problema autein vannm.leu nugatorium appcllatur, cum id 
quod Problema fieri iubet quacumque racione fiat Problemati iatisfit , vcl 
cum Problema dnfinicis modis conftrui poteft. i [ 

Quoticlcumquc igitur Reiolutio Problematis rite perada incidit inyEqua- 
tionem inutilem , argumentum eft Problema vanum efte , ac nugatorium . 
/Equitioncm autem tnuulcm voco , cum in ea eadem magnitudines ijldem 

ma- 
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ft 4 . De Relol. 6C_ Comp. Mathematics, 

magnitudinibus adiquantur , veletiam cum data: magnitudines , datis tan- 
turn magnitudinibus cxpullo quatfito adxquantur ;-quia tunc nulla ht 
comparacio dati & quarfiti propter quern fincm inftituta eft Aiquatio . 

t’ r »* 

• Problema I. 

Datam re&a Iinearo fecare , vt rcdtangulum fu biota , & differentia paruurn, 
vna cum quadrate partis minoris , arqualc fit quadrate partis maioris . 

Refolutio. ‘ , 

• * l.'OJCt! 1 t j/4 '.a . v 1 J 

S it data redta linea B , quam oportet feca- 
re, vt di&um eft. Fa&um iam fit & 
pars mihoi ello A , ergo maior erit B — 
t A, atque differentia partium erit B-Ai.& 
qurtniam re&angulum fub tota, & differentia 
pamum ,'vna cum quadrato partis minoris, 
rquale fit quadrato partis maioris. . . 

B Q > - B in A i A Qaequab'itur B Qjb AjQ -- B in A t 
InhacAiquationefuntex vtraque parte eidcta magnitudines. ergoipfa 
yEquatio inutilis eft , quod argumentum eft Problema vanum effe, ac nugato- 
rium. nempe vtcumque data reda linea fecetur Problem an fatisficri; quod 
quidem verumeft : demonftrauimusenimfiibThcDremate prime libri pri- 
mi . fi recta linea fecetur vtcumque rcdangulum lub tota , & differentia par- 
tium , vna cum quadratdpafris minoris t arquale effe quadrato partis maioris . C 
Sed lllud ipfum oftendemus eadem ratione qua fupra relolutum eft . 
Jseceturrcda A B vtcumque in C , 6 i fippars mi- r 
norC B, cui xqualis fumatur C D, ergo differeo-j^ •• D e * 
tia partiunj A C , C B eric A D. Dicoredangu-> 1 . 

lum BAD vna cum quadrato C Baequale effe qua- T 
drato AC. Quoniam enim rcdangulum B A Daequalc eft quadrato AB, 
minus redangulo A B D , hoc’rninus redangulo ABC bis, cum fit BD, 
dupla ipfius B C . Addatur vtrobique quadratum B C . ergo rcdangulum 
BA D , vna cum quadrato BC, tequalc erit quadratis A B, B C, minusre- 
dangulo A BC bis j fed & quadratum A C ( cum re da A C. fit differentia 
inter A B , B C ) * arqualc eft quadratis A B , B C , minus retoangulo ABC D 
bis, ergo rcdangulum BAD, vna cum quadrato BC, sequale erit qua- 
drato A C, quod crat oftendendum . 

M * . . 

Problema II. 


‘ i il.i. 


Datam redam lineam fccare , vt quadrata partium arquailia fint quadrato dif- 
ferenti* partium vna cumduplo lubparubus redangulo. 


Re- 
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S *^iw re<9W4ft^aTB'p. /foiaa ln mafftajlrca -potWi jrn« fl3afgmfef 
opomicMfcarevWdidum jii -.Lu 
elt. Fadum iam fit &di- 
midia differentia partiumefto A 
^grpan '-mitor^eri “ ‘ ‘ 
parsvero minor B — A 

Enjuoniam quadrata ex B > f</' 

A & B- A squalia June quadra-, " 
to ex A dupla , vna cum duplo 
B redanguli liib B *M&B--A 
BQi <J* AQi 1 - 
quxbitur A Q^4 *J* BQ^i- aQt 

hqceft ~ BQ 1 *J» A-Qa-aajuabitur AQt *Jt;Br‘Q£" t,-, .irft 

Ha:c y€quatio inutilis eft , cum ineaefedem magmtudi.oes ljfJem toa£ni- 
tudinibus ad;£quenip|j quodarguraentum eft Prqblema vanmn efic,4c ne« 
g.-irnr uun-;T|l i- lf vrrri r q qucdata reda tececur Problcmati iatisficri , idqtic, VC“f 
rum eft. nam (eda reda line^-v^iTmque , quadratajpaniutn requalu. funt} 
qnadrato diffcreiitftvpartiam , vfta cunuiupioredangulo fub parti bus, Hoc 
licet- oftebfiim fit fobThtoremateftcundo bbs;p*im».A^^niwC r quoqtjfr eat 
ipla Refblucionedemonfttatibncttl elicram. ; u 
C • Sicerurrcdalinea A B Tecum--- ^ 
qucinC. & parti minori,qusfic 
C B fiat squalls A E . ergo diffe- 
rentia partium A C,C B ent EC, 
qus fi fecetur bifariam in D, eric 
dimidia d iffere ntia DC. Dico 
quadrya A C ,C-Bsqualu effc 
quadrato EC, vna cum duplo rc- .1 
danguli ACB. Quoniamenim 
A B leda eft in partes squales in 
D , & in partes insquales in C 
D quadratum AD* squalc redan- 
gulo ACB, vnacum quadrato 
D C . & confequcnter duplutiL. . -'it > 

quadrati A D squalc duplo redanguli ACB, vna cum duplo redanguli 
ACB, vna cum duplo quadrati A C , addito commur.i duplo quadrati D C, 
duplum quadracoruni AD , D C equate erit duplo redanguli A C B, vna. 
cum quadruplo quadrati DC, hoc eft vnacum quadrato EC. fed duplum 
quadratorum A D, DC'squale eft quadratis AC,C B, ergo quadrata 
A C,CB squaliacrunt duplo redanguli AC B vnacum quadrato E C. quod 
cratoftendendum . 

Ec Pro- 


mafl aaumi c o rona m a fl a a rgen t c a 
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De Refol. &Comp. Mathematica 
Problema III* 

Datam rciflam lincatn fecarc, vt re&ingulum fab partibns vna cam quadra., 
to dimidi? differentia: pardum , zquale fit quadrato fenjifiis datft 

Rtfelulio. 

T — • _ ^ - I i : i r 

S it data reOa linea B i, taa fla a ure a cottma ma ffa arg e nce a 

quam oportet fccare, vt j \ 1 

didiutn eft. FaftunL. /’’ ^N ' :h . _x\ 

jam fit. & dimidia differen- / TTO^l Id- T" ~Y ' J\ 
'IvPJw'ua pardum efto A. ergo * B V • : /r e ' y f- J < 

A erit pars maior. B -- A pars xT'C h. . . i 

. minor . & quoniam re&an- _ — - 

gulum fob B*A,g-A, ^ r \ 


vna cups-’quadrato ex A z- ( D ( — a ±>^t=r ~-^Er — | 

quale eft quadrato ex B \ J y J 

-BQ-A^fc AQjequa- .S 

biturBQ 

hoc eft ; B Q^zquabitur B Q ''A'^ 

Cum igitur inhac Alquarionc eadem magnitudo eidem magnitudini z- 
quetur , ipfa ^Equadoinudlis eft, & ideo Problema vanum , ad negatonum . 
vtcumqucenim data rc&a fecetur J 5 robleraati latisfiet.idquc fic demonitrabo. 


zquale efle quadrato A D . hoc A £ _ 

E atet ex propofitione quinta li- S' V f 'v 

ri fecuudi Kuclidis . vtcumqoe \ ji\ ( i%-v. z\ - f — • fl •*" | 

igitur fccetur data retfta , Pro- l 71. 1 J 

blemari fatisfit: icaque negato- ' — ' J ' . . V / 

rium eft huiufmodi Problema . ^ 

quod crat oftendendum . i 

Problema I V. 

Super data bale triangulum conftituerc , quod habeat differentiam crurum 
dimidiz bafi zqualcm . 



.* Quft«j»,5 .lobB a<3 m?r 

R,efolucio . • lumxup oir. ;b s!h,S / O 

'•idl.UliU 'I’.’iutijtrjij f; > '• mini .i : oijISsO 

> It data bafis B i,fuper qua oportefcWHnguIutn ?Pbftitueje,cUfUfCjru-; 


S it data bans B i,fuper qua oportefcWHnguIutn ^puuiiucrcycufufqru-; 

rumdifierenria fit iqualisdimi- j.ttr; ; i;iiiC,:n;.. jijilnt :? 4 S ' • 

dixbafi. Fa&um iam fit . ergo n L -r ji_' _j. «4--~nfenp«.. . i . 

differentia crurum erit B. e vercicc 

auteip trianguli cadat pcrpendicula- A , -.j. yf' A " 

ris. i'nbafina fccans ipfam bafim itu U J^k -J 

duo fegmenta , quorum differentia . / " 

elto A~. ergo fegrrioncum maius eric ^gtm YfAt B-Afc' 

T B A i;, fegmcnmm vero mint*/ a y dul 1 

B B — Ac j- . Scquoniam.eftj vt * differ :t:"jpxdY.. /n 

rentia crurum trianguli ad diffcrcnciara iegmentorucj bafis , ita bafis . att 
aggregatumf crurum , hoceft vt .B adAww Bit ■&&■■&, iierg&i-_A t, jiri^ 
aggrcgatum crutum^fed diffcrenty ecuundcm crurum eft. fijCJgoctusroas 
ius eric* A +B j. crus autem plifiqij At- B », . & quondam quadratum m . 
cruris maioris * xquaje cft.qu»dratis»qu(ajfiunc afcgmeuio marort«,& iper- unipM 
pendiculan, fi a quadra to cruns unions auferatur quadraxuttiiifegfrwnu 
maipris, jremanebit quadratutn perpendicularis . a quadrato igjtu* !ctf lA 
•I* B Y, .quod eft.jA Q <4* BQ >• /*§►. B ib A,a*feratur quadMtum 
eat B : »J» A ‘ z quodefi BQ_ <J* -B in! A. xeinancBk A 

pro qoadWtBperpendieul»is..r . unit t!rrjle ,tici CM r.rr J 
C ^AcquFqdqmam qiiadrarum cmris rninofis ■*- fei}Ualeeflr quadratic iqu* **• 
fftrht-a'ftgmerno fnihdAj & a perpendicillirt fi i quadrato cNirtS romors aul 
fetarai ^Uttfraturt fegdifenri miAoris , reirKinebit quadratum jlarpendicularis* 
i^aadrato iginir tx Kv*B. f ,quodclt A-Q^t- B an-iAu aufe J 

ratur quadratum ex B— A i, quod ell BQ*f»AQ^ — B 'lAbflPprtitta; 
nebic AQ^i —BQ j-.proquadrato p/Wpifjdicularisi led quadratum eiuldem 


, Inuulis eft igicur hare ^ijuatio , dum ctf Adraq^piite'earddm rtf JgniAidi-' 
ncsex^nf . acquc adeo Problcma vahunf i at: 'ndgAtdrium ? rftftf laper eai 

B dem Yale maume'ra triangula conftifueritur qrq r ^tfiWis differentia cru- 
rqm J *qqjlK erU;dimidi*' bafi, vt in hafc _^u* wfif compbfkione’ per- 

■SSmmbk 

ibomiiu. ti -n.up.,:i;i. intlnA? ns-J.*ata insadsrhv.it.idhtou 

S it data bafis A B , fuper qua confiituere.qp«^:t^ngulum.i Wrd‘ft«r 
rentia eius crurum ficarqualis dimidiz ban. Secetur AB bifariam in 
C , & lumatur A D maioiVquahV A { & reliqua D B fecetur bifa- 
rism-^ ad Se&o&anguks ini£:£ re£to G.E>& duplieerur A.D ib & 
^«stttr-<5F bifariam -in;Hw4#Tiefcnpd'A iwenialle’^H^fcoblWlf^us 
fccans redam EG in G, & connc<2»»aicGA*'G.B*. Dice triaqgtftum 
-•>>1 Ec‘ a GAB, 


J i* Dc RefoL 5c*.- Comp- Mathematica ; 

G A B,cfle dc quo quzriturl . 

Centro enim Q interualloG D defcribatur circulus 
I , prOdudum Vcfe in K^v ‘b 


lintzquales D E ,E JJ, ex conftru- 
6tione' .'»Et quoniam'A B dupla eft 


ipfius A CT& A F dupla'ipfius A 
D eri^t A C ad 


AD ad 
Rlub 


A F .‘Square rcdangulum'^ 
extrertSs zqualp*dft«tfjMgulo,I> 'A 


■ "i- «" ■ 

v;,L'I 

... 

*••••' i t : l 

c r . I • 


- •; •• G 

r \ 




d\S 


■F 


^ B fubmedijsjfed vt redangulum I A K* zquale eft rcdanguIoD AB. ergo R 
redangula I a k , C a F zqualia crunt,fed redangulum quidem Iak xquaic *r 
eft quadracb a I, Sc redangulo a I K , hoc cft 6 c redangulo a I G bis ; redan- 
gulum vcroC a-F arquale eftquadratoaC , Sc redangulo a C F , hoc eft Sc re- 
dangula AC H bis. ergo quadratum a I, Sc redangulum a I G bis , zqualia 
•. erunt quaejraro a C , (Sc redangulo a C H bis . • 

■ - Ecquoniam zqualcsliinta G, a Hjjex conftrudione, crunc atqualia Sc eo- 

rum quad rata; fed quadratoaG zquaiia lunc quadrata al >IG, S; redangulu 
aIGbis;quadra(oaHCema,H,a)quahafuntquadrata aG,CH, & redangulu 
aCHb«s. - ergo quad rat fad, EG ■, & redan golurq a 4G bis , zqualia erupt 
quadratisaC,C FL&redtfcigUloaGH bis.fed.quadiratum al, 8 c redangu- 
luma 1 G bis , oftenfa lunt zqualia quadrataaG>&;T* 6 Ungulo a C H bis. ergo ^ 
- Sc rL.iqmnu I'uidrjtuni I .Githquo quidraioC H xqpaleerir . yndc&rcda 3 
I G zqualis red* C H,qu»re cu m.ftnt squales a G,a l^erit Sc reliqua aizqua* 
lis reliqUz a C. iioceft4imfdjfE,a B. Ad datam igitur bafim a B conftitutum 
efttriangulum G a b, cuius crurum differentia zqualis eft diniidiz bafi ; quod 

erar faciendum . . *; jn..j 5 , ...* . , 

■. ...’Lidia mm L-up tal , L - ‘ O A lidaa 


In compofitione Prb|>ledatif fumpta eftin bafe A B.Vre&a a f} pto diftci 
^ibifHJRfolutnropdo maior-eft , quam a C 
dimidi^p^jqupqia^diftcrcntiaregmcntorum balls triangufi nlhiiji' eft , 
quani diftcrcntia crurum , vt dcmonftrauimus in libro lecundo Lem; primo 
ante Gompolitionem Probjemaristcrtip differentia autem crurum dchereflc rj 
xqualis dimidisc banned inffit ProoKmaus, Sc ica coftftiftituril eft tfidngulfi , 
quale Problemapoftulat . ltaquc,ijipjjmerarriangula iuper eideni bale A b 
poftunc confticui, vt habeant camdcm conditionem,quare huiuftnodi Proble- 
ma vartum eft ac nugitomrm . ’ rH'.: m :p -.-pi* , U A cft-ci meL al O 

; :„!td -j h Kmt'j?. .ili.d .< ibiraib ?iIii>(.-£ ;d ruuitrr > (us c;:;;at G 

; . a.cpi!ai 'J. FrtWflW. u^C*ioir. tj cl !■ ■ Ui trtul , 3 

Super diti bale triangqlttmconftituefe i in quo differentia fegtnentorura b«r 
lis Gt dupla differentrzerunim /iplaq. dtffcrcnua crurum fit dupla exco& 

‘ fw» quo crus maitn Tuperat balim -- ni A me.'..! 

*" 1 •' «-) 4 a.t Re-' 



Liber Quinta* 
Refolutio . 


r It data bafts trianguli B > & oportcat iuiTum facere . Ponatur conftitu- 
v 3 turn effe triangulum , & differentia qua 

crus maius Tuperat bafitri etto A . ergo dif- ft ■■ - / 

ferencia crurum ait A t > differentia vero * ... „ : .,yr 

iegmencorum bails A 4; Et quoniam crus . : j - 

maius fuperat baiim B exccffu A, eric crus rl -iy.i xtP'yh 
maius B «p- A, & confcqucnter crus minus . w . ■/ \\ 

B- A idifieruntenimerura per At, atque \i-tidn*'. \\ 

adco aggregacum crurum eric Bi. fed re- , v. ,rvJ. 1 V \ 

B flangulum iub differentia crurum trianguli , T 1 / . 

& aggregato corundem , * srquaie eft redan- A -g -A , 
gulo Tub differentia iegmentorum baiis, Sc i ■ > • . ■ 1 ’ 

ipia bale , ergo *«"•• I , J o txsir . t :r . 

Bin A4aequabiturBinA 4 • c.r_i: t L,»swi 

Inutilis eft hxc /Equacio cum in ea eardem magnitudines, ijfdcm magnitu- 
dinibus xquentur. quare protianciabinjas Problenu propoficura eilc nq. 
gatorium , quod quidem verumeft . nam iiiper eadem bafe innumerajxian- 
gula poffunt conlhtui habcutia conditiones , quas Problema prxfcnbic , ve 
incompoficione quae fequkur manijfcftum fieti . r.-4it3*uu 

g A t stioiiuIoV Ji aO 

S it data bafts AB, iuper qua iconftitaendum eft! triangulum habeas dip 
ferentiam iegmentorumbafisdu- 

J ilam differentia crurum , atque di£>i u 
erentiam crurum duplam exccffus , / 

quo crus 1 maids luperat baiim - Ab. f 
lcindator a data bine A ft quxcumqju/: 1 
port 10 A < 2 1 - rcliqu^ vero p b iccetur I y. 

-bifariam in Q, &erl> crigasurrpewiiA.'itii 
! pcndicularis indeimira D Ji,rurfui fe, A ; 1 
cetitr AG-biferiam in F^imiiier & a £ by 

% fececur bifariam inG, Sc nenrro biio. r * 4 - 
teruallo b G deicnbacur arcus pecans AG 
perpendicularem D E in E , & conne'-- J1 ■'* ‘ 
flattest BAV E bi 'DjcOri'triangqloBAhd _ 

D b dapkfm^ife diffet-aaiix-cruttfiri E A, E brusque differeutiam. crurum 
duplam exceffus , quo crus maius E A fuperat baiim A b . Centro enim E 
inccruallo E b defcribatar circultf fl&atff crus A E in I , ipfumq. produflu in 
Ifi&MjdpScitar of Silt K& dutittrilW it Lueqiulii aG. ekgo reliqna bLteq uahs 
4 rk-i> £/ Vefb E,atqWe (tdeorotaC.Lxqualis diatnetro 1 H.fed ipia.GL atqualis 
eft F k iodift fliaG EJ-A & iwjaates. ergo At ^Kjequabs ent . Ii£ 4 eJLautctn 
itl £t ) -Acre- 


aooi uJoj 


via i.ruvJ £ulu. vit 
; ! i- - .ii 

\ / 



3)0 De Refol. & Comp. Mathematics 

" ““'fie redangulum I A H * *quale redan gulo CAB, hoc eft duplo redanguli 
<kc.|UiM F a B , fell quod idem eft redan gulo Fa k , quare A I ‘arqualis erit a F . ita- 
que A C differentia fegmentorum A D , D B , dupla erit A I different!* cru- 
rum £ A ,£B . 

£t quoniam crus £ B foperatur a crurc quidem £ A exceffu A I , hoc eft 
AFi a bafe vero a B exceflu a G ex conftrudione . ideo crus £ a lupe- 
rabit bafim a B exceffu G F , cuius dupla eft a F , vel a 1 differentia cru- 
rum. Ad datam igitur bafim aB conilitutum eft triangulum EaB, in- 
quo aC differentia fegmentorum aD,OB dupla eft a I differentia: cru- 
rum E a , £ B , iplaque a I dupla eft exceffus , quo crus maius £ a fiipcrat 
bafim a B . quod faciendum crat . .. 

■. — 9 r *. • l “ •*> • r- 

Scholium • . 

In hac Problematis Compofitione fumpta eft in bafe aB reda aC pro 
differentia fegmentorum aD, DB quanta libuit, & conftitutura eft trian- 
gulum conditiones habens, quas Problems exigiti itaque innumera trian- 
gula poffunt fiiper eadem bafe conftitui , cum in data bafe a B fumpto 
pundoC vbicutnque,aeterisque,vtfupra peradis 4 Problematis fatisnati 
quare Problema huiufmodi vanumeft,ac nngatouum . Atque fimih ra- 
dons oftendemus omne Pxoblcma » cuius refelutio rite perada incidit in a£- 
quationcm inutilem vanum efle , ac nugacominu : jl _ . , ; 


4 


B 


c.n.uf.ii 


.'i! : 


Dc Refolutione , & Compoftiohc Problematum , qu* 
d -i i- fsib Algebram non cadunt , f. ■ : v! 

-••bai'id "iliiSli. . 

i - "'“Caput quartum.- , in:; a..- : >> .■ i*Vi 

y \ \ »• ii«<a ..qifi'ouu i mu njsnnvtr; 

E Xempla Refolutionis , Compofitionis Problematum fub Alge- 
bram non cadentium, extant multa in libris Pappi Alcxandrini, 

&: Apollonij Pbrgzi , & Archimedis ; quare potui ad ea excmpla 
ftudiofos iemitterc , nifi qqod inftitutio mei opens lunc quoque fui pareem 
dcliderabacsj fiibijciam igitdr aliquot Problem ata , qux iub Algebram non 
cadunt , eaqut refoluam , & conrponani , Mcthodo,qua vetcresiijrefoiuen- 
dis , & componendis omnibus Problematibus reebantur - . • rb vj D 

Problem*,,^ ^ J ni ^ c! ; 

Rombo ikto , & vao iatore produde aptare fub angulo exteriori magni- 
tudine.datam tedasn haeathique ad oppofitutu unguium perungat . 

- •» oaW3 -d A rnifed 
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It dkdsrombus A BX20*dataiautemreds linea £G» 4c producanjr 
^ AB indefinite ini k u jQpdrtet fob a*gulo: C b K apurc redam linear*. 
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Sit iam fadumduda nimirum reda Dl k fit I K zqualis EG , & circa 

triangulum B I K defcriba- 


mcccr rombt prodada lecct .1 
inF- <dcinde iccetur anguius •> H 
C B k bifariam a reda B H 
lecante circulum in H , 6c & 
conncdacur FH. 

Quoniaroigicur B Ddia- . : 
meter rombi iecat angulum • 
ABC bifariam , anguius D 
BBC xqualis erit angulo 
A B D ; led & anguius F B k, 
atqualis elf angulo A B D s 
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luntenim ad verticenr^ergo anguius DBC zqualis erit angulo FBk;(cd - 
; & anguli CBH, kBH iunczqualcs,ex conftrudione . ergo per additio- 
nal zqualiumzqualibus anguli F B H,D BH ,zquales crunt,ac proinde 
*edi ; quare (emicirculus erit F R , I H , atqac adeo reda F H diameter cir- 
culi.&cum lint zqualcs anguli rBH, K BH , ex conftrudione; crunc z- 
_qualcs & circumfercntiz 1H,HK quibusipfi anguli infiftunt , & confe- 
-quenter zquales erunt & rcliquzxircnmferenriz I F , k F , ac proinde arqua- 
les & anguli F H I , FH k zqualibdireircumferentijs'inCftentcs . eft autctn 
C & rcdal H zqualuredz HK.cum fint zquales circumfcrcntia: I H ,1+K , 


X 


id 


V 


i« fifnru- 


intcl- 

m 

iiui 


& VH communis vtrique triangulo I V HylCVH'.crgocrunc' zquales ) fton7« 

& I V , V k . quare diameter F H fecat redam I K in V ad redos angulos . nT^l 
•' dequoniatn reda Ik data eft magnitudanc^Ictun-fit zqualis daiz^ j.iat 
telligatiu jp(a I K , pofirionc quoque data > nulla pofuwnts rombiditi habits 
ratioue , tanquana non ctlcc politic nedatus ;ii6c modb iiberum cd duals®- 
id® lines EGzqualem alter am liC. pofirione & magnicudiacdaiaip eilpo- 
Jiere. Qiidniamigiiur data eft Ik pofinonc, fittnagnatudine, Sc daetksianr 
gulus I B K magmtudme ,cum luahgulus exsetnisdab jambab pocuo cits- 
culi I bk erit Vpoiirione , & magniQudinedata.tyiarc.actotuS drculus»le<l 
& diameter F H-? damn poficione .eaonun iecaticctain-> Ik publicise, &5 it) ' , dan 
D magnitudmedatim bifariam, dt ad angulos redos, ergo* dahttur i&- push 
dutn Fa com fit inicircunifcrcnua circuit poiittonedan ; . i ■ : i(uti3Vjiiriir» 

?u JJucatoe aurctn a ptindo f xedai £BD iccahs cucumfetciituaa ffilin 
" •&; redam yeroJci. produdam in> D, ita vc liD’hciqualjstJiamctroirOirn 
bi dudacabanguJo;, ad'qiicln apeau pereingit . hoc autan heri poffc dorunn- 
firauimUi liU g,Pifafclc 7 j£»lu j. crgaipfi , f D. pa Ik tone dot i Wit otqucf da, 
bitur j&apunduiu B; cunj fir ui circum ttrcnenr circuit jlofitioae dabufint 
datur &>pundutn 1C,- cum fit extrankas reds Ik pofmunc,& fiiagtu- 
Avdutedptz yirgb dibuur & reda ’Blfyu. JiU-AitAOl cuqrujnatilsup 
• vi dci.iujsl ^tiummidJtiomabJvtt?' J3 , liugasinD*! a olugnt 

« ). ‘ Com- 
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De RcloL SCt. Comp. Mathematica. 


Compofitio'i " , { ”.'i 

C Omponerur autem hoc modo . Defcribatur i<i -E G portio circuit 
£ F G lulcipiens angulum sequalem angulo CBK, & complcatuf 
circulus EFGH, cuius diameter FH lecet iplam EGadredw 
angulos; a pundo autem F ducatur reda linea F LM iccans circumfe* 
rentiam F E in L redam vero G E produdam in M , ita vt LM lit xqualis 
B D diamecro rombi dudx ab angulo ad quern apeanda pertingere dcbec ■, 
hoc autem docuit Cafus ; Problematis 7 lib. 3 , & connedatur LG, & pro- 
ducatur A B in K , vt fit B k zqualis ipfi L G . & connedatur O k fccan* 
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KJtrori _ 

tofcn bs V mill mrfvnnoal H ; 1 latjiDCjbsituj V t I 1 A 

latus BG in I .• DicoredamlK equal^m efle data EG- Connedantur ® 
enim LE, EH, HG. Quoniam-igitur portio ciraili EF1G: fuidiptr arr- 
gulumaqualem angulo G BK,angulus ELG aqualis erirangulo-CB It. 

■ £t quoniam quadrilaccri LE,H G in. cirtulo anguli EHG,E L G appoint { > 
equates funt duobus rcdis^&xquales quoqs duohus redis angulrA BC,GbJ6, 
erunr anguli A b C,C b JGangulis E HG,EL G asquales, dablatisaquaiibus 
ingulis Cb K, ELG, Tchqui A bC.EHG.aequaics crunched anguhimiAsbG 
fecat b Ddiame dc r rombi bi fari a m i fim tl 1 ter & angaiu E HGlecacbiiariam 
diameter circuit F M i cum fint arquirles anguli . £ btG^FHG xqualibus cir- (I 
cumferentijs E F , FSinfiftentesi itrgo anguli: Dtb C.E HF aqnalci erom. 
fed atlgakis EHF quadrilaceri EEL, EL an circulo xqnaltr cll.-awgulus 
ML E externo , ticoppoftto . ergoAc. angulns DbG xqualis eric angulo G 
MLE.qUAreaddicis xqualibus anguiis: C bK ^EdpC ^tomsangulusD bk 
toti angulo "M L G xqudliseric ; Jatera .Dix j; b i laicnbus ML,LG 
tqUaha (tint, alteriurrialeori ,c* conftcudiaaei.'ictiatigiili igtcur-.Dbk , 
M£G sequaliumequnti later-uni, fcangulorum vatqucndco angulos K,s» 
qualis erit angulo LGM ; led & angulus 1 bk.cnanguli IbK xquahs oft 
angulo % L G ccianguh , E L G , vt dcmonhrauimus , & latus b k squalc la. 
-hioD teri 
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A teri 'LG, e* eorfftni(5fonei*«lt & bafo I k bail E G apqualis . Sub angulo igi- ,<rri “ 1 
tdr'C B fc aptata-eft'I k squalis EG dat*, atque perangit ad angulum A D C, 
quod tiac tacieadum-.- 




Rombo da to, & produ&is duobus lateribus angulum rombi continentibus in* 
ter ipfa latera aptare magnitudine datam redtam lineam, & qua; per op* 
pofitum angulum tranicat . Oportec autem ipfam magnitudine datanu 
1 non elte minoremea re&a linea, qua- per extremitatem diametri rom* 
bi ad re&os angulos du&a , inter produda latera interi jcitur . 

n ■ •••; • v O . ■ • *•••'’ 


B ' v 

-.‘CHI r J i r* “ 


Relolutio . 


cir- 


im. . 


Itdatus rombiis'AB'iCD, data autem redia linea EG. Oportet inter 
prodtida latera B ^j bCdpcare redam linea nviqaaleaiipfi E G , itt. 
yr per punftum D tranlcat 1 "■■■ - 

* ‘ Sit'iam ajitata re£tk 1 ! DK iqualis EG, & circaniangulum IBK deferi- 
batur circulus, quern BD diameter rombi produdafecet in H ; crunt igi- 
tur atquales anguh I B H, H B K . diameter enim rombi b D feev angulum 
C B A biforiam rquarc xquales crunt & circumferential 1 H , H k , quibus ip- 
fi angoli inliitum, & icquales rcdfcrl H , H K. agatur autem diameter 
culi* H F iccans reccani 1 K in V ;oim ■' !■ r ' ' 
igicur atquales Cnt circpmterenti* r ;IH,' j " n t v > 

HK erunt squales & reliqu* circumfe- j:j - • -E 
xintix-l^, k F . quare &anguli fl FH l, q ® 

FHK i^lis circutnferentijs in(iftertte$ *- 
q Hales crunf. eft autem & IH -*qM»li* 

H Kj^cuni luit iqualcs circumftrenp*^ • d 
IH.H^fcVH communis eft vtticjufc :I a* Li! 
trjangulo IVH,kVH, ergo crunt *a> ■ ; ■*. 
quales &~l V , VJ)A : quare diamefer 
FH'decift redam IK ad redotangu- 



TT Li U 

los. Etquoniam Ik data eft mUgpitu- '■ *' > .1 II iul: ; rntm.: -i 

D dine, cum lit aequalis date E G intelligatur ipfa I K pofitionc quoquo 
data, nulla pofttioms rombi dati -habita ratione, ac fi non eilet pofitionc 
datus. [ 

Quoniam igicur dataeftl k poifiriohe , 6o Aiagritpdine , ScdatusanguiUs 
iBk magnitudine. cum fit an gulusdari rombi portiocirculil Bk| eric'po- 
firione , & magnitudine data . quare'& totus-cireulus y led * dacur poficione , 
dkj^nmeter E fctfccdns btfatiat^ l'&ad'rwftoJ angulos Tedam I K pofitionc , 
Otimagntcudinc datam, «gd r tjabitur & pundum Hs cum fit & circufescntia 
Xtitubipnlkiiaacdati. Oucatur-autFa pundo H red a HD B fccans xe&a V I in 
4Iq3iilduiQrFniianrv<rcfI F nO^ua vt p b fit squabs dtametroicmbi dud?^b 
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334 Dc Refol. & fionap. blachcmacica 

angulo arfoMinapcarapmifigttj qucqi^niodumdQfiffc&arus quarcus Pfo, A 
blematit 7-lib. j. ergo ipft HB pofiiionc data eric , quatre * dabicur & pun- 
dum B , cum fit in circumfcrentia circuii poficione . & magnuudinedaci • 
fed datur & pundum k , cum fit cxcremitas red* I k pofitione & magnitu- 
dincd.ua: .ergo& redaBk poficione rtiagnitudine data erit. 

' . idmci •. - •. . • f&accv .1 .. ,v 

i ■ - . . '.CofnpofibOii:. iii ■ 

• • • ! f • ••• > i- ■ • • ’ 

C Omponetur autem hoc modo i duc?furrombi diameter BD, cm ad 
redos angulos per pundum D :dlK a wre,dg;N_pO feuns produ- 
darombi latera in pundis NO.&fi quidemONfit squafisEG, 
fadum iam erit, quod proponebasufc»!fi>y ero EG fit maior , quam O N , B 
minor autem efle non poteft fic dccerminatum ell . deferibacur in E G por- 
no circuhrDL G fufciptcns angulum jequalw angujo ABC, & complej- 
lur circulus : E L , G H, cuius citcurafexencia E XG feectur bifariam in H, 
a quo pundo ducacur diameter H F fecans redam ■ E.Giq V . earn feeabrt 
bifariaii) ,Sc ad tfedos angulos . ab eodeto pun^Q dppatur jeda H M-L , 

fecans E V'in M , cirenmfcrentiam vero .cl 
■£ F in £ cjta vc ‘M L fit arqualis B D dia-. >] 
ipetro rombi»quemadmaduin docukJC&Ttn: 
fus 4 PwbL 7. lib. 3 . ipfaaucem D B Jffljrii. 
nor ell quam V F , vc infra demonftrabP r: j 
mus, & conncdaturLG, cuiiqudlisipoii.ij, 

. nacur B k , & per pundum D ducacur rc- , , . 
da K D I lecans latus IiC produdurti jodm. , 

I,& conncdatur L E. quoiiiam igitur por- 
no circuli E L G liifcipic apgulum a:qua- 
lcm abgulo ABC, angulu* h L G axjualu . 
cnc arijjqlo A B C . fed angulum E L G fe- 
cat L H bifariam, cum linc ajqualcs cir« 
cumfiyentii EH, HG. fimiliter & an- 
gulum ABC fecat-B-B-tflameter rombi r . ; 
bifariam. ergo angulus H L G triangqlirn •:?-> < 

M LG»a:qualcserit 4rtgub>DiBKcriaguli j c 
BDki ctlatttem & latus I-G Jateri B K a> b 
quale , atquc latus L M lateri BDexcon- 1\/ - 

ltru dione . ergo crionguk -M L G , D B k , i rfrino.-o 

ffqualtum'erunt laccrum langtijonataulijg! j ! i W) . wii'm:. L 
itaquei apgulus LG;Maiqualker« augmap tji L uiiLmm; = •• s . fpob^ 
lo BED. vCum igitur tupnguli LGJPangulus LGE xqualis ficangdb 
bJtl crianguli bk l, M angulus E-i.GitepiaUs angulo. JbK^ vt-tfliAA- 
mouftratum, atquc latu$L;G xquaip. lateri bK^fcjc confemdiapc p ine 
tc E G ipfi IK xquak . kaquc intctproduda*rottibi latera bA»bC nptt- 

ta 
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M’ ta eft rt&a liftea tl zqullis daez EG* =»'•? 
caque cranfic per pundum £>. quod eras 
faciendum. • u '• ■ - 

Ac vero B D minorem efle quam V f 
fiedemonftrabimus. Corinedancur E F, ' 
FG. Quoniam igitur porcio circuli EL J e 
G lufcipic anguium zqualem angalo N 1 
B A angulas E F G , zqualis eric anga- ■! 
lo NBO i qaare fic dimidias duni dio, 
nempe angulus VFG angtifo'DBO, ' 
angulos enim EFG, NpO fccanc re- 
B dz FV, BD bifariam , fed fie angulus 
F VG zqualis eft angalo BDO, cam 
fit vterqae redus. ergo & reiiquus rc- 
liqao zqualis eric , quare fimilia crane 
triingula B D O , F V G . vt igitar O D 
ad® B ,ita eric GV ad V F } fed OD 
minor eft, quam GV‘^ cum' ON da- 



pla ipuus OD miner fic, quam GEdu- . ! 

pla redz G V , ergo fie D B minor eric, 



quam VF. quod erat oftendendum .. ' 


Deccrminauimus oportere redam E \ 


jC G non efTe minorem quam O Ni ipla ^ [ *4 

v jl 

cnim O N minima eft omnium , quz l \ 

per pundum E dudz inter produda> \ \ 

latcra B A, B C inceriiciuncur, idque ita \ V. 


he manireftum. : tin ^ - \ \ 


Ducacur per pundum D s(!ia vccutn- 
que re&a tirftaiD k . Quoniam igirur i £ / 

5 - 1 \ . 

O g 


zquules quoque B D N , BOO, quia 
redi; eric fic reliquus DNB, rcliquo D 
O B zqualis . qaare fimilia eranc crian- 
D gula B D N , B D O, fie zqualia quoque , 
cum lacus B D commune fic verique , 
vnde N D zqualis eric ipfi D O , fie 
quoniam angulas DNB oftenfus-eft z- 
quails angalo DOB , qui maior eft an* 
galo K videlicer inccrno, fie oppofico; eric 
fie angulus DNB maior atigulo k , ab an- 
galo igicur DNB abfeindatur angulus D 
Nf zqualis angalo k zquiangilaerunt 
triangala D F N,D O K, quoniam zqua* 
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De Re/bl. &:<Domp. Mathematica 

les habenc & angulos ad D. quare v,feIJiK#4jftO > »« erk DN ad jD-ft&d , Aik 
D fc mai^pcft,quam'DO. ergo & D:N.«^lof er^ iqaam D P . atqueadeo, 

& iplaD Oi<uni fic xqualis DN,maior eric,quam DP. itaque quaruor , 
propj/rtionalium p k yD.Qj'-p N , D'P tpipimtfiiftP.jP maxima vero D k . 
qunrekP compdficayx maxima, &^©Hpai3r^or'fnj. cpxam Q.N com-t 
pobta e*-Mtiquis^ -& conlequcnterj ^ Pipujip naaior . Acqueeadem ra- 
tion? oftendetu'r ip(a ON minor ionjftibv^ ^^ ; Muutna eft igitur orn- 
niuti O N . quire manifcftd ell Dctcrqu&fip »ilcs;r.« , t a u-i f I 

j/_ ^ i 

Data bafi-trianguftdi&iwiua laccrurft fe^afigtalis "vcrticij iniicnire trian- 
gulum \ /' j bal < rx.-i.ii .• : p ? . V r _• K 

/ mua .CKItt olesm. ! ■ sikut s D \ " 

S ic daca bafistrianguli z diffcrcmiatjUcdKaiVjA Bjanguiusad vertkemi 
kqualisangulo C> Qportecifummc trangulum. Ponacur iam fan 
daft) & kc lllud triaqgjilum O A G.cuit|Siba& A G olio xquidis ip ft 
z, & angulus A D G ad verticem aquaiisiangufio/Cbi, acdcrkjue diftertfftia 
laterum DA,DGquxfic A'B cli&p&fitiorw, at magnkudtnc data . Qu<^ 
niam igituj^D A-^D G diflcranc pet; A B. crun* ; DB,D G aqualcs,icaquc 
centrcvO^cekiilla D,B vel D Q. ddetubatur circulus quern focet AiD 
contr^ua^irr P, & dtte ittPgacur DG.x.QuoiiiatdlgKur datus ell anguluJ, 

A D G;’ dnbitur& an gulus F d G, yI roliqUut <h duobus redis , ergo dabitur 
quoque & angdlus ;FB G, yrdimidius l :uiguU,.EdG i. n' ». .) 

elb enim angulus FdG ad ccncrnnyvduplufi anguli Z„1 ; » , 

F BG ad circumferentiam , fed poftckmdeft Bd,&po-Lr_i 
fitiohe quoque pundum Bftcrit* igwir pofitionc -SC^i:. 

B G & quoniam in iplam B G a dato puncto A du* 
da ell A G magnitudine data , dabitur * jp fa A G 
poGuone 'quoque quarc * & pundutn .G.» fed daiur A 
& angnlqs d G B , eft cnim xqualkangdlo d G B , ®- 
qualibus exiftencibusdB,d G: ergo dabitur *Gd pa* ( 
fitione * quare & pundumquoquetd dabitur., 
niam igitur datx iunt pofitionc extremtcaces A ,di G» 
datarum pofitionc A d , d G ipfx qupquce’ mag nu u time j 
datxerunt. . ouph rr :ii auumriu 

Compdnctur autemilc. Prodocayit A B in F, K 
& fiat angblus F B G xqualisdimidiaxiusqikmre^ 
linquic e dliobus redis angulus C idioc eft dimidio anguli H & in BG 
ponatur A G xqualis Z, & angulo G B d ®qualis confticuatur angulus JJGd 
crunc igicur xquales dB,dG quare didirentra laterum d A ,DG crian- 
gult d A C eric lpfa AB data. Dclcfcibitur cx d centro ad interuallum 
d G , vel d B circulus quern lecet A F in E |erit igitur angulus F d G f |ad 
centrum duplus anguli F BG ad circum&tsnuam , led ciatdcm anguli PEG. 

du- 
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A du plus eft quoque & angulubiik« x .conftTudiotie.ergoangplus FDG an- 
gulo H acqualis erit , vndc & 4ngulus ADG ad venicem.crianguU .atqwte 

angulo C:eft autein & bafis a G xqualis data: Z ex conftrudiqne^ Coqltia* 
dum eft igitur triangulumd.aiG,quod lacere opqrtebar. A auumon 
i- • T . i /. uX-i!:. i u ;n •. 

-■ - Lcmma ' A 

a * 

Si angulus trianguli fuerit centrum citcidi, bafis vtfro' fctnidia meter , & du- 
catur linca reda; non ex centro cirdili, fed ab altera 1 ex tremitatc aggregati 
laterum, conftituens cum eo angulum xqualem drrtridio,qui elt adverticc 
trianguli, angulo, illaredalinea in circulumincidfct. : 

* • j • .1) « V 

B It triangulum D AG, cuius bails AG, & centro A interuallo A Q de- 
leribatur circulus, & producatur A D inF ,.vt ficDF xqualjs J>G ag- 
^ gregatum igitur laterum AD.DGerit A Biir : • _ 
pundo aucem F ducatur F I, iaciens angulum A F.I, ,yf ’ 'vJ 
sequalem dimidio anguli A DG>i Dico iplam F.iia / 
circulum incidere * u enim non incidit , cadit extra j; l\ 

qualis eft F E . iraque continuecur D G , donee fecet ip- V j, i.* ./ ® 
lam F. E in E . Quonuni igitur cxrernus angulus A D ~ 

E trianguli d E F xqualii qll dbabus internis d F E , • i r - 

d E Si, Quorum vnusoempc DFE, ponitur dimidius ipfius Ad E erit & 
reliquus dEF ipfius Ad E dimidius atquales igicur crunt anguli d F E , 
C dEFj & ideo atquales rede d.E*dE quod eft abfurdum , ponitur enim 
d F atqualisd G.Rcda igitur F I in circulum incidet,quod erat demonftrandu. 

Aliterfittriangulunid AGjCuiusTjifts AG,&centro d interuallo d G,de- 
feribatur circulus, lecans A d produdam in F , & lungacur FG,erit angulus 
A Fgiqualisdimidio anguli A L)G:bic .ha ul n t-iouc 

enim elt ad centrum ille ad eircumfercn- i X - / m : 3*3 

dam. Si igitur ex A centro ad interuallu / \\ jjAgrtgjf 

A G circulus deferibatur ipium cangct, \ In*.. 

vcl lecabit reda linea F G, idcoq. in ipsq l 

circulum incidet,quod erat demoftradi; i : 

_ ti 1 _ • ' v * «» . 1 .u JvJ>. 1 iisil ft 

n Problcma IV. , • 

u , ■ ■ . . . .To: >. f* • . i'iuu ij! I'uynaLcM; m 

Databafc trianguli \ aggregato laterum, Sr angulo veiticis,inuenfr£ trjangnlu. 

•••; . > : r.*rt nunbhtTJ (j 

S it data bafis trianguli Z aggregarum laterum A B ,angulus ad veiofcera 
tequaiis angulo C. Oportet inuenire triangulunn r i JimtHwii ; 
Fadumiam nt,& fitillud triaogullim.dA G, cuius bafis A G effo saqualis 
ip/iZ, aggre-ganim verolacerum A d,d G xquale ipfi A B, magnitudinei, ac 
pofitione dat*,& angulus AdG ad vcrtice xqualis angulo C.iugatiji; aure B g. 
, Qyonum igitur compofitatx A.d, d G xqualis eft ipii AiB'abiata comuni 
A 4* reli^us d G, rdiqux d E Kqualiscnt,- & idcocirculus ex diceiiifodekri- 


*»4u. 


af dtt, 
mu dar. 
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prus ad interaallu D g,tranfibic per B;defcri£«ne eric igitur angulus A d g ad A 
centrum, duplus anguli B ad circumfcretiamded da- 
cur angular A D Gj ergo dabitar & angulus B,&cft 
poficione A B, ergo* & B Gpofitioneerir, fed in ip- 
lam B G a dato pundo A duda ell A G magnitudi- 
ne daca,ergo dabirur * ipfc A G poficione quoque, Be 
datum * ent pundum G , & data * quoque poficione 
G Djdacur cnim angul us D g B,quia zquahs eft dato 
D BGzqualibus exiftencibus D B,D G,quare Be pu- 
dum D dabirur . Quoniam igitur daez funeextremi- 
Cates A, D, G,datarum poficione A D,D G,iplzquo- 
quemagnitudinedaez crane. 

Coifiponetur autem Problema hoc modo . Centro 
Aiinteruallodatz Z zquali deldibatur circulus,& fiat 
angulus A B G zqualis dimidio anguli Cexantecede- 
ce igitur LemmateredaBGincidec in circulum fijb 
A cetro deftriptum incidac in G, & iungacur A G,& fiat angulo B zqualis an- 
gulus B G D>erit igitur D G zqualis D B addira communi A D coropofica ex 
A d,d G,eric zqualis A B. Centro auce O interuallo d B,vel d G delcribatur cur- 
cuius B G eric igitur angulus A d g ad centra duplus anguli B ad circufergntu, 
led & angulus C duplus eft anguli Bex conftrudjone,ergo angulus A ffi an- 
gulo C zqualis erit , eft autem Be bafis A G zqualis datz Z ex conftrudione . 
Conftradum eft igitur trianguium DA G quale conftruendu proponebatur. C 

Lemma l 

Si duo anguli in ratione dupla eidem circumferentiz circuit infifterint, duplus 
autem fucritad centrum, alter ad circumferentiamcric. 
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Liber Quintus. 

A ergo angulus G C F angulo B arqualis 
erit cxternus intemo , quod eft abfurdum . 
angulus igicur JPq F non eft extra circu- 
lum , (ed neque intra circulum , vt eft o- 
ftenfum , ergo ad circumfercntiam erit , 
quod erat demonftrandum . 

Problema V. 

Data difterentia fegmentorum bails triangu- 

li aggregato Iaterum , & angulo venicis inuenire triangulum . 

B O It data differentia fegmentorum bafis trianguli A B aggregatum 
Iaterum Z angulus ad verticem tequalis angulo C . Oportet inue- 
nire triangulum. 

Inuentum iam fit , & fit illud triangulum 
D A G , in quo perpendicularis D E, & centra 
D interuallo D G quod fit minus latus defcri- 
batur circulus fecans latus A D productumm F, 
bafim vero A G in B erunt* igitur B E, E G ar- 
quales, vnde differentia fegmentorum A F,EG 
erittA^ efto igitur ipfa A b poficione , ac ma- 
gnitudine data, compofita vero ex lateribus A D>DG,hoc eft ipfa A F efto 

C iqualis Z,& angulus ADG ad verticem srqualis angulo C ,& iungantur 
B F, F G. Quoniam igitur datur angulus ADG dabitur angulus F D G,vt re- 
liquus eduobus reiftis dabitur quoq; angulus F B G, vtdimidius anguli F D g 
angulus enim F DGad centrum duplus eft anguli F B G ad cuxurnierentiam 
politione igitur* eritB F.quiapofitionc eft & A B,& quoniam datum eft pun- 
ftum A, a quo in B Fdu&aeft A f magnitudinedata dabitur*ipfa A f pofitio- 
ne quoq; vn Je dabitur *&pumftumF,& quoniam datus eft angulus A D gad "»*“• 
centrum datus erit & angulus A f G®ircuir.fcreutiam,vteiusdimidius, atque 
data* erit pofitionefG, vnde datum* erit & pun&um G ,& data* quoq; poll- jo. 

tione G D, quia datus eft angulus D G f etcnimrquslis eft dato angulo D fg *»**• 
rationearqualium Iaterum DG, D fjquarc datum* erit & puntftum D. Quo *ja»c. 

D niam igitur dat* funt cxtremitatcs A ,D,G,datatum pofitione A D , D G, 

AG, ipls quoque magnitudinc erunt. ” 

Componetur autem hoc modo. Producatur A B in G , & fiat angulus 
G BF arqualis dimidio eius quern relinquit e duobus redis angulus C,hoc 
eft dimidio anguli h , & in B F ponatur A F arqualis Z, & fiat angulus 
A F G,*qualis dimidio anguli C, angulus veroF G D arqualis angulo A fG 
erunt igitur aequales d G , d F, addita communi A d compofita ex lateribus 
A d , d G , trianguli d A G arqualis erit ipfi A f ,hoc eft Z datar, 

Deinde centra D interuallo DG.velDf deferibatur circulus £AQuonia 
igitur angulus C duplus eft anguli A FG ex conftru&ione fimiliter & an- 

F f x gu- 





i$9 
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149 De Re/ol.-Si Comp. Ma^ietmtica 

gulus ADG ad centrum dupjus cia/d^n anguli AFG adcircuudoron- a 
turn crit angulus A DG ad vertitcm dtto anguio C zqualis, quare. & an* 
gulus FD G-angulo H ,fed angulus H duplus elt ngt% fBG o* co.n- 
ftruftione, er^o'& angulus FDG ciuiiiem anguli F BG duplus erir, icd 
angulus F D G eft ad centruni > $- inliftit circurnfer«ltia-FG , cuicnanj & 
angulus F B Gmbllit ergo ex antecedence Lcmmace angulus F H G ad cere file. 

, rentiamcric ia agaturipli A G pcrpcndiculsm D E erui.r iguur'a-quales B F, 

E G crit ipla A B data . Conltr uctum dli igicur ttianguium DAG, vt fa- 
ce re oportebat.. _ : - 

Lemma L~ 

. - .1. ■■■ • .. i"t :.”,n „ 


Si angulus trunguli iucr:t centrum arculj. diflerenna vetalaterum (enu- 
i- » i v i ■ ! "u , 

diamctcr.,& ducatur recta isnea non expentro cnctiii , /cd ao akcra ex- 

trem/tatd diflcrenti.e leg men to i uni bate conlt itucifs <jW<n t angulum as 

qualem dinndio ; qui elt ad vcrticem tn.rnguli anguli^ ilia redta linca cir- 

culum iccabit . 1, 7 • . . 1 ’ •, -i 

S it triangulum D. A G, in r quppexpdndi<^f£ ,d £ fc-cattbafiin AG iA 
F. ,& centro d intcrualjo d G, quod /it ronijuf, tarns deicribarur ciri- 
culus lecans latus A d ^rodtidhitn in*- ,-ti ; . .. J 


punctis HF.balim vero AG in Bj larw*m j ; \’yr. — 

jgitur d A ,drG differentiae™; A H, Liicren- Sr. ~ \* * 

ual vita ligpientordn^A Jij EG crKi.AcB ir/ rciug. L . , r mS * , t 
iungantur Autcm-.BH,, EGp-c .. Tin -Ffn 

Quohiim igicur quadtibittruni FG,B H 1 ■ - > 1/ I 

elf in circulo anguli R(i G,H FG enaekw#*-, L.; i.*b T , •-**«& -: ‘ d 
fi> doobuJ rectis iunc ffqualbs p-leid & a»guli > . ■' i, n 


ft 


HBGi H B A aqualovluilt duobus re6Hs»etgcyyyi.ii;brhi.'G, 
guliS H B G , • H B A .zqualis erunt , dempto i a m i r.« »j; hnguio M 6 (c iris- 
IiquUJ H PG- reliquo H B A arqualis ent , fed angdlus.-iMifi t) 
lelentiam dimiduis elt artguli H D ^id cent ic- in ergo ^ atijfaioi 14 
• -»s • B A Ciulifem anguli A 13 G dimidius erit . Dico ig^d»otieul»fii-’'it> J V- , ,A 
•’* ipiitro Smjstiiallti A H deferiptum lecari d B H c.nuttlfc<iut»iaJilL«ieW 
— • infant -B'H «i eum ifecideret. Quoniaui ihLxftaini UnOtlMKltwi 

ui litigiebf eQitr hAn (cxi« tbngit, jitpgat IrhtnptxcliooiitBciJast'ru.lifnlif 1 , © 
»tmit & iungatur BF ergo* redus crir angulus A HB: > :&:ide^,a^>i»)«' <ve.A, 

H BF' q»i >elF in 'IPftiiclrFulo t quire patallela:* efdnt 'A;F yft dt 

dbfnrdtfrft c • -tonuentArt* eninT inv F . Non .igiourr vB-Huongit 
cuius efentrtlrif A led di{?at ^kjbod erat demdntli'aJidubnii p Mdi'i,, • a 
t)! A i 'u^nc ulsups G y d mvi tufugrir t- ,i ■, oi„., .id .-•ps-Dd A. 

c ;dii53cl xarCliloqrooi !■ A imjififntg^ 1 1. • : ■, J; j, 

Secet circ^Ss fob- A } -rccln lim m R H L iii W L , iSc 

< id: livdbtuur !ai»ra i<;»5ba.,A HIv'-Dico 

afi^ablYrt 1 H B rniiiK^onvetij i J . *o ''ii'.'ii f 7 - 

Bg * Di. ' 


Digitized by Google 




Liber Qaidtus. J4l< 

D ’uidarurenimH Lbi&riam'inE^ciungarar A EreSus < 

igitur erit anguius A E H»ac proinde anguius E H A re- . JrJC ’V 


ttu minor : rresetmn incerni anguii triangah'A E H duobus 
redhs June xquaks , led anguius EHAxqualis eftaagulo -MX / 
I H B i Tunc cnitri ad vertif etn,ergo & anguius I H B exit re- y 

<fto minor quod erat demonltrandum.':. \ oj 

Problcma - . yi. 


:q ->1! 


Data differentia fegmentorum baflsrriangufi differentia laterum & angulo 
* Vertias i'nueniM 'Triangulum . 


Pr®b.»* 
lib. a 


8 


It data differentia 


fegmentorum bails tria 


li A B differentia lace- 


ad circum- 

aft- 


\ rum-2 anguius ail Verciccm xqualis angulo Cf. Oportct inuemre trian- 
gttluou. V ' »••»>. ...I K ' 

Factum iamfit A: fit illad triangulum D A G-in quo perpcndicularis D E 1 
A: centra D interuallo DGj quod fit minus 1,-itus dcicribatur circulus fe- 
cans heus D A in H,bafim vero A G i;i B differentia igitur fegmentorum 
A E , E Gent erit A 8 , differentia vero facerum D A , DG erit , A H .iEflo 
igitur A >B pofiriorttqatrjue m»j*nitudine data ipfavero AH'efto ajqualis 
data; 2., & anguius A D G ad vwricem anjualis angulo C*& predteatur A D 
vfque ad circumfercBtiatti in Ffbrlungantur H B,B F>F.G. Quoniatm. 
igitur quidrilaterumnlrig', B H tlf in cncalo, anguii HBG)HFGex 
O aduerfb duobus rodtisfruiirqfrffiales, fed & anguU H tlG^duobqs rcctis iunc 
xquales, ergo angult H BGiHfg angqlis, HBg, H B A xquales crunt, 
auferatur vtrinque anguius FrBg, reficjiijis' igitur HFgreliquo H b A x- 
qqalis eritded anguius A d_g ad centrum duplos eft, ? n^,uli A ‘ 
ferenriam, ergo &angwli/'H B A 
gulus ADC, dabitur ergo & H B A, quarc dabitur 
* Brt pofettStK ,3c’ quon ia m a iciato , puatto A ion ! xa 
iplamb.H ducta dt ;Atd •ntogrutuiimc data da- 
bitur* AH pofitione quoqnel^ poptrr datum 
angulum. H ilifieft .enirin rc&usim i tninrcuit) ■; r\ 
duU :;#hc&lL!pofitiob*>utS<; datum * quoqueiptm- m! . flj 
D &uo£f, F^&id^datadupwgntcutjme Hf Atqiioi 

niaoij asjdatfc; iiuir HDicfinK dabitur piinOuiti ■ i tn-miT, mt 

D»Jcdjtktuei&i jiunchitn r^r^d-co dabitur D G *mo . >;ji A 

pofjtkoie iScreagnttq iuiuj ird.iutlir &sp«ie&ium A,;erga & AU.Atfftfr 
uaqoriafcxaagDttud»aeid3tr rcoui •' t/:y/ sLuti^l ;ii , rwai; :r q melO m: : 
i i.Oomppnetaruutcarfid-ciiuDd) -trfafinisBe rre<5tr-i2 xquali; defeobaw 
tinaifus,3i fiaiangulmq A^iHflBquaiisiiiitnidiuian^itlifiCjtx : wjtccecl«i Wfe* 
iguur quod primoloropr.nrmiliiirii dDLurntnatc , Htiiccabu ipfumcifcu- 
hHxrifecec-in. punCbsHb-t&'-pcxpiinttumH , qdqd tiyiropriiis aji B ducsk- 
tot rocta-imea Ahi, rpfiqucdm if in ducaiur pcrpeutHLulani ; aF;* qua, 
t h niam 


H BA 


*9 djf. 
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J 4 1 De RefoL 6c_ Com p. Mathematica ; 

niam igitur ex antecedence quod fecundo loco pra:miffura eft Lemmacc , A 
angulusltf B minor eft redo & angulus F B h 
redus, erunt ambofitnul duobus redis mino- 
res,& ideo coibunt redx lines A I , BF> cocanc 
in F , & fecctur h F bifariam in d , & cencro D > 
interuallo D h vcl D F , deferibatur circulus cius 
circumferencia tranfibit per B propter angulum 
h B F redum . Dcinde producatur A B donee (e- 
cec circulum FBh inG,& iungantur DG, 

F G & ipfi A G ducacur perpcndicularis D E erunt igitur xquales B E, E G, 

& ideo differentia fiegmentorum A E , E G eric ipla A B data. Similiter quo- 
niam xquales l'unt Dh, DG Vtfemidiametridifferentixlaterum AD,DG B 
erit A h, cui xqualis eft Z data ex conftrudione . Supereft igitur vt angulus 
AD Gad vercicem trianguli DAG aquetur anguio C , id autem ita fit 
manifeftum. Quoniam cnim quadrilacerum F G , B h eft in circulo anguli 
h B G , h F G ex aduerfo duobus redis erunt .xquales , fed 8c anguli h B G > 
h B A iunt xquales duobus redis, ergo anguli n B G , h F G angulis h B G , 

H BA , xqualcs erunt: dempro commum anguio HBG, reliquus HFG 
reliquo H B A xqualis erit,fed anguli H F G ad circumferentiam duplus eft 
angulus HDGad centrum ergo & anguli HBA duplus erit angulus A DG, 
fed 8c angulus C duplus eft anguli H b A ex conftrudione, ergo angulus 
ADG anguio C xqualis erit , quod oftendiffc oportuit . Conltrudum eft 
1 1 igitur triangulum , D a G quale conftrucndum proponebatur . C 

j 

Problema VII. 

Dato vno ex lateribus triafigirfi datum verticis angulum ambientibus, & dif- 
ferentia inter rcliquum latus , & bafim , inuenue triangulum . 

S it datum vnum ex lateribus triangulum venicis ambientibus, a b: dif- 
ferent l a inter latus rcliquum & bafim z angulus ad vertieem xqualis 
anguio C. Oportet inuenirc triangulum , 

Fadu lam fit & fit illud triangulu a b D, cuius latus A b efto pofitione, ac 
magnimdine datum , differentia vero inter rcliquum latus a D & bafim D b 
efto xqualis ipfi z,& angulus D A B ad vertieem xqualis anguio C . Pona- D 
tur autem D G xqualis 6 B , differentia igitur ipfarum A D , D B erit A G 
& iungatur G B . Quoniam igitur datus eft angulus D a B datus erit & an- 
gulus^O a B , vt reliquus e duobus redis , bic autem in prima figura ad pri- 
mum Cafum partinens , in fecunda vero figura quxad fecundum Cafumpcr- 
tinet angulus D A B idem eft quod angulus G a b.quocumque igitur Cafii 
„j«. datur angulus GaB eft autem pofitione aB ergo * pofitione eft & z g, fed 
»tj«. & magnitudine poniturenim xqualis ipfi z, ergo * pundum g datum erit 
to fed datum eft & B.ergo* g B pofitione erit& magnitudine, atquc adeo dabitur 
>»■<«• angulus agB quia datur " triangulum agB fpecie & in iecunda figura 

da- 
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Liber Quintus, J4J 

dabitur quoq; flcDg Bvcreliquuscduobusredlis,itaque . g . Q 

in vtraque figura dabitur angulus D B g.eftcnim xquaiis 
ipfi DgB xquahbus exiltencibus D g , D B quare* BD 
pofitione erit & idco'po/itionc quoq;& pundtu D,ac pro- 
pterea * ip lx B D > a U magnitudine quoque data: erunt. 

Componerur autem hoc modo . Conllituatur angu- 
io C xquaiis angulus B a D, & ponatur ipfi z xquaiis 
ag,& iungatur g B , fic angulo DgB xquaiis conllitua- 
tur angulus G B D,& B D occurrac ipfi A D in D , erunt 
igitur DG,DB xquales , fic ideo differentia inter la- 
tus a D, & bafim d B trianguli a b d erit a g hoc ell z data : eft autem fic 
angulus dab ad verticem xquaiis angulo c ex conllru&ione. Sc latus a b 
iplinn datum Conftrmftum clt igitur triangulum a b d,vtfacercoportebat. 

Problema VIII. 


xy . 

^ A 

zx 


»» 


Dato vno ex lareribus trianguli datum vcrticis angulum ambientibus , dato- 
que aggregato reliqui lateris, fit bafis, inuenire triangulum . 

S it datum vnum ex lateribus trianguli angulum verticis ambientibus a b 
compofita vero ex reliquo latere fic bale z & angulus ad verticem xqua- 
iis angulo C . Oportec iuuenire triangulum . 

^ Ponatur iam fadtura & fit iliud triangulum a b d, cuius latus a b efto pofi- 
tionc,ac magnitudinc datum, compofita veroex reliquo latere ad, & bale db 
efto xquaiis ipfi z ,8c angulus ad verticem a xquaiis angulo C. Producatur au- 
tem a d in G. vt fit d G xquaiis d b erit igitur a G xquaiis compoficx ex ad, 

db&iungaturGb. Quoniam igitur pofitione ell a b Sc datus eft angulus 

A eric A G 'pofitione data, led daca eft & magnitudinc ergo fic * pun&um G a«. 
datum erit datur autem fie B dabitur ' ergo G B pofitione & magnitudinc atq; “**• 
adeo dabitur 6c angulus g.quia triangulum * A B G datur lpecie ■, eft autem an- '• ^ 
gulo, G xquaiis angulus G B D ratione xqualiunu 
D B, D g quare fic ipfe G B D datus erit , pofitione 
igitur ' erit B D quare fic * pundlum D. Quoniam 
^ igitur pofitione datarudb,d a,dati sue termini A, 

D, B, iplx magnitudinc quoque datx erunt. Com- 
ponetur aute fic angulo C conllituatur xquaiis an* 

gulus B A G,6c ponatur A G xquaiis ipfi z,S c iunda G B, conllituatur quoque 
angulus F B D xquaiis angulo G erunt igitur D B,D G xquales addica comuni 
D A compofita cx latere A D,6c bafe D B trianguli A B D xquaiis erit ipfi a g 
hoc ell z datxxft autem fic angulus ad venicem A xquaiis angulo C ex con- . 
UrudUoucficlatusA Bipfum datum. Conftru&um eft igitur triangulum^ 

A B D quod facerc oportebat . 
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